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PREFACE 


The present edition of Euclid's Elements in Latin by Gerard of Cremona was announced for the 
first time in the editorial preface of the first volume of our series, in 1977. It was offered for sale 
by the publisher during the summer of 1979 in a special folder, in which December 1979 was 
mentioned as the approximate date of publication. Various technical and financial obstacles, 
however, prevented us, much to our regret, from completing this volume in time. Our sincere 
apologies for this delay are due to Dr. H.L.L. Busard. 

This volume contains the first printed edition of the Latin translation of the Arabic version of 
Euclid's Elements, most probably made by Gerard of Cremona in Toledo during the second half 
of the 12th century. By including this text in our series we hope to contribute to the study of the 
transmission of an essential part of Greek scholarship from the world of Islam to that of 
Christianity during the period of the "Renaissance of the 12th century”. 

It is with great pleasure that I express my warmest appreciation to Mr. A. Keller, without 
whose indefatigable editorial assistance this volume would not have come to light. 


Leiden, August 19, 1983 P.Sj. van Koningsveld 
Editor of “Asfâr” 


Introduction 


Chapter One 


1—The transmission of the Elements 


a. 
b. 


General survey 
The translation of the Elements called 
Adelard I 


. The version of the Elements called 


Adelard II 


. The version of the Elements called 


Adelard III 


. The translation of the Elements by 


Hermann of Carinthia 
The translation of the Elements by 
Gerard of Cremona 


CONTENTS 


IX 


2 — What is the relation between the Latin translators 
and their Arabic predecessors? 


a. 


The number of propositions 


b. The alternative proofs of Gerard 
What is the difference between al-Hagpaf I 


and II? 


. What had Tåbit ibn Qurra changed in or 


added to the edition of Ishaq? 


3 — On some Greek sources used by the 
Arabic translators 


4 — Does there exist a relationship between 
the Syriac and Arabic Euclid? 


5 — What can we learn from the Arabic-Latin 


tradition about the Heiberg edition? 


XII 
XIII 


XIV 


XV 


XV 


XVII 


XVII 


Chapter Two 

1 — Life and works of Gerard of Cremona 
2 — Manuscripts used in establishing text 
3 — Relationships between Manuscripts 


4 — Textual procedures 


Appendices 
Appendix I 
Appendic II 


Textedition of Euclid's Elements 


Liber I 
Liber H 
Liber III 
Liber IV 
Liber V 
Liber VI 
Liber VII 
Liber VIII 
Liber IX 
Liber X 
Liber XI 
Liber XII 
Liber XIII 
Liber XIV 
Liber XV 
Scholia 


Critical apparatus 


XXVI 
XXVI 


117 
137 
165 
189 
211 
288 
337 
371 
39] 
418 
431 
437 


458 


INTRODUCTION 


CHAPTER ONE 


] — The transmission of the Elements 
a. General survey 


Any attempt to trace the course of Euclid's Elements from 
the third century B.C. through the subsequent history of 
mathematics and science is an extraordinarily difficult 
task. No other work — scientific, philosophical, or lite- 
rary — has, in making its way from antiquity to the 
present, fallen under an editor's pen with anything like 
equal frequency. And with good reason: it served, for 
almost 2,000 years, as the standard text of the core of 
basic mathematics. As such, the editorial attention it con- 
stantly received was to be expected as a matter of course. 
The complexity of the history of this attention is, more- 
over, not simply one of a multiplicity of translations; it 
includes an amazing variety of redactions, emendations, 
abbreviations, commentaries, scholia, and special 
versions for special purposes (1). 

All our Greek texts of the Elements up to 1808 depend- 
ed upon manuscripts containing Theon's recension of the 
work. In that year F. Peyrard noted that the Vatican 
manuscript P (= Vat. graec. 190) did not contain the 
addition of Theon to proposition 33 of book VI in the 
Heiberg edition (Heiberg VI.33). This, together with 
other notable differences from the usual Theonine edi- 
tions of the Elements, made Peyrard conclude that he had 
before him a more ancient version of Euclid’s text. It was 


J.L. Heiberg who finally brought out a critical edition of 


the Greek text (1883-1888) based on P and the best of the 
Theonine manuscripts, and taking account of external 
sources such as Heron and Proclus. 

It was as early as the eighth century that the Elements 
found their way to the Arabic world. According to some 
Arabic reports Caliph al-Mansur (754-775), as the result 
of a mission to the Byzantine Emperor, obtained a copy 
of Euclid among other Greek books, and Caliph al- 
Ma'mün (813-833) similarly would have obtained manu- 
scripts of Euclid from the Byzantines. 

Al-Haffaf ibn Yüsuf ibn Matar (ca. 786-833) made 


two versions of the Elements, the first in the reign of 


Hàrun ar-Rashid (786-809) at the instance of his vizier 
Yahyà ibn Khalid ibn Barmak, the second for al-Ma'mun. 


The second, largely new translation of Euclid, was 
accomplished by Ishàq ibn Hunain (died 910), and re- 
vised by Tàbit ibn Qurra (died 901). Books I-XIII are in 
the Ishaq-Tàbit version, while the non-Euclidean Books 
XIV and XV are in the translation of Qusta ibn Luqa 
(died about 912). 

The standard Arabic recension is that of Nasiraddin 
at-TUsi. We know that at least one ‘‘Tahrir Usül Uglidis" 
(Recension of Euclid's Elements) was completed by at- Tüsi 
in 1248. It covered all fifteen books and made use of 
both the Haggag and Isháq-Tàbit translations. 

The known Latin translations begin with those of Ade- 
lard of Bath about 1120. In his article The Medieval Latin 
Translations from the Arabic of the Elements of Euclid (2), 
Marshall Clagett revealed that reliable evidence was had 
to ascribe not just one, but three quite distinct versions of 
the Elements to Adelard (hereafter specified by the Roman 
numerals I, II and III). 

Of one other medieval Latin translation of the Ele- 
ments, presumably the work of Hermann of Carinthia (fl. 
ca. 1140-1150), the single extant manuscript Paris, BN 
Latin 16646, contains only the first twelve books. 

The latter half of the twelfth century saw Gerard of 
Cremona (fl. ca. 1114-1187), the most prolific of all the 
translators, at work in Toledo. The almost unbelievable 
number of works which he translated from Arabic into 
Latin and which have been recorded by his pupils testifies 
to his prodigious efforts. 

It had long been known that Gerard numbered among 
his translations a copy of Euclid’s Elements. The manu- 
scripts of this work, however, were believed to be lost. 
Then, in 1901, Bjórnbo found an anonymous Vatican 
manuscript Reg. lat. 1268 containing books X-XV of the 
Elements. Later, in 1904, after discovering other manu- 
scripts containing all fifteen books of the Elements, he 
concluded that this must be the Gerard text (3). 


1) J.E. Murdoch, Euclid: Transmission of the Elements. In: Dictionary of 
Scientific Biography, vol. 4 (New York, 197 1), 437. 

2) In: /sis, 44 (1953), 16-42. 

3) Sister Mary St. Martin Van Ryzin, The Arabic-Latin Tradition of 
Euclid's Elements in the twelfth century (Doctoral dissertation, Univer- 
sity of Wisconsin, 1960), 46. 
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In addition to the translations of the Elements from the 
Arabic three commentaries were also rendered into Latin, 
probably by Gerard of Cremona. These include: /. the 
commentary of an-Nairizi on the first ten books of the 
Elements (4); 2.the commentary of Muhammad ibn 
‘Abdalbaqi (fl. ca. 1100) on Book X (5) and 3. a fragment 
of the Pappus commentary on Book X (6). 

Finally, in the thirteenth century Campanus of Novara 
composed the “‘standard’’ medieval Euclid (7). His text is 
in all likelihood a paraphrase and commentary, rather 
than a new translation from the Arabic, and has super- 
seded all the other versions, like Theon with his version 
did in antiquity and Nasiraddin at-Tüsi in the Arabic 
world. 

Although outside the scope of this introduction, we 
must mention a complete (or, perhaps, almost complete), 
Latin translation of the Elements made directly from the 
Greek by the same former medical student who, in the 
twelfth century, prepared a Greek-Latin version of 
Ptolemy’s Almagest (8). 


b. The translation of the Elements called Adelard I 


This translation is a careful rendering of an Arabic text of 
the Elements of Euclid, including the non-Euclidean 
Books XIV and XV. In the manuscripts examined by 
M. Clagett Books IX and X, up to and including X.35 are 
missing, as are the propositions after XV.2. Adelard of 
Bath is identified as the translator only in the incipit of 
the MS Oxford, Trinity College 47, 139r-180v which runs 
as follows: Institutio artis geometrice ab Euclide descripta xv 
libros continens, per Adelardum Batoniensem ex Arabico in Lati- 
num sermonem translata. That Adelard made a translation 
of the Elements is quite certain. He himself mentions this 
fact in a later work on the astrolabe written between 1142 
and 1146 (9). There are certain characteristics of trans- 
lation and presentation which mark this version. It is the 
only version in which the translator starts most of his 
propositions with the phrase: Nunc demonstrandum est (or 
occasionally: Nunc signandum est). Furthermore, the great 
majority of the demonstrations are concluded by the 
phrase, also peculiar to this version: Et hoc est quod (occa- 
sionally: in hac figura) demonstrare intendimus (or occasional- 
ly: proposuimus). Occasionally the words: Exempli gratia, 
inserted after the enunciation distinguish the latter from 
the remainder of the proposition. The proofs themselves 
are usually introduced by the words: Rationis causa. 

Two manuscripts, Oxford, Trinity College 47, 139r- 
180v, and Paris, BN Latin 16201, 35r-82r, break off in 
VIII.22; the MS Bruges, Bibl. publ. cod. 529, 1r-48v con- 
tains the first eight books and in the MS British Museum, 
Burney 275, 802r-308r, the Books VII.3-VIII are found 
tucked away between two other versions. Finally, Books 
X.36-XV.2 are contained in Oxford, Bodleian Library, 
D'Orville 70, 39r-71v. A word of caution is urged here 
regarding M. Clagett's hint (10), that the version in Tri- 
nity 47 may be in Adelard's own hand, for in the Bruges 
MS we find the unusual Latin words quadratura and in- 
coniunctiva instead of ductu and equidistans, the much more 
frequently used Arabic words alhamud (perpendicularis) and 


X 


alkaida (basis), and in the margin many Arabic words and 
expressions which are missing in the other MSS. Even the 
transliteration of some Arabic letters is indicated in the 
margin of the Bruges MS (11). So it is very probable that 


. the text of the Bruges MS goes back to an earlier text 


than that of the Trinity MS. 
c. The version of the Elements called Adelard II 


Like the Adelard I version, the Adelard II version con- 
cerns the whole of Euclid's Elements. That it was made by 
Adelard seems to follow from the fact that most of the 
many manuscripts in it clearly ascribe it to Adelard. 
However, it is a tempting theory to suggest that perhaps 
Adelard's student John (or Nicolas?) Ocreat had some- 
thing to do with preparing Version II. Some copies of 
this version add to the regular proof of IV.16 a statement 
which no doubt refers, however, to the definitions of 
Book V. It runs: Ex Ocrea Johannis, quoniam proportionem 
habet minor numerus ad maiorem eandem habet, pars denominata 
a maiore ad partem denominatam a minore. Item ex eadem, 
partium cuiuslibet totius minor maioris cuiusque si non fuerit pars 
erit partes in sua propria denominatione secundum numerum 
denominationis eiusdem maioris partis (12). 

Adelard II, which in the Middle Ages was unquestion- 
ably the most popular, is in fact itself complex. There is 
considerable variation to be found among its numerous 
extant copies, a variation too wide, too regular and too 
much a matter of logic merely to be the result of scribal 
variants. It seems likely, therefore, that further work will 
establish a multiplicity of redactions of Adelard II (18). 
From this version which constitutes some sort of abridg- 
ment of the fifteen books of the Elements, a few general 
characteristics can be noted. 


4) M. Curue, Anaritii in decem libros priores Elementorum Euclidis commen- 

tarii (Leipzig, 1899), 1-252. 

This commentary was published by M. Curtze as the last part of 

the an- Nairizi commentary cited in Note 4, 252-386. 

G. Junge, Das Fragment der lateinischen Übersetzung des Pappus-Kom- 

mentars zum 10.Buche Euklids. In: Quellen und Studien zur Geschichte 

der Math., Astr., und Phys., Abt. B, Bd.3 (1934), 1-17. 

) A terminus ad quem of 1259 for Campanus’ version can be derived 

from what seems to be the earliest dated extant codex of the work, 

Florence, Naz., Magliab. XI,112, fol. 160r: Istam geometriam scripsit 

Robertus Magnus Anglicus et finivit eam anno domini 1259, elapsis de 

maio 10 diebus et tribus horis sole existente in 25° gradu tauri et 43° 

minuto illius. 

A detailed analysis of this translation of the Elements can be found 

in: J.E. Murdoch, Euclides Graeco-Latinus: A Hitherto Unknown 

Medieval Latin Translation of the Elements Made Directly from the Greek. 

In: Harvard Studies in Classical Philology, 71 (1966), 249-802. 

9) Ch.H. Haskins, Studies in the History of Mediaeval Science (Cam- 
bridge, Mass., 1960), 25, 29. 

10) M. Clagett, o.c. Note 2, 19. 

11) eg. on fol. 9v we find: pro! (alif): i; pros (qaf:c;prot (hà): 
H; prob (ti):t; proc (t3): T; proe (tà):6 ; prow ($in): s; 

prow (sin): f ; and on fol. 12r: pro b (ta’): t; pro = (tà): T; 

pro & (t): Ə ; pro (Sin): s; prow (ya): j I am greatly 

indebted to Dr. P.Sj. van Koningsveld for his informations about 

the Arabic MSS. 

M. Clagett, o.c. Note 2, 21. Some manuscripts of Adelard II 

mention the expression “Ex Ocrea Johannis" in Book IX (prop. 

15); or in Book X (props. 9, 23 or 24). 

13) J.E. Murdoch, The medieval Euclid: Salient aspects of the Translations of 
the Elements by Adelard of Bath and Campanus of Novara. In: Revue de 
Synthèse, 49-52 (1968), 71. 
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Generally formal proofs of the propositions are not 
given; instead, the enunciations are usually accompanied 
by a set of instructions indicating how they might be 
carried out. These directions are generally very brief, 
often consisting simply of the numbers of the previous 
propositions whose results are needed to prove the one 
at hand. The construction problems contain somewhat 
more detailed directions than the theorems, but are by no 
means complete as in Version I. 

Another characteristic of Adelard II is the arrangement 
of enunciation, proof and porism. In Adelard I and all 
the other Latin translations, the proofs follow the enun- 
ciations of the propositions, whereas they precede the 
porisms. Very frequently it happens that at the end of the 
proof an enunciation is repeated. It is therefore possible 
that in truncating the text the original enunciation at the 
beginning has been left out, with the result that the enun- 
ciation at the end of the proof became the new one. Be 
that as it may, in most of the Adelard II manuscripts the 
proofs precede the enunciations in which the porism, if 
any, has been inserted. However, in the MSS Florence, 
Bibl. Naz. Conv. Soppr. J.1.32; Oxford, Corpus Christi 
College 251; Berlin, MS lat. qu. 510 and Paris, Bibl. Nat. 
7215 some of the enunciations, and in the MS Vat. Reg. 
lat. 1137 all the enunciations together with the porisms, 
precede the proofs. Afterwards the same was done by 
Campanus of Novara, when he adopted the Adelard II 
enunciations. So Campanus took over the enunciations 
from Adelard II. 

In my opinion Adelard II has been translated from the 
Arabic, because Adelard II contains not only some Ara- 
bicisms (14), but above all because (in the Books XI and 
XII) he used the Arabic letters alif, gim, del (in Latin A, G, 
D) which are missing in Adelard I. On the other hand, 
attention might be drawn to the fact that Adelard II men- 
tions ‘‘Adelardus” in two proofs of Book II and refers to 
both Boethius and Nicomachus in Book IX. What is 
more, Adelard II reveals the intrusion of the classical tra- 
dition in XI.21 alluding to Cicero, Laelius V 19 with the 
words pinguis Minerva. Is it possible that these additions 
come from the translator? The answer to this question we 
cannot give before we know the Arabic source that was 
used in preparing this abbreviated edition. However, the 
paucity of edited Arabic Euclidean materials closes off at 
least temporarily any further statement in this question. 


d. The version of the Elements called Adelard III 


There exists a series of manuscripts which contain a ver- 
sion of the Elements notably longer than the abbreviated 
Adelard II version, but yet quite different from the Ade- 
lard I version. The two earliest manuscripts (Oxford, 
Balliol College 257 and Digby 174) refer to Adelard as 
the translator of this work, while the colophon of a Paris 
manuscript (BN 16648) containing Books X-XV of this 
version labels it an editio. In addition to the testimony of 
the manuscripts there is the witness of Roger Bacon: he 
quotes the editio specialis Alardi Barthoniensis. But if Bacon 
uses, as he almost certainly does, the Paris MS 16648, he 
also merely repeats the attribution contained in it (15). 


The attribution to Adelard is not particularly significant, 
since Adelard II was the direct source for the axioms, 
definitions and enunciations which Adelard III uses and, 
since the former already bore his name, the latter may 
have been credited to him, too. It appears likely that 
Adelard III was neither a translation from an Arabic 
source nor a work by Adelard, but was instead among the 
earliest Latin commentaries on Euclid. As such it is im- 
material to our argument. 


e. The translation of the Elements 
by Hermann of Carinthia 


Though lacking the originality and experimental habit of 
Adelard of Bath, our second translator of the Elements, 
Hermann of Carinthia, holds a respectable place among 
the transmitters of Arabic learning to the West. 

In the list of writings ascribed to Hermann by various 
authors, no mention is made of his having translated 
Euclid's work. The ascription to Hermann rests upon the 
investigations of Birkenmajer. For when Birkenmajer 
compared two lists, one written about 1246 by Richard 
de Fournival in his Biblionomia and the other recording 
Gerard d'Abbeville's bequest to the Sorbonne in 1271, 
he detected an item that seemed to be the same: this 
manuscript, which was listed as MS LVI, 48 of the old 
Sorbonne Catalogue and which now bears the shelfmark 
MS latin 16646 of the Bibliothéque Nationale, had been 
described in the Biblionomia in the following manner: 87. 
Euclidis geometria, arithmetica et stereometria, ex commentario 
Hermanni secundi. In uno volumine cuius signum est littera D 
(16). 

No other manuscript has been discovered which con- 
tains the translation Birkenmajer identified as Hermann's 
work. However, the MS Vat. Reg. lat. 1268 contains on 
fols. 92r- 142r Books X-XV. Books XI.5-XV.5 (fols. 113v- 
142v) are in the Gerard of Cremona version. For the 
composition of Books X-XI.4 (fols. 92r- 113v) the author 
has unquestionably used Adelard II (most of the enuncia- 
tions he adopted from this version) and Gerard of Cre- 
mona (17). I assume the author of the Vatican MS was 
also acquainted with the edition of Hermann of Carin- 
thia. In some proofs he used the word mutus instead of 
surdus, characteristic of Hermann, and, moreover, in 
XI.def.12 he used the word teres. Def.8 of Book XI runs as 
follows: Spera est: quociens semicirculo lineaque diametri fixa 
arcus ipse donec ad locum suum redeat circumducitur ipsumque 
corpus globosum, spere itaque et semicirculi unum atque idem 
centrum, it agrees with Hermann XI.Def.8 (18). We also 


14) e.g. VIL8 thulthein; IX.11 elkalb leiunken; X.105 gemea; XI.16 
elfadhel; X11.15 burrahunu; XIII.7 Wa delicah me aradene en 
nubeienne; XIII.18 alamud ; XIV.8 alburhan. 

15) Th.J. Cunningham, Book V of Euclid's Elements in the twelfth century 
the Arabic- Latin Traditions (Doctoral dissertation, University of Wis- 
consin, 1972), 28-29. i 

16) Th.J. Cunningham, o.c. Note 15, 33-34. 

17) Compare, for instance, the text of X.17 as found in the Vatican MS 
(sce Appendix I) with Gerard X.24. 

18) H.L.L. Busard, The Translation of the Elements of Euclid from the Arabic 
into Latin by Hermann of Carinthia (?), Books VII-XII (Amsterdam, 
1977), 142. 
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find some similarity between the proofs, so if my assump- 
tion is right, the Hermann version as we have it today (19) 
is a very abridged one (20). 


f. The translation of the Elements by Gerard of Cremona 


Although none of the seven extant manuscripts, four of 
which contain all of the Elements, bears the name of the 
translator, A.A. Bjórnbo ascribed this translation. to 
Gerard of Cremona on the ground of various linguistic 
criteria which he drew from works acknowledged as 
Gerard's (21). It is unfortunate that in the Middle Ages 
the Gerard translation of the Elements had been less used 
and was less influential than the more inaccurate Ade- 
lard II version, for it furnishes a text which is superior to 
the other Latin translations and which is the closest to the 
Greek tradition of all Arabic-Latin versions. 

In many cases the enunciations followed the Greek text 
word for word and except for the addition of the phrases 
verbi gratia, exempli causa and probatio huius, which intro- 
duced the specific enunciation and argument, each proof 
followed the Greek pattern closely as to method, arrange- 
ment, and sentence structure. It is also the only work 
which contains Greek material — for example, the pre- 
face to the spurious Book XIV — absent from the other 
versions. Gerard's version was, in fact, without a peer 
among the translations that derive from Arabic texts 
turned into Latin during the twelfth century. 


2 — What is the relation between the Latin 
translators and their Arabic predecessors? 


a. The number of propositions 


With a view to arriving at what may be called a common 
measure of the Arabian tradition, it is necessary to com- 
pare the numbers of propositions in the various Books. 
Hàfi Halifa says that al-Haffaf's translation contained 
468 propositions, and Tabit’s 478; this is stated on the 
authority of at-Tüsi, who, in the introduction of the Re- 
cension contained in the MS München 848, says: “The 
work covered all fifteen books including the two added at 
the end, and there are 468 propositions in the al-Hafpag 
version and ten more in the one of Tàbit. In some places 
the order of the propositions has been changed. . .". At 
the moment we cannot give a final explanation for this 
difference. The number of propositions in the Books II 
(14); III (86); IV (16); V (25); VII (39); IX (88); XI (41) 
and XII (15) of Adelard, Hermann and Gerard agrees 
with that of al-HagfBaf and Ishaq-Tabit and is therefore 
precise. The difference in the Books I (47 or 48); VI (32 or 
83); VIII (25 or 27) and X (107 or 109) can be proved very 
easily, as al-Haffàf, Adelard and Hermann do not in- 
clude 1.45 and VI.12, which is stated in the pseudo-Tüsi 
Tahrir (22). In his commentary on the first ten books of 
the Elements (23), an- Nairizi has added two propositions 
after Heiberg VIII.25 ascribed by him to Heron which, 
according to Klamroth (24), have been examined in the 
Ishaq-Tabit manuscripts. This is also stated in the 
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pseudo-Tüst Tahrir, saying that Tabit gives them as pro- 
positions and al-Hafgag does not (25). These two propo- 
sitions, which are characteristic of Ishaq-Tabit, are also 
present with Gerard (VIII.25 and 26), but are missing 


. with Adelard and Hermann. Furthermore, after having 


followed the Ishaq-Tabit manuscripts by reproducing 
VIIL.11-12 as two separate propositions, Gerard at the 
end of Book VIII has an addendum claiming that these 
two propositions were found as one in alio libro; the 
addendum continues by reproducing this combined ver- 
sion, proof and all. We find this combined version of 
VIH.11-12 with Adelard and Hermann (26). On the 
other hand, Adelard, Hermann and Gerard include 
VIII.16, which, according to Klamroth (27), is missing in 
the Isháq-Tàbit version. The two propositions Heiberg 
X.27 and 28, which both Ishaq-Tabit and the Greek text 
have, are omitted in al- HaffAf, as is stated in the pseudo- 
Tüsi Tahrir by saying that Tabit gives the two proposi- 
tions as proposition 21 and 22; al-Hağğāğ leaves them 
out because in the old editions they have not been found 
(28). These propositions are missing with Adelard and 
Hermann; in the MSS containing the translation of Ge- 
rard the propositions X.21 and 22 are very similar to the 
propositions X.26 and 29, but the scholia IV and V which 
in some MSS are added to the translation of Gerard, 
agree with Tábit's X.21 and 22 (29). According to Klam- 
roth (30) Tabit divides each of the propositions XIII.1-3 
into two, making six instead of three as is stated in the 
register of the Leiden manuscript 399.1 (31) and in the 
manuscript Boulogne-sur-Mer 196 containing the Ge- 
rard translation. This means that Tabit considered the 
second alternative proof of each proposition as a new 
one. 

Now one proposition is missing; this must be looked 
for in the Books XIV and XV. Adelard and Gerard have 5 
propositions in Book XV; the Bodleian MS 279 (called 0 
by Klamroth) like Adelard I and Gerard contains 12 pro- 


19) H.L.L. Busard, The Translation of the Elements of Euclid from the Arabic 
into Latin by Hermann of Carinthia (?). In: Janus, 54 (1967), 1-140 
and Note 18. 

20) Compare, for instance, the following proofs found in the Vatican 
MS (see Appendix II) with the corresponding ones of Hermann. 

21) A.A. Bjórnbo, Gerhard of Cremonas Ubersetzung von Alkwarizmis Alge- 
bra und von Euklids Elementen. In: Bibliotheca Mathematica, Dritte 
Folge, V1 (1905). 242-245, 

22) C. Thaer, Die Euklid -Überlieferung durch a(- Tüst. In Quellen und Stu- 
dien zur Geschichte der Math., Astr., und Phys., Abt. B, Bd. 3 (1936) 
118-120. 

23) See M. Curtze, o.c. Note 4, 194-195. Hereafter I indicate this work 
with An- Nairizi II. 

24) M. Klamroth, Über den arabischen Euklid. In: Zeitschrift der Deutschen 
Morgenlandischen Gesellschaft, 35 (1881), 277-279. 

25) C. Thaer, o.c. Note 22, 121. 

26) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 50 and H.L.L. Busard, The First 
Latin Translation of Euclid's ‘Elements’ Commonly Ascribed to Adelard of 
Bath (Toronto, 1983), 235. 

27) M. Klamroth, o.c. Note 24, 275. 

28) C. Thaer, o.c. Note 22, 119. 

29) H.L.L. Busard, Über einige Euklid-Scholien, die den Elementen von 
Euklid, übersetzt von Gerard von Cremona, angehängt worden sind. In: 
Centaurus, 18 (1974), 98-100, 109-110. 

30) M. Klamroth, o.c. Note 24, 277. 

31) J.L. Heiberg, R.O. Besthorn, et al., Codex Leidensis 399.1: Euclidis 
Elementa ex interpretatione al-Hadschdschadschii cum commentariis al- 
Narizii, Vol. 1 (Copenhagen, 1893), 2-3. 
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positions in Book XIV, making a total of 479 proposi- 
tions. Adelard II contains in Book XIV only 9 proposi- 
tions, that is to say, Adelard II has made from the propo- 
sitions 7-9 proposition 6, and from the propositions 10- 
11 proposition 7. The Gerard MS Vat. Reg. lat. 1268 
considered Gerard's propositions XIV.5-6 as proposition 
5 and XIV.7-9 as proposition 6. Furthermore, at the end 
of Book XIV this manuscript contains a proposition 
which agrees with Adelard II, XIV.9 and in the proof it 
refers to Adelard II, XIV.8. It is the same proposition as 
Gerard XIV.3. The MSS Escorial, Derenburg 907; Bod- 
leian Thurston 3978, 11 and Upsala, Tornberg 321 have 
made this proposition to XV.1, omit Gerard XIV.3, and 
contain 11 propositions in Book XIV and 6 in Book XV. 
It is therefore not yet possible to distinguish the proposi- 
tion which is missing. 

From what we have said above we can conclude that 
Adelard and Hermann were based on an al-Hajffaf 
version because they omit the propositions 1.45; VI.12; 
VIII.24 and 25; and X.21 and 22 of Ishaq-Tabit. The 
Latin translation based upon the Ishaq-Tabit text was the 
accomplishment of Gerard of Cremona because it con- 
tains the above-mentioned propositions and besides 
these the porisms to VIII.14 and 15, which are charac- 
teristic of Isháq-Tàbit. Therefore it derives its more faith- 
ful reflection of the Greek original from the fact that the 
Arabic of Isháq-Tàbit is itself a more exact reproduction 
of the Greek. However, the translation of Gerard does 
not contain the Ishaq-Tabit version in its pure form 
because it contains material drawn from an al-Haffag 
version, as we shall see. As the Arabic MS Escorial con- 
taining an Ishaq-Tabit version contains such material, it 
is very probable that Gerard draws his translation from 
an Ishaq-Tabit text containing this. 


b. The alternative proofs of Gerard 


A feature of the al-HafBàf version seems to be the ten- 
dency to multiply cases due to possible variations in the 
constructions involved. Euclid tends to limit cases when- 
ever he can. In III.34-36 we find two cases distinguished 
by Euclid himself, but six, three and three by al-Hafpay 
II, Adelard I, Hermann and in the first proofs of Gerard. 
The second, alternative proofs of Gerard introduced with 
the phrase Hoc preterea theorema in alio libro sic invenitur una 
sola signatum figura, and ascribed in the Arabic MS Esco- 
rial to Ishaq follow the Greek edition of Euclid. Gerard 
includes VIII.16, which is not in the Ishaq-Tabit manu- 
scripts Oxford and Escorial. Very probably he has 
derived it from an al- Ha&faÉ version since Adelard and 
Hermann (32) contain it. And the agreement goes further 
in that Gerard, just like Adelard I and Hermann, added 
Heiberg VIIL17 as a porism to VIII.16. The proofs of 
the propositions VIII.20 and 21 of Adelard I, Adelard II 
and Hermann agree with those of VIII.22 and 23 of the 
Greek Euclid (33). Gerard gives them as alternative 
proofs of VIII.21 and 22, and in the Arabic MS Escorial 
they have been added together after VIII.22 and have 
been ascribed there to al-Hagfaf. I do not know from 
whom Isháq-Tàbit has derived the first proofs. In con- 


nection with IX.30 and 81 we read with Gerard: Figuram 
que invenitur tricesima et figuram que est tricesima prima non 
inveni in aliqua ex scripturis grecis que reperiantur, sed inveni 
eas in libro arabico .. . (34). Very probably Ishaq-Tabit is 
here referring to an al-Haffaf version, because Ade- 
lard II and Hermann (Book IX of Adelard I is unknown) 
contain these propositions too and because at-Tüst, who 
added them to IX.29, has no critical remark. The proofs 
of the propositions X.62-64 of Adelard I (35) are very 
similar to those of Hermann X.60-62 (86) and Gerard's 
alternative proofs of X.65-67. In the Arabic MS Escorial 
the alie probationes of X.65-67 have been given together 
after X.67 and have been ascribed to al-Haggág. These 
proofs (and also the proofs from Adelard II) go back to 
Heiberg X.51-53 (fourth, fifth and sixth binomial) instead 
of to Heiberg X.39-41 (major, side of a rational plus a 
medial area and side of the sum of two medial areas) as 
in the proofs of the Greek Euclid and in Gerard's first 
proofs. 

After his proof of X.89 Gerard for the last part of his 
proof (the "side" of the area is an apotome) offers a 
second proof which agrees with the corresponding part of 
Hermann X.84 starting from Amplius adg ... and of 
Adelard I, X.86 (37) which reads as follows: 


d g h g a k i 3 

[| | | | Bsa 

| | | | RC 
l 

Atqui a d longitudine incommunicabilis linee d g, at vero a d 
communicans linee dz, linea autem g d communicat linee d h. 
Quare d h incommunicans est linee d z in longitudine. Superficies 
itaque d n incommunicans superficiei t d, sunt autem d n et td 
equales superficiebus k n et c k. Quare k n et c k sunt incommen- 
surabiles, linee ergo ks et ki incommunicantes in longitudine, 
sunt itaque potentia rationales communicantes, erit igitur 5 i resi- 
duum potens supra superficiem b g. Et hoc est quod demonstrare 
intendimus. 

In the last proposition of Book X (X.109) Gerard pro- 
vides several alternative proofs. The first of these, intro- 
duced with the phrase aliter secundum alium librum hoc idem, 
shows some similarity with Hermann X.104 and Adelard 


I, X.106 (38). For the last part of the proof ‘‘the apotome 
is not the same with the binomial straight line" starting 


32) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 53 and H.L.L. Busard, o.c. Note 
26, 239-240. 

33) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 57 and H.L.L. Busard, o.c. Note 
26, 244-245. 

34) Here Gerard is at fault, as he reads de numeris instead of arabico. See 
for the Arabic text F. Sezgin, Geschichte des arabischen Schrifttums, 
Bd. V (Leiden, 1974), 88 and M. Klamroth, o.c. Note 24, 277-279. 

35) See H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 267-268. 

36) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 117-118. 

37) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 130 and H.L.L. Busard, o.c. Note 

26, 282-283. 

See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 140 and H.L.L. Busard, o.c. Note 

26, 296-297. 
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with Sed linea b e, Gerard offers a more condensed proof 
in conformity with Hermann X.104 and Adelard I, X.106 
(39) (starting with Cumque separaverimus). Subsequently 
Gerard says Hec autem probatio in alio invenitur libro, and 
the proof he then offers agrees for the greater part with 
Hermann X.105 and Adelard I, X.107 (40). Finally, Ge- 
rard shows that from a medial straight line there arise 
irrational straight lines infinite in number, and none of 
them is the same as any of the preceding (Heiberg X.115). 
Again he gives a second proof which he introduces with 
the phrase Hoc item aliter disponitur et probatur hoc modo 
scilicet. This second proof shows a great similarity with 
the second part of Hermann X.105 and Adelard I, X.107 
(41). 

In Book XI Gerard provides two alternative definitions. 
The first of these is neither in agreement with Adelard 
nor with Hermann, the second however differs somewhat 
from Hermann (42) and Adelard II (who are in full agree- 
ment), but resembles very much Adelard I, XI.Def.vi: 
Figure corporee similes sunt que similibus superficiebus continen- 
tur secundum creationem unam et terminum unum. 

After having proved XI.30 Gerard says: In alio libro in- 
veni. Again, what he says we do not find with Hermann 
XI.30 (43); it is, however, in conformity with Adelard I, 
XI.30 (44). 

In what follows now we can only indicate the places 
where we find some alternative proofs from Gerard, but 
we cannot say from whom he derives them. Gerard pre- 
sents two different statements and two different proofs of 
V.5: the first of these is that which Heath (45) drew from 
Simson's edition of the Elements, and is in agreement with 
Adelard II. The second proof is like that found in Ade- 
lard I; Hermann; al-Haffag II and the Greek. Gerard 
also presents two different proofs of V.18: the first agrees 
with Adelard I; Hermann, al-Hapf£àf II and the Greek, 
the second is like that which Todhunter drew from Austin 
(46). The Greek MSS give an alternative proof of Heiberg 
VI.31, which Heiberg places in the Appendix. By using 
Heiberg 1.47 and an argument based on V.24 the result is 
obtained. Proposition VI.31 itself is proved by using the 
porism to VI.19. The first proof from Gerard is in agree- 
ment with that which Heiberg placed in the Appendix. 
His second proof which is also included in the Arabic MS 
Escorial, is like that found in the Greek, Adelard, Her- 
mann and al-Haggag II (47). Finally, in X.24 and 30 
Gerard presents two different proofs, the second of X.24 
agrees with Hermann X.17 (48) (the proof from Adelard I 
is unknown). The first of these agrees with Heiberg X.33 
and Adelard II; the second is very similar to Hermann 
X.25, even the letters have been changed according to the 
instruction of Gerard (the proof from Adelard I is un- 
known) (49). 

From what we have said above we can conclude that 
Gerard follows an Ishaq-Tabit text, but that his transla- 
tion also contains parts of an al-Haf#agé text. To which 
al-Hafgaf text he does refer? 


c. What is the difference between al- Hagga I and II? 


The first version seems to be lost; the first six books of a 
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second version exist in the Codex Leidensis 399.1 con- 
joined with an-Nairizr's commentary. From the prefatory 
remarks of this work we learn that, in preparing his 
second version '"'al-Hagfpag left out the superfluities, 
filled up the gaps, corrected or removed the errors, until 
he had perfected the book and made it more certain, and 
had summarized it, as it is found in the present version. 
This was done for the elite, without changing any of its 
substance, while he left the first version as it was for the 
common people" (50). 

The commentator an-Nairizi does not tell us in what 
way al-Haffàg has shortened the text. A salient feature 
of the text contained in the Codex Leidensis 399.1 are the 
careful references to earlier propositions which are miss- 
ing in all the other editions with the exception of the 
Latin translation Adelard II. But this feature is not con- 
clusive as appears from the Gerard manuscripts Vat. Reg. 
lat. 1268 and Oxford, Digby 174, in which references to 
earlier propositions have been inserted as well. Another, 
and much better, way to establish the difference between 
al-Hagpág I and II can be borrowed from a comparison 
between some proofs of Gerard and the corresponding 
ones of Adelard I. For instance, the phrase of Gerard in 
the propositions III.34-36: cuiusque videlicet earum in 
seipsas, is rendered by Adelard I only with: in seipsas, and 
phrases of Gerard like the following: ergo quod fit ex multi- 
plicatione b e in d e et z e in seipsam existit equale ei quod fit ex 
multiplicatione g e in e a et ze in seipsam. Sublata igitur z e in 
seipsam que est communis, remanet multiplicatio be in ed et 
quod fit ex multiplicatione g e in e a equalis, are rendered by 
Adelard I with: Quod igitur ex ductu b h in h d sicut quod ex 
ductu g h in h a. In the proof of Adelard I of X.68 (51) we 
are missing the phrase: Ut sit dispositio eius sicut est dispositio 
eius que est ante eam. The phrase of Gerard in X.109: sicut 
nominavimus in hoc quod precessit ex nostra dictione. Cum secun- 
dum ordinem accepte fuerint residuum primum et secundum et 
tertium et quartum et quintum et sextum secundum quod ostendi- 
mus, ergo residuum et surde residue que sequuntur eam cum 
accepte secundum ordinem fuerint a primo usque ad sextum non 
sunt sub termino binomii neque surdarum que eam sequuntur 
neque in terminis earum (52), is replaced by the phrase of 
Adelard I, X.107 (53): sicut diximus in superioribus. Residui 
igitur et que post ipsum sunt non erit ex eis in termino vel ordine 


39) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 140 and H.L.L. Busard, o.c. Note 


26, 296-297. 

10) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 141 and H.L.L. Busard, o.c. Note 
26. 297-298. 

11) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 141 and H.L.L. Busard, o.c. Note 
26, 297-298. 


12) H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 142. 
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14) See H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 32]. 

15) T.L. Heath, The thirteen books of Euclid's Elements, 3 vols (Dover 
Publ.), Vol. 2, 146. 

16) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 172. 

47) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 268-270; H.L.L. Busard, o.c. Note 
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48) See H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 87-88. 

19) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 3, 75-78; H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 
94-95. 

50) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 1, 4-5. 

51) See H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 267-268. 
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53) See H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 297. 


binomii surdarumve ipsum sequentium. The same pheno- 
menon we discern in the Books XI-XIII. Compare, for 
instance, the second proof from Gerard of XIII.1 with 
the corresponding one of Adelard I (54). Overlooking 
what we have said and taking into account the quoted 
lines of an-Nairizi on the nature of the first version of al- 
Haggag, it seems likely that the first, longer version of 
al-HafBag was the source of Gerard’s proofs, and that 
those of Adelard I go back to an al-Hafpag II version 
(55). If my conjecture is right, there is only very little 
difference between the versions of al-Hajtgag I and II. 

Finally, I will make two remarks. The first concerns the 
remark of Gerard at the end of his proof of II.14 refer- 
ring to al-Haggàg (56), the second concerns the Codex 
Leidensis 399.1 containing an al-Haf#ag II text along 
with an-Nairizi's commentary, which must be handled 
with care! Heiberg 1.45 says: To construct, in a given 
rectilineal angle, a parallelogram equal to a given recti- 
lineal figure. If this proposition is missing, the nearest 
approximation would be 1.42, which sets forth the con- 
struction of a similarly situated parallelogram but equal 
to a given triangle. Hence you find with Adelard, Her- 
mann and al-Hagpag II (Adelard II and al-Hajifag II by 
name) 1.42 instead of 1.45 in the proof of II.14. But this 
limits 11.14 and instead of the construction of a square 
equal to a given rectilineal figure the enunciation reads: 
Nunc demonstrandum est quomodo superficies quadrata equalis 
superficiei trianguli assignati fieri queat (Adelard I). Gerard's 
translation has the more general version of the Greek, 
but at the end of his proof he refers to the more limited 
"triangle" variant of al-Haggag. 

As to the Codex Leidensis 899.1 we can remark that 
an-Nairizi was acquainted with the Ishaq-Tabit version as 
appears not only from a register at the beginning of the 
Codex which gives Ishàq's numbers of propositions of 
each book, but also from his commentary on the first ten 
books of the Elements (an-Nairizi II). Both an-Nairizi II 
(57) and al-Haggag II as contained in Codex Leidensis 
(58) contain the Common Notions of Gerard, and like 
Gerard provide two additional definitions to Book V, one 
concerning "ordinata proportio", the other *'inordinata 
proportio"; otherwise their definitions V.xii-xviii agree 
more with Gerard than with Adelard and Hermann. The 
first wording of Gerard VI.Def.ii (very likely that of 
Isháq-Tàbit) is very similar to the second wording of the 
same definition in an-Nairizi I] and al-Haggág II, and 
conversely the second wording of Gerard (very likely that 
of al- Haggàf) resembles the first one of the others (59). 
Moreover, both in his commentary and edition, an- Nairi- 
zi has inserted some definitions in Book VI missing in 
Adelard and Hermann, all of which he must have adopt- 
ed from Ishaq-Tabit (60). The same holds true in his 
edition for VII.Def.iii-v missing with Adelard and Her- 
mann (61). Further it should be noted that in his com- 
mentary an-Nairizi has inserted two propositions which 
are characteristic of Ishaq-Tabit, ascribed by him to Hero 
and added by Gerard after Heiberg VIII.25 (62). In his 
edition of an- Nairizi II M. Curtze says: In nullo libro nume- 
ri theorematum, quae Anaritius citat, a numeris editionis Cam- 
pani et Graeca Heibergii tam diversi sunt, quam in hoc decimo. 


Nec minor est discrepantia inter Campanos et Heibergianos nume- 
ros; textus quoque Campani multis locis totus alius est quam 
Hetbergit. Et ideo numeros Anaritii, et numeros Campani et Hei- 
bergii in notis adscribam (63). I can now say, that especially 
in Book X the numeri Anaritii agree with those of Gerard, 
that is to say, with those of Ishaq-Tabit (64). Finally, the 
probatio figure sexte secundum modum (65) of an-Nairizi II 
agrees with Gerard’s second proof of X.6. Since it is now 
clear that an- Nairizi was not only acquainted with Ishaq- 
Tábit, but has also inserted some parts of that edition in 
his al- Haggag II version, it is not surprising that Heiberg 
VI.12 should be included in our al-Hafpag II. An-Nairizi 
has inserted that proposition! An-Nairizi's edition men- 
tions Heron very frequently, and often in such a way as to 
leave no doubt that the author had Heron's Commentary 
on Euclid's Elements before him. It is therefore very likely 
that an- Nairizi has interchanged the order of the proposi- 
tions III.5 and 6 on the authority of Heron, who has 
said : Contactum ante sectionem posuimus, quia contactus sectione 
prior est (66). 


d. What had Tabit ibn Qurra changed in or added to 
the edition of Ishaq? 


Although no copies of Ishaq’s initial version appear to 
have survived, we do possess a number of manuscripts of 
the Ishaq-Tabit recension (67). It is possible that the ori- 
ginal Ishaq did not differ so much from what we know 
as the Ishaq-Tabit version, and that Tabit contributed 
only those parts which have been introduced with the 
phrase "wa-qala Tàbit" or “Thebit dixit" (third-person 
references by an author to himself are quite common). 
We only know that Tabit utilized Greek manuscripts as 
stated in a marginal note to a Hebrew translation of the 
Elements, made from Ishàq's, attributed to one of two 
scholars belonging to the same family, viz. either to 
Moses ibn Tibbon (about 1244-1274) or to Jakob ben 
Mahir ibn Tibbon (who died soon after 1306) (68) and 
confirmed by Tabit’s own reference to a Greek text. 


8 — On some Greek sources 
used by the Arabic translators 


We have already seen, that an-Nairizi was acquainted 
with Heron's commentary on the Elements. Very probably 
the same holds true with regard to Tabit, for after III.10 


54) See H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 355. 
55) See also J.E. Murdoch, o.c. Note 1, 445. 
56) See c. 56. 
57) M. Curtze, o.c. Note 4, 36; 168-169. See also Note 23. 
58) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 1, 27-29; vol. 3, 27. 
59) M. Curtze, o.c. Note 4, 176; J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 8, 95. 
60) M. Curtze, o.c. Note 4, 177; J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 3, 97. 
61) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 8, 208. 
62) See also c. 208-209. 
M. Curtze, o.c. Note 4, 211. 
64) See e.g. M. Curtze, o.c. Note 4, 247-248. 
M. Curtze, o.c. Note 4, 217. 
L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 2, 19. 


63) 
) 

65) 

66) J. 

67) F. Sezgin, o.c. Note 34, 104. 

68) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 1, 76. See also J.E. Murdoch, o.c. Note 
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Gerard added: Dixit Thebit: inveni in alia greca scriptura 
aliam probationem. According to an-Nairizi the proof offer- 
ed by Tabit comes from Heron (69). We can indicate 
some other proofs in the edition of Gerard derived from 
Heron: The second proof from Gerard of III.11 (Hei- 
berg III.12) (on two circles touching one another ex- 
ternally), is missing with Adelard and Hermann. Heron 
says about it: "Euclid in proposition 11 has supposed the 
two circles to touch internally, made his proposition deal 
with this case and proved what was sought in it. But I will 
show how it is to be proved if the contact is external". He then 
gives the proof and figure of the second part of Gerard 
III.11 (70). In al-Haggag II (71) we read after III.24: 
Hanc propositionem postposuit Hero eamque propositionem XXXI 
fecit, quia ei propositum erat eam una figura demonstrare. And 
indeed, in the Gerard text there is added before III.31 an 
alternative proof of III.24. It seems to be composed after 
Heron's proof taking into account what the Commenta- 
tor said in al-Haggap II (72). Heiberg (73) conjectures 
that the author of the alternative proofs of XIII.1-3 is 
Heron, on the ground that the sort of analysis and syn- 
thesis recalls Heron's remarks on analysis and synthesis 
in his commentary in the beginning of Book II and his 
quasi-algebraical alternative proofs of propositions in 
that Book (74). I believe that the alternative proofs of 
XIIL 1-3 in the Arabic-Latin versions have been formed 
after Heron too because the analysis is missing. 


There are two indications that Tabit was acquainted with 
Theon manuscripts. The proof attributed to Theon of 
II.4 only differs from the genuine proof in that portion of 
it which proves that CGKB is a square. The only interest- 
ing point is that, whereas Euclid seems to regard it as 
necessary to prove that all the angles of CGKB are right 
angles before he concludes that it is right-angled, Theon 
says simply "And it also has the angle CBK right; there- 
fore CK is a square" (75). We also find the phrase be- 
tween quotation marks in the proof from Tabit who says: 
Angulus quoque eius gbk rectus est. Superficies ergo gk est 
quadratum. In the margin of VI.18 of the Codex Leidensis 
399.1 one can read: Tabit dicit: Ita triangulus supra primam 
descriptus ad triangulum supra secundam descriptum, si similis 
illi est (76). This phrase concerns the porism to Heiberg 
VI.19. According to Heiberg Euclid wrote "figure", and 
Theon changed the word into "'triangle" (77). 

About some of the other Tabit additions I can say a few 
words. The proof III.9 of Tabit agrees with that of Sim- 
son (78). In the Greek text before that of August there is 
an alternative proof that the angle BAC (in a semicircle) 
is right (Heiberg III.31). August and Heiberg relegate it 
to an Appendix (79). This proof is found with Adelard, 
Hermann and Gerard, whereas the proof offered by 
Tabit agrees with the Greek one. In the Greek texts there 
is the following addition to the porism of VI.8: “and 
further that between the base and any one of the seg- 
ments the side adjacent to the segment is a mean propor- 
tional". Heiberg concludes that these words are an inter- 
polation (80). Tabit found neither the porism nor the 
addition in his Greek manuscripts as is said in al- Happap 
II (81). The vel aliter reading of the porism with Gerard 


agrees with Tabit’s remark in al-Hagpag II and is there- 
fore an addition of Tabit. The remark of Tabit after 
VII.28 concerns the propositions VII.29 and 30 which in 
the Greek are interchanged with VII.31 and 82. In the 
Greek text there is after Heiberg X.32 a Lemma which 
Tabit ascribes to a Joanicius Babiloniensis and which 
according to Tabit does not belong to the Elements. The 
same holds true for the Lemma added after Heiberg X.41 
and ascribed to a Iezidi by Gerard who says that it is not 
to be found in the translation of Tabit. 

With regard to some other additions in the Gerard text 
I can say concerning the Arabic MS Escorial: the alter- 
native proof of 1.44 is missing; the alternative proof of 
I11.32 just like that of IV.5 is ascribed to Ishaq, and the 
second proof of VI.22 just like that of VI.32 is inserted. 


In X1.39 Gerard, like Adelard and Hermann, adopts the 
alternative proof found in the MS which Heiberg calls b 
(82). Klamroth has remarked, that the version of Books 
XI-XIII in the MS K, purporting to be by al-Haggag, is 
almost exactly the same as the Isháq-Tàbit version of the 
same books in O. He conjectures that Ishaq may not 
have translated the Books on solid geometry at all, and 
that Tabit took them from al-Haggag, only making some 
changes in order to fit them to the translation of Ishaq 
(83). This conjecture of Klamroth is fortified by a com- 
parison of the same books with Adelard I and Gerard, 
who also differ only a little from one another (the text of 
Adelard I is somewhat shorter than that of Gerard) and 
by the fact that only in XI.80 does Gerard provide an 
addendum which agrees with Adelard I. In his paper Die 
arabische Tradition der Elemente Euklids (84) Heiberg offers 
the proofs of X1.37-39; XII.4; 6 and 8 according to the 
MS b. If we compare these with the proofs from Gerard 
and Adelard I of X1.39-41; XII.4; 6 and 8, there appears 
to be a great similarity. Moreover, with Gerard and Ade- 
lard I Heiberg XII.6 is missing and they have changed the 
order of the propositions Heiberg XII.8-9 and XII.11-12. 
As Heiberg conjectures that the MS b is due to a Byzan- 
tine mathematician, it is possible that the Arabic versions 
of al-Hafgag and Ishaq-Tabit concerning the Books XI- 
XIII go back to an ante-Theonine version which resem- 
bles the MS b. 


69) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 2, 45; M. Curue, o.c. Note 4, 120. 

70) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 2, 47-49; M. Curtze, o.c. Note 4, 121- 
122; T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 27-28 

71) J.L. Heiberg, o.c. Note.31, vol. 2, 97. 

72) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 2, 111-113; M. Curtze, o.c. Note 4, 
135-137. 

73) Paralipomena zu Euklid. Yn: Hermes, 38 (1903), 59. 

74) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 8, 442. 

75) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 1, 381. 

76) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 3, 142. 

77) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 234. 

78) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 22. 

79) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 64. 

80) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 211. 

81) J.L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 3, 124-125. 

82) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 3. 359-360; H.L.L. Busard, o.c. Note 
18,175-176. 

83) M. Klamroth, o.c. Note 24, 304-805. 

84) Zeitschrift für Math. und Physik, 29, hist.-litt, Abth. (Leipzig, 1884), 
7-12. 
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4 — Does there exist a relationship between 
the Syriac and Arabic Euclid? 


It was frequently the case that Arabic translations of 
Greek works were done via a Syriac intermediary. It is, 
however, rather doubtful that this was the case with the 
Elements. We do possess fragments of a Syriac redaction of 
BookI in a fifteenth or sixteenth century manuscript 
published by G. Furlani with a German translation (85). 
If one asks how early the Syriac edition must be dated, 
present evidence necessitates dating it back to the eleventh 
or twelfth century. For instance, we know that the Syriac 
polymath Abu'l Faraj (Bar Hebraeus, 1226-1286) lectured 
on Euclid at Maragha in 1268. Furthermore, reference to 
a Syriac version of the Elements is made in the 1298 pseu- 
do-Tüsi Tahrir and in mathematical opuscula of Ibn al- 
Sari (d. 1153) (86). 

A comparison of the Syriac fragments with Adelard I 
clearly indicates a filiation. The two versions agree nearly 
literally. This appears most clearly from the enunciations 
(87) and from the proof of 1.38 (88) which diverge from 
the Gerard and Greek proof. The opposing view held by 
C. Baudoux, that there exists a certain parentage between 
the Syriac fragments and the Ishaq version, is not right 
(89). We have seen that the source of Adelard I was an al- 
Hafpag II redaction, and that the Books XI-XIII of al- 
Hagpag perhaps go back to a Byzantine version. More- 
over, at the moment we only know of a Syriac version of 
the Elements of a very late date. For the present our con- 
clusion is that it is much more plausible that the Syriac 
version goes back to an al- Hafgag II version. 


5 — What can we learn from the Arabic-Latin 
tradition about the Heiberg edition? 


The number of propositions in the Books 1I, IV, V, VII 
and XIII of Heiberg agrees with that of the Arabic- Latin 
tradition. I have already indicated that in the al-Hagpag 
versions the propositions 1.45 and VI.12 are missing, and 
that Theon or some other editor added Heron's proof in 
his edition and made III.12 out of it. Therefore, this pro- 
position of Heiberg does not belong to the Elements. In 
Book VIII Heiberg contains two propositions more than 
al-Hafgaf. This is due to the contraction of VIII.11-12 
into one proposition and to the fact that VIII.17 is miss- 
ing. The number of propositions of Book VIII with Hei- 
berg and Ishaq-Tabit is the same. However, Ishaq-Tabit 
is missing VIII.16 and 17, but adds the two Heronic pro- 
positions VIII.25 and 26. Book IX of the Arabic-Latin 
tradition contains two propositions more than the Greek. 
The proof of the first agrees with Heiberg IX.30, but does 
not contain the concluding words of Heiberg: “For this 
reason then it also measures the half of it". From these 
words the Arabs have made a new proposition IX.32. 
The second proves the assertion in the proof of Heiberg 
IX.31: “Now A is odd, therefore D is also odd”. As the 
added propositions refer to two unproved assertions of 
the Greek, I consider them as interpolations. In Book X 


Heiberg added X.27 and 29 of Gerard as extensions of 
X.31 and 32 without any proof. On the other hand, in 
the Arabic-Latin tradition 8 propositions are missing of 
which the propositions 112-114 may be interpolated 
afterwards. According to Heath (90) X.10 had to be can- 
celled as in the proof it refers to X.11. In the Arabic-Latin 
tradition, however, the order of these propositions is in- 
verted. The Arabic-Latin tradition contains in Book XI 
two propositions more, but this difference is only a seem- 
ing one as Heiberg has combined the propositions XI.31- 
32 and 84-35 into one. Finally, Heiberg contains XII.6; 
13 and 14 which are missing in the Arabic-Latin tradi- 
tion. 

In his Appendix to vol. III Heiberg has unhesitatingly 
placed certain Lemmas interpolated either by Theon or 
later writers. All the Lemmas are omitted in the Arabic- 
Latin tradition. Only Gerard contains two Lemmas, the 
first of which comes before X.31 and refers to Tabit; the 
second comes before X.41. In contradiction with Gerard, 
Heath (91) considers them as unsuspected. According to 
Heath (92) the Arabic-Latin tradition contains only the 
porisms to VI.8; VIII.2 and X.8. In the Arabic-Latin tra- 
dition, however, there are 11 porisms as is stated in the 
explicit of several Adelard II manuscripts. Besides the 
above-mentioned there are the porisms to II.4; III.1; 
111.15; IV.15; VI.18; VII.2; IX.2 and IX.5. Only al- 
Hag#ag II does not contain the porisms to II.4 and VI.8. 
With regard to the latter the Codex Leidensis 399.1 (93) 
and Gerard remark that Tabit did not find it in his Greek 
manuscripts; as to the former Heiberg doubted its 
genuineness and conjectured that it may have been added 
by Theon (94). Only the porisms to IX.2 and 5 are not 
contained in Heiberg; I do not consider them as porisms 
in the proper sense, rather as interpolations just as the 
two which Ishaq-Tabit and Gerard have added after 
VIII.14 and 15. The porisms mentioned last have been 
proved in Heiberg VIII.16 and 17, which are lacking in 
Isháq-Tábit and Gerard, whereas the porism to IX.2 has 
been proved in the commentary of an-Nairizi (95). The 
porism to I.15 cancelled by Heiberg (though Proclus has 
it) does not occur as porism in the works of the Latin 


85) Bruchstücke einer syrischen Paraphrase der “Elemente” des Eukleides. In: 
Zeitschrift für Semitistik und verwandte Gebiete, 3 (1924), 27-52; 212- 
235. 

86) ].E. Murdoch, o.c. Note 1, 442. See also C. Thaer, o.c. Note 22, 119. 

87) The phrase: Nunc demonstrandum est, which is used to introduce 
certain propositions, namely, those requiring a construction, is 
characteristic of Adelard I. By this phrase the translator is pre- 
sumably rendering the Arabic ges ol a (See 
e.g. J-L. Heiberg, o.c. Note 31, vol. 1, 70 and 72). In the Syriac 
fragment we find the same phrase at the same places (See Furlani, 
o.c. Note 85, 212-219; 218-220; 227-228). 

88) Compare the proof with Furlani [o.c. Note 85, 229] with that from 
Adelard I (H.L.L. Busard, o.c. Note 26, 61-62) and from al-Hag ag 
II (Heiberg, o.c. Note 31, vol. 1, 155). 

89) La version syriaque des "Eléments" d'Euclide. 1n: 2me Congrés National 
des Sciences (Brussels, 1935), 73-75. See also F. Sezgin, o.c. Note 34, 
90. 


95) M. Curtze, o.c. Note 4, 196-198. 
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translators. The Syriac fragments, Hermann and Gerard 
(96) have added it to their enunciation, in Adelard II it is 
lacking at all, and Adelard I does not mention it in the 
enunciation, but after the proof of 1.15 he says, like the 
Syriac fragments, Hermann and Gerard: Ostensum igitur 
est quattuor angulos quattuor angulis rectis esse equales. 
Regarding some of the porisms contained in the Heiberg 
edition and missing in the Arabic-Latin tradition, I can 
say: Heath (97) considers the porism to Heiberg V.19 as 
an interpolation made before Theon's time, and Heiberg 
doubts whether the porism to XI.38 is genuine (98). The 
porism which Heiberg added to XII.17 is also contained 
as part of XII.14 in the works of the Latin translators, but 
without the name porism. 
For comparison I add the following table (99): 


HEIBERG GERARD 
BOOKI BOOKI 
Def. 1-18 Def. 1-18 
Book III. Def. 6 Def. 19 
Def. 19-28 Def. 20-24 
Post. 1-5 Post. 1-5 
Ax. 1-3 Ax. 1-8 

— Ax. 4-7 
Ax. 4-5 Ax. 8-9 

— Ax. 10 
Prop. 1-48 Prop. 1-48 
BOOK II BOOK II 
Def. 1-2 Def. 1-2 
Prop. 1-14 Prop. 1-14 

— Porism II.4 
BOOK III BOOKTIII 
Def. 1-10 Def. 1-10 

— Def. 11 
Def. 11 Def. 12 
Prop. 1-11 Prop. 1-11 
Prop. 12 Prop. 11 
Prop. 13-37 Prop. 12-36 


Porism III.1 
Porism III.16 


Porism III.1 
Porism III.15 


HEIBERG GERARD 
Prop. 13 Prop. 12 
Prop. 12 Prop. 13 
Prop. 14-25 Prop. 14-25 
Porism V.7 — 
BOOK VI BOOK VI 
Def. 1-2 Def. 1-2 

— Def. 3 
Def. 4 Def. 4 
Def. 3 Def. 5 
Prop. 1-8 Prop. 1-8 
Prop. 13 Prop. 9 
Prop. 11 Prop. 10 
Prop. 12 Prop. 11 
Prop. 9-10 Prop. 12-13 
Prop. 14-17 Prop. 14-17 
Prop. 19-20 Prop. 18-19 
Prop. 18 Prop. 20 
Prop. 21-24 Prop. 21-24 
Prop. 26 Prop. 25 
Prop. 25 Prop. 26 
Prop. 27-30 Prop. 27-30 
Prop. 32 Prop. 31 
Prop. 31 Prop. 32 
Prop. 33 Prop. 33 
Porism VI.8 Porism VI.8 


Porism VI.19 
Porism VI.20 


Porism VI.18 


BOOK IV BOOK IV 
Def. 1-2 Def. 1-2 
Def. 8-7 — 
Prop. 1-16 Prop. 1-16 
Porism IV.15 Porism IV.15 
BOOKV BOOKV 
Def. 1-3 Def. 1-3 
Def. 4 E- 

— Def. 4-5 
Def. 5-11 Def. 6-12 
Def. 12 Def. 14 
Def. 13 Def. 13 
Def. 14-17 Def. 15-18 
Def. 18 — 
Prop. 1-11 Prop. 1-11 


XVIII 


BOOK VII BOOK VII 
Def. 1-11 Def. 1-11 
Def. 13 Def. 12 
Def. 12 Def. 13 
Def. 14-15 Def. 14-15 
Def. 18 Def. 16 

— Def. 17 
Def. 16 Def. 18 
Def. 19 Def. 19 
Def. 17 Def. 20 
Def. 21 Def. 21 
Def. 20 Def. 22 
Bef..22 Def. 23 
Prop. 1-6 Prop. 1-6 
Prop. 7-8 Prop. 11-12 
Prop. 9-10 Prop. 7-8 
Prop. 11 Prop. 18 
Prop. 12 Prop. 10 
Prop. 13 Prop. 9 


96) In the margin of the Gerard MSS Rossiano 579 and Vat. lat. 7299 
we read: Invenitur in alio libro hoc quod in fine huius theorematis scilicet 
cum dicitur: Iam igitur ex hoc etc. corollarium esse et quod ibi dicitur de 
iti! angulis non in propositione contineri, sed post finem theorematis illud 
postea concludi. 

97) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 2, 174-175. 

98) T.L. Heath, o.c. Note 45, vol. 3, 844. 

99) See also H.L.L. Busard, o.c. Note 18, 14-17, and H.L.L. Busard, 
The Translation of the Elements of Euclid from the Arabic into Latin by 
Hermann of Carinthia (?), Books VII, VIII and IX. In: Janus, 59 
01972) 12 75 151 


HEIBERG 


Prop. 14-20 
Prop. 22 
Prop. 21 
Prop. 23-28 
Prop. 31-32 
Prop. 29-30 
Prop. 33-39 
Porism VII.2 


BOOK VIII 
Prop. 1-10 
Prop. 11 and 12 
Prop. 18-16 
Prop. 17 

Prop. 18-25 
Prop. 26-27 
Porism VIII.2 


BOOK IX 
Prop. 1-18 
Prop. 14-19 
Prop. 20 
Prop. 21-25 
Prop. 26 
Prop. 27 
Prop. 28-29 
Prop. 30-36 


Porism IX.11 


BOOKX 
Def. 1-4 
Prop. 1-6 
Prop. 7-8 
Prop. 9 
Prop. 12 
Prop. 15 
Prop. 11 
Prop. 10 
Prop. 13 
Prop. 14 
Prop. 16 
Prop. 17-23 
Prop. 24 
Prop. 25 
Prop. 26-28 
Prop. 29-31 


Prop. 32 


Prop. 33-47 


GERARD 


Prop. 14-20 
Prop. 21 
Prop. 22 
Prop. 23-28 
Prop. 29-30 
Prop. 31-32 
Prop. 33-39 
Porism VII.2 


BOOK VIII 
Prop. 1-10 
Prop. 11 and 12 
Prop. 18-16 
Nota Prop. 16 
Prop. 17-24 
Prop. 25-26 
Prop. 27-28 
Porism VIII.2 
Porism VIII.14 
Porism VIII.15 


BOOK IX 
Prop. 1-18 
Prop. 15-20 
Prop. 14 
Prop. 21-25 
Prop. 27 
Prop. 26 
Prop. 28-29 
Prop. 30-31 
Prop. 32-38 
Porism IX.2 
Porism IX.4 
Porism IX.5 


BOOKX 
Def. 1-4 
Prop. 1-6 
Prop. 7 
Prop. 10 
Prop. 11 
Prop. 8 
Prop. 9 


Prop. 12 


Prop. 13-19 
Prop. 23 
Prop. 20-22 
Prop. 24-26 
Prop. 27 
Prop. 28 
Prop. 29 
Prop. 30-44 


HEIBERG 


Def. 1-6 
Prop. 48-72 
Explanation 
Prop. 73-84 
Def. 1-6 
Prop. 85-111 
Prop. 115 
Prop. 112-114 
Porism X.3 
Porism X.4 
Porism X.6 
Porism X.9 
Porism X.23 


BOOK XI 
Def. 1-2 
Def. 3-4 

Def. 5-7 

Def. 8 

Def. 10 

Def. 9 

Def. 13-14 
Def. 12 

Def. 15-17 
Def. 18-20 
Def. 21-28 
Def. 11 

Def. 24 

Def. 25-28 
Prop. 1-31 
Prop. 31 pars 2a 
Prop. 32 
Prop. 34 
Prop. 34 pars 2a 
Prop. 33 
Prop. 35-39 
Porism XI.33 
Porism XI.35 


BOOK XII 
Prop. 1-5 
Prop. 6 
Prop. 7 
Prop. 9 
Prop. 8 
Prop. 10 
Prop. 12 
Prop. 11 
Prop. 18-14 
Prop. 15-18 
Porism XII.7 
Porism XII.8 
Porism XII.17 


BOOK XIII 
Prop. 1-3 
Prop. 5 
Prop. 4 


GERARD 


Def. 1-6 
Prop. 45-69 
Prop. 70 
Prop. 71-82 
Def. 1-6 
Prop. 83-109 
Prop. 109 
Porism X.8 


BOOK XI 
Def. 1 
Def. 2-3 
Def. 4 
Def. 5 
Def. 6-7 
Def. 8 
Def. 10 
Def. 9 
Def. 11 
Def. 12 
Prop. 1-31 
Prop. 32 
Prop. 33 
Prop. 34 
Prop. 35 
Prop. 36 
Prop. 37-41 


BOOK XII 
Prop. 1-5 
Prop. 6 
Prop. 7 
Prop. 8 
Prop. 9 
Prop. 10 
Prop. 11 
Prop. 12-15 


Porism XII.14 


BOOK XIII 
Prop. 1-3 
Prop. 4 
Prop. 5 


HEIBERG 


Prop. 6-7 
Prop. 12 
Prop. 9-10 
Prop. 8 
Prop. 11 
Prop. 13 
Prop. 15 
Prop. 14 
Prop. 16-18 


Porism XIII.16 
Porism XIII.17 


BOOK XIV 
Prop. 1 


Lemma Prop. 2 


Prop. 2-3 
Prop. 4 and 5 
Prop. 6 
Prop. 7-8 


Lemma Prop. 8 


BOOK XV 
Prop. 1-5 


XX 


GERARD 


Prop. 6-7 
Prop. 8 
Prop. 9-10 
Prop. 11 
Prop. 12 
Prop. 13 
Prop. 14 
Prop. 15 
Prop. 16-18 


BOOK XIV 
Prop. 1 
Prop. 2 
Prop. 4-5 
Prop. 6 
Prop. 7-9 
Prop. 10-11 
Prop. 12 
Prop. 3 


BOOK XV 
Prop. 1-5 


CHAPTER TWO 


1 — Life and works of Gerard of Cremona 


From a brief biographical note appended by his pupils to 
Gerard's version of Galen's Tegni we learn that, a scholar 
from his youth and master of the content of Latin learn- 
ing, he was drawn to Toledo by love of Ptolemy's Alma- 
gest, which he could not find among the Latins. There he 
discovered a multitude of Arabic books in every field, 
and, pitying the poverty of the Latins, learned Arabic in 
order to translate them. His version of the A/magest bears 
the date of 1175. Before his death, which came at Toledo 
in 1187 at the age of seventy-three, he had turned into 
Latin the seventy-one Arabic works of this catalogue, 
beside perhaps a score of others. Where Gerard's versions 
have been tested, they have been found closely literal and 
reasonably accurate; but we are told that he had the 
assistance of a Mozarab named Galippus ''Galippus 
mixtarabus"', so that we cannot say how far the versions 
were his own (100). 

The following mathematical works which have been or 
are supposed to have been translated by Gerard of Cre- 
mona have been printed: 

1. M. Curtze, Anaritii in decem libros priores Elementorum 
Euclidis commentarii. Ex interpretatione Gherardi Cremo- 
nensis in codice Cracoviensi 569 servata. In: J.L. Heiberg 
and H. Menge, Euclidis opera omnia. Supplementum 
(Leipzig, 1899), 1-252. 

2. The commentary on Book X believed to be by Mu- 
hammad ibn ‘Abdulbaqi al-Baghdàdi, probably 
translated by Gerard of Cremona, published by 
M. Curtze as the last part of the an-Nairizi commen- 
tary in the Supplementum, 252-386. 

3. A.A. Bjórnbo, Thabits Werk über den Transversalensatz 
(liber de figura sectore). In: Abhandlungen zur Geschichte 
der Naturwissenschaften und der Medizin, Heft 7 (Erlan- 
gen, 1924), 

4. D. Schrader, The Epistola de proportione et proportionali- 
tate of Ametus Filius Josephi (Ph.D. Dissertation, Uni- 
versity of Wisconsin, 1961). 

5. M. Clagett, The Translation of the De mensura circuli of 
Archimedes by Gerard of Cremona. 1n: Archimedes in the 
Middle Ages, Vol. 1 (Madison, Wisconsin, 1964), 30- 
58. 


6. M. Clagett, The Verba filiorum of the Bani Müsa. In: 
Archimedes in the Middle Ages, Vol. 1 (Madison, Wis- 
consin, 1964), 223-367. 

7. G. Libri, Liber Maumeti filii Moysi alchoarismi de algebra 
et almuchabala incipit. Yn: G. Libri, Histoire des Sciences 
Mathématiques en Italie, Vol. I (Hildesheim, 1967), 258- 
297 (101). 

8. H.L.L. Busard, L’algébre au Moyen Age: Le "Liber men- 
surationum" d'Abü Behr. In: Journal des Savants (Avril- 
juin 1968), 65-124. 

9. H.L.L. Busard and P.S. van Koningsveld, Der Liber de 
arcubus similibus des Ahmed ibn Jusuf. In: Annals of 
Science, 30 (1973), 381-406. 

10. Euclid: Elements, XV Books. 

11. Incipit liber qui secundum Arabes vocatur algebra et almu- 
cabala. 1n: B. Boncompagni, Della vita e delle opere di 
Gherardo Cremonese, Atti dell’ Accademia pontificia de’ 
Nuovi Lincei (Roma, 1851), 412-435 (102). 

12. G. Junge, Das Fragment der lateinischen Ubersetzung des 
Pappus-Kommentars zum 10. Buche Euklids. In: Quellen 
und Studien zur Geschichte der Mathematik, Astronomie 
und Physik, Band 3, Heft 1 (Berlin, 1934), 1-17; in all 
probability translated by Gerard of Cremona. 

13. Apollonios: Conics. The ascription of the Latin ver- 
sion to Gerard of Cremona was made by J.L. Hei- 
berg, Apollonii Pergaei quae Graece exstant cum commen- 
tariis antiquis, Vol. II (Stuttgart, 1974), LXXV-LXXX. 
See also M. Clagett, Archimedes in the Middle Ages, Vol. 
IV (Philadelphia, 1980), 3-12. 


2 — Manuscripts used in establishing text 


The seven manuscripts described below are those I used 
in establishing the text for the present edition of the Ele- 


100) C.H. Haskins, o.c. Note 9, 14-15. See also E. Grant, A Source Book in 
Medieval Science (Harvard Press, 1974), 35-38. 

101) See also J. Ruska, Zur ältesten arabischen Algebra und Rechenkunst. In: 
Sitzungsberichte der Heidelberger Akademie der Wissenschaften, Phil.- 
hist. Kl. (Heidelberg, 1917), 23. 

102) According to A.A. Bjórnbo (o.c. Note 21, 239-248) this work is not 
a translation by Gerard. 
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ments (103). Their sigla are listed here in alphabetical 
order according to the abbreviation I have assigned to 
each manuscript. 


a. B — Bruges, Stadsbibliotheek 521. 

Date: 14c. 

Section used: 1r- 109v. 

Scholia: 109v- 118v. 
General description: L'Abbé A. de Poorter: Catalogue des 
manuscrits de la Bibliothèque Publique de la ville de Bruges 
(Gembloux-Paris, 1934), 609-610. Cf. the old catalogue, 
P.J. Laude, Catalogue des manuscrits de la Bibliothéque Pu- 
bliques de Bruges (Bruges, 1859), 452-453. The contents are 
listed by De Poorter. B contains all fifteen books of the 
Elements and the text is written in a clear, legible hand 
arranged in a single column. The folios are numbered in 
Arabic numerals on successive recto sides. The initial 
letter of each book is enlarged and illuminated; the initial 
letter of each proposition is also enlarged. The proposi- 
tions are numbered with Roman numerals. The letters 
referring to the figures are easily recognized by the lines 
drawn over them. The figures placed in the margin are 
complete and sound. The manuscript contains numerous 
marginalia. 


b. D = Oxford, Bodleian Library, Digby 174. 

Section used: 160v-173v. 

General description: G.D. Macray, Catalogi codicum manu- 
scriptorum Bibliothecae Bodleianae. (Quarto Series). Pars 
Nona, Codices a ... Kenelm Digby ... donatos, com- 
plectens (Oxford, 1883), 184-186. D contains only the 
Books XL5-XIV.1 (probatio eius) of Gerard. The defini- 
tions and the propositions XI.1-4 (fols. 160r-v) which are 
in agreement with those of the MS Vat. Reg. lat. 1268 
(fols. 113r-v) go very likely back to a Hermann of Carin- 
thia version. The text is written in a difficult, crabbed 
hand without much care. The folios are written in a single 
column and are numbered in Arabic numerals on suc- 
cessive recto sides. The propositions are numbered with 
Roman numerals, which are frequently, like in the MS 
Vat. Reg. lat. 1268, used in references within the proofs. 
The figures placed in the margin are carefully drawn and 
the manuscript contains numerous marginalia. 

Some parts of D were printed recently: 

1. Fols. 99r-132v: Books I-XI of the Elements, version 
Adelard III. The text of Book I is contained in Sister 
Mary St. Martin van Ryzin, o.c. Note 3, 192-268; Book V 
in T.J. Cunningham, o.c. Note 15, 203-256 (104). 

2. Fols. 133r-v: Libellus de similibus arcubus, quem 
Jordanus saepe citat in libris suis de triangulis. In: 
H.L.L. Busard and P.S. van Koningsveld, Der Liber de 
arcubus similibus des Ahmed ibn Jusuf. In: Annals of Science, 
30 (1973), 381-406. 

3. Fols. 188v-134v: De mensura circuli, Gerard of 
Cremona translation. In: M. Clagett, Archimedes in the 
Middle Ages, Vol. I (Madison, 1964), 40-55. 

4. Fols. 185r-186v: Archimedis, sive, ut alii dicunt, 
Theonis Alexandrini, tractatus de figuris isoperimetris, 
cum figuris. In: H.L.L. Busard, Der Traktat De isoperime- 
tris, der unmittelbar aus dem Griechischen ins Lateinische über- 
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setzt worden ist. In: Mediaeval Studies, Vol. XLII (1980), 
61-88. 

5. Fols. 136v-137r: Theorema de circulo quadrando, 
cum figuris. Two Anonymous Quadrature Proofs of the 
Thirteenth Century. In: M. Clagett, Archimedes in the 
Middle Ages, Vol. I (Madison, 1964), 578-581. 

6. Fols. 174r-v: Jordani Nemorarii opusculi pars de 
ponderositate, cum figuris. In: E.A. Moody and M. 
Clagett, The Medieval Science of Weights (Madison, 1960), 
128-142. 

7. Fols. 174v-178r: Archimedes de curvis superficiebus; 
propositiones decem, cum commentariis cujusdam Jo- 
hannis de Tin, atque figuris. In: M. Clagett, Archimedes in 
the Middle Ages, Vol. I (Madison, 1964), 450-506. 

8. Fols. 178v-179r: Commentarius in propositiones 
septem tractatus Archimedis, sive cujuscunque sit, de 
figuris isoperimetris, cum figuris. In: See point four. 


c. L= Vatican Library, Vat. lat. 7299. 

Date: 14c. 

Section used: 1r- 136r. 

Scholia: 186r-141r. 
L contains all fifteen books of the Elements. The manu- 
script is written in a small but clear and legible hand with 
few abbreviations. The text is arranged in a single co- 
lumn; each column contains forty-four lines. The recto 
side of each folio page is numbered at the bottom. The 
initial letter of each book is enlarged and illuminated; the 
initial letter of each proposition is also enlarged. On fol. 
134r the initial letter of Book XV is a dragon which we 
also find at the same place in the manuscript Rossiano 
579, fol. 125r. The propositions are numbered with 
Roman numerals. The letters referring to the figures are 
easily recognized by the lines drawn over them. The 
figures are neatly drawn and carefully labeled. The 
manuscript contains numerous marginalia which are 
written in a very small script that is difficult to read. 
According to J. Bignami Odier [La Bibliothèque Vaticane. . . 
(Città del Vaticano,1973), 142 and 218] manuscript L 
forms part of the 27 MSS belonging to the Collegio Ca- 
pranica (named after Cardinal Dominicus Capranica 
(1400-1458)) which between 19 and 29 september 1798 
came into possession of the Vatican Library. 


103) While my manuscript was in print, Prof. Folkerts informed me, 
that he had discovered four more manuscripts containing frag- 
ments of the Gerard version: 1. Milan, Codex Ambros. D 186 inf., 
fols. 1r- 112r. It contains the Books I-X.109 (fols. 1r-96v) (it ends in 
X.109 with the words: . . . ex genere linearum que sunt binomie. Sunt 
autem latitudines, vide c.338), the Books XIII.11-XV.5 (fols. 97r- 
107v) (it starts in XIII.11 with the words: superficies que fit ex g b in 
b z est equalis quadrato quod est ex g a in se ipsam . . . , vide c.400), and 
the scholia I-XVII (fols. 107v-112r). Moreover the fols. 118r-126r 
contain the Arithmetica of Jordanus Nemorarius (Lacuna between 
Propositions V.5 and V.64: R.B. Thomson, Jordanus de Nemore: 
Opera, in Mediaeval Studies 38 (1976), 113) and the fols. 126r-128v 
contain the De Numeris Datis of Jordanus Nemorarius (Fragment: 
from the beginning to part way through Book 2, Prop. 10: R.B. 
Thomson, o.c. 116. 
2. Palermo, Bibl. Com., 2 Qq E 98, fols. 1r-83v. It ends in the 
middle of fol. 83v with Book X.17. 
3. Rome, Bibl. Vallicelliana, MS F.86, fols. 49r-54r. 
4. Madrid, Bibl. de la Universidad, MS 102 (Sig. 117-2-6). See: D.J. 
Villa-Amil y Castro, Catálogo de los Manuscritos existentes en la Biblio- 
teca del Noviciado de la Universidad central (Madrid, 1878), 36. 

104) See also M. Clagett, o.c. Note 2, 25. 


d. M = Boulogne-sur-Mer, Bonien. 196. 

Date: 14c. 

Section used: lra-144ra. 

Scholia: 144ra-147va. 
General description: H. Michelant, Catalogue général des 
manuscrits des bibliothéques publiques des départements, tome 
IV (Paris, 1872), 693-694. Cf. the old catalogue, A. Ge- 
rard, Catalogue des livres manuscrits et imprimés composant la 
Bibliothéque de la Ville de Boulogne-sur-Mer (1844), 197. M 
contains all fifteen books of the Elements and, in addition, 
of the scholia which they all have in common, as well as 
another two which are also contained in the manuscript 
Paris 7216 (105). The text is written in a clear, legible 
hand arranged in two columns. The folios are numbered 
in Arabic numerals on successive recto sides. The initial 
letter of each book is enlarged and illuminated ; the initial 
letter of each proposition is also enlarged. The letters 
referring to the figures are easily recognized by the lines 
drawn over them. The figures are very carefully drawn 
and are placed in the column after the proof. 


e. P= Paris, Bibl. Nat. latin 7216. 

Date: 15c. 

Section used: Ir-107v. 

General description: Catalogus codicum manuscriptorum Bi- 
bliothecae Regiae, pt.3, vol.4 (Paris, 1744), 327, col.2. P 
contains all fifteen books; some of the scholia which they 
all have in common are inserted in the text and the two 
Boulogne-sur-Mer scholia (fols. 107v-108r) are added at 
the end. Although it is written in a small script hand, P is 
easily readable; it uses few abbreviations. The text is 
arranged in a single column. The folios are numbered in 
Arabic numerals on successive recto sides. The initial 
letter of each book and proposition is enlarged. Each 
proposition is numbered with either the complete Latin 
word or, where space is limited, with Roman numerals. 
The letters referring to the figures are easily recognized by 
the lines drawn under them. The figures, carefully drawn 
and lettered, are placed in the margins. 

Besides the Elements this manuscript contains on fols. 
109r-155r: Joh. de Muris (?), De arte mensurandi (106), and 
on fols. 157r-168r: Dominicus de Clavasio, Practica geome- 
triae. The letter is edited by H.L.L. Busard, The Practica 
geometriae of Dominicus de Clavasio. In: Archive for History of 
Exact Sciences, 2 (1965), 520-575. 


f. R= Rome, Vatican Rossiano 579. 

Date: 14c. 

Section used: lra-126va. 

Scholia: 126vb-130vb. 
General description: H. Tietze, Beschreibendes Verzeichnis 
der illuminierten Handschriften in Österreich. V. Band: Die 
illuminierten Handschriften der Rossiana in Wien-Lainz (Leip- 
zig, 1911), 95. R contains all fifteen books of the Elements. 
The text is written in a clear, legible hand arranged in 
two columns. The folios are numbered on every tenth 
recto page in Arabic numerals. The initial letter of each 
book is enlarged and illuminated; the initial letter of each 
proposition is also enlarged, but there are no other indi- 
cations which set off the enunciation of the proposition 


from its proof. Each proposition bears an Arabic nu- 
meral in its margin. A few textual omissions are inserted, 
apparently by the same hand, either as superscript or, 
more usually, in the margins. The letters referring to the 
figures are easily recognized by the lines drawn over 
them. The figures are well-drawn and carefully lettered. 
The manuscript contains numerous marginalia. 

The manuscript was mentioned for the first time on 
29 April 1657 among the books belonging to the Collegio 
Capranica. In 1842 the manuscript came into the posses- 
sion of Gian Francesco De Rossi. After De Rossi's death 
in 1854 his widow Louise Charlotte de Bourbon be- 
queathed her husband's library to the Jesuits. In 1877 the 
library of the Jesuits was removed to Vienna; in Decem- 
ber 1921 it was taken back to Rome and accommodated 
in the Vatican Library. 

At the beginning of each book with the exception of 
Book IX and XV, and at the end of the work we find a 
sign " 745 " which I read as 1167. This sign is missing 
in the manuscript Vat. lat. 7299 which is quite close to R, 
so R is not copied from L. If the sign does exist of four 
ciphers they diverge from the Arabic ones in the margins. 
But if my conjecture is right, Gerard translated the work 
in 1167, which is quite possible since the only Gerardian 
translation, which is dated (the A/magest), bears the date 
of 1175. 


g. V = Rome, Vat.Reg.lat. 1268. 

Date: 14c. 

Section used: 118v-142v. 

Scholia: 142v-148r. 
General description: A.A. Bjórnbo, Studien über Menelaos’ 
Sphárik. Beiträge zur Gesch. der Sphárik und Trigonometrie der 
Griechen. In: Abhandlungen zur Gesch. d. math. Wiss., 14. 
Heft (Leipzig, 1902), 138-142. V contains only the Books 
XI.5-XV of Gerard and the scholia I-III. After the last 
scholion we read: Continet totus iste liber [c] ccclxv proposita et 
propositiones et xi corollaria preter anxiomata singulis libris pre- 
missa. Proposita autem infinitivis, propositiones vero indicativis 
explicans. We also find this phrase at the end of some 
Adelard II manuscripts. We have already said that Book 
X (fols. 92r- 112v) contains material borrowed from Ade- 
lard II, Hermann of Carinthia and Gerard, and that the 
definitions and the propositions XI.1-4 (fols. 118r-v) very 
likely go back to a Hermann of Carinthia version. The 
text, quite close to D, is written in a small but clear and 
legible hand. The text is arranged in a single column. 
The recto side of each folio is numbered in Arabic nu- 
merals. The propositions are numbered with Arabic 
numerals. The letters referring to the figures are easily 
recognized by the lines drawn over them. The figures 
placed in the margin are complete and sound. The manu- 
script contains numerous marginalia. 


105) See tor a discussion of the scholia in the Gerard MSS: H.L.L. 
Busard, o.c. Note 29, 97-128. 

106) See L. Thorndike and P. Kibre, A Catalogue of Incipits of Mediaeval 
Scientific writings in Latin (London, 1963), 1165. See also H.L.L. 
Busard, The second part of chapter 5 of the De arte mensurandi by Johan- 
nes de Muris. In: Boston Studies in the Philosophy of Science, Vol. XV 
(Dordrecht, 1974), 147-167; and M. Clagett, Archimedes in the 
Middle Ages, Vol. III (Philadelphia, 1978), 4-5; 11-123; 1321-1325. 
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M. Folkerts was so kind as to let me know that the text 
of the Elements of Euclid on the fols. 1r-69r of this manu- 
script containing the Books I-XV.6 is very similar to the 
text of Vienna, National-Bibliothek 5304, fols. 1r-127r, 
16c., which also contains the Books I-XV; also very si- 
milar to Paris, Bibl. Nat. lat. 7292, fols. 188r-267v, 15c., 
containing the Books I-X Def. (107) and to Bonn, Univer- 
sitátsbibliothek 73, 86 fols., 13c., containing the Books 
I-XV.6 (108). 


3 — Relationships between Manuscripts 


All the manuscripts of Gerard’s Elements that were known 
to me have been used and fully collated in this first Latin 
edition of that work. In comparing the seven manuscripts 
of the Elements for the preparation of this text, I came to 
the conclusion that there would be little use in making a 
conventional stemma in which the relationship of the 
various manuscripts would be precisely illustrated, for it 
turned out that there would be far too many arbitrary 
assumptions of missing manuscripts and the result would 
have been highly artificial. Still, the collation of the 
manuscripts revealed some significant dependencies. The 
most general alignment of manuscripts produces three 
major traditions (I) BLR; (II) MP and (III) DV. The four- 
teenth century manuscripts B, L and R of the first tradi- 
tion contain the best text. They agree quite closely with 
each other and their readings are very good as appears 
from the variant readings. Frequently they also contain 
the same marginalia. Moreover, L contains marginalia in 
another hand. B might be the earliest text as it contains 
in the margin what L and R have added in the text itself 
at the end of VI.26 and XIII.18. These three manuscripts 
have served as the basis for the text. As appears from the 
variant readings, tradition II contains a text which is 
worse. Moreover, M contains some marginalia of BLR in 
the margin and some in another hand, but the copyist of 
M has also inserted into the text phrases like (in X.71): in 
alio ergo remanet quadratum factum ex a b incommunicans duo- 
bus quadratis etc. Et everterimus non est in alio; and (in X.89): 
in alio erat a g, which BLR have in the margin. The copyist 
of P has eliminated the marginalia which tradition I con- 
tains; some of them he has inserted in his text just like 
some scholia which they all have in common. As in M, he 
added at the end of the work another two scholia which 
the others lack, and after the proof of X.65 MP added the 
phrase which BLR contain in the margin. 

A characteristic feature of the manuscripts of tradition 
III (DV) is the use of the phrases post hoc (or deinde) argu- 
mentare dicens and profecto within the proofs, and the re- 
ferences in the text to earlier propositions when their 
results are used. D and V contain some additions to the 
text which are lacking in the other manuscripts, for in- 
stance in the proofs of XI.21 and 25. They also added 
marginalia of BLR to the text, for instance at the end of 
XI.19, and some of these start with: in alio (in D we meet 
the latter only once viz. in XIII.18). If the conjecture of 
M. Clagett that D must be dated back to the end of the 
twelfth or to the thirteenth century (109) is right, the 
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marginalia of the text from which B, L and R have been 
derived must have been inserted into the text very early. 


_ 4 — Textual procedures 


In order to indicate unambiguously textual corrections 
and additions, the following procedures have been 
adopted. Square brackets [ ] are employed in all instances 
where a word or phrase has been included that was al- 
most certainly lacking in the pristine text. References to 
Euclid have the book number in Roman numerals fol- 
lowed by a period and the proposition number in arabic 
numerals (for example, IX.11 signifies Book IX, Proposi- 
tion 11). 

In the variant readings, the manuscripts have been col- 
lated entirely. A negative apparatus has been used where- 
by the notation provides readings only for those manu- 
scripts that diverge from the preferred reading. Thus ''32 
post] potest P" indicates that in line 32 of the given 
column, manuscript P substitutes “potest” for the prefer- 
red reading "post"; it is at the same time implied that 
manuscripts BLMR (and from Book XI.5 on D and V) 
agree with the textual reading. When a given word 
appears within a line more than once, the word for which 
there is divergence is indicated by an exponent, e.g. “14 
sunt?" indicates that the variant occurs with the second 
appearance of "sunt" in line 14. If more than one manu- 
script has a variant for a specific textual reading, all the 
variants are indicated. Thus ‘‘15 tantum om. M; in marg. 
R" denotes that in line 15 manuscripts BLP (and possibly 
DV) have the textual reading whereas M omits it and R 
has it in the margin. I have made no attempt to give all 
the orthographic variations from manuscript to manu- 
script, or even within a given manuscript. Nor have I 
attempted to record all the substitutions of ergo for igitur 
or vice versa. I have adopted certain spellings throughout 
the text without reporting the variant readings, the most 
important being ostendere instead of hostendere in BLR, 
sicut instead of sicud, equidistans instead of eque distans or 
equedistans, and piramis instead of pyramis. I have chosen 
the “ti” reading before vowels instead of the more com- 
mon "ci". 

I have punctuated the text in such a way as I thought 
would facilitate the reading. Furthermore, for conve- 
nience and ease of reading I have rendered the letters 
marking the geometrical figures in italics. In a few cases 
the copyist used a letter which I read as 2 (a twelfth 
century abbreviation for et). For convenience of the 
printer I rendered this letter by c. 


107) See also M. Clagett, o.c. Note 2, 30. 

108) A. Klette, Catalogi Chirographicum in Bibliotheca Academica Bonnensi. . . 
(Bonn, 1859), 16. 

109) M. Clagett, o.c. Note 2, 28 and M. Clagett, Archimedes in the Middle 
Ages, Vol. I (Madison, 1964), 447. 


The following abbreviations have been used in the 
variant readings: 


add. = 
om. = 
tr: = 
scr. et del. = 
bis = 
ante = 
post = 
corr. eX = 
in marg. = 
superscr. = 


has added 

has omitted 

has transposed 

has written and deleted 
twice 

before 

after, following 

has corrected from 

has in the margin 

has written above 
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APPENDICES 


APPENDIX I 


Vat. Reg. lat. 1268, fol. 95v: 
[X.17] .. . In quibusdam autem libris invenitur commu- 
nicantes sibi in longitudine quod sic probatur: 


d G 
DT —— c — ÁO 


Sint duo numeri quadrati ab et ag, superfluum autem 
quod est inter eos quod est bg non sit numerus quadra- 
tus. Sit autem linea de rationalis super quam describatur 
semicirculus dze. Et sit proportio quadrati ex de ad qua- 
dratum ex dz sicut proportio ab ad bg. Deinde protraha- 
tur linea ze. Et quia proportio ab ad 5g est sicut proportio 
quadrati ex de ad quadratum ex dz, sed proportio ab ad 
bg est sicut proportio numeri ad numerum, sed non sicut 
numeri quadrati ad numerum quadratum, ergo propor- 
tio quadrati ex de ad quadratum ex dz est sicut proportio 
numeri ad numerum, sed non sicut numeri quadrati ad 
numerum quadratum, ergo linea de est incommunicans 
linee dz in longitudine que tamen communicat ei in po- 
tentia. Et quia proportio ab ad ag est sicut proportio 
quadrati ex de ad quadratum ex ze. Sed proportio ab ad 
ag est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum, ergo proportio quadrati ex de ad quadratum ex 
ze est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum, ergo linea de est communicans linee ze in longi- 
tudine, ergo linea de addit super lineam dz in potentia 
equale quadrato linee communicantis sibi in longitudine. 
Et hoc est quod invenire voluimus. 

Next the author remarks: Notandum quod linearum 
que potentia tantum sunt rationales et communicantes 
aliquando una est rationalis et altera irrationalis, ali- 
quando utraque irrationalis ut in presenti exemplo ab est 
rationalis, ut verbi gratia quinque pedum, et bg irrationa- 
lis scilicet latus tetragonicum superficiei quindecim pe- 
dum. Estque ab potentior quam bg quadrato linee ag que 
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est unum latus tetragonicum superficiei [quin] decim 
pedum. Quinarius enim in se ductus producit viginti 
quinque qui superat quindecimum numero denario. 
Potest autem utraque esse [ir]rationalis ut [elgidher V et] 
latus quindenarii potestque latus quadrate superficiei 
quindecim pedum super latus quadrate superficiei quin- 
que pedum quadrato decem pedum. (Correxi ex Adelard 
TISX901579) 


APPENDIX II 


Vat. Reg. lat. 1268, fol. 112r: 

[X.104] Lineam que dicitur residuum neque irrationa- 
lium que secuntur aliquam alterius termino et ordini 
subesse impossibile est. 

Nam si tetragono residui equalis superficies linee ra- 
tionali apponatur, fit secundum latus eius residuum pri- 
mum. Ac deinceps quociens cuiuslibet mutarum quadra- 
to equa superficies linee rationali fuerit apposita, secun- 
dum latus eius sub eius termino et ordine quemadmo- 
dum superius congruis in locis data de lateribus sententia 
habemus ... necessario proveniet. Potest etiam ordine 
transmutato lectoris diligentia ex lateribus quadratos et 
ex tetragonis latera invicem comprobando singulas in- 
commensurabiles lineas infra suos terminos ordine con- 
gruo referre. Nulla igitur irrationalium que fuerit resi- 
duum et que post ipsum secuntur sub alterius termino et 
ordine consistere potest. 


Vat. Reg. lat. 1268, fols. 112r-v: 
[X.105] Neque residuum sub termino et ordine binomii 
esse potest. 


Ut si sit linea a residuum, dico quoniam nunquam ipsa 
binomium erit. 

Si ergo ... videatur possibile dum interim a dicamus 
binomium, bg rationali superficies dg quadrato a equalis 
eidem apponatur eritque eius secundum latus bd, est ita- 
que quemadmodum et a residuum 5d residuum primum. 
Amplius linea de ei que est bd adiuncta sub quo erant 
ante divisionem termino utraque Pe scilicet et ed consistet. 
Quia ergo be; ed potentia tantum rationales communican- 
tes sunt dum be ei que est bg longitudine communicet, de 
potentia tantum rationalis erit. Item si a interdum bino- 
mium cuius quadrato equalis gd superficies cum rationali 
bg erit apposita, patet secundum latus bd scilicet bino- 
mium esse primum. Ea itaque in suas cognominales ad 
notam z divisa bz et zd potentia tantum rationales com- 
municantes esse constat. Atqui bz et bg sed etiam gb et be 
longitudine communicant. Unde eb et bz longitudine iti- 
dem communicantes sunt. Est autem bz rationalis ei que 
est zd nulla longitudinis ratione communicans. Et ez ra- 
tionalis eidem zd pariter rationali longitudine incommen- 
surabilis, ergo dz rationalis potentia est, ez; zd potentia 
tantum rationales communicantes sunt. Est igitur dz resi- 
duum. His igitur disiunctis sic ez quam eb ipsi bz longitu- 
dine communicant. Est autem dz potentia tantum ratio- 
nalis. Quare ez et zd potentia tantum rationales commu- 
nicantes sunt. Est igitur de residuum. Quod quoniam im- 
possibile est, est enim potentia tantum rationale. Nec re- 
siduum erit binomium nec ipsius termino subiacebit. 

Deinceps quoque sicut nec residuum sic nec sequen- 
tium mutarum aliqua binomii termino et subsequentium 
mutarum ordini succedit. 

Nam quociens residui sive cuiuslibet que secuntur irra- 
tionalium tetragono equa superficies rationali linee ap- 
ponitur, secundum latus cuiuslibet residuum in eo ordine 
consistit. Cum item binomii aut cuiusquam sequentium 
mutarum quadrato equalem superficiem linee rationali 
apponimus, secundum latus sub eo ordine binomium, ut 
supra diximus, esse necesse est. Cum itaque residuum 
atque binomium ad invicem diversa esse constet, nec re- 
siduum nec sequentium mutarum aliqua ad binomium 
sive ad sequentium mutarum cuiusquam ordinem et ter- 
minum transire permittitur. 

Rursum neque mutarum medialium que infinite sunt 
ulla sub termino aut specie precedentium alicuius erit. 


Exempli gratia: Designatis siquidem ab mediali atque g 
rationali g in ab superficies equalis tetragono bd statuatur, 
erit itaque g in ab muta medialis. Quapropter ut bd tetra- 
gonus irrationalis, sic ipsa bd muta erit. Dico igitur nul- 
lam precedentium nec ipsam ab sub ipsius terminum 
posse incidere. 

Nam quoniam tetragonus bd superficiei g in ab adequa- 
tur g rationali et ab mediali manentibus, cum ambe po- 
tentialiter referantur sive communicent proportionales 


sint et earum quadratis equa superficies g rationali fuerit 
apposita, latus eius secundum mediale est. Quare et bd 
muta earum. Nec igitur precedentium aliqua sub eius 
termino consistit. Nichilominus quoque si g in bd muta 
superficies tetragono de equalis constituta sit ut quadra- 
tum de irrationalem sic lineam mutam esse necesse est. 
Nec precedentium alique sub termino de consistit. Nam 
superficie equali de quadrato super quam videlicet potest 
g rationali apposita secundum latus eius erit bd. Quare et 
de [ir]rationalis est. Sic ergo nec precedentium medialium 
que irrationales sunt alteram sub alterius termino possi- 
bile est incidere. Eadem quoque ratio cum multe sunt 
irrationales linee per infinita licet ad eundem finem per- 
ducit (110). 


Vat. Reg. lat. 1268, fol. 118r: 


[XI.1] Linee recte partem esse in plano, partem vero in 
alto impossibile est. 


a b d 


Verbi gratia: Nam si minus perspicax quilibet id posse 
fieri conetur asserere, tunc esto abg linee pars una bg sci- 
licet in alto, pars reliqua ab in plano consistat. Deinceps 
quoque ab lineam usque ad d notam directe producimus 
fiuntque recte linee due abg scilicet et abd. Unde accidit ab 
lineam duabus bd et bg lineis directe coniungi. Quod 
quoniam impossibile est per xiiii primi, ergo nec linee 
partem in plano, partem in sublimi esse possibile est. 


[XI.2] Omnes due recte linee quarum altera secat alteram 
in eadem superficie site sunt. Omnemque triangulum in 
una superficie totum esse necesse est. 


Verbi gratia: Ut si ab linea apud e punctum gd lineam 
secet utramque in eadem superficie sitam esse pronuncio. 
In duabus autem lineis que sunt de et eb recta linea zh duo 
puncta continuet. Inde ergo triangulus zeh in una super- 
ficie totus esse convincitur. 


110) See for the text of Hermann of Carinthia H.L.L. Busard o.c Note 
18, 140-141. 


XXVII 


Quod sic probatur: Quoniam non est possibile aliter 
esse. Si enim prescripti trianguli una pars in alto et altera 
pars in plano constiterit, linearum profecto ze; eh partes 
eodem modo se habere necesse est. Hoc autem quoniam 
impossibile supra ostensum est et triangulus zeh in eadem 
superficie totus relinquitur. In qua ergo ipse triangulus 
in eadem linee ze; eh superficie ibidem etiam ab et gd 
lineas propter idem incommodum esse consequens est 
dum manifestum est quod suprascripta continet proposi- 
tio. 


[XL3] Omnium duarum superficierum sese vicissim se- 
cantium sectio communis est una recta (fol. 113v) linea. 


Me Hh 


Exempli causa: Si enim abgd et ezht superficies sese in- 
vicem secent. Cumque earum communis sectio duobus 
punctis terminetur, tunc ab uno eorum ad alterum pro- 
trahatur recta linea que sit earum sectio communis kl 
profecto eadem l unam rectam lineam esse affirmo. 

Quod sic probatur: Si enim aliter accidere duas vide- 
licet esse lineas videatur, tunc ab eisdem punctis linea imk 
per abgd superficiem procedat. Rursum quoque Ål puncta 
per superficiem ezht linea knl continuet. Inde ergo has 
duas lineas videlicet kml et knl rectas earumque utrimque 
terminos in eodem communiter incidere convincitur. 
Hoc autem quoniam rationi obviare constat ex quinta 
petitione primi profecto erit una recta linea 4/. Sicque 
superficierum que sese invicem secant sectio communis 
una recta linea relinquitur. 


[XI.4] Si supra communem terminum duarum linearum 
sese invicem secantium linea quedam ortogonaliter stete- 
rit profecto et earum superficiei rectis angulis superstare 
est necesse. 


XXVIII 


Verbi gratia: Ut si ad huius rei exemplum dg et ez lineis 
sese contingentibus a communi sectionis puncto b scilicet 
rectis utrimque angulis ab linea sit erecta, eam profecto 
supra superficiem gd; ez ortogonaliter insistere dicemus. 

Quod sic probatur: Primo igitur linearum sectionibus 
eb scilicet et bz item gb et bd ad invicem adequatis, dein- 
ceps quoque e cum g sed etiam d et z recte linee coniun- 
gant. Item a b puncto per superficiem ex dez linea tk 
procedat, amplius in ab linea puncto h signato ab eodem 
ad edgz sed etiam in h et ket h et t notas linee protrahan- 
tur. Non minus quidem g cum ¢ et 4: cum d equidistantes 
linee continuent. Hoc tandem artificio figure lineationi- 
bus dispositis argumentare dicens. Nam quoniam late- 
rum eb cum àz item gb et bd supraposita est equalitas 
profecto eg et dz equales et equidistantes convincit ex iiii? 
primi et xv primi. Quia rursum gb et bd eiusdem constat 
fore quantitatis ex ipotesi lineeque gd linea hb ortogonali- 
ter insistit profecto bases etiam gh et hd adequati conse- 
quens est ex iiii? primi, eadem quoque ratione quoniam 
eb equalis est bz dum linee ez linea bh rectis superstat 
angulis bases profecto eh et hz equales esse relinquitur, ex 
eodem equales autem eg et dz constiterant. Due igitur 
linee hg; ge reliquis duabus Ad; dz prout sese respiciunt 
equas esse necesse est et harum autem bases eh et hz eius- 
dem fuerant quantitatis. Angulus ergo hge angulo hdz ad- 
equatur ex viii primi. Quia item dk’ et tg equidistantes 
sunt ex ipotesi et linea gh ei que est Ad, sed etiam gt et dk 
equales, profecto due linee hg; gt duabus reliquis hd et dk 
sicut se respiciunt equabunt. Angulus autem Agt angulo 
hdk fuerat equalis, bases igitur th et hk equales esse conse- 
quitur. Latus autem th lateri hk'est equale et bh sit com- 
munis. Cum igitur tb; bh linee lineis b; bh sint equales et 
basis th sit equa ei que est hk; profecto angulos Abt et hbk 
equos esse necesse est ex viii primi. Unde procedit ut 
quociens linea linee superstans duos altrinsecus angulos 
equales efficit rectum utrumque est. Consequenter ergo 
quisque duorum angulorum hbt et hbk est rectus ex diffi- 
nitione perpendicularis igitur supra tk&'ad punctum 5 et 
circa bh lineam utrimque recti anguli consistunt, quare et 
linea bh linee tk rectis superstat angulis. Unde etiam 
ostenditur quod linea 6h cunctis in superficie gdez pro- 
tractis lineis sibi conterminalibus rectis insistere angulis, 
comprobatur ex ii? anxiomate huius. Quare et superficiei 
gdez lineam hb perpendiculariter superstare evidenter 
manifestum est. Et hoc est quod monstrare voluimus 
(dy 


111) See for the text of Hermann of Carinthia H.L.L. Busard, o.c. 
Note 18, 143-145. 


[LIBER I] 


Ea —O——— : : net 
a — procedit Scientia, ex qua res que scitur comprehenditur sunt septem, videlicet: propositum, exemplum, 
- —— : , . 
trarium, dispositio, differentia, probatio, conclusio. Propositum autem est id quod antecedit summam scientie ante 


expositionem. Exemplum 


vero est corporum et figurarum forma ex proposito intellectorum, que ex sua forma 


significantur super propositi intentionem. Sed contrarium est exempli contrarium et deductio propositi ad impossibile. 
Dispositio vero est compositionis dispositio conveniens super ordines suos in scientia. Differentia quoque est separatio 
eius, quod est inter propositionem possibilem et impossibilem. Probatio vero est sillogismus super confirmationem 
propositionis. Conclusio autem est terminus scientie cum re scita consequens totum quod nominavimus. 


PARS PRIMA LIBRI EUCLIDIS PHILOSOPHI INCIPIT 


[Definitiones] 


[i] 
[ii] 
[iii] 
liv] 


[xi] 
[xii] 
[xiii] 


[xiv] 


[xv] 


Punctum est cui pars non est. 

Linea est longitudo sine latitudine. 

Et eius extremitates duo puncta. 

Linea recta est extensio in oppositione cuius- 
libet duorum punctorum, que sunt in duabus 
ipsius extremitatibus unius ad aliud. 
Superficies est quod habet longitudinem et 
latitudinem tantum. 

Et eius extremitates linee. 

Superficies plana est extensio in oppositione 
linearum rectarum que sunt in eius extremi- 
tate unius ad aliam. 

Angulus superficialis est duarum linearum 
contactus unius cum alia et expansio earum 
supra superficiem planam quarum applicatio 
non directa. 

Et quando due linee que hunc angulum con- 
tinent fuerint recte, rectilineus vocabitur 
angulus. 

Quando recta linea super rectam lineam eri- 
gitur et fiunt duo anguli ex utraque parte 
linee erecte equales, tunc unusquisque eorum 
est rectus; et linea erecta super lineam dicitur 
perpendicularis super lineam super quam est 
erecta. 

Angulus autem qui recto maior est obtusus 
dicitur. 

Sed qui recto minor existit vocatur acutus. 
Terminus est rei extremitas. 

Figura est que termino vel terminis compre- 
henditur. 

Circulus est figura plana una linea que cir- 
cumferentia vocatur comprehensa in cuius 
medio est punctum, a quo omnes linee ex- 
euntes ad circumferentiam sunt equales alie, 
videlicet, aliis. 
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[xvi] 
[xvii] 


[xviii] 


[xix] 


(xx] 


[xxi] 


[xxii] 


[xxiii] 


Illud autem punctum circuli est centrum. 
Diametrus circuli est linea recta transiens per 
ipsius centrum que pervenit in duabus par- 
tibus ipsius ad lineam comprehendentem 
ipsum secans eum in duo media. 

Semicirculus est figura comprehensa a dia- 
metro et arcu quem diametrus a circumferen- 
tia divisit. 

Portio circuli est figura contenta a linea recta 
et arcu qui est ex circumferentia circuli mi- 
nore, videlicet, medietate eius aut maiore. 
Figure rectilinee sunt que rectis lineis com- 
prehenduntur. Quarum alie sunt trilatere que 
a tribus continentur lineis, alie quadrilatere 
quas quatuor continent linee, alie vero sunt 
plurium laterum, que a pluribus quam qua- 
tuor comprehenduntur lineis. 

Figurarum vero tria habentium latera, alia est 
triangulus equilaterus qui tria habet latera 
equalia. Alia est duorum equalium laterum 
cuius duo latera ex omnibus eius lateribus 
tantum sunt equalia. Alia est triangulus diver- 
sorum laterum cuius tria latera sunt inequalia. 
Figurarum etiam tria habentium latera, alia 
est triangulus rectangulus cuius unus angu- 
lorum est rectus, alia triangulus ambligonius 
cuius unus angulus est expansus, alia triangu- 
lus oxigonius cuius omnes tres anguli sunt 
acuti. 

Figurarum vero quatuor habentium latera, 
alia est quadratum quod est equalium late- 
rum et rectorum angulorum, alia est duarum 
diversarum longitudinum que est rectorum 
angulorum et laterum non equalium, alia est 
rombus cuius latera sunt equalia, sed anguli 
non sunt recti, alia est similis rombo cuius 
omnia duo latera ex adverso posita sunt equa- 
lia et omnes duo anguli ex adverso collocati 
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sunt equales, latera tamen eius non sunt equa- 
lia neque anguli equales. Que autem quadri- 
laterarum figurarum sunt, preter ea que 
diximus, irregulares nominantur. 


[xxiv] Linee recte equidistantes sunt que, cum in 
una plana superficie site sint, si in utrasque 
partes usque in infinitum protrahantur, in 
nulla earum concurrent. 

[Petitiones] 


Ea in quibus necesse est convenire sunt quinque. 

[1.] Ex quibus est, ut linea recta a quolibet puncto ad 
quodlibet punctum producatur. 

[2.] Et ut linea recta finita protrahatur super rectitu- 
dinem et coniunctionem alterius linee usque in 
infinitum. 

[3.] Etut quodlibet punctum ponatur centrum super 
quod quantumlibet occupando spatium circulus 
describatur. 

[4.] Et quod omnes anguli recti invicem sunt equales. 

[5.] Et quod si ceciderit linea recta super duas lineas 
rectas, et fecerit in una duarum partium duos 
angulos interiores minores duobus rectis, ille 
due linee recte, quando in illam partem protra- 
hentur, coniungentur. 


Communes animi conceptiones. 


[ 1.] Que eidem rei sunt equalia, sibi invicem sunt 
equalia. 

[ 2.] Et si equalibus equalia addantur, omnia fient 
equalia. 

[ 8.] Et si de equalibus equalia demantur, que relin- 
quuntur, equalia sunt. 

[ 4.] Et si inequalibus equalia addantur, omnia fient 
inequalia. 

[ 5.] Et si de inequalibus equalia demantur, que re- 
linquuntur, sunt inequalia. 

[ 6.] Et ea quorum unumquodque eiusdem rei du- 
plum existit, sunt equalia. 

{ 7.] Ea quoque quorum unumquodque eiusdem rei 
est medium, sunt equalia. 

[ 8.] Et ea quorum unum aliud non superat cum 
unum alii superponitur equalia sunt. 

[ 9.] Et totum maius est sua parte. 

[10.] Et due recte linee non comprehendunt super- 
ficiem. 


[I.1] Super rectam lineam definite quantitatis trian- 
gulum equilaterum constituere. 


Verbi gratia: Ponatur linea recta ab definite quanti- 
tatis, et super centrum a secundum quantitatem spatii 
quod est inter a et b, circumducatur circulus, super 
quem sunt g; d; 6. Alius quoque circulus super cen- 
trum b secundum quantitatem spatii quod est inter a 
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et b describatur super quem sunt g; a; e. Deinde a 
puncto g in quo unus duorum circulorum alium secuit, 
due recte linee ad duo puncta a et b protrahantur sint- 
que linee ga et gb. Dico igitur quia iam fecimus trian- 
gulum equilaterum super lineam ab datam. 

Huius probatio est: Quia punctum a factum est cen- 
trum circuli gdb, fit linea ag equalis linee ab. Et simili- 
ter quia punctum b factum est centrum circuli gae, fit 
linea bg linee ba equalis. Unaqueque igitur harum 
duarum linearum ga; gb linee ab equalis invenitur. Que 
autem eidem rei equalia sunt, sibi quoque invicem 
sunt equalia. Tres igitur linee ag; ab et bg sibi invicem 
sunt equales. Triangulus igitur abg est equalium late- 
rum qui, ut ostensum est, super lineam datam ab con- 
stitutus est. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[I.2] Puncto dato linee recte date lineam equalem con- 
iungere. 


Exempli causa: Sit punctum datum a, linea quoque 
recta data sit bg, cui rectam lineam equalem puncto 
dato a me adiungere oportet. Protraham ergo inter 
punctum a et punctum b lineam rectam sitque ab linea 
predicta super quam constituam triangulum equila- 
terum sitque triangulus dab. Deinde protraham duas 
lineas rectas ae; bz super rectitudinem duarum linea- 
rum da; db que recte sunt, et circumducam super cen- 
trum b secundum quantitatem longitudinis bg circu- 
lum gzh, et etiam describam super centrum d secun- 
dum quantitatem longitudinis dz circulum zte. Dico 
igitur a puncto a lineam linee bg equalem productam 
esse, que est linea ae. 

Probatio eius: Et quia punctum 5 est centrum circuli 
hzg, erit linea bz equalis linee bg. Et quia punctum d 
etiam est centrum circuli ezt, erit linea ed equalis linee 
dz. Linea quoque ad que est pars unius harum equalis 
est linee bd que est pars alterius earum, quia triangulus 
dab est equilaterus. Ergo linea ae que reliqua est linee 
bz relique est equalis. Iam vero ostensum fuit quod 
linea bg equalis est linee 6z. Unaqueque igitur duarum 
linearum ae; bg linee bz equalis invenitur. Sed que ei- 
dem sunt equalia, sibi invicem equalia sunt. Qua- 
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propter linea ae linee date 5g fit equalis. Iam ergo 
adiunximus puncto a dato lineam equalem linee bg 


que est linea ae. Et hoc est quod demonstrare volui- 
mus. 


[1.3] Propositis duabus rectis lineis inequalibus de 
maiori earum minori equalem abscidere. 


b’ 


Verbi gratia: Sint due linee recte proposite que sint 
inequales ab; g. Sitque maior earum ab et minor g. 
Oportet autem ut de maiori linea, videlicet, ab absci- 
damus lineam minori equalem scilicet g. Ad punctum 
igitur a iungam lineam rectam linee g equalem. Sitque 
linea ad. Deinde super centrum a secundum quantita- 
tem longitudinis ad describam circulum dez. Dico igi- 
tur quod iam secui de linea ab maiori lineam linee g 
minori equalem que est linea az. 

Huius probatio est: Quia punctum a existit centrum 
circuli dez, erit linea az linee ad equalis. Linea vero ad 
linee g equalis fuit. Est igitur linea az linee g equalis. 
Iam igitur manifestum est nos de linea ab maiori se- 
cuisse lineam linee g minori equalem que est linea az. 
Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[L4] Omnium duorum triangulorum, quorum duo 
latera unius duobus lateribus alterius fuerint equalia, 
unumquodque videlicet suo relativo, fuerintque duo 
anguli qui a predictis equalibus lateribus comprehen- 
duntur equales, erit reliquum latus unius duorum 
triangulorum reliquo suo relativo alterius. eorum 
equalis, triangulus quoque triangulo equabitur, et 
reliqui anguli unius reliquis eorum angulis alterius 
eorum erunt equales, quisque videlicet angulus suo 


relativo. 
d a 


Z e g b 


Exempli causa: Sint duo latera unius trianguli abg, 
videlicet ab et ag, duobus lateribus trianguli dez, vide- 
licet de et dz, equalia. Sit scilicet ab equale de et ag; dz 
equale. Et sit angulus bag angulo edz equalis. Dico igi- 
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tur reliquum latus £g, quod est basis, reliquo lateri ez 
equale esse, quod est eius relativum. Et quod triangu- 
lus abg triangulo dez equatur et quod reliqui anguli 
reliquis angulis sunt equales qui ab illis equalibus late- 
ribus comprehenduntur. Angulus, videlicet, abg 
angulo dez equalis et angulus agb equalis angulo dze. 

Huius probatio: Quia cum superposuerimus triangu- 
lum abg triangulo dez, et posuerimus punctum a super 
punctum d, et collocabimus lineam ab super lineam de, 
cadet punctum b super punctum e quia ab equalis de. 
Cum ergo ab super de posita fuerit, stabit ag super dz, 
quia angulus bag angulo edz equalis est. Quapropter 
cadet punctum g super punctum z, quia ag equalis est 
dz. Punctum quoque b super punctum e cadet. Ideo- 
que latus 5g locabitur super latus ez et ipsa sunt due 
bases. Quia cum punctum b positum fuerit super 
punctum e et punctum g super punctum z impossibile 
erit quin basis bg cadat super basim ez, due enim recte 
linee superficiem non concludunt quia hoc impossi- 
bile est. Superponetur propter hoc ergo dg; ez et erit ei 
equalis, et superponetur triangulus abg triangulo dez et 
equabitur ei, et cadent reliqui anguli super reliquos 
angulos et equantur ad invicem, scilicet, angulus abg 
equatur angulo dez et angulus agb angulo dze equalis 
existit. Iam igitur ostensum est quod omnium duo- 
rum triangulorum quorum duo latera unius duobus 
lateribus alterius fuerint equalia, unumquodque vide- 
licet suo relativo, fuerintque duo anguli qui a predictis 
equalibus lateribus comprehenduntur equales, erit 
reliquum latus unius duorum triangulorum reliquo 
suo relativo alterius eorum equalis, triangulus quoque 
triangulo equabitur, et reliqui anguli unius eorum 
reliquis angulis alterius eorum erunt equales, quisque 
videlicet angulus suo relativo qui a lateribus equalibus 
comprehenduntur. Et hoc est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[1.5] Omnis trianguli duorum equalium laterum angu- 
li, qui sunt supra basim, sunt equales. Quod si linee 
recte que sunt equales protrahantur, anguli qui fient 
sub basi erunt equales. 


Verbi gratia: Sit triangulus duorum equalium laterum 
super quem sunt abg sitque latus ab lateri ag equale, et 
protrahamus lineas bd; ge rectas super rectitudinem 
duarum linearum rectarum ab; ag. Dico igitur quod 
angulus abg est equalis angulo bga et quod angulus gba 
angulo bge equatur. Super lineam igitur bd notabo 
punctum quocumque casu acciderit, sitque punctum 
illud z. Deinde abscidam de linea ae lineam linee az 


equalem sitque ah et copulabo puncta g et z et b et h 
duabus lineis gz; bh. 

Probatio: Et quia linea za linee ah est equalis, et linea 
ga linee ab equatur, erunt due linee ba; ah duabus lineis 
ga; az equales, unaqueque videlicet illarum sue rela- 
tive. Hec quoque latera unum continent angulum 
communem qui est angulus zah. Basis igitur gz equalis 
est basi bh, et triangulus azg triangulo abh equalis 
existit. Reliqui quoque anguli reliquis angulis in- 
veniuntur equales, quisque videlicet eorum suo rela- 
tivo, cui latus subtenditur quod est equale lateri quod 
primo subtenditur, scilicet, angulus agz angulo abh et 
angulus azg angulo ahb. Et iterum quia linea za equalis 
est linee ah et due linee que sunt partes earum videlicet 
ba; ag sunt equales, erit linea bz reliqua linee gh relique 
equalis. Iam vero fuit ostensum quod linea gz linee bh 
equalis existit. Cum due igitur linee bz; zg duabus 
lineis gh; hb equentur, queque scilicet illarum sue rela- 
tive, et angulus bzg sit equalis angulo ghb, basi quoque 
bg existente communi duobus triangulis, erit tunc 
triangulus bzg triangulo ghb equalis et reliqui anguli 
reliquis angulis equales, quisque eorum suo relativo, 
cui subtenditur latus equale lateri quod primo sub- 
tensum fuit, scilicet, angulus bgz angulo gbh et angulus 
gbz angulo bgh. Iam vero ostensum fuit quod totus 
angulus agz equalis existit toti angulo abh, et duo 
anguli qui sunt eorum partes, scilicet, bgz; gbh sunt 
equales. Angulus igitur bga reliquus reliquo angulo gba 
equalis invenitur et ipsi sunt duo anguli qui supra 
basim existunt. Ostensum quoque preterea fuit quod 
angulus gbd angulo bge equatur. Hii vero sunt duo 
anguli qui sub basi existunt. Ergo duo anguli qui sunt 
supra basim trianguli duorum equalium laterum sunt 
equales. Et si linee recte que sunt equales protrahan- 
tur, duo anguli qui fient sub basi erunt equales. Et hoc 
est quod demonstrare voluimus. 


[I.6] Si alicuius trianguli duo anguli fuerint equales, 
duo latera, que ipsis subtensa sunt, sunt equalia. 


a 


8 b 


Exempli causa: Sit angulus abg trianguli abg equalis 
angulo eiusdem agb. Dico igitur quod latus ba lateri ag 
equale existit. 

Probaio: Quia si latus ba non fuerit equale lateri ag, 
unum igitur eorum altero maius existit. Sitque maius 
ab. Si hoc est possibile, abscidam itaque ab ab maiore 
lineam linee ag minori equalem et ipsa est bd. Deinde 
copulabo dg. Et quia linea db equatur linee ag, linea bg 
ente communi, erunt due linee db; bg duabus lineis ag; 
£b equales, queque illarum sue relative, angulus quo- 
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que dbg angulo agb equalis existit. Basis igitur dg basi 
ab equatur et triangulus dbg triangulo abg est equalis, 
minor videlicet maiori. Hoc autem est impossibile. 
Non igitur ba maius est ag. Similiter quoque ostendi- 
tur quod non existit minus eo. Est igitur linea ba equa- 
lis linee ag. Cum igitur duo anguli alicuius trianguli 
equales inveniuntur, latera que ipsis subtenduntur 
equalia erunt. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.7] Super unam rectam lineam due recte linee aliis 
duabus rectis lineis equales non eriguntur queque sue 
relative equalis, ita quod coniunctio earum et con- 
iunctio aliarum sint in parte una super duo diversa 
puncta et sint earum extremitates linearum sibi equa- 
lium termini. 


a 


Exempli causa: Si possibile est super rectam lineam ab 
due recte linee ag; bg et due alie linee eis equales eri- 
gantur, queque sue relative, sintque ad; db et sint 
earum obviationes et obviationes aliarum in parte una 
super duo puncta diversa que sunt g, d. Et extremi- 
tates earum sint linearum sibi equalium termini, vide- 
licet, extremitates duarum linearum ag; ad apud 
punctum a et extremitates duarum linearum gb; bd 
apud punctum 6. Deinde copulabo punctum g puncto 
d linea gd. 

Probatio: Et quia linea. ga linee ad est equalis, erit 
angulus gda angulo dga equalis. Angulus igitur gda 
angulo dgb est minor. Angulus quoque gdb multo 
minor erit angulo dgb. Et quia etiam linea gb linee bd 
equatur, erit angulus gdb angulo dgb equalis. Iam vero 
ostensum fuit quod ipse erat eo maior. Hoc autem est 
impossibile. Non igitur super unam rectam lineam 
due recte linee aliis duabus rectis lineis equales eri- 
guntur, queque sue relative, ita quod obviatio earum 
et obviatio aliarum sint in parte una super duo puncta 
diversa et sint earum extremitates termini aliarum sibi 
equalium. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[I.8] Cum duo latera unius trianguli duobus lateribus 
alterius trianguli fuerint equalia, quodque suo rela- 
tivo, et basis fuerit basi equalis, erunt duo anguli qui a 
duobus lateribus cuiusque trianguli equalibus com- 
prehenduntur equales. 


Verbi gratia: Sint duo trianguli quales proposuimus 
super quos scribuntur abg; dez sintque duo latera 5a; 
ag unius eorum duobus lateribus alterius ed; dz equa- 


lia, quodque suo relativo, videlicet latus ab lateri ed et 
latus ag lateri dz. Basis quoque bg basi ez sit equalis. 
Dico igitur angulum bag angulo edz equalem fore. 

Probatio: Hoc autem ideo est quia cum triangulus 
abg triangulo dez superpositus fuerit et basis bg super 
basim ez locata fuerit, cadet punctum ? super punctum 
e et punctum g super punctum z, latera quoque ba; ag 
cadent super latera ed; dz. Quod si basis bg cadat super 
basim ez, sed latera ba; ag non cadant super latera ed; 
dz, sed cadant super punctum quod est extra d sicut 
eh; hz, tunc iam eriguntur due recte linee super unam 
rectam lineam duabus aliis rectis lineis equales, que- 
que sue relative, et fit obviatio earum et obviatio alia- 
rum in parte una super duo puncta diversa et earum 
extremitates aliarum sibi equalium sunt termini. Hoc 
autem est impossibile. Cum igitur triangulus abg 
triangulo dez superpositus fuerit et basis bg super 
basim ez locata fuerit, cadent duo latera ba; ag super 
duo latera ed; dz. Punctum quoque a super punctum d 
cadet et fiet angulus bag angulo edz equalis. Cum ergo 
duo latera unius trianguli duobus lateribus alterius 
trianguli equantur, quodque suo relativo, et basis basi 
equalis existit, tunc duo anguli duobus lateribus equa- 
libus utriusque trianguli comprehensi sunt equales. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


[I.9] Datum angulum rectilineum in duo media secare. 


b 


Exempli causa: Sit angulus datus rectilineus angulus 
bag quem nos in duo media oportet secare. Super 
lineam igitur ab signabo punctum qualitercumque 
contingat sitque d. Deinde abscidam de linea ag lineam 
ad equalem sitque linea ae, et coniungam puncta de 
ducendo lineam rectam de, super quam constituam 
triangulum equilaterum sitque triangulus ille dze, et 
protraham lineam az. Dico igitur angulum datum in 
duo media divisum fore. 

Probatio huius: Quia linea da linee ae est equalis, linea 
az communi, erunt igitur due linee da; az duabus 
lineis ea; az equales, queque sue relative. Basis quoque 
dz basi ze equalis existit. Angulus igitur daz angulo eaz 
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equatur. Iam igitur divisimus angulum bag datum 
rectilineum in duo media cum linea az. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[I.10] Rectam lineam finitam datam in duo media 
partiri. 


4 
i 


b d a 


Verbi gratia: Sit recta linea finita data ab quam con- 
venit nos in duo media partiri. Super lineam igitur ab 
constituam triangulum equilaterum sitque triangulus 
agb. Deinde dividam angulum ipsius agb in duo media 
protrahendo lineam rectam gd. Dico igitur me iam 
divisisse lineam ab in duo media super d. 

Probatio huius: Quia linea ag, ut positum est, linee gb 
equalis existit, linea gd existente communi, erunt due 
linee ag; gd duabus lineis bg; gd equales, queque illa- 
rum sue relative. Angulus quoque agd angulo bgd 
equatur. Ergo basis ad basi db equalis existit. Iam igi- 
tur divisimus lineam ab rectam datam finitam in duo 
media ad punctum d. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[L11] A puncto dato super lineam rectam datam 
lineam rectam super rectos angulos ducere, que sit 
perpendicularis. 


N 
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Exempli causa: Sit linea recta data ab, punctum quo- 
que datum sit punctum g, a quo oportet nos protra- 
here lineam rectam super rectos angulos existentem in 
linea ab. In linea igitur ag notabo punctum, quocum- 
que modo contingat, sitque punctum d. Deinde divi- 
dam a linea gb lineam equalem linee gd sitque ge linea 
super quam triangulum equilaterum constituam qui 
sit triangulus dez et protraham lineam gz. Dico igitur a 
puncto g super lineam ab lineam rectam zg super rectos 
angulos productam fore. 

Probatio huius: Quia linea dg, ut ostensum est, linee ge 
est equalis, linea gz communi, erunt due linee dg; gz 
equales duabus lineis eg, gz, queque illarum sue rela- 
tive. Basis quoque dz basi ze equalis existit, quia trian- 
gulus est equilaterus. Angulus igitur dgz angulo zge 
equatur. Ipsi vero sunt in duabus partibus. Sed cum 
linea recta super lineam rectam erigitur et fiunt duo 
anguli qui sunt in duabus partibus equales, tunc quis- 
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que eorum rectus est. Unusquisque igitur duorum 
angulorum dgz; zge rectus est. Linea igitur gz super 
lineam ab erecta est super rectos angulos. Iam ergo a 
puncto g linee ab protracta est linea super rectos 
angulos que est gz. Et hoc est quod facere voluimus. 


[I.12] Ad lineam rectam infinitam datam a puncto 
extra eam dato lineam rectam que sit super cam per- 
pendicularis ducere. 


Verbi gratia: Sit linea recta data que est non finita ab, 
punctum quoque datum non existens super eam 
punctum g, a quo oportet nos ad lineam rectam ab 
producere lineam que super eam stet perpendicula- 
riter. Signabo igitur in alia parte linee recte ab punc- 
tum, quocumque modo cadat, sitque punctum d. 
Deinde ponam punctum g centrum super quod secun- 
dum quantitatem longitudinis g et d describam cir- 
culum dez, et dividam lineam rectam ez in puncto A in 
duo media, et producam lineas eg; gh; gz. Dico igitur 
gh perpendicularem super ab fore. 

Probatio huius: Quia linea eh linee hz equalis existit, 
linea gh ente communi, erunt due linee eh; hg duabus 
lineis zh; hg equales, queque earum sue relative. Basis 
quoque eg basi gz equatur, quoniam punctum g circuli 
dez centrum existit. Angulus igitur ehg angulo zhg est 
equalis. Ipsi autem sunt qui in duabus existunt parti- 
bus. Sed cum linea recta super lineam erigitur rectam 
et fiunt duo anguli qui sunt ab utraque parte equales, 
tunc quisque eorum est angulus rectus et linea erecta 
vocatur perpendicularis super lineam super quam 
erecta est. Linea igitur gh super lineam ab perpendi- 
cularis existit. Iam igitur ad lineam ab rectam datam 
que est infinita a puncto g extra ipsam dato producta 
est perpendicularis super eam que est gh. Et hoc est 
quod facere voluimus. 


[1.15] Cum linea recta super lineam rectam quolibet 
modo erigitur, proveniunt duo anguli aut recti aut 
duobus rectis equales. 


d b 8 


Exempli causa: Super lineam gd erigatur linea recta 
ab ex quibus proveniant duo anguli gba; abd. Dico igi- 
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tur duos angulos gba; abd aut rectos aut duobus rectis 
equales. 

Probatio huius: Quia si fuerit ab linea super lineam gd 
perpendiculariter erecta duo anguli gba; abd erunt 
recti. Si vero perpendicularis non fuerit ab super gd, 
protrahatur a puncto b quod est in linea gd linea be 
super rectos angulos, duo igitur anguli gbe; ebd recti 
existunt. Et quia tres anguli dbe; eba; abg duobus an- 
gulis gbe; ebd equales sunt, quoniam anguli eba; abg 
angulo ebg equantur, erunt duo anguli gba; abd duobus 
angulis gbe; ebd equales. Anguli vero gbe; ebd recti sunt. 
Anguli igitur gba; abd duobus rectis sunt equales. Cum 
igitur linea recta super rectam erigitur lineam quolibet 
modo, duo proveniunt anguli aut recti aut duobus 
rectis equales. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


(I.14] Si ad punctum super rectam stans lineam due 
recte linee non ab una parte copulentur et fiant duo 
anguli ab utraque parte duobus rectis equales, queque 
duarum rectarum linearum in rectitudine alterius exis- 
tit et fit ex eis linea una. 


Exempli causa: Puncto 6 quod est in linea recta ab 
due recte linee bg; bd adiungantur, que in parte una 
non sint posite, et fiant duo anguli gba; abd, qui sunt 
in duabus partibus, duobus rectis equales. Dico igitur 
lineam gb in rectitudine linee bd existere. 

Probatio huius: Quia si fuerit possibile aliter quam 
hoc modo esse, sit igitur be in rectitudine linee bg. Et 
quia linea ba recta iam erecta est super lineam gbe et 
proveniunt duo anguli gba; abe, erunt duobus rectis 
angulis equales. Anguli vero gba; abd, ut iam positum 
est, duobus rectis angulis equales existunt. Duo igitur 
anguli gba; abd duobus angulis gba; abe equantur. 
Reiecto itaque gba angulo communi, remanet angulus 
abd reliquus angulo abe reliquo equalis, maior videlicet 
minori equalis. Hoc autem est impossibile. Non igitur 
be linea in rectitudine bg protracta est. Similiter quo- 
que ostendetur quod alia linea preter bd non est in 
eius rectitudine. Ergo linea bd est in rectitudine linee 
bg. Cum igitur ad punctum super quamlibet rectam 
stans lineam due recte linee non ab una parte copu- 
lantur et fiunt duo anguli, qui sunt ab utraque parte, 
equales duobus rectis, unaqueque duarum rectarum 
linearum super alterius rectitudinem sita est. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[1.15] Omnium duarum linearum sese secantium qui- 
libet angulus angulo sibi opposito est equalis. Anguli 
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quoque quattuor, qui ab eis fiunt, quattuor rectis 
angulis sunt equales. 


b g 


Verbi gratia: Sint due linee ab; gd sese secantes que- 
que illarum aliam super punctum e. Dico igitur angu- 
lum qui constat ex aed angulo ex geb constanti equalem 
fore. Angulum quoque qui ex aeg perficitur angulo a 
deb contento equari. 

Probatio huius: Quoniam linea ae super lineam gd 
erigitur, iam duo anguli qui constant ex aed et aeg 
duobus rectis angulis fiunt equales. Et iterum quo- 
niam linea ge super lineam ab erigitur, existunt duo 
anguli qui continentur ab aeg et geb equales duobus 
rectis, Fiunt igitur duo anguli ex aed et aeg duobus 
angulis ex aeg et geb constitutis equales. Angulo igitur 
communi reiecto qui ab aeg comprehenditur, remanet 
angulus qui fit ab aed equalis angulo qui constat ex 
geb. Eodem quoque modo scitur quod alius angulus 
qui ex aeg constituitur angulo ex deb equalis existit. 
Iam igitur ex hoc quod premisimus, manifeste apparet 
quod quattuor anguli qui fiunt a duabus lineis sese 
secantibus quattuor rectis angulis sunt equales. Et hoc 
est quod demonstrare voluimus. 


[1.16] Si cuiuslibet trianguli latus in rectitudine protra- 
hatur, angulus extra triangulum cadens maior est 
unoquoque duorum angulorum interiorum sibi 
oppositorum. 


h 


Exempli causa: Sit triangulus super quem sunt abg 
cuius latus bg in rectitudine ad punctum d protrahatur. 
Dico igitur quod exterior angulus, qui ab agd compre- 
henditur, unoquoque duorum angulorum interiorum 
qui sibi opponuntur maior existit, qui sunt angulus 
abg et angulus bag. 

Probatio huius: Quoniam ego secabo lineam ag in 
duo media super punctum e et copulabo e et b pro- 
ducendo lineam be, quam etiam protraham in rectitu- 
dine usque ad punctum z, et ponam be equalem linee 
ez, et coniungam punctum z puncto g protrahendo 
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lineam zg. Deinde producam ag latus in rectitudine 
usque ad punctum 7. Quia linea ae iam facta est equa- 
lis linee eg et linea be similiter linee ez equalis, due 
igitur linee ae et eb duabus lineis ge et ez equales exis- 
tunt, queque illarum equalis sue relative. Angulus 
quoque qui ex gez constituitur angulo ex aeb constituto 
equatur. Basis igitur ab basi gz equalis invenitur et 
triangulus aeb triangulo gez equalis existit. Reliqui 
quoque anguli reliquis angulis sunt equales quibus 
latera subtenduntur que lateribus subtensis aliis sunt 
equalia, videlicet, angulus qui a bag comprehenditur 
angulo ex agz comprehenso equalis. Angulus igitur qui 
constat ex agd angulo ex bag constante maior existit. 
Similiter etiam ostenditur ex divisione linee bg in duo 
media quod angulus qui continetur a bgh angulo ab 
abg contento est maior. Angulus autem qui continetur 
a bgh angulo ab agd comprehenso equatur quia sibi 
opponuntur. Angulus igitur qui constat ex agd angulo 
ab abg contento maior existit. Iam igitur ostensum est 
quod ipse est maior unoquoque duorum angulorum, 
videlicet, angulo qui constituitur ex abg et eo qui con- 
stat ex bag. Si cuiuslibet igitur trianguli latus ex eius 
lateribus in rectitudine protrahatur, angulus extra 
triangulum proveniens unoquoque duorum angulo- 
rum interiorum qui ei opponuntur maior existit. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


[I.17] Omnes duo anguli ex angulis cuiuslibet trian- 
guli, qualescumque anguli sint, duobus rectis angulis 
sunt minores, qualiscumque sit triangulus. 


a 


Exempli causa: Constituatur triangulus super quem 
sunt abg. Dico igitur quod duo anguli qui constant ex 
abg et bag duobus rectis angulis sunt minores, et quod 
anguli qui fiunt ex abg et agb duobus rectis minores 
existunt, et quod anguli qui constituuntur ex bga et gab 
duobus rectis angulis minores inveniuntur. 

Probatio huius: Quia protraham lineam bg secundum 
rectitudinem usque ad punctum d, ut triangulo pro- 
veniat angulus exterior qui constituitur ex agd. Angu- 
lus igitur ab agd comprehensus maior est angulo qui 
continetur a bag. Ponam itaque angulum qui fit ex agb 
communem. Duo igitur anguli qui sunt ex agd et agb 
maiores sunt duobus angulis qui constant ex agb et 
bag. Anguli autem qui constituuntur ex agd et agb duo- 
bus rectis angulis equales existunt. Duo igitur anguli 
qui comprehenduntur ab agb et bag duobus rectis 
angulis sunt minores. Eodem quoque modo scitur 
quod duo anguli qui sunt ex agb et gba duobus rectis 
angulis minores existunt, et quod illi qui comprehen- 
duntur a gba et bag duobus rectis minores inveniuntur. 
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Et hoc est ut linea ab protrahatur usque ad punctum e 
et deinde ostendatur, sicut ostensum est superius. Et 
similiter fit in omni triangulo. Et hoc est quod de- 
monstrare voluimus. 


[1.18] Longius latus cuiuslibet trianguli maiori angulo 
subtenditur. 


Verbi gratia: Sit triangulus abg cuius latus ag sit 
longius latere ab. Dico igitur angulum abg angulo agb 
maiorem existere. 

Probatio huius: Quoniam latus ag latere ab longius est, 
abscidam ex linea ag lineam equalem linee a5 sitque 
linea ae. Deinde copulabo duo puncta e et b protra- 
hendo lineam eb. Quia igitur linea ab linee ae facta est 
equalis, angulus abe angulo aeb equalis invenitur. 
Angulus vero abg angulo abe maior existit. Angulus 
igitur abg angulo aeb maior invenitur. Sed quia angu- 
lus aeb trianguli ebg extrinsecus est, erit maior angulo 
intrinseco qui ei opponitur, scilicet, angulo agb. Sed 
iam fuit ostensum quod angulus abg angulo aeb maior 
existit. Angulus igitur abg valde maior est angulo agb. 
Cuiuslibet igitur trianguli longius latus maiori angulo 
subtenditur. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.19] Maior angulus cuiuslibet trianguli longiori 
opponitur lateri. 


A 
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Exempli causa: Constituatur triangulus super quem 
sint abg sitque angulus eius agb maior angulo abg. Dico 
igitur latus ab latere ag longius esse. 

Probatio huius: Quia si ita non fuerit, erit equale ei 
aut minus eo. Sed latus ab non est lateri ag equale 
quoniam, si esset ei equale, angulus agb angulo abg 
equaretur. Non autem ita est. Non est igitur latus ab 
lateri ag equale neque etiam ipsum eo minus existit 
quoniam, si esset minus eo, esset angulus agb angulo 
abg minor. Sed non est ita. Non igitur latus ab latere ag 
minus existit. Et iam ostensum fuit quod ipsum non 
est ei equale. Latus igitur ab maius est latere ag. Maior 
igitur angulus cuiuslibet trianguli est cui longius latus 
subtenditur. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 
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[I.20] Omnia duo latera cuiuslibet trianguli ex eius 
lateribus quecumque latera sint, cum coniunguntur, 
reliquo tertio latere sunt longius. 


Verbi gratia: Describatur triangulus super quem sint 
abg. Dico igitur quod omnia duo latera trianguli abg 
quecumque latera sint, longius sunt reliquo latere, 
videlicet, latera ab; bg longius latere ag et latera ag et gb 
longius latere ab et latera ba; ag longius latere bg. 

Probatio huius: Quoniam si tria latera fuerint equalia, 
tunc omnia duo latera ex eis erunt longius uno. Quod 
si non fuerint equalia, ponam dg latus aliis longius et 
ostendam quod reliqua duo eo longius existunt. Pro- 
ducam igitur lineam ba usque ad punctum d et ponam 
lineam ad linee ag equalem et coniungam d cum g 
protrahendo lineam dg. Et quia iam facta est linea da 
linee ag equalis, igitur angulus gda angulo agd equalis 
existit. Verumtamen angulus dg^ angulo dga maior est, 
angulus igitur dgb angulo bdg maior invenitur. Maiori 
autem angulo cuiuslibet trianguli longius latus sub- 
tenditur, latus igitur bd latere bg longius existit. Latus 
autem bd duobus lateribus ba; ag equatur, duo igitur 
latera ba; ag latere bg sunt longius. Ita quoque mon- 
stratur quod duo latera ab; bg latere ag longius exis- 
tunt, et quod duo latera bg; ga etiam sunt longius 
latere ab. Omnia igitur duo latera cuiuslibet trianguli, 
quecumque latera sint, cum coniunguntur, reliquo 
latere sunt longius. Et hoc est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[1.21] Si a quolibet latere ex lateribus trianguli due 
recte linee ab eius extremitatibus exeuntes infra trian- 
gulum coniungantur, tunc ipse duobus reliquis late- 
ribus ex lateribus trianguli minores erunt. Angulus 
autem, quem continebunt, maior erit angulo, qui ab 
illis duobus lateribus comprehenditur. 


Exempli causa: Sit triangulus super quem sunt abg, et 
super latus bg ex lateribus trianguli abg erigantur due 
recte linee exeuntes ab extremitatibus eius, et cadentes 
infra triangulum super quas sunt bd; dg. Dico igitur 
duas lineas 5d; dg duabus lineis ba; ag minores existere. 
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Angulum autem bdg, quem comprehendunt, angulo 
bag qui ab aliis continetur maiorem esse. 

Probatio huius: Quoniam protraham lineam rectam 
de in rectitudine bd. Et quia omnia duo latera cuius- 
libet trianguli, quecumque latera sint, reliquo latere 
sunt longius, erunt due linee ba; ae linea be longius. 
Deinde ponam lineam eg communem, due igitur linee 
ba; ag duabus lineis ge; eb longiores existunt. Et iterum 
quia omnia duo latera trianguli, quecumque latera 
sint, reliquo latere sunt longius, erunt due linee ge; ed 
longius linea dg. Deinde ponam lineam db commu- 
nem. Erunt igitur due linee ge; eb duabus lineis bd; dg 
longiores. Iam vero ostensum fuit quod due linee ba; 
ag longiores existunt duabus lineis be; eg. Due igitur 
linee ba; ag multo maiores existunt duabus lineis bd; 
dg. Et quia angulus bdg exterior est triangulo gde, erit 
maior angulo deg interiore qui ei opponitur. Et quia 
angulus beg etiam exterior est trianguli bae, erit maior 
angulo intrinseco bag qui ei est oppositus. Sed iam fuit 
ostensum quod angulus bdg angulo deg maior existit. 
Angulus igitur bdg multo maior est angulo bag. Si igi- 
tur super unum ex lateribus trianguli due recte linee 
ab eius extremitatibus infra triangulum concurrerint, 
duobus reliquis trianguli lateribus minores erunt. 
Angulus autem, quem continebunt, angulo a duobus 
illis lateribus contento maior erit. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[1.22] Ex tribus rectis lineis que tribus rectis lineis 
datis, quarum queque due tertia sint longius, inve- 
niantur equales quecumque sint linee triangulum 
constituere. 


Verbi gratia: Sint tres linee recte date a, b, g sintque 
quelibet illarum duarum linearum quecumque fuerint 
longius reliqua linea, scilicet, linea a et b sint longius g 
et linee b et g longius a et linee a et g longius b. Et 
oportet ut triangulum constituamus cuius latera lineis 
a et b et g sint equalia. Ponam igitur lineam rectam dt 
ab una duarum partium finitam videlicet, in qua est 
punctum d, et in alia infinitam ubi est punctum £, et 
ponam lineam dz linee a equalem, et lineam zh equa- 
lem linee b, lineam quoque ht equalem linee g. Deinde 
super centrum z secundum quantitatem zd describam 
circulum d&/. Super centrum etiam h secundum quanti- 
tatem longitudinis ht describam circulum /A/. Post hec 
a puncto Å, ubi unus duorum circulorum alium secat, 
producam duas rectas lineas kz; kh usque ad duo 
puncta zh. Dico igitur triangulum &zh iam esse con- 
stitutum ex tribus lineis rectis que lineis rectis a, b, g 
equales existunt. 

Probatio huius: Quoniam punctum z centrum est cir- 
culi dl, erit linea dz linee zk equalis. Linea autem dz 
linee a equalis est, linea igitur zk linee a equalis existit. 
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Et iterum quia punctum A circuli kth centrum est, erit 
linea ^t linee hk equalis. Sed linea At linee g equalis 
existit, linea igitur Ak linee g equatur. Linea quoque zh 
linee 5 est equalis. Iam igitur ex tribus lineis rectis kz; 
zh; hk, que tribus rectis lineis datis a, 5, £ sunt equales, 
constituimus triangulum zh. Et hoc est quod demon- 
strare voluimus. 


[1.23] Super rectam lineam datam in puncto in ea 
assignato angulum duarum rectarum linearum angulo 
duarum rectarum linearum dato equalem constituere. 
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Exempli causa: Sit linea recta data ab sitque punctum 
in ea assignatum super quod est a. Angulus quoque 
datus duarum rectarum linearum angulus dge. Et 
oportet nos super lineam rectam datam ab in puncto 
eius a angulum duarum rectarum linearum angulo 
dato duarum rectarum linearum dge equalem statuere. 
In unaquaque igitur duarum linearum gt; gk signabo 
puncta, qualitercumque cadant, sintque duo puncta d 
et e. Deinde copulabo d et e protrahendo lineam de et 
constituam triangulum ex tribus rectis lineis az; zh; ah 
que sint equales rectis lineis datis dg; ge; ed sitque 
triangulus ille azh. Et sit linea eius az linee gd equalis et 
linea ah equalis linee ge, linea quoque zh etiam linee ed 
equetur. Dico igitur super lineam ab in puncto ipsius a 
angulum dato angulo dge equalem constitutum fore. 

Probatio huius: Quoniam due linee dg; ge duabus 
lineis az; ah equales existunt, queque illarum sue rela- 
tive, et basis de basi zh equatur, erit angulus dge angulo 
zah equalis. Iam igitur super lineam ab rectam datam 
in puncto eius a constitutus est angulus duarum recta- 
rum linearum angulo duarum rectarum linearum 
dato equalis qui est angulus zah. Et hoc est quod facere 
voluimus. 


[I.24] Omnium duorum triangulorum, quorum duo 
latera unius duobus lateribus alterius fuerint equalia, 
quodque suo relativo, sed angulus qui comprehendi- 
tur a duobus lateribus unius eorum maior existit 
angulo qui a duobus lateribus alterius trianguli sibi 
equalibus comprehenditur, erit basis trianguli maioris 
anguli maior base alterius trianguli. 


Verbi gratia: Sint duo trianguli super quos sint abg; 
dez sintque duo latera ba; ag duobus lateribus ed; dz 
equalia, quodque eorum suo relativo, scilicet latus ab 
lateri de et latus ag lateri dz, sed sit angulus bag angulo 
edz maior. Dico igitur quod basis bg maior est basi ez. 
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Probatio huius: Et quia angulus bag angulo edz maior 
existit, statuam super lineam de in puncto ipsius d 
angulum duarum rectarum linearum angulo bag dua- 
rum rectarum linearum equalem, sitque angulus ille 
edh, et ponam lineam rectam dh cuique duarum linea- 
rum ag; dz equalem. Deinde copulabo puncta e et h et 
z protrahendo lineas eh; hz. Et quia linea ab linee de 
equatur et linea ag linee dh equalis existit, erunt due 
linee ba; ag duabus lineis ed; dh equales, queque earum 
sue relative, et angulus bag angulo edh equalis. Basis 
igitur bg basi eh equatur. Et quia linea dh linee dz 
equalis existit, erit angulus dzh angulo dhz equalis. 
Angulus igitur dzh angulo zhe maior existit. Ergo angu- 
lus hze multo maior invenitur angulo zhe. Sed maiori 
angulo cuiuslibet trianguli subtenditur maius latus. 
Latus igitur he latere ez est maius. Latus autem he lateri 
gb equale existit. Basis igitur gb basi ez est maior. Cum 
ergo fuerint duo trianguli quorum unius duo latera 
duobus lateribus alterius sint equalia quodque eorum 
suo relativo, sed angulus qui comprehenditur a duo- 
bus lateribus unius eorum angulo qui continetur a 
duobus lateribus alterius sibi equalibus sit maior, erit 
basis trianguli maioris anguli maior base alterius 
trianguli. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.25] Si fuerint duo trianguli quorum unius duo latera 
duobus lateribus alterius sint equalia, unumquodque 
eorum suo relativo, sed sit basis unius maior base alte- 
rius, erit angulus qui comprehenditur a lateribus 
trianguli maioris basis maior angulo qui continetur a 
lateribus alterius trianguli equalibus istis. 


Exempli causa: Sint duo trianguli super quos scribun- 
tur abg; dez sintque duo latera ba; ag unius eorum 
duobus lateribus alterius ed; dz equalia, quodque 
eorum suo relativo, videlicet latus ab lateri de et latus 
ag lateri dz. Sed basis bg base ez sit maior. Dico igitur 
angulum bag angulo edz maiorem existere. 

Probatio huius: Quia si non fuerit ita, erit aut equalis 
ei aut minor eo. Angulus autem bag angulo edz non est 
equalis. Quia si ei foret equalis, esset basis bg equalis 
basi ez. Sed non est ita. Non est igitur angulus bag 
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angulo edz equalis. Sed neque etiam eo minor existit. 
Si enim eo minor existeret, esset basis bg minor base 
ez. Sed non est ita. Non est igitur angulus bag angulo 
edz minor. Et iam etiam ostensum fuit quod ipse non 
est ei equalis. Est ergo angulus bag angulo edz maior. 
Cum igitur fuerint duo trianguli quorum unius duo 
latera duobus lateribus alterius sint equalia, unum- 
quodque eorum suo relativo, sed basis sit maior base, 
erit angulus qui comprehenditur a lateribus trianguli 
maioris basis maior angulo qui a lateribus alterius 
trianguli sibi equalibus continetur maior. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[1.26] Omnium duorum triangulorum quorum duo 
anguli unius duobus angulis alterius fuerint equales, 
unusquisque eorum suo relativo alterius trianguli 
equalis, fueritque unum latus unius eorum lateri alte- 
rius equale sive sit latus illud super quod duo anguli 
equales statuuntur, aut sit illud quod uni eorum sub- 
tenditur, erunt duo reliqua latera unius eorum duobus 
reliquis alterius lateribus equalia, quodque eorum suo 
relativo. Angulus quoque reliquus unius eorum reli- 
quo angulo alterius erit equalis. 
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Verbi gratia: Describantur duo trianguli super unum 
quorum sunt abg et super alium dez et ponam duos 
angulos qui consistunt ex abg et agb duobus angulis 
constantibus ex dez et dze equales, unumquemque 
eorum equalem alii, scilicet eum qui constat ex abg 
equalem ei qui ex dez constituitur et eum qui ex agb ei 
qui ex dze equalem. Et ponam latus bg primum lateri 
ez equale, quod est latus super quod duo anguli 
equales statuuntur. Dico igitur quod duo reliqua 
latera ba et ag duobus reliquis lateribus ed; dz equalia 
sunt, unumquodque eorum suo relativo equale, vide- 
licet ab equale de et ag equale dz. Et reliquus angulus 
unius qui constat ex bag equalis reliquo angulo alte- 
rius qui ex edz constituitur. 

Probatio huius: Quia si ab fuerit inequale de unum 
eorum altero longius existit. Sitque ab longius de, si 
fuerit hoc possibile, a quo abscidam quod sit equale 
de. Sitque hb. Deinde coniungam +} et g. Si igitur fuerit 
hb equale de et bg equetur ez, erunt duo latera hb et bg 
duobus lateribus de et ez equalia, unumquodque 
eorum equale alteri. Angulus quoque qui constat ex 
hbg angulo ex dez constanti equabitur. Basis igitur hg 
basi dz erit equalis et triangulus Abg triangulo dez equa- 
lis et.reliqui anguli reliquis angulis equales erunt, 
unusquisque eorum suo relativo. Angulus igitur qui ex 
hgb constituitur angulo qui ex dze constat equalis in- 
venitur. Sed iam fuit ostensum quod ille qui constat ex 
dze ei qui ex agb constituitur equalis existit. Angulus 
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igitur qui ab agb comprehenditur angulo ab hgb con- 
tento equalis reperitur, maior scilicet minori equalis. 
Sed hoc est contrarium et impossibile. Latus igitur ab 
non est longius latere de. Neque est possibile ut sit ei 
inequale, latus quoque bg lateri ez equatur. Duo igitur 
latera ab et bg duobus lateribus de et ez equalia exis- 
tunt, quodque eorum suo relativo. Angulus quoque 
qui constat ex abg angulo qui a dez comprehenditur 
equari invenitur. Igitur basis ag basi dz equalis est et 
triangulus abg triangulo dez existit equalis et reliqui 
anguli reliquis equantur angulis, quisque angulus 
alteri equalis. Ergo angulus qui constat ex bag equalis 
est angulo ex edz constanti, quemadmodum diximus. 

Post hec ponam latus quod uni duorum angulorum 
equalium subtenditur suo relativo equale sitque ab 
equale suo relativo quod est de. Dico igitur duo 
reliqua latera bg et ga duobus reliquis lateribus ez et zd 
equalia esse et reliquum angulum bag reliquo angulo 
edz equalem. 

Probatio huius: Quoniam si latus 5g lateri ez fuerit 
inequale, unum eorum altero longius existit. Sit itaque 
latus bg longius. Si hoc fuerit possibile, ab eo itaque 
abscidam quod sit equale lateri ez minori sitque bt. 
Deinde coniungam punctum ¢ cum puncto a. Si igitur 
bt latus lateri ez fuerit equale et ab latus lateri de eque- 
tur, tunc duo latera ab et bt duobus lateribus de et ez 
equantur, quodque eorum suo relativo equale. Angu- 
lus quoque qui constat ex abt equalis existit angulo qui 
constituitur ex dez. Ergo basis at basi dz equatur et 
triangulus abt triangulo dez equalis invenitur. Reliqui 
quoque anguli reliquis angulis sunt equales, quisque 
eorum suo relativo, scilicet qui constat ex atb equalis 
est ei qui ex dze. Sed iam fuit angulus qui constat ex 
dze angulo ex agb constituto equalis. Angulus igitur 
qui comprehenditur ab agb angulo ab atb contento 
equalis existit extrinsecus, scilicet, intrinseco equalis. 
Quod est contrarium et impossibile. Latus igitur bg 
lateri ez est equale. Neque possibile est ut sit ei in- 
equale. Latus quoque ab lateri de equatur. Duo igitur 
latera ab et bg equalia sunt duobus lateribus de et ez, 
quodque eorum suo relativo equale. Angulus quoque 
qui est ex abg equatur angulo qui constat ex dez. Ergo 
basis ag basi dz equalis existit et triangulus abg trian- 
gulo dez est equalis. Anguli quoque eius angulis illius 
sunt equales, unusquisque eorum equalis suo relativo, 
scilicet angulus qui constat ex bag angulo qui est ex edz 
est equalis. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.27] Si linea recta super duas rectas lineas ceciderit et 
fiant duo anguli coalterni equales, unaqueque duarum 
rectarum linearum equidistabit alii. 
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Verbi gratia: Super duas rectas lineas ab; gd quelibet 
recta linea cadat, sitque linea ez, et fiant duo anguli 
coalterni equales qui sunt aez; dze. Dico igitur quod li- 
nea ab linee gd equidistat. 

Probatio huius: Quoniam si hoc non fuerit ita, tunc 
due linee ab; gd, cum protrahuntur, concurrent aut in 
parte bd aut in parte ag. Concurrant igitur primum, si 
possibile est hoc in parte bd ad punctum h. Et quia 
angulus aez extrinsecus est trianguli hez, angulo dze 
intrinseco qui ei opponitur maior existit. Sed ipse ei 
fuit equalis. Hoc autem contrarium est et impossibile. 
Due igitur linee ab; gd, si in parte db protrahantur, non 
concurrent. Et ita etiam demonstratur quod ipse non 
concurrent in parte ag. Linee autem que, cum protra- 
huntur, in nulla duarum partium concurrunt sunt 
equidistantes. Linea igitur ab linee gd equidistat. Si 
igitur linea recta super duas rectas lineas ceciderit et 
duo anguli coalterni fiant equales, unaqueque duarum 
rectarum linearum alii equidistans erit. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[1.28] Si linea recta super duas rectas lineas ceciderit et 
fiat angulus extrinsecus intrinseco angulo sibi oppo- 
sito equalis, aut duo anguli intrinseci qui sunt in parte 
una duobus rectis angulis sint equales, erit unaqueque 
duarum linearum rectarum equidistans alii. 
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Exempli causa: Super duas rectas lineas ab; gd cadat 
recta linea sitque linea ezh, et fiat angulus extrinsecus 
ezb angulo intrinseco dhz qui sibi opponitur equalis, 
aut fiant duo anguli intrinseci bzh; dhz qui sunt in 
parte una, scilicet, in parte bd duobus rectis equales. 
Dico igitur lineam ab linee gd equidistare. 

Probatio huius: Quia angulus ezb angulo azh et 
angulo dhz est equalis, erit angulus azh angulo dhz 
equalis qui sunt coalterni. Linea igitur ab linee gd 
equidistat. 

Duo quoque anguli intrinseci qui sunt in parte una, 
videlicet, bzh; zhd sint duobus rectis equales. Dico igi- 
tur quod linea ab linee gd etiam equidistat. 

Probatio huius: Quoniam duo anguli azh; bzh duobus 
rectis angulis sunt equales et duo anguli bzh; dhz duo- 
bus rectis equantur angulis, erunt duo anguli azh; bzh 
duobus angulis bzh; dhz equales. Angulo igitur bzh 
communi sublato, erit angulus reliquus azh reliquo 
angulo dhz equalis. Hii vero anguli sunt coalterni. 
Linea igitur ab linee gd equidistat. Si igitur linea recta 
super duas rectas lineas cadat et fiat angulus extrin- 
secus angulo intrinseco sibi opposito equalis, aut fiant 
duo anguli intrinseci qui sunt in parte una duobus 
rectis equales, queque duarum rectarum linearum 
alteri equidistat. Et hoc est quod demonstrare volui- 
mus. 
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[1.29] Si linea super duas equidistantes lineas ceciderit, 
duo anguli coalterni erunt equales, angulusque extrin- 
secus angulo intrinseco sibi opposito equabitur, et 
duo anguli intrinseci qui sunt in parte una duobus 
rectis erunt equales. 


Verbi gratia: Linea ez super duas equidistantes lineas 
ab et gd cadat. Dico igitur duos angulos coalternos qui 
constant ex aht et htd equales esse, et angulum extrin- 
secum qui ex ehb constituitur angulo intrinseco qui 
constat ex htd equari, et duos angulos intrinsecos qui 
sunt in parte una in quacumque parte fuerint et con- 
stant ex bht et htd duobus rectis equales fore. 

Probatio huius: Quoniam ego primum ostendam 
quod angulus qui est ex aht angulo qui est ex htd equa- 
lis existit. Quia si non fuerit ei equalis, unus igitur 
eorum alio maior est. Sitque ille qui constat ex aht, si 
hoc possibile fuerit, maior. Ponam itaque angulum 
qui ex bht constituitur communem. Erunt igitur duo 
anguli qui constant ex aht et bht duobus angulis qui ex 
htd et bht constituuntur maiores. Illi autem, qui sunt ex 
aht et bht coniunctim, duobus rectis angulis sunt equa- 
les. Qui igitur ex htd et bht constituuntur duobus rectis 
angulis sunt minores. Sed cum due recte linee a duo- 
bus angulis qui duobus rectis sunt minores protrahun- 
tur, impossibile est quin concurrant. Non autem est 
possibile lineam ab et lineam gd concurrere eo quod 
ipse sint equidistantes. Angulus igitur qui est ex aht 
angulo qui ex htd constat non existit maior, sed est ei 
equalis. Angulus autem qui est ex aht ei qui ex ehb 
constituitur est equalis. Angulus igitur qui ex ehb con- 
sistit angulo ex htd constituto equatur. Et est extrin- 
secus intrinseco sibi opposito equalis. Post hec vero 
ponam angulum qui fit ex bht communem. Duo igitur 
anguli qui sunt ex ehb et bht duobus angulis qui consis- 
tunt ex bht et htd sunt equales. Anguli vero qui con- 
stant ex ehb et bht duobus rectis angulis sunt equales. 
Anguli igitur qui consistunt ex bht et htd duobus rectis 
equales inveniuntur. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[1.30] Si fuerint linee uni et eidem recte linee equi- 
distantes, ipse quoque sibi invicem erunt equidistantes. 
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Exempli causa: Sit unaqueque duarum linearum ab; 
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gd linee ez equidistans. Dico igitur quod ab linea linee 
gd equidistat. 

Probatio huius: Cadat igitur super eas quelibet recta 
linea sitque linea htk. Et quia linea ab linee ez equi- 
distat et cadit super eas linea recta htk, erunt duo 
anguli coalterni aht; htz equales. Et quia etiam linea ez 
linee gd equidistat et iam cecidit super eas linea recta 
htk, erit angulus extrinsecus htz angulo intrinseco thd 
qui ei opponitur equalis. Iam vero ostensum fuit quod 
etiam angulus zth angulo tha est equalis. Angulus igi- 
tur aht angulo tkd est equalis; hii vero anguli sunt co- 
alterni, linea igitur ab linee gd equidistat. Si igitur 
fuerint linee uni et eidem recte linee equidistantes, ipse 
quoque sibi invicem equidistabunt. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[1.31] A puncto dato linee recte date lineam rectam 
equidistantem ducere. 
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Verbi gratia: Sit punctum datum punctum a, linea 
quoque recta data linea bg cui equidistantem rectam 
lineam a puncto a oportet nos producere. In linea 
igitur bg signabo punctum, qualitercumque accidat, 
sitque punctum illud d, et protraham lineam ad. 
Deinde super lineam rectam ad in puncto ipsius a con- 
stituam angulum angulo adg equalem sitque angulus 
ille dae, et protraham lineam az in rectitudine linee ea. 
Dico igitur quod linea ez linee bg equidistat. 

Probatio huius: Quia super duas rectas lineas ez; bg 
iam cecidit recta linea que est ad et fiunt duo anguli 
ead; adg equales qui sunt coalterni, erit linea ez linee gb 
equidistans. Iam igitur a puncto a dato producta est 
linea recta que est ez linee recte date bg equidistans. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.32] Si unum ex lateribus cuiuslibet trianguli in recti- 
tudine protrahatur, angulus extrinsecus duobus in- 
trinsecis angulis qui ei opponuntur erit equalis, et eius 
tres anguli qui sunt infra triangulum duobus rectis 
sunt equales. 


d g b 


Exempli causa: Sit triangulus super quem sunt abg 
cuius unum ex lateribus sitque bg, ad punctum d pro- 
trahatur. Dico igitur quod angulus extrinsecus agd 
duobus intrinsecis angulis qui ei opponuntur abg; bag 
equalis existit, et quod eius tres anguli abg; bga; gab qui 
sunt infra triangulum duobus rectis angulis sunt 
equales. 
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Probatio huius: Quia a puncto g producam lineam 
rectam linee recte ab equidistantem sitque linea eg. Et 
quia linea ab linee ge equidistat, erunt duo anguli 
coalterni bag; age equales. Et quia etiam linea ab linee 
ge est equidistans et iam cecidit super eas linea recta 
bgd, erit angulus extrinsecus egd angulo intrinseco qui 
ei opponitur abg equalis. Sed iam fuit ostensum quod 
angulus age est equalis angulo bag. Totus igitur angu- 
lus extrinsecus agd duobus intrinsecis angulis bag; abg 
qui ei opponuntur invenitur equalis. Post hec quoque 
ponam angulum bga communem. Duo igitur anguli 
agd; agb tribus angulis gba; bag; agb sunt equales. Duo 
autem anguli dga; agb duobus rectis equantur angulis. 
Tres igitur anguli gba; bag; agb duobus rectis angulis 
sunt equales. Si igitur unum ex lateribus cuiuslibet 
trianguli protrahatur, fiet angulus exterius qui duobus 
angulis intrinsecis qui ei opponuntur erit equalis, et 
tres anguli qui sunt infra triangulum duobus rectis 
sunt equales. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.33] Si linee recte quod est inter extremitates recta- 
rum linearum equalium et equidistantium a duabus 
partibus coniungant, ipse quoque erunt equales et 
equidistantes. 


Exempli causa: Sint due recte linee ab; gd equales et 
equidistantes et due recte linee ag; bd quod est inter 
earum extremitates a duabus partibus coniungant. 
Dico igitur quod linee ag; bd etiam sunt equales et 
equidistantes. 

Probatio huius: Coniungam igitur puncta 5, g pro- 
ducendo lineam dg. Et quia linea ab linee gd equidistat 
et iam cecidit super eas linea recta que est bg, erunt 
duo anguli coalterni abg; dgb equales. Et quia linea ab 
etiam linee gd equatur linea bg ente communi, erunt 
due linee ab; bg duabus lineis dg; gb equales, una- 
queque illarum sue relative, et angulus abg angulo bgd 
equalis existit. Basis igitur ag basi bd equatur et trian- 
gulus abg est equalis triangulo bgd et reliqui anguli 
reliquis angulis equales reperiuntur, quisque eorum 
suo relativo, cui latus subtenditur lateri quod alteri 
subtensum est equale. Angulus igitur agb angulo dbg 
est equalis. Ipsi vero sunt coalterni, linea igitur ag linee 
bd equidistat. Et iam fuit ostensum quod ipse sunt 
equales. Due igitur linee ag; bd equales sunt et equi- 
distantes. Ergo si linee recte quod est inter extremi- 
tates rectarum linearum equalium et equidistantium 
coniungant a duabus partibus, ipse quoque erunt 
equales et equidistantes. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 
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[1.34] Superficierum -equidistantium laterum latera et 
anguli que sibi vicissim opponuntur equalia sunt et 
diametrus dividit eas in duo media. 
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Verbi gratia: Sit superficies equidistantium laterum 
super quam sunt abgd et sint duo latera ab; gd 
equidistantia et duo latera ad et bg etiam equidistantia 
sitque diametrus linea db. Dico igitur lineam ab linee 
dg equalem esse et lineam ad linee bg equari, queque 
earum ei que sibi opponitur, angulum quoque a an- 
gulo g et angulum d angulo b equalem inveniri, quis- 
que eorum ei qui sibi opponitur, et quod diametrus, 
scilicet, db partitur superficiem in duo media. 

Probatio huius: Quoniam linea ad linee bg equidistat 
et iam cecidit super eas linea recta db, erunt duo an- 
guli adb; gbd coalterni equales. Et etiam quia linea ab 
linee gd equidistans existit et iam cecidit super eas 
linea recta db, erunt duo anguli gdb; dba coalterni 
equales. Duo igitur anguli adb; abd trianguli adb duo- 
bus angulis gdb; dbg trianguli dbg equales existunt, 
quisque eorum suo relativo. Uno igitur latere duobus 
triangulis communi quod inter equales angulos poni- 
tur, scilicet, latere db, erunt alia latera aliis lateribus 
equalia, unumquodque suo relativo, scilicet, latus ab 
lateri dg et latus ad lateri bg, et angulus dab reliquus 
reliquo angulo 5gd equalis, triangulus quoque abd 
triangulo bgd equatur. Et quia etiam angulus abd an- 
gulo bdg equalis invenitur et angulus gbd angulo adb 
est equalis, erit totus angulus abg toti angulo adg equa- 
lis. Iam vero fuit ostensum quod angulus dab angulo 
bgd equatur. Latera igitur et anguli que sibi vicissim 
opponuntur superficierum equidistantium laterum 
equalia sunt, et diametri earum dividunt eas in duo 
media. Et hoc est quod ostendere voluimus. 


[L35] Si superficies equidistantium laterum super 
unam basim ab una parte fuerint et inter easdem 
lineas equidistantes, erunt vicissim equales. 
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Exempli causa: Sint due*supetficies, equidistantium 

laterum super quas sunt abgd T £bzg. super unam basim 

sitque bg, et sint inter duas lirieas équidistantes az; bg. 
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Dico igitur quod superficies abgd equidistantium late- 
rum superficiei begz equidistantium laterum est equa- 
lis. 

Probatio huius: Quoniam superficies abgd equidistan- 
tium existit laterum, erit latus 5g lateri da equale. Et 
propter hoc erit etiam latus ez lateri bg equale. Latus 
igitur ad lateri ez equale invenitur. Ponam itaque de 
‘communem, totum igitur latus ae toti lateri dz est 
equale, ab quoque latus lateri gd equatur. Duo igitur 
latera ba; ae duobus lateribus gd; dz equalia sunt, 
unumquodque suo relativo. Angulus quoque bae an- 
gulo gdz equatur extrinsecus intrinseco. Basis igitur eb 
basi zg est equalis et triangulus eab equatur triangulo 
zdg. Sublato igitur communi triangulo dhe remanet 
trapezia abhd trapezie relique gehz equalis. Deinde 
ponam triangulum Abg communem. Tota igitur super- 
ficies abgd equidistantium laterum toti superficiei 
equidistantium laterum ebgz equalis existit. Si igitur 
superficies equidistantium laterum in parte una et 
inter equidistantes lineas super unam basim fuerint, 
inter se vicissim equales erunt. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


Huius preterea theorematis probatio aliter invenitur 
disposita hoc modo, scilicet, quia linea az iam cecidit 
super duas equidistantes lineas, scilicet, zg; eb, pro- 
venit angulus extrinsecus aeb intrinseco sibi opposito 
ezg equalis. Latera quoque omnia superficierum equi- 
distantium linearum que sibi opponuntur et anguli 
sunt equalia, unumquodque ei quod sibi opponitur 
equale, videlicet, latus zg lateri be et latus gb lateri ze et 
lateri da equale. Latus ergo ad lateri ez equale existit. 
Cetera que sequuntur non mutantur nisi quod dicitur: 
et quia duo latera gz et zd duobus lateribus be et ea 
sunt equalia et angulus gze equalis angulo bea, erit 
basis dg basi ab equalis etcetera. 


[1.36] Si superficies equidistantium laterum in parte 
una super bases equales fuerint et inter easdem equi- 
distantes lineas, erunt inter se vicissim equales. 


Verbi gratia: Sint due superficies equidistantium late- 
rum super quas sunt abgd; ezht super duas equales 
bases sintque bg; zh et sint inter duas equidistantes 
lineas at; bh. Dico igitur superficiem equidistantium 
laterum abgd superficiei equidistantium laterum ezht 
equalem esse. 

Probatio huius: Producam igitur duas lineas eb; tg. Et 
quia linea bg linee zh est equalis et zh linea linee et 
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equatur, erit linea et equalis linee bg. Ipsa quoque ei 
equidistat. Recte autem linee que quod est inter recta- 
rum linearum equalium et equidistantium extremi- 
tates in duabus partibus coniungunt equales sunt et 
equidistantes. Due igitur linee eb; tg equales sunt et 
equidistantes. Superficies igitur etgb equidistantium 
existit laterum et est equalis superficiei equidistantium 
laterum abgd, eo quod ipse sint super basim unam que 
est bg et inter duas lineas equidistantes que sunt bg; at. 
Et ita erit superficies ezht equidistantium laterum 
superficiei equidistantium laterum tebg equalis, una- 
queque igitur duarum superficierum abgd; ezht super- 
ficiei tebg equalis existit. Sed que uni et eidem rei sunt 
equalia, inter se sunt equalia. Superficies igitur equi- 
distantium laterum abgd superficiei equidistantium 
laterum ezht est equalis. Si igitur superficies equidistan- 
tium laterum in parte una super equales bases et inter 
easdem equidistantes lineas fuerint, inter se quoque 
erunt equales. Et hoc est quod ostendere voluimus. 


[1.37] Si trianguli in parte una super basim unam et 
inter easdem equidistantes lineas fuerint, erunt inter se 
equales. 


g b 


Exempli causa: Sint duo trianguli abg; dbg super 
unam basim sitque bg et inter duas equidistantes lineas 
bg; ad. Dico igitur quod triangulus abg triangulo dbg 
equalis existit. 

Probatio huius: Quia protraham lineam ad in rectitu- 
dine ad duas partes usque ad duo puncta e et z, et 
producam a puncto b lineam rectam linee recte ga 
equidistantem sitque linea be, et a puncto g lineam 
rectam equidistantem linee recte 5d sitque linea gz. 
Unaqueque igitur duarum superficierum ebga et bgzd 
equidistantium est laterum. Superficies igitur equidis- 
tantium laterum ebga superficiei equidistantium late- 
rum bgzd equalis existit, eo quod ipse sint super unam 
basim que est bg et inter duas equidistantes lineas bg; 
ez. Sed medietas superficiei equidistantium laterum 
ebga est triangulus abg, eo quod linea ab est eius dia- 
metrus; et medietas superficiei equidistantium laterum 
bgzd est triangulus dbg, cum linea dg sit eius diametrus. 
Ea vero que rerum equalium sunt media, equalia esse 
comprobantur. Triangulus igitur abg triangulo dbg 
equalis invenitur. Si igitur trianguli super unam basim 
in una parte et inter easdem equidistantes lineas 
fuerint, erunt inter se equales. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[1.38] Si trianguli super equales bases ex parte una et 
inter easdem equidistantes lineas fuerint, erunt inter se 
equales. 
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Verbi gratia: Sint duo trianguli abg; dez super duas 
equales bases sintque bg; ez et inter duas equidistantes 
lineas ad; bz. Dico igitur triangulum abg triangulo dez 
equari. 

Probatio huius: Quia protraham lineam ad in rectitu- 
dine in duas partes ad duo puncta h et t, deinde pro- 
ducam a puncto b lineam rectam linee recte ag equi- 
distantem sitque bh, et a puncto z lineam rectam 
equidistantem linee recte ed sitque linea zt. Unaqueque 
igitur duarum superficierum gbha; edtz equidistantium 
existit laterum. Ergo superficies equidistantium late- 
rum gbha superficiei equidistantium laterum edtz equa- 
lis invenitur, eo quod sint super duas bases equales 
que sunt bg; ez et inter duas lineas equidistantes bz; ht. 
Medietas vero superficiei equidistantium laterum Abga 
est triangulus abg, quia linea ab est ipsius diametrus; et 
medietas superficiei detz equidistantium laterum est 
triangulus dez, cum linea dz sit ipsius diametrus. Ea 
autem que rerum equalium sunt medietates, equalia 
sunt. Triangulus igitur abg triangulo dez est equalis. Si 
igitur trianguli super equales bases ex eadem parte et 
inter easdem equidistantes lineas fuerint, erunt equales 
inter se. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[1.39] Si trianguli equales ex parte una super unam 
basim fuerint, inter easdem equidistantes lineas erunt. 


g b 


Exempli causa: Sint duo trianguli equales abg; dbg 
super: unam basim sitque bg. Deinde protraham 
lineam ad. Dico igitur quod linea ad linee bg equi- 
distat. 

Probatio huius: Quoniam si hoc non fuerit ita, pro- 
ducam a puncto a lineam rectam linee bg equidistan- 
tem sitque linea ae et protraham lineam eg. Triangulus 
igitur ebg triangulo abg est equalis, eo quod ipsi sint 
super unam basim que est linea bg et inter duas lineas 
equidistantes bg; ae. Triangulus vero abg triangulo dbg 
est equalis. Ergo triangulus dbg triangulo ebg equalis 
invenitur, maior videlicet minori equalis. Hoc autem 
est impossibile. Non est igitur linea ae linee bg equidis- 
tans. Et ita etiam demonstratur quod non egreditur a 
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puncto a linea equidistans linee gb nisi linea ad. Linea 
igitur ad linee bg equidistat. Ergo si trianguli equales 
ex parte una super unam fuerint basim, inter easdem 
equidistantes lineas erunt. Et hoc est quod demon- 
strare voluimus. 


[1.40] Si trianguli equales super bases equales que sint 
unius linee in parte una fuerint, erunt inter easdem 
lineas equidistantes. 
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Verbi gratia: Sint duo equales trianguli abg; dez super 
duas equales bases unius linee sintque bg; ez, et con- 
iungam a et d producendo lineam ad. Dico igitur 
lineam ad linee bz fore equidistantem. 

Probatio huius: Quoniam si hoc non ita fuerit, sit ah 
linea linee bz equidistans, si hoc possibile est, et con- 
iungam hz. Triangulus igitur hez triangulo agb equalis 
existit, cum ipsi super duas equales bases bg; ez et inter 
duas equidistantes lineas bz; ah statuuntur. Triangulus 
autem abg triangulo dez, ut ostensum est, equatur. 
Ergo triangulus dez triangulo hez equari comprobatur, 
maior videlicet minori. Hoc autem est impossibile. 
Non est igitur linea ah linee bz equidistans. Et ita 
etiam ostenditur quod a puncto a non egreditur linea 
equidistans linee bz nisi linea ad. Linea igitur ad linee 
bz equidistat. Si igitur trianguli equales super equales 
bases que sint unius linee in parte una fuerint, erunt 
inter easdem equidistantes lineas. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[I.41] Si superficies equidistantium laterum et trian- 
gulus super unam basim et inter easdem equidistantes 
lineas fuerint, superficies equidistantium laterum 
trianguli dupla erit. 


Exempli causa: Sint superficies equidistantium late- 
rum abgd et triangulus ebg super basim unam sitque bg, 
et sint inter duas equidistantes lineas bg; ae. Dico igitur 
quod superficies equidistantium laterum abgd trianguli 
ebg dupla existit. 
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Probatio huius: Quoniam protraham lineam ag. 
Triangulus igitur abg triangulo ebg est equalis, eo quod 
sint super unam basim que est bg et inter duas lineas 
equidistantes bg; ae. Duplum autem trianguli abg est 
superficies equidistantium laterum abgd, quia linea ag 
ipsius est diametrus. Erit ergo superficies equidistan- 
tium laterum abgd trianguli ebg duplum. Si igitur 
superficies et triangulus super unam basim et inter 
easdem lineas equidistantes fuerint, erit superficies 
equidistantium laterum trianguli dupla. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[1.42] Superficiem equidistantium laterum dato trian- 
gulo equalem cuius angulus dato angulo duarum rec- 
tarum linearum sit equalis constituere. 
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Verbi gratia: Sit triangulus datus abg et angulus datus 
duarum rectarum linearum angulus d. Et oportet nos 
constituere superficiem equidistantium laterum trian- 
gulo dato abg equalem cuius angulus angulo d 
duarum rectarum linearum sit equalis. Latus igitur bg 
in duo media in puncto e dividam et constituam super 
e punctum recte linee eg angulum duarum rectarum 
linearum angulo d rectilineo equalem eritque angulus 
gez. Deinde protraham a puncto g lineam gh linee ez 
recte equidistantem et a puncto a lineam ah linee recte 
bg equidistantem. Dico igitur superficiem equidistan- 
tium laterum zegh qualem voluimus constitutam esse. 

Probatio huius: Quoniam linea be linee eg est equalis, 
erit triangulus abe triangulo aeg equalis quoniam ipsi 
super duas equales bases que sunt be; eg sunt constituti 
et sunt inter duas equidistantes lineas bg; ah. Ergo 
triangulus abg trianguli aeg duplus existit. Superficies 
quoque equidistantium laterum zegh trianguli aeg 
dupla invenitur, eo quod sint super unam basim que 
est eg et inter duas equidistantes lineas bg; ah. Super- 
ficies igitur equidistantium laterum zegh triangulo abg 
est equalis, eo quod ea que unius et eiusdem rei sunt 
dupla, sunt equalia. Iam igitur constituimus superfi- 
ciem equidistantium laterum zegh triangulo abg equa- 
lem cuius angulus zeg angulo d est equalis. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[1.43] Omnis superficiei equidistantium laterum due 
superficies equidistantium laterum que sunt ab utra- 
que parte diametri et vocantur supplementa, sunt 
equalia. 


Exempli causa: Sit superficies equidistantium laterum 
super quam sunt abgd cuius diametrus sit linea db 


sintque super diametrum db due superficies equidis- 
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tantium laterum dezh; ztbk et sint ille superficies que 
dicuntur supplementa superficies due atze; zkgh. Dico 
igitur eas esse equales. 

Probatio huius: Quia superficies abgd equidistantium 
existit laterum et diametrus eius est db, erit triangulus 
abd triangulo dbg equalis. Et quia etiam superficies 
dezh est equidistantium laterum et linea dz diametrus 
eius, erit triangulus dez triangulo dhz equalis. Et ita 
etiam erit triangulus z¢b equalis triangulo zb. Duo igi- 
tur trianguli dez; ztb duobus triangulis dzh; zbk sunt 
equales. Sed iam fuit ostensum etiam quod totus 
triangulus abd toti triangulo dbg est equalis. Demptis 
itaque quattuor triangulis equalibus dez; ztb; dhz; zbk 
remanet superficies atze que est supplementum relique 
superficiei z&gh que similiter est supplementum equa- 
lis. Omnis itaque superficiei equidistantium laterum 
due superficies equidistantium laterum que ab utra- 
que parte diametri consistunt et dicuntur supplementa, 
equales sunt. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


(1.44] Super datam rectam lineam superficiem equidis- 
tantium laterum triangulo dato equalem constituere, 
cuius unus angulorum dato angulo duarum rectarum 
linearum fit equalis. 


Verbi gratia: Sit linea recta data ab triangulusque 
datus gde et angulus datus duarum rectarum linearum 
angulus z. Et oportet nos super rectam lineam datam 
ab superficiem equidistantium laterum triangulo dato 
gde equalem constituere, cuius unus angulorum an- 
gulo rectilineo z sit equalis. Constituam igitur super- 
ficiem equidistantium laterum super quam sint Abt 
triangulo gde dato equalem, cuius angulus hbk angulo 
z dato sit equalis, et sit latus eius bå in rectitudine linee 
ab et complebo superficiem /abh equidistantium late- 
rum et protraham lineam /b. Et quia linea al linee tk 
equidistat et iam cecidit super eas linea recta /t, erunt 
duo anguli alt; ltk intrinseci duobus rectis angulis 
equales. Duo igitur anguli blt; ltk minores sunt duobus 
rectis, linee vero que protrahuntur a duobus angulis 
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duobus rectis minoribus in infinitum concurrent, due 
igitur linee bl; tk, si in infinitum protrahantur, con- 
current. Protrahantur ergo et concurrant in puncto m. 
Deinde producam a puncto m lineam duabus lineis ka; 
lt equidistantem et protraham duas lineas an; bs in 
rectitudine duarum linearum /a; hb et coniungam m 
cum Å. Dico igitur super lineam ab superficiem equi- 
distantium laterum triangulo gde equalem constitutam 
fore et angulum eius unum angulo z equalem que est 
superficies abns. 

Probatio huius: Quoniam linea mn linee lt equidistat, 
superficies /nmt equidistantium existit laterum cuius 
diametrus est linea /m, super quam due superficies 
equidistantium laterum alhb; bsmk consistunt. Due 
quoque superficies que sunt ab utraque parte diametri 
ansb; hbkt sunt supplementa. Superficies ergo hbkt 
equidistantium laterum superficiei ansb equidistantium 
laterum est equalis. Superficies igitur ansb equidistan- 
tium laterum triangulo gde equari comprobatur, quo- 
niam superficies hbtk triangulo gde equalis existit. Et 
quoniam angulus hbk angulo abs equatur et angulus 
hbk angulo z est equalis, erit angulus abs angulo z equa- 
lis. Iam igitur super rectam lineam datam ab superfi- 
ciem equidistantium laterum anbs triangulo dato gde 
equalem constituimus cuius angulus abs angulo recti- 
lineo dato z est equalis. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


Huius quoque theorematis dispositio invenitur hoc 
modo: Sit linea data b que producatur usque ad 
punctum a, et constituam super lineam ba superficiem 
equidistantium laterum triangulo gde equalem abns, et 
ponam angulum eius abs angulo z dato equalem, et 
protraham lineam ns in rectitudine ad punctum m, et 
coniungam lineam bk puncto m producendo lineam 
equidistantem 6s; an lineis, et coniungam punctum 6 
puncto m protrahendo lineam 6m. Linea autem km 
linee an equidistat et iam cecidit super eas nm linea. 
Ergo duo anguli anm; nmk duobus rectis angulis sunt 
equales. Duo igitur anguli anm; nmb duobus rectis sunt 
minores. Sed cum due recte linee producuntur a duo- 
bus angulis minoribus duobus rectis, impossibile est 
quin concurrant. Due igitur linee mb; na in rectitudine 
protrahantur et coniungantur in puncto /. Deinde 
producam a puncto / lineam rectam ad punctum / 
equidistantem duabus lineis ak; nm, et protraham 
lineam mk in rectitudine ad punctum ¢ et lineam sb ad 
punctum A. Dico igitur quod iam constituimus super 
lineam bk superficiem equidistantium laterum trian- 
gulo gde equalem cuius angulus angulo z est equalis. 
Probatio et cetera non mutantur. 


[I.45] Superficiem equidistantium laterum figure recti- 
linee date equalem constituere, cuius angulus angulo 
rectilineo dato sit equalis. 


Exempli causa: Sit figura rectilinea data abgd angu- 


lusque datus duarum rectarum linearum angulus /. Et 
convenit ut constituam superficiem equidistantium 
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laterum figure rectilinee abgd equalem, cuius angulus 
angulo / sit equalis. Coniungam igitur puncta bg pro- 
trahendo lineam bg. Deinde statuam superficiem equi- 
distantium laterum triangulo abg equalem sitque ezAt, 
cuius angulus zet angulo / sit equalis, et faciam super 
lineam z& superficiem equidistantium laterum trian- 
gulo bgd equalem sitque zkmh, cuius angulus Azk angulo 
l equetur. Dico igitur superficiem date figure rectilinee 
equalem constitutam fore cuius angulus dato angulo 
rectilineo est equalis. 

Probatio huius: Quoniam unusquisque duorum angu- 
lorum hzk; zet angulo / est equalis, erit angulus Az& 
angulo zet equalis. Ponam itaque angulum ezk com- 
munem, duo igitur anguli zet; ezk duobus angulis hzk; 
kze erunt equales. Duo autem anguli zet; ezk duobus 
rectis angulis sunt equales. Ergo duo anguli hzk; ezk 
duobus rectis angulis sunt equales. Linea igitur ez in 
rectitudine linee zh protracta est. Et ita etiam erit linea 
kt in rectitudine linee km. Et quia ez est equalis linee At 
et equidistans ei et linea zh equalis linee km et equidis- 
tans ei, erit tota linea eh toti linee ¿m equalis et equi- 
distans ei. Superficies ergo ehtm equidistantium est 
laterum. Et quia triangulus abg superficiei equidistan- 
tium laterum eztk est equalis et triangulus bgd super- 
ficiei equidistantium laterum zhkm equatur, erit tota 
superficies ehtm equidistantium laterum figure recti- 
linee abgd equalis. Ergo iam constituimus superficiem 
equidistantium laterum ehtm figure rectilinee abgd 
equalem cuius unus angulus angulo / est equalis. Et 
hoc est quod facere voluimus. 


[I.46] Super rectam lineam datam quadratum descri- 
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Verbi gratia: Sit recta linea data linea ab super quam 
oportet nos quadratum describere. A puncto igitur a 
linee ab producam lineam rectam super rectos angulos 
sitque linea ag et ponam lineam ag linee ab equalem. 
Deinde protraham a puncto g lineam rectam linee ab 
equidistantem sitque linea gd. A puncto quoque 5 
producam lineam linee ag equidistantem, sitque bd 
linea. Superficies igitur gabd ex equidistantibus constat 
lateribus. Linea ergo ab linee gd est equalis et linea ag 
linee bd equatur. Sed linea ab linee ag fuit equalis. 
Linea igitur gd linee db equalis existit. Quattuor ergo 
linee ab; bd; dg; ga equales inveniuntur. Superficies 
igitur agdb equidistantium est laterum. Et dico etiam 
quod ipsa est rectorum angulorum. 

Probatio huius: Quia linea ga iam cecidit super duas 
rectas lineas equidistantes ab; gd, erunt duo anguli bag; 
agd duobus rectis equales. Sed angulus bag est rectus. 
Ergo etiam angulus agd est rectus. Sed superficierum 
equidistantium laterum anguli et latera que inveniun- 
tur opposita equalia sunt. Ergo unusquisque duorum 
angulorum abd; dga oppositorum, quos nominavimus, 
rectus est. Et similiter de reliquis duobus est conceden- 
dum. Superficies igitur abgd rectorum est angulorum. 
Et iam ostensum fuit quod ipsa est equalium laterum. 
Ergo superficies abgd est quadratum. Ipsum quoque 
super lineam ab est erectum. Iam ergo descripsimus ex 
linea data ab quadratum. Et hoc est quod facere 
voluimus. 


(1.47] Quadratum ex latere trianguli rectanguli recto 
subtenso angulo factum duobus quadratis factis ex 
duobus lateribus rectum continentibus angulum est 
equale. 


Exempli causa: Sit triangulus rectangulus abg sitque 
eius rectus angulus bag. Dico igitur quadratum factum 
ex latere bg duobus quadratis factis ex duobus lateribus 
ba; ag equale esse. 

Probatio huius: Describam itaque ex latere bg quadra- 
tum bdeg et ex lateribus ba; ag quadrata bhza; gat, et a 
puncto a producam lineam a/ equidistantem cuique 
duarum linearum bd; ge, et protraham duas lineas hg; 
ad. Et quoniam angulus bag est rectus et etiam angulus 
baz rectus existit, cum a puncto a linee ba due linee za; 
ag recte sint protracte non in parte una et fiant duo 
anguli qui sunt a duabus partibus gab; baz duobus 
rectis equales. Igitur linea za in rectitudine est linee ga. 
Et ita erit linea ta in rectitudine linee ab. Et quia 
angulus hba angulo dbg equatur, et hoc est quia 
unusquisque eorum est rectus. Cum posuero angulum 
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abg communem, erit totus angulus Abg toti angulo abd 
equalis. Et quia linea hb linee ba equatur et linea bg 
linee bd, erunt due linee hb; bg duabus lineis ab; bd 
equales, unaqueque sue relative. Angulus quoque Abg 
angulo abd equalis existit. Basis igitur hg basi ad equalis 
invenitur et triangulus Abg triangulo abd est equalis. 
Sed superficies bdim equidistantium laterum trianguli 
abd dupla existit, quoniam super unam basim que est 
bd et inter duas equidistantes lineas que sunt bd; al 
statuuntur. Superficies quoque zhba equidistantium 
laterum trianguli hog dupla invenitur, quia super unam 
basim que est hb et inter duas equidistantes lineas que 
sunt Ab; zg consistunt. Quod si aliqua sint dupla eorum 
que sunt equalia, ipsa quoque sunt equalia. Ergo 
superficies bdim equidistantium laterum quadrato hbaz 
equalis existit. Et ita etiam ostenditur quod superficies 
legm equidistantium laterum quadrato tagk equatur. 
Totum igitur quadratum bdeg duobus quadratis hbaz; 
tagk equari comprobatur. Ipsa autem ex duobus 
lateribus ba; ag facta sunt. Quadratum igitur ex latere 
trianguli rectanguli quod recto  subtenditur angulo 
factum duobus quadratis ex duobus lateribus rectum 
angulum continentibus factis equale existit. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


(I.48] Si quadratum factum ex aliquo latere trianguli 
duobus quadratis que fiunt ex reliquis duobus late- 
ribus fuerit equale, angulus qui ab illis duobus reliquis 
lateribus trianguli comprehenditur erit rectus. 
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Verbi gratia: Sit triangulus super quem sunt abg et sit 
quadratum quod fit ex latere eius bg duobus quadratis 
factis ex reliquis duobus lateribus ba; ag equale. Dico 
igitur angulum bag rectum fore. 

Probatio huius: Quia protraham a puncto a lineam ad 
erectam super lineam ag super rectos angulos et ponam 
ad equalem ab et producam lineam gd. Et quia 
quadratum linee bg duobus quadratis factis ex duobus 
lateribus ba; ag equale existit et linea ba linee ad 
equatur, erit quadratum factum ex latere bg duobus 
quadratis que fiunt ex duobus lateribus da; ag equale, 
duo vero quadrata que fiunt ex duobus lateribus ag; ad 
quadrato facto ex latere gd equantur, quoniam angulus 
dag est rectus. Quadratum igitur factum ex latere dg 
quadrato quod fit ex latere bg equale existit. Linea ergo 
bg linee gd est equalis. Et quoniam linea £a linee ad 
equalis existit, linea ag ente communi, erunt due linee 
ba; ag duabus lineis da; ag equales unaqueque sue 
relative, et basis bg basi gd equalis est. Ergo angulus dag 
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angulo gab equalis existit. Angulus autem gad est 
rectus, ergo angulus bag est rectus. Si igitur quadratum 
quod fit ex latere trianguli duobus quadratis ex reliquis 
duobus lateribus factis equale fuerit, angulus ab illis 
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duobus reliquis trianguli lateribus comprehensus erit 
rectus. Et hoc est quod ostendere voluimus. 


Prima pars libri Euclidis philosophi explicit. 


88 


[LIBER II] 


INCIPIT SECUNDA PARS 
EIUSDEM. 


[Definitiones] 


[i] ^ Omnis superficies equidistantium laterum et 
rectorum angulorum ab his duabus rectis lineis 
dicitur comprehendi que rectum comprehen- 
dunt angulum. 

[ii] Omnis figure equidistantium laterum si una ex 
superficiebus equidistantium laterum, que super 
ipsius diametrum consistunt et quas diametrus 
per medium secat, duabus superficiebus equidis- 
tantium laterum que dicuntur supplementa ad- 
iungatur et sunt ab utraque parte diametri, 
totum hoc vocatur gnomo. 


[II.1] Si fuerint due recte linee quarum una in partes 
sit divisa quotcumque fuerint, superficies rectorum 
angulorum que comprehenditur ab his duabus rectis 
lineis equalis est superficiebus rectorum angulorum 
que a linea non divisa et ab unaquaque parte linee 
divise comprehenduntur. 


-—— 
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Exempli causa: Sint due recte linee super quas sunt a; 
bg et dividatur linea bg in divisiones, quotcumque sint, 
super duo puncta d, e. Dico igitur quod superficies 
rectorum angulorum, que comprehenditur a duabus 
lineis a et bg, superficiei rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis a et bd, et super- 
ficiei rectorum angulorum, que continetur ab his a; 
de, et superficiei rectorum angulorum etiam, que 
comprehenditur ab his a; eg, est equalis. 

Probatio huius: Quoniam a puncto b linee recte gb 
lineam rectam super rectos angulos protraham sitque 
linea bz et ponam lineam rectam £z linee recte a equa- 
lem et producam a puncto z lineam zh linee recte bg 
equidistantem. Deinde protraham a punctis d, e, g 
lineas linee bz equidistantes. Sintque linee ille dt; ek; 
gh. Est itaque unaqueque superficierum bt; dk; eh 
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equidistantium laterum. Superficies quoque bh super- 
ficiebus bt; dk; eh equatur. Superficie vero bt super- 
ficiei rectorum angulorum, que continetur ab his 
duabus lineis a, bd, equalis est quoniam linea bz linee 
a est equalis. Et superficies dk superficiei rectorum 
angulorum, que comprehenditur ab his duabus lineis 
a; de, equatur quoniam linea a linee dt equari inveni- 
tur. Superficies quoque eh superficiei rectorum angu- 
lorum, que comprehenditur ab his duabus lineis a; eg, 
equalis existit quoniam linea a linee ek est equalis. 
Superficies ergo rectorum angulorum, que compre- 
henditur a duabus lineis a; bg, superficiei rectorum 
angulorum, que continetur a duabus lineis a; bd, et 
superficiei rectorum angulorum, que continetur ab his 
duabus lineis a; de, et superficiei rectorum angulorum 
que comprehenditur ab his duabus lineis a; eg, equalis 
existit. Si igitur due recte linee fuerint quarum una sit 
in partes divisa, quotcumque fuerint, superficies rec- 
torum angulorum, que comprehenditur ab illis dua- 
bus rectis lineis, superficiebus rectorum angulorum, 
que continentur ab illa linea que non dividitur et ab 
unaquaque ex sectionibus divise linee, equalis est. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


[11.2] Si linea recta fuerit divisa in divisiones, quo- 
cumque modo accidat, superficies rectorum angulo- 
rum que comprehenduntur ab illa linea tota et ab 
unaquaque ex divisionibus eius quadrato ex tota linea 
facto sunt equales. 


Verbi gratia: Sit linea recta linea super quam est ab et 
dividatur, quocumque modo accidat, in puncto g. 
Dico igitur quod superficies rectorum angulorum, que 
ab his -duabus comprehenditur lineis ba; ag, cum 
superficie rectorum angulorum, que ab his duabus 
continetur ab; bg, quadrato quod fit ex linea ab equalis 
est. 
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Probatio huius: Quoniam faciam ex linea ab quadra- 
tum super quod erunt adeb et protraham a puncto g 
lineam rectam equidistantem unicuique duarum 
linearum ad; eb sitque linea gz. Unaqueque igitur dua- 
rum superficierum az; ge equidistantium existit late- 
rum, superficies quoque ae duabus superficiebus az ; ge 
equatur. Sed superficies az superficiei rectorum angu- 
lorum, que comprehenditur ab his duabus lineis 5a; 
ag, est equalis, quoniam ipsa continetur ab his duabus 
lineis da; ag, eo quod linea da linee ab equari compro- 
batur. Superficies etiam ge superficiei rectorum angu- 
lorum, que comprehenditur ab his duabus lineis ab; 
bg, est equalis, quoniam linea ab linee be equatur. 
Superficies autem ae est quadratum factum ex linea ab. 
Ergo superficies rectorum angulorum, que compre- 
henditur ab his duabus lineis ba; ag, cum superficie 
rectorum angulorum, que ab his duabus continetur 
lineis ab; bg, quadrato quod fit ex ab equalis existit. Si 
igitur linea recta quolibet modo dividatur, superficies 
rectorum angulorum, que continentur ab illa linea tota 
et ab unaquaque ex divisionibus eius, quadrato"facto 
ex tota linea equales existunt. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[11.3] Si linea recta quocumque modo in duas dividatur 
sectiones, tunc superficies rectorum angulorum que 
comprehenditur a tota illa linea et una ex sectionibus 
suis superficiei rectorum angulorum que continetur ab 
illis duabus sectionibus et quadrato facto ex sectione, 
quam nominavimus, equalis est. 


Exempli causa: Sit linea recta super quam sunt ab et 
dividatur quocumque modo in puncto g. Dico igitur 
quod superficies rectorum angulorum, que ab his 
duabus lineis ab; gb comprehenditur, superficiei recto- 
rum angulorum, que continetur ab his duabus lineis 
ag; gb, et quadrato facto ex linea bg equatur. 

Probatio huius: Quoniam ex linea gb faciam quadra- 
tum super quod sunt bgde. Deinde protraham lineam 
ed ad punctum z et producam a puncto a lineam 
duabus lineis eb; dg equidistantem sitque linea az. 
Unaqueque igitur ex superficiebus ae; ad; ge equidis- 
tantium est laterum. Superficies quoque ae superficiei 
ad cum superficie ge equalis existit. Superficies autem 
ae superficiei rectorum angulorum, que ab his duabus 
comprehenditur lineis ab; bg, est equalis, quoniam 
linea bg linee be equatur. Superficies quoque ad 
superficiei rectorum angulorum, que ab his duabus 
continetur lineis ag; gb, equalis existit, eo quod bg linea 
linee gd equari comprobatur. Sed.superficies eg est 
quadratum quod fit ex linea 5g. Superficies igitur 
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rectorum angulorum, que ab his duabus comprehen- 
ditur lineis ab; bg, superficiei rectorum angulorum, que 
ab his duabus continetur lineis ag; gb, et quadrato facto 
ex linea gb equari invenitur. Si igitur linea recta in duas 
quolibet modo dividatur sectiones, tunc superficies 
rectorum angulorum que comprehenditur ab illa linea 
tota et una ex sectionibus eius superficiei rectorum 
angulorum que a duabus continetur sectionibus et 
quadrato facto ex sectione, quam nominavimus, est 
equalis. Et hoc est quod voluimus ostendere. 


[II.4] Si linea recta, quocumque modo contingat, in 
duas dividatur sectiones, tunc quadratum quod fit ex 
tota linea duobus quadratis que ex duabus fiunt 
sectionibus et duplo superficiei rectorum angulorum 
que comprehenditur ab illis duabus sectionibus est 
equale. 
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Verbi gratia: Sit linea recta super quam sunt ab et 
dividatur, quocumque modo contingat, in puncto g in 
duas sectiones. Dico igitur quod quadratum factum ex 
linea ab duobus quadratis ex lineis ag; gb et duplo 
superficiei rectorum angulorum, que ab his duabus 
continetur lineis ag; gb, equale existit. 

Probatio huius: Quoniam ex linea ab faciam quadra- 
tum adeb et coniungam puncta d et b cum linea db et 
producam a puncto g lineam duabus lineis ad; be 
equidistantem sitque linea ghz et protraham a puncto h 
lineam duabus lineis ab; de equidistantem sitque linea 
tk. Et quia linea gz linee recte ad equidistat et cecidit 
super eas linea db, erit angulus ghb extrinsecus angulo 
adb intrinseco equalis, qui ei opponitur. Angulus 
autem adb angulo dba est equalis, quoniam latus da 
lateri ab equatur. Angulus igitur ghb angulo gbh equalis 
existit. Est igitur latus gh lateri gb equale. Sed latus gh 
lateri bk equatur, ergo latus gb lateri bk equale 
invenitur. Latus quoque gb lateri hk est equale. 
Quattuor ergo linee bg; gh; hk; kb equales existunt inter 
se. Superficies ergo gk equalium est laterum. Et dico 
etiam quod ipsa est rectorum angulorum. Et quoniam 
linea gh linee bk equidistat et iam cecidit super eas linea 
gb, erunt duo anguli gbk; hgb duobus rectis equales. Sed 
angulus Abg est rectus, ergo angulus bgh rectus existit. 
Et ita erunt duo anguli ghk; hkb eis oppositi recti. 
Superficies igitur ghkb rectorum est angulorum. Et iam 
fuit ostensum quod ipsa est equalium laterum, ergo 
superficies gk est quadratum et ipsum est factum ex 
linea gb. Et ita etiam ostenditur quod superficies ¢z est 
quadratum et ipsum est factum ex linea th que est 
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equalis linee ag. Due igitur superficies tz; kg duo 
quadrata sunt que sunt equalia duobus quadratis factis 
ex duabus lineis ag; gb. Et quoniam superficies ah 
superficiei eh est equalis et superficies ah, superficiei 
rectorum angulorum, que ab his duabus comprehen- 
ditur lineis ag; gb, equatur, quoniam linea gb linee gh 
est equalis, et superficies eh superficiei rectorum 
angulorum, que comprehenditur ab his duabus lineis 
ag; gb, equari invenitur. Due igitur superficies ah; he 
duplo superficiei rectorum angulorum, que ab his 
continetur lineis ag; gb, equales existunt. Et iam fuit 
ostensum quod due superficies ¢z; gk duobus quadratis 
ex duabus lineis ag; gb factis equales existunt. Super- 
ficies ergo tz; gk; ah; he duobus quadratis ex duabus 
lineis ga; gb factis et duplo superficiei rectorum 
angulorum, que ab his continetur lineis ag; gb, equari 
inveniuntur. Sed superficies tz; gk; ah; he toti superficiei 
adeb, que est quadratum ex linea ab factum, equantur. 
Quadratum ergo ex linea ab factum duobus quadratis 
factis ex duabus lineis ag; gh et duplo superficiei 
rectorum angulorum, que a duabus lineis ag; gb 
continetur, est equale. Si igitur linea recta, quocumque 
modo accidat, in duas dividatur sectiones, tunc qua- 
dratum quod ex tota fit linea duobus quadratis ex 
duabus sectionibus factis et duplo superficiei rectorum 
angulorum, que a duabus comprehenditur sectio- 
nibus, est equale. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


Corollarium: Et ex hoc ostensum est quod in omni 
quadrata superficie due etiam superficies equidistan- 
tium laterum, que sunt super diametrum, sunt qua- 
drate. Iam igitur ostensum est ex hac figura quod etiam 
superficies equidistantium laterum, que sunt super 
diametrum superficierum quadratarum, sunt quadrate. 


Thebit dixit: In alia repperi scriptura quod alio 
ostenditur modo quadratum ex linea ab factum duobus 
quadratis ex lineis ag; gb factis et duplo superficiei 
rectorum angulorum, que a duabus lineis ag; gb 
continetur, equale esse. 

Probatio huius: Et quia linea ab linee ad est equalis, 
erit angulus abd angulo adb equalis. Et quoniam omnis 
trianguli tres anguli duobus rectis angulis sunt equales, 
erunt tres anguli adb; dba; bad trianguli adb duobus 
rectis equales. Sed angulus bad est rectus. Reliqui ergo 
duo anguli abd; adb uni recto angulo sunt equales. Sed 
ipsi sunt equales, unusquisque ergo eorum est recti 
medietas. Angulus quoque gh est rectus, quoniam ipse 
est equalis angulo qui est in puncto a qui ei opponitur. 
Angulus vero gbh recti est medietas. Angulus ergo 
reliquus ghb est medietas recti, ergo angulus ghb angulo 
gbh est equalis. Et ita erit latus bg lateri gh equale. Sed 
latus gb lateri hk equatur et latus gh lateri bk est equale. 
Superficies igitur gk equidistantium est laterum. Angu- 
lus quoque eius gb rectus est. Superficies ergo gk est 
quadratum, ipsum quoque est factum ex linea gb. Et 
cum hoc modo etiam ostenditur quod zł est quadra- 
tum. Ipsum vero est equale quadrato facto ex linea ag, 
ergo superficies gk et iz quadrata sunt. Et ipsa sunt 


48 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


9 


60 


equalia duobus quadratis ex duabus lineis ag; gb factis. 
Et quia superficies ah superficiei he est equalis et 
superficies ah continetur ab his duabus lineis ag; gb, 
quoniam gh linee gb est equalis, ergo superficies eh 
superficiei rectorum angulorum, que comprehenditur 
ab his duabus lineis ag; gb, est equalis. Ergo due 
superficies ah; he duplo superficiei rectorum angulo- 
rum, que continetur ab his ag; gb, sunt equales. Sed 
due superficies gk; tz duobus quadratis ex duabus 
lineis factis ag; gb fuerunt equales. Superficies igitur gk; 
tz; ah; he duobus quadratis ex duabus lineis ag; gb factis 
et duplo superficiei, que continetur ab his duabus 
lineis ag; gb, equales existunt. Superficies autem due gk; 
tz et due superficies ah; he sunt superficies tota 
rectorum angulorum ae, que est quadratum quod 
factum est ex linea ab. Quadratum ergo quod fit ex 
linea ab duobus quadratis ex lineis ag; gb factis et duplo 
superficiei rectorum angulorum, que ab his continetur 
lineis ag; gb, est equale. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[11.5] Si linea recta in duas equales dividatur sectiones 
et in duas inequales, superficies rectorum angulorum, 
que continetur a duabus inequalibus sectionibus, cum 
quadrato facto ex linea que est inter duas sectiones, 
quadrato facto ex medietate linee equalis erit. 
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Exempli causa: Sit linea recta super quam sunt ab que 
in duas equales sectiones in puncto g dividatur et in 
duas inequales partes in puncto d. Dico igitur quod 
superficies rectorum angulorum, que ab his duabus 
lineis ad; db comprehenditur, cum quadrato ex linea 
gd, quadrato facto ex linea gb est equalis. 

Probatio huius: Quoniam ex linea gb faciam quadra- 
tum gezb. Deinde copulabo b cum e et protraham a 
puncto d lineam ad punctum 4 duabus lineis ge; bz 
equidistantem super quam sunt dhg. A puncto quoque 
h producam lineam super quam sunt tlhk duabus lineis 
ab; ez equidistantem, et a puncto a protraham lineam 
equidistantem lineis gl; dh; bk sitque linea at. Et quo- 
niam superficies gh superficiei hz est equalis, eo quod 
sint supplementa, superficie dk communi existente, erit 
tota superficies gk toti superficiei dz equalis. Et quo- 
niam latus ag lateri gb est equale, erit superficies al 
superficiei gk equalis, cum sint inter duas equidistan- 
tes lineas ab; tk. Superficies autem gk superficiei dz fuit 
equalis. Erit ergo superficies a/ superficiei dz equalis. 
Superficie igitur gh communi posita erit tota superfi- 
cies ah gnomoni mns equalis. Sed superficies ah super- 
ficiei rectorum angulorum, que comprehenditur ab 
his duabus lineis ad; db, est equalis, quoniam bd; dh 
equatur. Hoc quoque ideo est, quoniam superficies dk 
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est quadratum. Gnomo igitur mns superficiei rectorum 
angulorum, que comprehenditur ab his duabus lineis 
ad; db, est equalis. Ponam itaque superficiem lg, que 
quadrato facto ex linea gd equatur, communem. Erit 
ergo gnomo mns cum superficie lg superficiei rectorum 
angulorum, que ab his duabus lineis ad; db compre- 
henditur, et quadrato facto ex linea gd equalis. 
Gnomo autem mns et superficies lq sunt tota superfi- 
cies gz, que est quadratum factum ex linea gb. Super- 
ficies ergo rectorum angulorum, que continetur ab his 
duabus lineis ad; db, cum quadrato facto ex linea gd 
quadrato ex linea gb facto est equalis. Si igitur linea 
recta in duas equales et duas inequales dividatur sec- 
tiones, superficies rectorum angulorum, que contine- 
tur a duabus sectionibus totius linee inequalibus, cum 
quadrato facto ex linea, que est inter utrasque sectio- 
nes, quadrato facto ex medietate linee erit equalis. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


(11.6] Si linea recta in duas dividatur medietates et 
recta linea in ipsius rectitudine ei addatur, superficies 
rectorum angulorum que continetur a tota prima linea 
et addita et addita cum quadrato facto ex medietate 
prime linee quadrato facto ex linea composita ex 
medietate prime et addita equalis erit. 
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Verbi gratia: Sit linea recta super quam sunt ab que 
dividatur in duas medietates in puncto g et addatur ei 
in rectitudine linea recta sitque bd. Dico igitur quod 
superficies rectorum angulorum, que comprehenditur 
a duabus lineis ad; db, cum quadrato facto ex linea gb 
quadrato facto ex linea gd est equalis. 

Probatio huius: Quia ex linea gd faciam quadratum 
gezd et coniungam d cum e et complebo lineas figure 
equidistantium laterum gath et alias lineas secundum 
dispositionem quam in figura, que hanc precedit, 
ostendimus. Et quia linea ag linee gb est equalis, erit 
superficies ak equidistantium laterum superficiei equi- 
distantium laterum gh equalis, eo quod inter lineas 
equidistantes ad; ¢/ sint constitute. Sed superficies gh 
superficiei hz est equalis, cum sint supplementa. Su- 
perficies ergo ak superficiei Az est equalis. Ponam ita- 
que superficiem gi communem. Erit ergo tota super- 
ficies al toti gnomoni mns equalis. Superficies vero 
rectorum angulorum, que ab his duabus continetur 
lineis ad; db, superficiei al est equalis, quoniam linea 
bd linee dl equatur. Gnomo igitur mns superficiei rec- 
torum angulorum, que a duabus lineis ad ; db contine- 
tur, equalis existit. Superficies quoque kq quadrato 
facto ex linea gb est equalis. Ponatur autem communis. 
Gnomo igitur mns cum superficie Aq superficiei recto- 
rum angulorum, que ab his duabus continetur lineis 
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ad; db, et quadrato facto ex linea gb equalis invenitur. 
Sed gnomo mns et quadratum 4g sunt tota superficies 
gz, que est facta ex linea gd. Superficies ergo rectorum 
angulorum, que comprehenditur ab his duabus lineis 
ad; db, cum quadrato facto ex linea gb quadrato facto 
ex linea gd equatur. Si igitur linea recta in duas medie- 
tates dividatur et ei linea recta in rectitudine addatur, 
superficies rectorum angulorum que comprehenditur 
a tota linea que constat ex prima et addita et addita 
cum quadrato facto ex medietate prime linee quadrato 
facto ex linea composita ex medietate prime linee et 
addita equalis existit. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[II.7] Si linea recta in duas sectiones quolibet modo 
dividatur, quadratum quod fit ex tota linea et quadra- 
tum quod fit ex una divisionum eius, quando con- 
iungentur, duplo superficiei rectorum angulorum que 
comprehenditur a tota linca et divisione, quam nomi- 
navimus, et quadrato facto ex reliqua divisione equalia 
erunt. 


Exempli causa: Sit linea recta super quam sunt ab que 
quolibet modo dividatur sitque divisio in puncto g. 
Dico igitur quod duo quadrata facta ex duabus lineis 
ab; bg duplo superficiei rectorum angulorum, que ab 
his duabus lineis continetur ab; bg, cum quadrato 
facto ex linea ag sunt equalia. 

Probatio huius: Describam ergo ex linea ab quadra- 
tum adeb et abscidam de linea be quod sit equale linee 
bg sitque linea bk. Deinde signabo figure lineas, sicut in 
precedentibus monstravimus. Superficies ergo az, que 
est supplementum, superficiei ze, que est supplemen- 
tum, equatur. Ponam autem superficiem gk commu- 
nem, erit ergo tota superficies ak toti superficiei ge 
equalis. Superficies quoque ak cum superficie ge super- 
ficiei ak duplum existit. Sed superficies ge cum super- 
ficie ak est gnomo /mn et quadratum gk, gnomo igitur 
lmn et quadratum gk sunt duplum superficiei ak. 
Superficies autem ak est superficies rectorum angulo- 
rum, que ab his duabus continetur lineis ab; bg, quo- 
niam ipsa continetur ab his duabus lineis ab; bk quia 
linea bk linee bg equatur. Ergo gnomo imn et quadra- 
tum gk duplo superficiei rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis ab; bg, equantur. 
Ponam ita quadratum factum ex linea ag commune 
quod est quadratum th. Duplum igitur superficiei rec- 
torum angulorum, que ab his duabus continetur lineis 
ab; bg, cum quadrato facto ex linea ag gnomoni /mn et 
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duabus superficiebus gk; th equale invenitur. Sed 
gnomo /mn et due superficies gk; th sunt superficies ae 
et gk. Superficies autem ae est quadratum quod fit ex 
linea ab, et superficies kg est quadratum factum ex 
linea gb. Duo igitur quadrata facta ex linea ab et linea 
bg duplo superficiei rectorum angulorum, que ab his 
duabus comprehenditur lineis ab; bg; et -quadrato 
facto ex linea ag sunt equalia. Si igitur linea recta quo- 
libet modo in duas separetur sectiones, quadratum 
quod fit ex tota linea et quadratum quod fit ex una 
sectionum eius coniuncta equalia sunt duplo superfi- 
ciei rectorum angulorum que continetur a tota linea 
et divisione, quam nominavimus, et quadrato facto ex 
reliqua sectione. Et hoc est quod demonistrare volui- 
mus. 


[II.8] Si linea recta quolibet modo in duas separetur 
sectiones, quadruplum superficiei rectorum angulo- 
rum que a tota linea et una ex sectionibus eius cum 
quadrato facto ex reliqua sectione equale erit qua- 
drato facto ex tota linea et sectione, quam nomina- 
vimus, cum una linea posite fuerint. 


Verbi gratia: Sit linea recta super quam sunt ab et 
dividatur quolibet modo in puncto g. Dico igitur quod 
quadruplum superficiei rectorum angulorum, que 
continetur ab his duabus lineis ab; bg, cum quadrato 
facto ex linea ag quadrato quod fit ex lineis ab; bg, cum 
ponuntur linea una, equale existit. 

Probatio huius: Quoniam protraham lineam ab usque 
ad punctum d et ponam bd lineam linee gb equalem et 
faciam ex linea ad quadratum ae. Deinde coniungam 
dz et protraham a duobus punctis g, b duas lineas dua- 
bus lineis az; de equidistantes sintque linee gh; bt. Et a 
duobus punctis 4, c duas rectas lineas equidistantes 
duabus lineis ad; ze. Sintque linee mn; sr. Et quia linea 
4g linee bd est equalis et linea gb unicuique linearum 

Jk; cq equatur et linea bd unicuique linearum &n; rq 
invenitur equalis, erit fk linea linee kn equalis et linea 
cq linee rg. Superficies ergo equidistantium laterum gk 
superficiei equidistantium laterum. bn est equalis et 
superficies fg superficiei kr et etiam superficies ct super- 
ficiei eg equatur. Et quia gk superficies equidistantium 
laterum superficiei equidistantium laterum bn et su- 
perficies fg superficiei kr et superficies gk, cum sit 
supplementum, superficiei Ar, que est supplementum, 
equales existunt, erit superficies bn equalis superficiei 
Jq. Superficies ergo quattuor gk; bn; Jq; kr superficiei gk 
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quadruple sunt. Sed superficies gk; bn; fq; kr sunt tota 
superficies gr, que est quadrupla superficiei gk. Et quia 
etiam gb est equalis bd et gb, fk est equalis que ei oppo- 
nitur que etiam fc equatur, quoniam fq est quadratum, 
et bd est equalis bh, quoniam bn est quadratum, et 
etiam bk est equalis fg, que ei opponitur, erit fg equalis 
fc. Superficies ergo af superficiei mc est equalis. Super- 
ficies quoque ct superficiei rt, ut ostensum fuit, est 
equalis. Sed superficies mc superficiei ct est equalis, 
quoniam ipse sunt supplementa. Superficies ergo af 
superficiei r equalis existit. Quattuor ergo superficies 
af; mc; ct; qe quadruplum sunt superficiei af. Superfi- 
cies quoque equidistantium laterum gr superficiei gk 
quadrupla existit. Totus ergo gnomo xpy superficiei ak 
quadruplus invenitur. Sed superficies ak est superficies 
rectorum angulorum, que ab his duabus continetur 
lineis ab; bg. Linea enim bk linee bg est equalis, quo- 
niam ipsa est equalis linee bd que est latus quadrati bn. 
Gnomo igitur xpy superficiei rectorum angulorum, 
que ab his duabus comprehenditur lineis ab; bg, est 
quadruplus. Quadruplum ergo superficiei rectorum 
angulorum, que ab his duabus continetur lineis ab; bg, 
gnomoni xpy equale invenitur. Ponam itaque quadra- 
tum, quod fit ex linea ag, commune quod est sh. Qua- 
druplum ergo superficiei rectorum angulorum, que 
ab his duabus comprehenditur lineis ab; bg, cum qua- 
drato facto ex linea ag gnomoni xpy et quadrato sh 
equale existit. Gnomo autem xfy et quadratum sh sunt 
tota superficies ae, que est quadratum factum ex linea 
ad. Quadruplum ergo superficiei rectorum angulo- 
rum, que ab his duabus continetur lineis ab; bg, cum 
quadrato facto ex linea ag quadrato facto ex linea ad 
equatur, quod ést quadratum ex linea ab et linea bg 
quando una ponuntur linea. Si ergo linea recta quo- 
libet modo in duas separetur sectiones, quadruplum 
superficiei rectorum angulorum, que ab illa tota linea 
et una sectionum eius comprehenditur, cum quadrato 
ex reliqua sectione facto quadrato quod fit ex tota 
linea et sectione, quam prius nominavimus, cum una 
posite fuerint linea, equale est. Et hoc est quod de- 
monstrare voluimus. 


[II.9] Si linea recta in duas dividatur sectiones equales 
et in duas inequales, duo quadrata, que fiunt ex in- 
equalibus sectionibus totius linee, duorum quadrato- 
rum que fiunt ex medietate linee et ex linea que est 
inter duas sectiones duplum existunt. 


e 


b d E a 


Exempli causa: Sit linea recta super quam sunt ab et 
dividatur in duas equales sectiones in puncto g et in 
duas inequales in puncto d. Dico ergo quod duo qua- 
drata que fiunt ex duabus lineis ad ; db duplum sunt 
duorum quadratorum que fiunt ex lineis ag ; gd. 


48 


Probatio huius: Quoniam protraham a puncto g linee 
recte ab lineam rectam super rectos angulos sitque 
linea ge et ponam lineam eg unicuique duarum linea- 
rum ag; gb equalem et producam lineas ea; eb. A 
puncto quoque d protraham lineam equidistantem 
linee ge sitque linea dz, et a puncto z producam lineam 
equidistantem linee gd sitque linea zh, et coniungam 
za. Et quia linea eg linee ga est equalis, erit angulus gea 
angulo gae equalis. Et quoniam angulus age est rectus, 
erunt duo reliqui anguli eag; aeg equales uni recto 
angulo. Sed ipsi sunt equales, ergo unusquisque duo- 
rum angulorum gea; gae medietas recti existit anguli. 
Et quia linea eg etiam linee gb est equalis, erit angulus 
geb angulo gbe equalis. Angulus vero bge est rectus. 
Unusquisque igitur duorum angulorum geb; gbe est 
recti, medietas, cum ipsi sint equales. Et quia unus- 
quisque duorum angulorum geb; aeg est medietas recti, 
erit angulus aez rectus. Et quoniam linea eg iam cecidit 
super duas equidistantes lineas hz; ab, fit angulus ex- 
trinsecus ehz angulo intrinseco egd equalis. Sed an- 
gulus egd est rectus. Angulus ergo ehz rectus existit. Sed 
angulus hez est medietas recti. Angulus ergo ezh recti 
medietas invenitur. Sunt ergo equales. Et postquam 
angulus hez angulo hze equatur, erit latus eh lateri hz 
equale. Et quoniam etiam linea ab super duas equidi- 
stantes cadit lineas eg; zd, erit angulus extrinsecus bdz 
angulo intrinseco egb equalis. Angulus autem egb est 
rectus, ergo angulus bdz rectus existit. Sed angulus zbd 
recti est medietas, ergo angulus dzb reliquus medietas 
existit recti. Et postquam angulus dzb angulo zbd equa- 
lis invenitur, erit latus zd lateri bd equale. Et quia linea 
eg linee ga est equalis, erit quadratum factum ex linea 
eg quadrato quod fit ex linea ga equale. Duo igitur 
quadrata, que ex duabus lineis fiunt eg; ga duplum 
sunt quadrato facto ex linea ga. Sed quadratum quod 
fit ex linea ae duobus quadratis factis ex duabus lineis 
eg; ga equale existit, quoniam angulus ega est rectus. 
Quadratum igitur quod fit ex linea ae quadrato facto 
ex linea ag duplum invenitur. Et quia etiam linea eh 
linee zh equalis existit, erit quadratum factum ex linea 
eh equale quadrato quod fit ex linea Az. Duo igitur 
quadrata ex duabus lineis eh; hz facta quadrati facti ex 
linea hz duplum existunt. Sed quadratum quod fit ex 
linea ez duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis 
eh; hz equatur. Quadratum ergo quod fit ex linea ez 
duplum est quadrati quod fit ex linea hz. Sed linea hz 
linee gd est equalis, ergo quadratum hz est equale 
quadrato gd. Quadratum ergo quod fit ex linea ez 
quadrati facti ex linea gd duplum existit. Iam quoque 
ostensum est, quod quadratum quod fit ex linea ea 
duplum est quadrati facti ex linea ag. Duo igitur qua- 
drata facta ex duabus lineis ae; ez duplum sunt duo- 
rum quadratorum, que fiunt ex duabus lineis ag; gd. 
Quadratum autem quod fit ex linea az duobus quadra- 
tis ex duabus lineis ae; ez factis equale existit, quoniam 
angulus aez est rectus. Quadratum ergo quod fit ex 
linea az quadratorum factorum ex duabus lineis ag; gd 
duplum invenitur. Quadratum autem factum ex linea 
az duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis ad; dz 
equale existit, quoniam angulus adz est rectus. Duo 


49 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


55 


60 


igitur quadrata que fiunt ex duabus lineis ad; dz duo- 
rum quadratorum factorum ex duabus lineis ag; gd 
duplum existunt. Linea autem zd linee db est equalis. 
Duo igitur quadrata que fiunt ex duabus lineis ad; db 
duorum quadratorum que fiunt ex duabus lineis ag; 
gd duplum sunt. Si igitur linea recta in duas equales 
dividatur sectiones et in duas inequales, duo quadrata 
que fiunt ex duabus sectionibus totius linee que sunt 
inequales duplum sunt duorum quadratorum que 
fiunt ex medietate linee et ex linea que est inter loca 
duarum sectionum. Et hoc est quod ostendere volui- 
mus. 


[1I.10] Si linea recta in duas medietates dividatur et ei 
linea recta in rectitudine ipsius addatur, quadratum 
quod fit ex tota linea cum addita et quadratum quod 
fit ex addita duplum duorum sunt quadratorum, 
quando coniunguntur, quorum unum fit ex medietate 
linee et aliud fit ex linea composita ex linee medietate 
et linea addita. 


X 


Verbi gratia: Sit linea recta ab et dividatur in duas 
medietates in puncto g cui addatur in ipsius rectitudine 
linea recta sitque bd. Dico igitur quod duo quadrata 
que fiunt ex duabus lineis ad; db duorum quadrato- 
rum, que fiunt ex duabus lineis ag; gd, duplum 
existunt. 

Probatio huius: Quoniam protraham a puncto g linee 
ab lineam rectam super rectos angulos sitque linea ge 
quam ponam unicuique duarum linearum ag; gb 
equalem et coniungam ea; eb producendo lineas ea; eb. 
A puncto quoque d protraham lineam rectam linee ge 
equidistantem sitque linea dz. Et a puncto e lineam 
rectam linee gd equidistantem sitque linea ez. Et quo- 
niam linea eg linee zd equidistat et iam cecidit super 
eas linea recta ez, erunt anguli intririseci gez; ezd duo- 
bus rectis angulis equales. Duo igitur anguli bez; ezd 
duobus rectis angulis minores existunt. Sed linee que 
egrediuntur ex duobus angulis duobus rectis mino- 
ribus, cum in infinitum protrahuntur, concurrunt. 
Linee ergo eb; zd, si in infinitum protrahantur, con- 
current. Protrahantur ergo et concurrant in puncto h 
et coniungam puncta ah producendo lineam ah. Et 
quoniam eg linea linee ga est equalis, erit angulus gea 
angulo gae equalis. Sed angulus age est rectus, unus- 
quisque ergo duorum angulorum gea; gae recti existit 
medietas. Et quia etiam linea eg linee gb equatur, erit 
angulus geb angulo gbe equalis. Angulus autem bge est 
rectus, unusquisque ergo duorum angulorum geb; gbe 
est recti medietas. Et quoniam unusquisque duorum 
angulorum aeg; beg est medietas recti, erit angulus aeb 
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rectus. Et quia etiam angulus ebg recti existit medietas, 
erit angulus dbh medietas recti. Sed angulus bdh est 
rectus, quoniam ipse est equalis angulo dge, qui est ei 
coalternus. Relinquitur ergo ut sit angulus dhb medie- 
tas recti. Angulus ergo dhb angulo dbh equalis existit. 
Ita ergo erit latus bd lateri hd equale. Et quoniam 
etiam angulus ehz recti existit medietas, cum angulus 
qui est in puncto z sit rectus, quoniam ipse est equalis 
ei qui ei opponitur qui scilicet est in puncto g, remanet 
angulus zeh recti medietas. Est ergo angulus ehz angulo 
zeh equalis. Ita ergo erit latus hz lateri ez equale. Et 
quoniam linea eg linee ga equatur, erit quadratum 
quod fit ex linea eg quadrato, quod fit ex linea ga, 
equale. Duo igitur quadrata facta ex duabus lineis eg; 
ga quadrati, quod fit ex linea ga, duplum existunt. 
Quadratum vero quod fit ex linea ea duobus quadratis 
que ex duabus fiunt lineis eg; ga equatur, quoniam 
angulus ega est rectus. Quadratum ergo quod fit ex 
linea ae quadrati facti ex linea ga duplum existit. Et 
quia etiam linea ez linee zh est equalis, erit quadratum 
quod fit ex linea ez quadrato ex linea zh facto equale. 
Duo igitur quadrata que ex duabus lineis ez; zh fiunt 
quadrati facti ex linea ez duplum inveniuntur. Sed duo 
quadrata, que fiunt ex duabus lineis ez; zh, quadrato 
facto ex linea eh equalia sunt. Quadratum ergo quod 
fit ex linea eh quadrati quod fit ex linea ez duplum 
existit. Linea vero ez linee gd equatur, quadratum ergo 
quod fit ex linea eh quadrati facti ex linea gd est du- 
plum. Iam vero fuit ostensum etiam, quod quadratum 
quod fit ex linea ea duplum est quadrati quod fit ex 
linea ag. Duo igitur quadrata que fiunt ex duabus 
lineis ae; eh duorum quadratorum que fiunt ex duabus 
lineis ag; gd duplum existunt. Duo autem quadrata 
que ex duabus fiunt lineis ae; eh quadrato facto ex 
linea ah equalia sunt, quoniam angulus ae est rectus. 
Quadratum ergo quod fit ex linea ah duorum quadra- 
torum que fiunt ex duabus lineis ag; gd duplum inveni- 
tur. Quadratum autem quod fit ex linea ah duobus 
quadratis que fiunt ex duabus lineis ad; dh equatur, 
quoniam angulus adh est rectus. Duo igitur quadrata 
que fiunt ex duabus lineis ad; dh duorum quadrato- 
rum que ex duabus fiunt lineis ag; gd duplum existunt. 
Sed linea hd linee db est equalis, ergo duo quadrata 
facta ex duabus lineis ad; db duplum sunt duorum 
quadratorum que fiunt ex duabus lineis ag; gd. Si igi- 
tur linea recta in duas separetur medietates et linea 
recta in ipsius rectitudine ei addatur, quadratum quod 
fit ex tota linea cum addita et quadratum quod fit ex 
addita duplum sunt duorum quadratorum, quando 
coniunguntur, scilicet quadrati quod fit ex medietate 
linee et quadrati quod fit ex linea composita ex medie- 
tate linee et ex addita. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[II.11] Lineam rectam datam sic dividere, ut super- 
ficies rectorum angulorum que a tota linea et una 
sectionum eius comprehenditur quadrato ex reliqua 
sectione facto sit equalis. 
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Exempli causa: Sit linea recta data ab quam sic 
oportet dividere, ut superficies rectorum angulorum 
que comprehenditur a tota linea ab et una sectionum 
eius quadrato facto ex reliqua sectione sit equalis. Ex 
linea itaque ab faciam quadratum abgd et dividam 
lineam ag in duas medietates in puncto e. Et copulabo 
puncta be producendo lineam be et protraham lineam 
rectam az in rectitudine linee ea et ponam lineam ez 
linee be equalem. Et faciam ex linea az quadratum zath 
et protraham lineam rectam tk in rectitudine linee At. 
Dico ergo quod linea ab iam divisa est in puncto ¢ 
taliter quod superficies rectorum angulorum que 
comprehenditur a linea ab et a sectione eius bt qua- 
drato facto ex reliqua sectione at est equalis. 

Probatio huius: Et quia linea recta ga iam est divisa in 
duas medietates in puncto e et addita est ei linea recta 
que est az, ergo superficies rectorum angulorum, que 
ab his duabus comprehenditur lineis gz; za, cum qua- 
drato quod fit ex linea ae quadrato facto ex linea ez est 
equalis. Linea autem ez linee eb equatur, ergo super- 
ficies rectorum angulorum, que ab his duabus com- 
prehenditur lineis gz; za, cum quadrato facto ex linea 
ea quadrato quod fit ex linea eb est equalis. Sed duo 
quadrata que fiunt ex lineis ba; ae quadrato quod fit ex 
linea eb sunt equalia, quoniam angulus bae est rectus. 
Superficies ergo rectorum angulorum, que continetur 
ab his duabus lineis gz; za, et quadratum quod fit ex 
linea ae duobus quadratis, que fiunt ex duabus lineis 
ba; ae, equari probantur. Sublato itaque ab eis com- 
muni quadrato quod fit ex linea ae, remanet superfi- 
cies rectorum angulorum, que ab his duabus lineis 
continetur gz; za, reliquo quadrato quod fit ex linea ab 
equalis. Superficies vero rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis gz; za, superficiei 
rectorum angulorum, que ab his duabus continetur 
lineis gz; zh, est equalis, quoniam linea az linee zh 
equatur. Quadratum quoque quod fit ex linea ab est 
superficies agdb. Superficies ergo zk superficiei ad est 
equalis. Itaque removebo ab eis superficiem commu- 
nem ak et remanebit quadratum zt relique superficiei 
td equale. Superficies vero td superficiei rectorum 
angulorum, que continetur ab his duabus lineis ab; bt, 
est equalis, quoniam linea ab linee bd equatur. Super- 
ficies quoque zt est quadratum quod fit ex linea at. 
Superficies ergo rectorum angulorum, que ab his dua- 
bus comprehenditur lineis ab; bt, quadrato quod fit ex 
linea at est equalis. Linea igitur data ab iam divisa est 
in puncto ¢ taliter quod superficies rectorum angulo- 
rum, que continetur ab his duabus lineis ab; bt, qua- 
drato quod fit ex linea ta sit equalis. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


22 


[11.12] Quadratum quod fit ex latere quod obtuso 
angulo trianguli ambligonii subtenditur tantum est 
maius duobus quadratis que ex reliquis duobus late- 
ribus fiunt quantum est duplum superficiei rectorum 
angulorum que comprehenditur ab una duarum 
linearum que obtusum comprehendunt angulum 
super quam exterius protractam cadit perpendicularis 


et linea que exterius ab angulo obtuso separat perpen- 
dicularem. 


g A d 


Verbi gratia: Sit triangulus obtusum habens angulum 
abg sitque angulus eius bag obtusus. Protraham autem 
lineam rectam ad in rectitudine linee ga, a puncto 
quoque b producam perpendicularem bd ad lineam 
rectam ad. Dico ergo quod quadratum quod fit ex 
linea bg duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis 
ba; ag existit tantum maius quantum est duplum 
superficiei rectorum angulorum, que comprehenditur 
ab his duabus lineis ag; ad. 

Probatio huius: Et quia linea recta dg iam quolibet 
modo est divisa in puncto a, erit quadratum quod fit 
ex linea dg duobus quadratis que fiunt ex duabus 
lineis da; ag et duplo superficiei rectorum angulorum, 
que ab his duabus comprehenditur lineis da; ag, 
equale. Ponam itaque quadratum quod fit ex linea bd 
commune. Quadrata igitur que fiunt ex duabus lineis 
gd; db quadratis que fiunt ex lineis bd; da; ag et duplo 
superficiei rectorum angulorum, que ab his duabus 
continetur lineis ga; ad, equantur. Sed quadrata que 
fiunt ex duabus lineis bd; dg quadrato quod fit ex 
linea bg equalia sunt, quoniam angulus bdg est rectus. 
Et quadrata que ex duabus fiunt lineis 5d; da quadrato 
quod fit ex linea ab equalia inveniuntur, quoniam 
angulus bda est rectus. Quadratum ergo quod fit ex 
linea bg duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis 
ba; ag et duplo superficiei rectorum angulorum, que 
ab his duabus comprehenditur lineis da; ag, equale 
existit. Quadratum ergo quod fit ex linea bg tantum 
est maius duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis 
ba; ag quantum est duplum superficiei rectorum angu- 
lorum, que continetur ab his duabus lineis da; ag. 
Quadratum ergo quod fit ex latere trianguli ambli- 
gonii quod obtuso subtenditur angulo tantum est 
maius duobus quadratis que ex reliquis duobus fiunt 
lateribus obliquum  comprehendentibus angulum 
quantum est duplum superficiei rectorum angulorum, 
que comprehenditur ab una duarum linearum obtu- 
sum angulum continentium super quam exterius pro- 
tractam cadit perpendicularis et linea que exterius ab 
angulo obtuso separat perpendicularem. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 
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[II.13] Quadratum quod fit ex latere quod acuto 
angulo trianguli oxigonii subtenditur tantum est 
minus duobus quadratis que fiunt a duobus lateribus 
acutum comprehendentibus angulum quantum est 
duplum superficiei rectorum angulorum que compre- 
henditur a linea super quam cadit perpendicularis ex 
duabus lineis acutum angulum comprehendentibus et 
linea quam perpendicularis separat ab ea parte qua 
angulum sequitur acutum. 


Exempli causa: Sit triangulus oxigonius abg sitque 
angulus eius abg acutus et protraham a puncto a ad 
lineam bg perpendicularem ad. Dico ergo quod qua- 
dratum factum ex linea ag duobus quadratis que fiunt 
ex duabus lineis bg; ba tantum est minus quantum est 
duplum superficiei rectorum angulorum, que com- 
prehenditur a duabus lineis gb; bd. 

Probatio huius: Et quia linea gb recta iam est divisa 
quolibet modo in puncto d, erunt duo quadrata que 
fiunt ex duabus lineis gb; bd duplo superficiei recto- 
rum angulorum, que continetur a duabus lineis gb; bd, 
et quadrato quod fit ex linea dg equalia. Ponam 
autem quadratum quod fit ex linea ad commune. 
Quadrata ergo que fiunt ex lineis gb; bd; da duplo 
superficiei rectorum angulorum, que ab his duabus 
comprehenditur lineis gb; bd, et duobus quadratis, que 
fiunt ex duabus lineis ad; dg, equalia sunt. Sed duo 
quadrata que fiunt ex duabus lineis ad; db quadrato 
quod fit ex linea ab equantur, quoniam angulus adb 
est rectus. Duo quoque quadrata que fiunt ex duabus 
lineis ad; dg quadrato quod fit ex linea ag equalia 
inveniuntur, quoniam angulus adg est rectus. Duo 
ergo quadrata que fiunt ex duabus lineis gb; ba sunt 
equalia duplo superficiei rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis gb; bd, et qua- 
drato facto ex linea ag. Ergo quadratum quod fit ex 
linea ag tantum est minus duobus quadratis que fiunt 
ex duabus lineis gb; ba quantum est duplum superficiei 
rectorum angulorum, que comprehenditur ab his 
duabus lineis gb; bd. Quadratum igitur quod fit ex 
latere trianguli oxigonii quod acuto subtenditur an- 
gulo duobus quadratis que ex duobus fiunt lateribus 
angulum acutum comprehendentibus tantum est 
minus quantum est duplum superficiei rectorum 
angulorum, que continetur a linea ex duabus lineis 
angulum acutum comprehendentibus super quam 
cadit perpendicularis et linea quam perpendicularis 
separat a parte qua acutum sequitur angulum. Et hoc 
est quod demonstrare voluimus. 
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[II.14] Quadratum figure rectorum laterum date 
equale describere. 


Exempli causa: Sit figura rectorum laterum data a. Et 
oportet ut faciam quadratum figure rectorum laterum 
a equale. Describam ergo superficiem equidistantium 
laterum et rectorum angulorum figure rectorum 
laterum a equalem sitque superficies bgde. Erit ergo 
latus be lateri ed equale aut unum eorum altero maius 
erit. Si ergo fuerint equalia, iam fecimus quod volui- 
mus. Sed si non fuerint equalia, unum ergo eorum 
altero erit maius. Sit ergo una duarum linearum be; ed 
altera maior. Sitque be maior et protraham lineam 
rectam ez in rectitudine linee recte be et ponam ez 
lineam linee ed equalem. Deinde dividam lineam bz in 
duo media in puncto A et circumducam super centrum 
h secundum quantitatem longitudinis duarum linea- 
rum hb; hz circuli medietatem btz et protraham lineam 
et rectam in rectitudine linee de et producam lineam th. 
Dico ergo quadratum equale figure rectorum laterum 
descriptum fore. 

Probatio huius: Et quoniam linea recta bz iam est 
divisa in duas equales sectiones in puncto À et duas 
inequales in puncto e, erit superficies rectorum angu- 
lorum, que ab his duabus comprehenditur lineis 5e; 


55 


I 


10 


20 


25 


30 


35 


ez, cum quadrato quod fit ex linea eh quadrato quod 
fit ex linea hz equalis. Linea vero hz linee ht est equalis. 
Superficies ergo rectorum angulorum, que ab his dua- 
bus continetur lineis be; ez, cum quadrato quod fit ex 
linea eh quadrato quod fit ex linea At est equalis. Sed 
quadratum quod fit ex linea At duobus quadratis que 
ex duabus fiunt lineis te; eh equatur, quoniam angulus 
teh est rectus. Superficies ergo rectorum angulorum, 
que ab his duabus continetur lineis be; ez, cum qua- 
drato quod fit ex linea eh duobus quadratis que fiunt 
ex duabus lineis he; et equalis existit. Remoto itaque 
quadrato communi quod fit ex linea eh, remanet 
superficies rectorum angulorum, que continetur ab his 
duabus lineis be; ez, reliquo quadrato quod fit ex linea 
et equalis. Superficies autem rectorum angulorum, 
que ab his duabus continetur lineis be; ez, superficiei 
bd equidistantium laterum, que ab his duabus contine- 
tur lineis be; ed, est equalis, quoniam linea ze linee de 
equatur. Superficies ergo 5d quadrato quod fit ex 
linea et equalis existit. Sed superficies bd figure a recti- 
linee fuit equalis. Figura ergo a rectilinea quadrato 
quod fit ex linea et equatur. Iam ergo fecimus quadra- 
tum figure rectilinee super quam est a equale quod est 
quadratum quod fit ex linea et. Et hoc est quod de- 
monstrare voluimus. 


Huius preterea theorematis propositum et disposi- 
tio aliter inveniuntur, scilicet, quod proponitur ut fiat 
quadratum date triangule figure equale. Et in exem- 
plo ponitur triangulus cui quadratum equale fiat, 
cetera vero non mutantur. 


Explicit pars secunda libri elementorum Euclidis 
philosophi. 
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[LIBER III] 


INCIPIT PARS TERTIA 
LIBRI ELEMENTORUM 
EUCLIDIS PHILOSOPHI. 


[Definitiones] 


li] - Circuli equales sunt quorum diametri vicissim 
sunt equales et a quorum centris linee egredien- 
tes et ad circumferentiam protracte sunt ad in- 
vicem equales. 

[lii] Linea recta que circulum contingere dicitur est 
que circulo occurrens et in duas partes protracta 
non secat eum. 

[ii] Circuli qui se vicissim contingere dicuntur sunt 
qui sibi occurrentes non se secant. 

[iv] Dicitur quod elongatio rectarum linearum a 
centro in circulo equalis est, cum fuerint per- 
pendiculares a centro ad ipsas protracte equales. 

[v] Linea autem cuius longitudo a centro existit 
maior est super quam maior cadit perpendicu- 
laris. 

[vi] Portio circuli est figura que a linea recta, que 
dicitur corda, et portione linee circuli circum- 
flexe, que dicitur arcus, continetur. 

[vii] Angulus portionis circuli est qui comprehendi- 
tur a linea recta que dicitur corda et arcu ex 
circumferentia circuli. 

[viii] Angulus autem, qui in portione consistere dici- 
tur, est qui a duabus rectis lineis comprehenditur 
coniunctis intra punctum quolibet modo super 
arcum portionis signatum et inter extremitates 
linee recte que est basis portionis. 

[ix] Quando due recte linee cum angulo ad quem- 
libet pertranseunt arcum angulus ille super 
arcum consistere dicitur. 

[x] Sector circuli est figura que a duabus rectis lineis 
angulum supra centrum circuli comprehenden- 
tibus continetur que ad arcum illius circuli per- 
veniunt. 

[xi] Quando angulus cuiuslibet portionis circuli et 
angulus alterius portionis fuerint equales, 
portiones erunt equales. Et quando portiones 
fuerint equales, queque portio alii erit equalis. 

[xii] Similes circuli portiones sunt que equales re- 
cipiunt angulos. 


[III.1] Dati circuli centrum invenire. 


Exempli causa: Sit circulus datus ab. Cum igitur ipsius 
centrum voluimus invenire, protraham in ipso lineam 
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rectam, quocumque modo cadat, cuius extremitates ad 
lineam circumferentem perveniant, sitque linea gd. Et 
dividam ipsam in duo media in puncto e a quo pro- 
traham lineam super rectos angulos supra lineam gd 
que sit ea et producam eam usque ad punctum b et 
dividam eam in duo media in puncto h. Dico ergo 
quod punctum + est centrum circuli. 

Probatio huius: Quoniam aliter esse impossibile est. 
Sed si possibile fuerit, sit punctum / centrum et con- 
iungam / cum g et ¢ cum e et ¢ cum d. Linea ergo ge 
linee ed est equalis. Linea itaque et communi existente 
erunt due linee ge; et duabus lineis de; et equales, basis 
quoque gt basi td est equalis. Angulus ergo get angulo 
det est equalis. Et quando erigitur linea recta super 
lineam rectam et fiunt duo anguli qui sunt a duabus 
partibus equales, erunt recti. Omnes autem recti an- 
guli vicissim sunt equales. Angulus ergo qui constat ex 
get et ille qui est ex det est rectus. Sed angulus etiam dea 
est rectus, ergo duo anguli det; dea sunt equales, maior 
videlicet minori equalis. Hoc autem est contrarium et 
impossibile. Iam ergo ostensum est, quod punctum £ 
non est centrum circuli ab neque aliud ex punctis nisi 
punctum A. Punctum ergo h est centrum circuli ab. Et 
hoc est quod invenire voluimus. 

Corollarium: Et ex hoc manifestum est quod non est 
possibile ut sint due linee in circulo quarum una aliam 
in duo media secet super rectos angulos quin linea 
que aliam in duo media secat super rectos angulos per 
centrum transeat circuli. 


[111.2] Si in circuli circumferentia duo puncta signen- 
tur, linea recta que unum eorum alii copulat intus in 
circulo cadit. 


Verbi gratia: In circulo ab duo signentur puncta sint- 
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que g et d et protrahatur linea recta gd. Dico ergo 
quod linea gd que coniungit g cum d intus cadit in 
circulo. 

Probatio huius: Nec est possibile nisi hoc. Quod si 
possibile fuerit ut extra ipsum cadat velut linea ged 
cadat sitque centrum circuli punctum z et coniungatur 
z cum g et cum d protrahendo lineas zg; zd. A puncto 
quoque z protrahatur linea recta zb usque ad arcum 
gd, quocumque modo cadat, et producatur usque ad 
punctum e. Linea ergo gz linee zd est equalis et angu- 
lus zge angulo zde est equalis. Sed angulus bed angulo 
zge est maior, quoniam est extrinsecus trianguli zge. 
Sed angulus zge angulo zde est equalis, quoniam latus 
zg lateri zd equale existit. Angulus ergo bed angulo zde 
est maior. Sed latus quod maiori angulo trianguli 
supponitur est longius. Latus ergo zd latere ze longius 
existit, latus vero zd lateri zb equatur. Latus itaque zb 
latere ze longius existit, minus videlicet latus longius 
longiore. Hoc autem contrarium est et impossibile. 
Iam ergo ostensum est, quod linea que coniungit 
punctum g cum puncto d non cadit extra circulum 
neque super circumferentiam, sed cadit infra circulum 
ad similitudinem linee gd. Et hoc est quod demon- 
strare voluimus. 


[III.3] Si in circulo ceciderit linea que per centrum non 
transeat quam alia linea per centrum transiens in duo 
media partiatur, tunc secat eam super rectos angulos. 
Et si super rectos angulos eam dividit, tunc in duo 
media eam partitur. 


Es 
Seda 


Exempli causa: In circulo ab cadat linea super quam 
est gd non transiens per centrum et sit diametrus cir- 
culi linea ab. Dico ergo quod, si linea ab secat lineam 
gd in duo media, dividit eam super rectos angulos. Et 
si eam partitur super rectos angulos, secat eam in duo 
media. Dividat ergo eam primo in duo media. Dico 
ergo quod secat eam super rectos angulos. 
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Probatio huius: Quia ego ponam punctum z circuli 
centrum et copulabo z cum g et cum d. Linea quoque 
ge linee ed est equalis, linea itaque ez communi erunt 
due linee ge; ez duabus lineis de; ez equales, queque 
illarum sue relative. Basis quoque gz basi zd equatur. 
Angulus igitur gez angulo dez equari invenitur. Sed 
cum linea recta super rectam erigitur lineam et fiunt 
duo anguli qui sunt in duabus partibus equales sunt 
recti, duo ergo anguli gez; dez sunt recti. Linea ergo ab 
iam secuit lineam gd in duo media super rectos an- 
gulos. 

Secet ergo linea ab etiam lineam gd super rectos 
angulos. Dico ergo quod dividit eam in duo media. 

Probatio huius: Quia linea gz linee zd est equalis, ergo 
angulus zgd angulo zdg est equalis. Sed angulus gez et 
angulus dez sunt equales, quoniam sunt recti. Ergo 
duo anguli zge; gez trianguli gez duobus angulis zde; 
dez trianguli zde sunt equales. Latus quoque gz lateri 
zd est equale. Latere ergo ez existente communi erunt 
duo reliqua latera, que sunt ge; ed equalia. Linea ergo 
ab iam divisit lineam gd in duo media. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


(HI.4] Omnium duarum linearum in circulo sese 
secantium quarum neutra per centrum transit quam- 
que illarum aliam in duo media partiri impossibile est. 


Verbi gratia: Quia protraham in circulo ab duas 
lineas non transeuntes per centrum sintque gd; ez qua- 
rum unaqueque aliam secat in puncto h. Dico ergo 
quod unaqueque earum aliam in duo media non par- 
titur. 

Probatio huius: Neque hoc est possibile. Quod si 
fuerit possibile, queque illarum alteram in duo secet 
media in puncto h. Sitque centrum circuli ¢ et con- 
iungam ¢ cum h. Iam ergo egreditur a centro circuli 
linea ad punctum h et secat lineam gd in duo media, 
ergo sequitur ex hoc, ut ipsam super rectos angulos 
secet. Angulus ergo dht est rectus. Linea quoque th que 
a centro progreditur, iam secuit lineam ez que non 
transit per centrum in duo media, ergo super rectos 
angulos, ergo angulus zAt est rectus, ergo angulus dht 
angulo zht est equalis. Minor videlicet equalis maiori. 
Hoc autem contrarium est et impossibile. Iam ergo 
ostensum est, quod duarum linearum gd et ez queque 
aliam in duo media non partitur. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 
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[II.5] Omnium duorum circulorum sese secantium 
non idem est centrum. 


g 


Exempli causa: Sint duo circuli abg; adg quorum 
quisque alium secet in duobus punctis a et g. Dico 
igitur quod eorum centrum non est unum. 

Probatio huius: Quoniam hoc est impossibile. Sed si 
possibile fuerit, sit eorum centrum e et protraham a 
puncto e ad punctum a lineam ae et a puncto e quod 
est centrum producam lineam rectam, quocumque 
modo cadat, ad arcum adg sitque linea ezd. Et quia 
punctum e est centrum circuli abg, linea igitur ae linee 
ez est equalis. Sed linea ed linea ez est longior, ergo est 
longior linea ae. Et etiam quia punctum e est centrum 
circuli adg, linea ergo ae linee ed est equalis. Sed iam 
fuit ostensum, quod ipsa est longior ea. Hoc autem 
contrarium est et impossibile. Non igitur duorum cir- 
culorum predictorum unum est centrum. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[III.6] Omnium duorum circulorum sese tangentium 
non unum est centrum. 
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Verbi gratia: Sint duo circuli ab; ag sese in puncto a 
contingentes. Dico igitur eorum centrum non esse 
unum. 

Probatio huius: Quoniam hoc est impossibile. Sed si 
fuerit possibile, sit eorum centrum punctum d et con- 
iungam a cum d protrahendo lineam ad et producam 
a puncto d lineam, quocumque modo cadat, ad circu- 
lum ab sitque linea db. Et quia punctum d est centrum 
circuli ab, ergo linea ad linee db est equalis. Et etiam 
quia punctum d est centrum circuli ag, tunc linea ad 
linee dg est equalis. Sed linea ad linee bd fuit equalis, 
ergo linea bd linee dg est equalis, longior videlicet 
breviori equalis. Hoc autem est contrarium et impos- 
sibile. Iam ergo ostensum est, quod omnium duorum 
circulorum sese tangentium non est unum centrum. Et 
hoc est quod demonstrare voluimus. 


61 


1 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


39 


60 


Notandum est huius theorematis figuram duobus 
modis inveniri ut subiecte docent figure, probatio 
tamen est eadem. 


[II.7] Si super diametrum circuli punctum signetur 
quod sit extra centrum et protrahantur ab eo linee 
pervenientes ad circumferentiam, longior eis erit linea 
que transit per centrum et minor illis lineis est que ab 
illo puncto protracta complet diametrum. Que autem 
linee que per centrum transit propinquior est, illa est 
longior que magis elongatur ab ea una post aliam 
ordinatim; due quoque linee tantum que sunt ab 
utraque parte minoris linee sunt equales. 


Exempli causa: Quoniam signabo super diametrum 
circuli ab que est linea gd punctum sitque e et non sit 
in centro circuli, et protraham ab eo lineas ad circum- 
ferentiam sintque ez et eh et ea; eg, et linea eg est que 
transit per centrum et linea ed que complet diame- 
trum. Dico igitur quod eis longior est linea ge que 
transit per centrum et minor eis est reliqua linea ex 
diametro, que est linea ed. Et relique linee, que dia- 
metro sunt propinquiores, sunt longiores eis que sunt 
remotiores. Linea ergo ez linea eh est longior, linea 
quoque e linea ea longior existit et linea ea est longior 
linea ed. Due etiam linee que sunt ab utraque parte 
linee ed tantum sunt equales. 

Probatio huius: Quoniam ponam circuli centrum 
punctum / et coniungam ¢ cum z et £ cum + et cum a 
protrahendo lineas tz; th; ta. Omnis autem trianguli 
duo latera coniuncta reliquo tertio latere sunt longius. 
Latus ergo zt et latus te coniuncta longius sunt latere 
ez. Sed linea zt linee tg est equalis, linea ergo ge linea ez 
est longior. Et etiam quia linea zt linee th est equalis, 
linea et communi, ergo erunt due linee zż et te duabus 
lineis At et te equales, queque illarum equalis sue rela- 
tive. Sed angulus z£e angulo Ate est maior, ergo basis ze 
basi he longior existit. Et ita etiam ostenditur, quod 
linea he linea ae longior existit. Et etiam quia linea ae et 
linea et coniuncte sunt longius linea at et linea at linee 
td est equalis, ergo linee ae et et coniuncte sunt longius 
linea ¢d. Reiecta igitur linea communi te, remanet linea 
ae longior linea ed. Longior ergo lineis que a puncto e 
protrahuntur est linea eg et ipsa est que per centrum 
transit. Eis autem brevior est reliqua linea ex diametro 
ed que complet diametrum. Relique linee autem, que 
linee eg sunt propinquiores, sunt longiores eis que ab 
ea sunt magis remote. Linea ergo ze linea eh longior 
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existit, linea quoque e linea ae est longior et linea ae 
longior invenitur linea ed. 

Dico preterea, quod due linee que a duabus par- 
tibus linee minoris ed existunt tantum sunt equales. 

Probatio huius: Quoniam constituam super punctum 
t linee te angulum equalem angulo ate sitque angulus 
etb. Et protraham a puncto e ad punctum b lineam eb, 
linea autem at linee tb est equalis et ponam lineam te 
communem. Due ergo linee at et te duabus lineis bt et 
te sunt equales, queque illarum sue relative. Angulus 
quoque ate angulo bte est equalis, basis ergo ae basi eb 
est equalis. Et etiam dico, quod non est possibile ut sit 
linea in situ circuli egrediens a puncto e ad lineam 
circumferentem similis linee ae nisi linea be. Quod si 
fuerit possibile ut sit, sit ergo linea ek et coniungam 
punctum / cum & protrahendo lineam ¢k. Linea ergo at 
linee tk est equalis, linea ergo te communi erunt due 
linee at et te duabus lineis kt et te equales, unaqueque 
illarum sue relative. Basis quoque ae basi ek est equa- 
lis. Angulus ergo ate angulo kte equalis existit. Sed 
angulus ate angulo bte fuit equalis, angulus ergo Ate 
angulo bte est equalis, maior videlicet minori equalis. 
Hoc autem contrarium est et impossibile. Non est 
ergo possibile ut a puncto e alia linea protrahatur simi- 
lis duabus lineis ae; eb preter ipsas. Due igitur linee ae 
et eb que sunt a duabus partibus linee ed minoris tan- 
tum sunt equales. Longior ergo lineis est linea ge que 
per centrum transit et eis minor est linea reliqua ed ex 
diametro. Et relique linee propinquiores centro sunt 
eis longiores que plus sunt ab eo remote, scilicet, linea 
ez linea eh longior existit et linea eh longior linea ea. 
Due quoque linee que sunt ab utraque parte linee 
minoris ed tantum sunt equales. Et ipse sunt linee ae et 
eb. Et hoc est quod demonstrare voluimus. Et hoc est 
eius figura. 


[111.8] Si extra circulum punctum signetur a quo linee 
ad circulum protrahantur, tunc eis que circulum in- 
trantes ipsum secant longior est linea que per centrum 
transit, relique quoque que ei que per centrum transit 
sunt propinquiores sunt longiores eis que ab ca sunt 
remotiores unaqueque post aliam ordinatim longior, 
eis autem que exterius cadunt super circumferentiam 
et non intrant circulum minor est linea que coniungit 
quod est inter punctum et inter extremitatem diametri 
circuli que autem ei magis est propinqua ex rcliquis 
lineis remotioribus minor existit, due quoque linee 
que a duabus partibus minoris linee existunt tantum 
sunt equales. 


Verbi gratia: Quoniam extra circulum ab signabo 
punctum super quod est g et protraham ab eo lineas 
ad circulum ab. Sintque linee gd; ge; gz; ga sitque una 
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earum que transit per centrum gd. Dico ergo quod 
ipsa est longior intrinsecis lineis et quod linea ge linea 
gz extat maior et etiam quod linea gz est longior linea 
ga. Et dico etiam quod lineis extrinsecis minor est 
linea gb que coniungit quod est inter punctum et ex- 
tremitatem diametri, et quod linea gk minor est linea 
gl, et linea gi minor linea gt. Sic ergo lineis que a 
puncto g protracte circulum ingredientes per ipsum 
transeunt longior est que per centrum transit, que 
autem reliquarum diametro propinquior existit est 
longior ea que plus ab ea elongatur. Sed lineis exterius 
super circumferentiam cadentibus brevior est linea 
que coniungit quod est inter punctum et diametri ex- 
tremitatem. Reliquarum vero que ei magis vicina est 
ea que est magis remota ab ea est brevior. Due quoque 
que sunt ab utraque parte minoris tantum sunt equa- 
les. 

Probatio huius: Quia ponam punctum 7 circuli cen- 
trum et protraham a puncto m lineas ad puncta e et z 
et a et t et let &. Sintque linee me et mz et ma et mt et ml 
et mk, due ergo linee me et mg coniuncte longius sunt 
linea ge. Sed linea me linee md est equalis. Linea ergo 
dg linea ge longior existit. Linea quoque me linee mz est 
equalis, linea ergo zg communi due linee em et mg 
duabus lineis zm et mg sunt equales, queque sue rela- 
tive equalis. Angulus autem emg angulo zmg est maior, 
basis ergo eg basi zg longior existit. Ita quoque osten- 
ditur, quod linea zg linea ag est longior. Et hoc est 
etiam quia linea mk et linea g coniuncte sunt longius 
linea mg. Ergo cum linea mk linee mb sit equalis, relin- 
quitur ut linea Ag sit longior linea bg, linea ergo bg 
linea kg brevior existit. In triangulo quoque mig super 
unum ex lateribus eius, videlicet, mg due eriguntur 
linee que sunt må et Ag et infra ipsum in puncto uno 
copulantur. Linee ergo ml et ig lineis mk et kg sunt 
longiores. Sed linea mk linee ml est equalis. Remanet 
ergo linea lg linea Ag longior. Et ita etiam ostenditur, 
quod linea gt longior existit linea gi. Longior ergo 
lineis que ad interiora circuli producuntur est linea gd 
que per centrum transit. Sed brevior eis que sunt exte- 
rius est linea gb que coniungit quod est inter punctum 
et diametri extremitatem. Aliis autem lineis que circu- 
lum intrantes per ipsum transeunt longior est que 
centro magis est propinqua. Linea ergo ge linea gz et 
linea gz linea ga longior existit. Lineis quoque que sunt 
extra circulum que linee minori gò vicinior invenitur 
brevior est ea que ab ea magis est remota, scilicet, 
linea kg linea ig brevior invenitur et linea lg linea tg 
existit minor. 

Et dico etiam, quod due linee que a duabus parti- 
bus linee minoris gb cadunt tantum sunt equales. 

Probatio huius: Quoniam constituam super lineam mg 
in puncto m angulum equalem angulo &mg sitque nmg. 
Et protraham a puncto g lineam ad punctum n sitque 
linea gn. Et quoniam linea km linee mn est equalis linea 
mg posita communi, ergo sunt due linee 4m et mg dua- 
bus lineis nm et mg equales, queque illarum equalis sue 
relative. Angulus quoque &mg est equalis angulo nmg, 
ergo basis kg basi ng est equalis. Et dico quod non 
protrahitur a puncto g alia linea que sit equalis lineis 
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hg et ng preter ipsas. Quoniam hoc est impossibile. Sed 
si fuerit possibile, protrahatur linea alia unicuique 
illarum equalis sitque linea sg et protraham a puncto m 
lineam ad punctum s. Linea autem km linee sm est 
equalis. Et ponam lineam mg communem, due ergo 
linee km et mg duabus lineis sm et mg sunt equales, 
queque illarum sue relative equalis. Basis quoque kg 
basi sg equalis existit. Angulus ergo gmk angulo gms 
equatur. Sed angulus gmk angulo gmn extitit equalis, 
ergo angulus gmn angulo gms est equalis, maior vide- 
licet minori equalis. Hoc autem est contrarium et im- 
possibile. Iam ergo ostensum est, quod non est possi- 
bile a puncto g lineam tertiam protrahi que unicuique 
duarum linearum kg; ng sit equalis. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 


[III.9] Si in circulo intus punctum signetur a quo linee 
plures duabus ad lineam circumductam ducantur 
fuerintque linee equales, punctum predictum centrum 
est circuli. 

m 


Exempli causa: Quoniam intus in circulo ab signabo 
punctum super quod est g, et protraham ab eo lineas 
plures duabus usque ad circumferentiam, et ponam 
eas equales sintque linee gd et gb et ge. Dico igitur 
quod punctum g est centrum circuli ab. 

Probatio huius: Quoniam coniungam d cum b et b 
cum e protrahendo lineas db; be et dividam lineas db et 
be quamque videlicet earum in duo media in punctis h 
et z. Et copulabo punctum z puncto g et punctum A 
puncto g et protraham lineas gz et gh in duas partes ad 
lineam circuli circumductam ad puncta a et t et k et m. 
Linea itaque dz linee zb est equalis, linea ergo zg com- 
muni erunt due linee dz et gz duabus lineis bz et zg 
equales, queque sue relative. Basis quoque gd basi gb 
est equalis. Angulus ergo dzg angulo bzg equalis existit. 
Sed cum linea super lineam erigitur et fiunt duo 
anguli qui sunt ab utraque parte equales, quisque 
eorum rectus erit. Unusquisque igitur angulorum dzg; 
bzg est rectus. Iam ergo in circulo ab cecidit linea at que 
lineam db in duo media et super rectos secat angulos. 
In linea ergo at est circuli centrum. Et ita etiam cen- 
trum circuli in linea km esse monstratur. In communi 
ergo sectione duarum linearum aft et km centrum con- 
sistit circuli. Sed communis sectio est punctum in quo 
unaqueque duarum linearum at et km aliam secat que 
est punctum g. Punctum ergo g est centrum circuli ab. 
Et hoc est quod demonstrare voluimus. 
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Thebit dixit: Inveni in alia scriptura greca huius 
figure aliam probationem que est: Quoniam ponam 
circulum abgd et punctum quod est intus in eo punc- 
tum e et protraham a puncto e ad circulum lineas 
equales sintque ez; ea; eh. Dico igitur quod punctum e 
circuli abgd centrum existit. 


Sr. 


Probatio huius: Quoniam si ita non fuerit, sit ergo 
centrum circuli punctum /. Si hoc possibile fuerit, et 
protraham lineam te et producam eam in duas partes 
ad duo puncta d et b. Et quia infra ambitum circuli 
abgd iam signatum punctum, quocumque modo 
evenerit, quod est e a quo linee eb; ez; ea; ed; eh pro- 
trahuntur ad circulum, quocumque modo contingat, 
et linea be vadit per centrum, erit linea be eis longior. 
Et linea ed minor eis erit. Linea quoque ze linea ae erit 
longior et linea ae linea eh longior invenietur. Sed hee 
tres linee iam fuerunt equales. Quod est impossibile. 
Non est ergo punctum / circuli abgd centrum. Et ita 
etiam ostenditur, quod non erit eius centrum aliud 
punctum nisi punctum e. Punctum ergo e circuli abgd 
centrum existit. Et hoc est quod ostendere voluimus. 


[III.10] Nullus circulus alium secat circulum in locis 
pluribus duobus. 


Neque est hoc possibile. Sed tamen si possibile fue- 
rit, circulus ab circulum gd in pluribus quam duobus 
secet locis in punctis, videlicet, e et z et A. Et con- 
iungam z cum e et z cum 7 protrahendo lineas ez; zh et 
dividam quamque duarum linearum ez; zh in duo 
media in punctis Å et l. Et protraham a punctis Å et / 
duas lineas quarum unaqueque sit super rectos angu- 
los producta sintque kd et la et producam eas ad punc- 
tum 6 et ad punctum g. Linea ergo ab in circulo ab 
existit que iam secuit lineam zh in duo media et super 
rectos angulos. In linea ergo ab consistit centrum cir- 
culi ab. Linea quoque ab iam secuit lineam zh in duo 
media super rectos angulos, ergo centrum circuli dg in 
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linea ab consistit. Et iam fuit ostensum, quod centrum 
circuli ab in linea ab invenitur, ergo duorum circu- 
lorum centrum est in linea ab. Et ex hoc etiam erit 
duorum circulorum centrum in linea gd. Est ergo cen- 
trum eorum in loco in quo unaqueque duarum linea- 
rum aliam communiter secat qui locus est punctum n. 
Punctum ergo n duorum circulorum ab et gd centrum 
existit quorum unusquisque alium secat, duorum 
igitur circulorum sese secantium unum est centrum. 
Hoc autem contrarium est et impossibile. Non ergo 
circulus circulum secat nisi in duobus tantum locis. Ft 
hoc est quod voluimus demonstrare. 


Dixit Thebit: Inveni in alia greca scriptura aliam pro- 
bationem. Et ipsa est quia ponam circulum abg secan- 
tem circulum dez in pluribus locis quam duobus, vide- 
licet, in punctis hbzt. Et sit centrum circuli abg punc- 
tum Å et producam lineas kb; kh; kz. Et quoniam iam 
signatum est punctum in circulo zedz quod est punc- 
tum & et protrahuntur ab eo linee ad circulum dez 
plures duabus que sunt equales et ipse sunt linee b; 
kz; kh, tunc punctum & est centrum circuli dez. Et 
ipsum iam etiam fuit centrum circuli abg. Iam ergo 
duo circuli sese secant quorum centrum est unum 
quod est punctum k. Hoc autem impossibile est. Non 
ergo secat circulus circulum in pluribus locis quam 
duobus. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[III.11] Omnium duorum circulorum sese tangentium 
si linea per centra eorum transeat, ad locum contactus 
perveniet sive contingant se interius sive exterius. 


AI, 
Iv 


Exempli causa: Sint duo circuli ab et ag sese in puncto 
a contingentes et sit centrum circuli ab punctum e et 
centrum circuli ag punctum z. Dico igitur quod linea 
que transit per puncta e et z que sunt circulorum centra 
ad punctum a perveniet in quo duo circuli sese con- 
tingunt. 
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Probatio huius: Neque est possibile aliud nisi hoc. 
Quod si fuerit possibile, ut super alium quam super 
hunc cadat locum, cadat ergo secundum similitudi- 
nem linee dezth et protraham duas lineas az; ae. Due 
itaque linee az et ze coniuncte longius sunt linea ea, 
sed linea az linee zt est equalis, quoniam z est centrum 
circuli ag, linea ergo et linea ea est longior. Sed linea ea 
linee eh invenitur equari, quoniam est circuli ab cen- 
trum existit. Linea ergo et linea eh est longior, brevior 
videlicet longiore longior. Hoc autem contrarium est 
et impossibile. Iam ergo ostensum est, quod linea que 
coniungit centra et transit per ea, non cadit secundum 
similitudinem linee eh neque cadit in alio loco nisi in 
puncto a in quo duo circuli sese contingunt. 

Et etiam ponam circulum ag contingentem exterius 
circulum ab in puncto a sitque centrum circuli abe et 
centrum circuli agz. Dico igitur quod linea que transit 
per puncta e et z pervenit ad punctum a. 


Sed si hoc non fuerit possibile, cadat ergo secundum 
similitudinem linee ehtz et protrahantur due linee az; 
ae. Due ergo linee coniuncte az et ae longius sunt linea 
ez. Sed linea ea linee eh est equalis et linea az linee zt 
equatur. Due ergo linee eh; zt coniuncte longius sunt 
linea ez. Sed ipse sunt ea minores. Quod omnino con- 
trarium invenitur. Linea ergo que coniungit quod est 
inter duo puncta e et z vadit ad punctum a. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


(III.12] Non contingit circulus circulum nisi in loco 
uno sive sit circulus infra circulum sive sit extra ipsum. 


b 


Verbi gratia: Non enim est possibile, ut sese in duo- 
bus contingant locis neque in pluribus quam in uno. 
Quod si fuerit possibile, ut sese in duobus aut pluribus 
contingant locis, circulus ergo gd circulum ab in duo- 
bus locis interius contingat super duo puncta g et d. 
Sitque centrum circuli ab punctum e et centrum circuli 
gd punctum z. Linea ergo que coniungit punctum t4e 
puncto z et protrahitur ad circumferentiam cadit in 
loco ubi duo circuli sese contingunt. Coniungam ita- 
que e cum z et protraham lineam ez ad duo puncta in 
quibus duo circuli sese contingunt g et d. Centrum 
vero circuli ab est e, linea ergo ge linee ed est equalis. 
Sed linea de linea z4 longior existit, ergo linea ge 
longior est linea zd. Sed linea gz linea ge longior in- 
venitur, linea ergo gz multo longior existit linea zd. Et 
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etiam quia centrum circuli gd est punctum z, erit linea 
zd linee zg equalis. Sed iam fuit ostensum, quod linea 
£z linea zd multo longior existit. Hoc autem contra- 
rium est et impossibile. Non ergo contingit circulus gd 
circulum ab nisi tantum in loco uno. 

Contingant ergo se exterius in duobus locis, si hoc 
possibile est, secundum similitudinem qua circulus th 
circulum ab contingit. Linea ergo que protrahitur a 
puncto a ad punctum 5 cadit intra circulum ab et cadit 
extra circulum At. Hoc autem est contrarium et impos- 
sibile. Quoniam si quelibet duo puncta cadentia fue- 
rint super arcum circuli, linea que unum eorum alii 
coniungit intra circulum cadit. Non ergo contingit cir- 
culus circulum nisi in loco uno exterius neque interius. 
Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


(III.13] Si linee in circulo cadentes et ad circumferen- 
tiam pervenientes fuerint equales, remotio earum a 
centro erit equalis. Quod si earum elongatio a centro 
fuerit equalis, ipse etiam erunt equales. 


Exempli causa: In circulo ab due equales linee pro- 
trahantur ad circumferentiam pervenientes sintque 
linee gd et ez. Dico ergo quod elongatio earum a 
centro est equalis. 

Probatio huius: Quoniam ponam centrum circuli 
punctum A et protraham ab eo ad duas lineas gd; ez 
duas perpendiculares sintque ht; hk et producam lineas 
hg; he; hd; hz. Linea autem gd linee ez equalis existit, 
linea quoque gh linee he equatur, due itaque linee dg; 
gh duabus lineis ez; eh sunt equales, queque sue rela- 
tive. Basis quoque dh basi zh equalis invenitur. Angu- 
lus ergo tgh angulo keh est equalis. Sed angulus gth est 
equalis angulo ekh, quoniam ipsi sunt recti. Duo ita- 
que anguli trianguli gth duobus angulis trianguli ekh 
equales existunt, quisque eorum suo relativo. Latera 
quoque gh; eh equalia sunt que duobus angulis equa- 
libus subtenduntur. Ergo duo reliqua latera duobus 
reliquis lateribus equantur, quodque eorum suo rela- 
tivo equale. Et reliquus angulus reliquo angulo equa- 
lis, linea ergo th linee kh est equalis. Ipse autem sunt 
perpendiculares, elongatio igitur linearum gd et ez a 
centro est equalis, quoniam linee quarum elongatio a 
centro est equalis sunt quarum perpendiculares que ad 
eas a centro protrahuntur sunt equales. 

Et etiam ponam elongationem cordarum gd; ez a 
centro equalem que perveniunt ad circumferentiam. 
Dico igitur quod ipse sunt equales. 
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Probatio huius: Quoniam iam protracta est a centro 
circuli ab linea At ad lineam gd que non transit per 
centrum et secat eam super rectos angulos. Ergo secat 
eam in duo media, linea ergo gt linee td est equalis, 
linea itaque dg linee gt dupla existit. Et ita erit linea ze 
dupla linee ek, linea quoque g linee eh est equalis. 
Quadratum ergo quod fit ex linea hg quadrato facto ex 
linea eh est equale. Sed quadratum quod fit ex linea gh 
duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis gt; th 
equale existit, quoniam angulus gth est rectus. Et qua- 
dratum quod fit ex linea eh duobus quadratis que 
fiunt ex duabus lineis ek; kh equatur, quoniam angulus 
ekh est rectus. Duo ergo quadrata que fiunt ex duabus 
lineis th et tg duobus quadratis que fiunt ex duabus 
lineis ek; kh sunt equalia. Sed quadratum quod fit ex 
linea th quadrato quod fit ex linea kh est equale. Re- 
manet ergo quadratum quod fit ex linea gt equale 
quadrato quod fit ex linea ek. Linea ergo gt linee ek 
equatur. Sed linea gd linee gt dupla existit et linea ez 
dupla est linee ke. Sed omnia equalia cum duplantur 
sunt equalia, corda ergo gd corde ez est equalis. Et hoc 
est quod demonstrare voluimus. 


[11.14] Si linee recte in circulo ceciderint longior eis 
erit circuli diametrus, relique vero earum que dia- 
metro sunt propinquiores eis que magis sunt ab eo 
remote sunt longiores. 


Verbi gratia: Sit circulus ab cuius diametrus sit linea 
gd et sint in eo linee due alie sintque ez; ht et sit linea ez 
diametro magis propinqua quam linea ht. Dico igitur 
quod diametrus gd eis longior est, et quod linea ez 
longior existit linea ¢h. 

Probatio huius: Quoniam ponam punctum Å centrum 
circuli et protraham ab eo duas perpendiculares ad 
duas lineas ez; th sintque Rl; km. Linea autem ze centro 
propinquior existit linea th, linea ergo mk linea lk 
longior invenitur. Abscidam ergo ex linea km quod sit 
equale linee lk sitque linea kn, et producam super 
punctum 7 lineam equidistantem linee th sitque linea 
sq. Elongatio itaque duarum linearum a centro ez et sq 
est equalis. Ipse ergo equales existunt, linea ergo ez 
linee sg est equalis. Protraham autem lineas ks; kh; kq; 
kt. Due igitur linee sk; kg coniuncte longius sunt linea 
sq, sed linea sk linee kg est equalis et linea kg linee kd 
est equalis, linea ergo gd longior est linea sg. Linea 
vero sq linee ez est equalis, ergo linea gd est longior 
linea ez. Linea quoque sk linee kh est equalis et linea gk 
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linee kt equatur. Due ergo linee sk; kg duabus lineis kh; 
kt equales existunt. Sed angulus gks maior est angulo 
tkh, basis ergo sq basi th longior existit. Sed linea sq 
linee ez est equalis, linea ergo ez linea At longior in- 
venitur. Cordis ergo que in circulo ab cadunt longior 
est diametrus que est linea gd et linea ez que centro 
magis est propinqua longior est linea th que magis est 
remota ab eo. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[111.15] Si ab extremitate diametri alicuius circuli linea 
recta super rectum angulum protrahatur, extra circu- 
lum cadet neque cadet inter ipsam et circumferentiam 
alia recta linea. Et angulus qui comprehenditur a dia- 
metro circuli et circumferentia maior est omni angulo 
acuto qui a duabus rectis continetur lineis. Et angulus 
qui comprehenditur a predicta linea et circumferentia 
minor est omnibus acutis angulis qui a duabus rectis 
continentur lineis. 


Exempli causa: Sit circulus ab cuius diametrus sit gd et 
protrahatur ab extremitate diametri gd linea recta 
super rectum angulum a puncto d. Dico igitur quod 
linea que protrahitur ab extremitate linee gd a puncto, 
scilicet, d extra circulum cadit. 

Probatio huius: Neque est possibile nisi hoc. Quod si 
aliter possibile fuerit, cadat ergo intra circulum se- 
cundum similitudinem linee da. Sitque centrum circuli 
e et protrahatur linea ea, linea autem ea linee ed est 
equalis. Angulus itaque ead angulo eda equalis existit. 
Sed angulus eda est rectus, ergo angulus ead est rectus. 
Triangulus igitur ead duos rectos habet angulos. Quod 
est omnino contrarium et impossibile. Iam igitur 
ostensum est, quod linea que protrahitur a puncto d 
quod est extremitas gd super rectum angulum extra 
circulum cadit. Cadit ergo secundum similitudinem 
linee zd. 

Dico itaque quod non cadit inter ipsam et arcum 
gad alia recta linea. 

Neque hoc est possibile. Sed si possibile fuerit, cadat 
inter ipsas linea secundum similitudinem linee dh et 
protraham a puncto e perpendicularem ad lineam dh 
sitque linea et. Angulus ergo etd est rectus, sed angulus 
edt minor est recto. Angulus ergo etd angulo edt maior 
existit. Sed maiori angulo cuiuslibet trianguli longius 
subtenditur latus, ergo latus ed latere et est longius. 
Sed latus ed lateri ek est equale, latus ergo ek latere et 
est longius. Hoc vero contrarium est et impossibile. 
Iam ergo ostensum est, quod inter arcum gad et 
lineam dz alia recta non cadit linea. 
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Et dico etiam quod angulus intrinsecus qui com- 
prehenditur a diametro et linea circumducta super 
quem sunt de omni angulo acuto, qui a duabus rectis 
continetur lineis, maior existit et quod angulus extrin- 
secus qui constat ex kdz omni angulo acuto est minor. 
Quoniam si esset angulus duarum rectarum linearum 
maior angulo intrinseco aut minor extrinseo quos 
ostendimus, possibile esset ut inter lineam dz et arcum 
gad linea recta caderet. Sed ipsa non cadit. Angulus 
ergo intrinsecus qui fit a semicirculo super quem sunt 
gdk omni angulo acuto duarum rectarum linearum est 
maior. Et angulus extrinsecus super quem sunt kdz 
omni angulo acuto duarum rectarum linearum est 
minor. 

Corollarium: Unde ex hoc etiam manifestum est quod 
linea, que ab extremitate diametri circuli super rectum 
protrahitur angulum, tangit circulum. 

Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


(111.16] A puncto dato ad circulum datum lineam con- 
tingentem producere. 


Exempli causa: Ponam punctum datum punctum a 
circulumque datum circulum dg. Cum igitur voluero a 
puncto a lineam circulum 5g contingentem producere, 
protraham a centro circuli bg, quod est punctum d, 
lineam usque ad punctum a. Et circumducam super 
centrum d secundum quantitatem longitudinis que est 
inter punctum d et punctum a circulum ah. Et protra- 
ham a puncto z quod est in linea da lineam super 
rectum angulum sitque linea zh. Et copulabo d cum h 
et £ cum a protrahendo lineas dh; ta. Dico igitur quod 
iam protraximus a puncto a lineam contingentem cir- 
culum bg que est linea at. 

Probatio huius: Quia linea dh linee da est equalis et 
linea dz linee dt equatur, ergo due linee dh et dz dua- 
bus lineis ad et dt sunt equales, queque videlicet sue 
relative equalis. Angulus quoque qui ab his duabus 
continetur lineis dh et dz et lineis ad et dt est unus et 
ipse est angulus d. Ergo basis hz basi at est equalis et 
triangulus zdh triangulo (da equalis existit. Reliqui 
quoque anguli reliquis angulis equantur quibus latera 
subtenduntur equalia. Angulus ergo dzh angulo día est 
equalis, ergo ambo sunt recti. Sed linea dt est dia- 
metrus et linea que protrahitur ab extremitate diame- 
tri super rectum angulum circulum contingit. Iam 
ergo ostensum est, quod linea at contingit circulum bg. 
Et hoc est quod ostendere voluimus. 
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[111.17] Si linea circulum contingat et protrahatur a 
loco ubi est contactus linea perveniens ad centrum, 
linea tunc erit perpendicularis super lineam contin- 
gentem circulum. 


d 


Verbi gratia: Sit linea gd circulum ab super punctum b 
contingens sitque centrum circuli e et protrahatur 
linea be. Dico ergo quod linea eb super lineam gd per- 
pendicularis existit. 

Probatio huius: Quoniam non est possibile nisi hoc. 
Quod si fuerit possibile, protrahatur ergo a puncto e 
ad lineam gd perpendicularis alia quam eb sitque ez, 
angulus ergo ezb est rectus. Itaque angulus ebz est 
acutus, ergo angulus ezb angulo ebz maior existit. Sed 
maiori angulo omnis trianguli longius subtenditur 
latus, linea ergo eb linea ez est longior. Sed linea eb 
linee eh equalis est, ergo linea eh linea ez longior exis- 
tit, brevior scilicet longiore. Quod omnino contrarium 
et impossibile iudicatur. Non est ergo possibile ut sit 
linea ez super lineam gd perpendicularis neque alia ex 
lineis que a puncto e protrahuntur nisi linea eb. Et hoc 
est quod demonstrare voluimus. 


[III.18] Si linea circulum contingat et a loco contactus 
linea super rectos angulos protrahatur ad interiora cir- 
culi, tunc in linea illa circuli centrum consistit. 


d b g 


Exempli causa: Contingat linea gd circulum ab in 
puncto b et protrahatur a puncto b linea super rectos 
angulos sitque linea ab. Dico ergo quod centrum exis- 
tit in linea ab. 

Probatio huius: Neque est possibile aliud preter hoc. 
Quod si fuerit possibile aliter quam hoc modo cadere, 
cadat super lineam be. Angulus ergo ebd est rectus. Sed 
angulus dba rectus existit. Angulus ergo ebd angulo dba 
est equalis, maior videlicet minori equalis. Hoc autem 
contrarium est et impossibile. Centrum itaque circuli 
ab in linea eb non existit neque in alia linea quam ab. 
In linea ergo ab est centrum circuli. Et hoc est quod 
ostendere voluimus. 
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[111.19] Angulus qui super circuli centrum consistit 
angulo qui super circumferentiam constituitur duplus 
existit, cum unus arcus eorum fuerit basis. 


LA 


Verbi gratia: Super centrum circuli abg consistat 
angulus bdg et super lineam circumductam constitutus 
sit angulus bag et sit eorum communis basis arcus bg. 
Dico igitur quod angulus bdg anguli bag est duplus. 

Probatio huius: Quoniam protraham lineam ad et 
producam eam usque ad punctum e. Et quia linea dg 
linee ad est equalis, ergo angulus dag angulo agd equa- 
lis existit, duo igitur anguli dag; agd anguli dag duplum 
existunt. Sed trianguli dag latus ad in rectitudine pro- 
trahitur, angulus ergo edg duobus angulis dag; dga 
equatur. Ergo angulus edg est duplus anguli dag et ita 
etiam erit angulus bde anguli bad duplus. Totus ergo 
angulus bdg totius anguli bag duplus existit. Et illud est 
quod voluimus ostendere. 


(111.20] Si duo anguli in una circuli portione fuerint 
compositi, erunt equales. 


Exempli causa: In circuli ab portione que est gad duo 
sint anguli compositi qui sunt ged; gad. Dico igitur 
quod sunt equales. 

Probatio huius: Quoniam ponam punctum z centrum 
circuli et copulabo g cum z et z cum d protrahendo gz; 
zd. Angulus itaque gzd super centrum existit et angulus 
ged super circumferentiam locatur, basis quoque 
eorum est arcus gd, ergo angulus gzd anguli ged est 
duplus. Et ita etiam erit duplus anguli gad, angulus 
itaque ged angulo gad equari probatur. Et hoc est quod 
demonstrare voluimus. 
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(III.21] Omnes duo anguli qui sibi ir’superficie quat- 
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tuor habente latera opponuntir que "s quem 
statuuntur circulo, duobus rectis angulis sünt equales. 
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Verbi gratia: In circulo abgd superficies quattuor 
habens latera statuatur sitque superficies abgd. Dico 
igitur quod omnes duo ex angulis figure abgd qui sibi 
opponuntur, duobus rectis angulis sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam coniungam a cum g et b cum 
d producendo lineas ag; bd. Et quia omnes duo anguli 
qui in una circuli portione consistunt equales sunt, erit 
angulus bag angulo bdg equalis et etiam angulus adb 
angulo agb equabitur. Totus itaque angulus adg duo- 
bus angulis bag; bga est equalis. Posito itaque angulo 
gba communi, erunt anguli bag; agb; gba omnes duo- 
bus angulis adg; abg equales. Sed anguli gba; bag; bga 
omnes coniuncti sunt duobus rectis angulis equales. 
Duo ergo anguli adg; abg qui sibi opponuntur duobus 
rectis equales existunt. Et ex huius probationis simili- 
tudine scitur quod duo anguli bad; dgb duobus rectis 
sunt equales. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[(III.22] Duas similes circuli portiones super unam 
rectam lineam ex eadem parte cadere impossibile est 
quarum una alia maior existat. 


Verbi gratia: Quod si illud possibile fuerit, super rec- 
tam lineam ab due similes portiones ex portionibus 
circuli ex parte una cadant quarum una sit altera 
maior. Sintque portiones aeb; azb et eis maior sit 
portio azb. Signabo itaque in portione aeb punctum e 
et coniungam a cum e et protraham lineam ae usque 
ad punctum z quod est in arcu portionis azb et copu- 
labo e cum b et z cum b protrahendo lineas eb; zb. 
Portio autem aeb portioni azb similis est, angulus ergo 
aeb angulo azb equalis existit, videlicet, extrinsecus 
angulus trianguli equalis intrinseco. Hoc autem con- 
trarium est et impossibile. Non ergo super unam 
rectam lineam ex eadem parte due similes circuli por- 
tiones cadunt quarum una sit altera maior. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[I1I.23] Si similes circuli portiones super rectas lineas 
equales fuerint, erunt etiam portiones equales. 


Exempli causa: Sint due similes circuli portiones aeb; 


75 


15 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


95 


60 


d g b a 


gzd super duas rectas lineas et equales sintque ab; gd. 
Dico igitur duas portiones predictas equales esse. 

Probatio eius: Quoniam cum posuerimus portionem 
aeb super portionem gzd et basim ab super basim gd et 
locaverimus punctum a super punctum g, cadet punc- 
tum 5 super punctum d, quia linea ab linee gd est equa- 
lis. Et cadet linea arcus aeb super lineam arcus gzd, 
quoniam portiones sunt similes. Quod si non cadit 
super eam, cadat itaque extrinsecus ab ea secundum 
similitudinem portionis ghd, sed basis ab iam cecidit 
super basim gd. Iam igitur super unam rectam lineam 
gd due similes portiones circuli ex eadem parte erigun- 
tur quarum una altera maior existit que sunt gzd; ghd. 
Hoc vero contrarium est et impossibile. Portio itaque 
aeb super portionem gzd cadit. Ipsa itaque ei equalis 
existit. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[111.24] Ex circuli portione semicirculo equali aut eo 
maiore aut minore circulum perficere. 
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Verbi gratia: Sit portio circuli abg, quam prius 
ponam, circuli medietatem. Si igitur ex ea circulum 
perficere voluerimus, lineam bg in puncto d in duo 
media partiemur. Puncto itaque d circuli centro exis- 
tente super ipsum secundum quantitatem longitudinis 
db et dg perficiemus circulum portionis abg prime, que 
est semicirculus. 

Quod si circulum secunde portionis abg que semi- 
circulo maior est complere voluimus, lineam bg in duo 
media in puncto d dividemus et protrahemus a puncto 
d lineam super rectos angulos usque ad arcum bag que 
sit linea ad et copulabimus b cum a. Et quia portio bag 
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semicirculo maior existit, erit ergo linea ad longior 
linea bd. Unde angulus qui constat ex dba eo qui ex bad 
constituitur maior est. Constituam itaque in puncto b 
linee ab angulum qui equetur angulo qui constituitur 
ex bad et protraham ab eo lineam donec occurrat linee 
ad ubi est punctum e. Sitque angulus ille qui ex abe 
constituitur, deinde coniungam e cum g. Angulus 
autem qui est ex bae angulo, qui ex abe consistit, est 
equalis, latus ergo ae lateri eb equale existit. Latus 
quoque bd lateri dg equatur. Si itaque latus de com- 
mune ponatur, erunt duo latera 5d et de duobus late- 
ribus gd et de equalia, unumquodque videlicet suo 
relativo. Angulus quoque qui constat ex edb angulo ex 
edg constanti equatur, quoniam linea ed super lineam 
bg est perpendicularis. Basis ergo be basi eg est equalis, 
linea vero ae linee eb equalis existit. Tria igitur latera ae 
et eb et eg sunt equalia. Super centrum itaque e secun- 
dum quantitatem longitudinis a et b et g compleatur 
circulus portionis secunde abg que est semicirculo 
maior. 

Si autem circulum portionis bag tertie que minor est 
semicirculo complere voluero, lineam bg in duo par- 
tibor media in puncto d et protraham a puncto d 
lineam super rectos angulos usque ad arcum ag sitque 
linea da et coniungam a cum b. Et quia portio bag 
semicirculo minor existit, linea igitur da linea db est 
minor. Angulus itaque qui constat ex abd minor est eo 
qui constituitur ex bad. Constituam itaque in puncto b 
linee ab angulum angulo bad equalem sitque angulus 
ex abe. Deinde producam lineam ad donec occurrat 
linee be in puncto e, et copulabo e cum g. Et quoniam 
angulus qui est ex bae angulo qui consistit ex abe equa- 
tur, ergo erit latus ae lateri eb equale. Latus quoque bd 
lateri dg equale existit, latere itaque de communi exis- 
tente erunt duo latera bd et de duobus lateribus gd et 
de equalia, unumquodque videlicet suo relativo 
equale. Angulus quoque qui constat ex bde angulo qui 
est ex gde est equalis, basis itaque eb basi eg equatur. 
Sed latus ea lateri eb est equale, tria ergo latera ea et eg 
et eb equalia sunt. Super centrum ergo e secundum 
quantitatem longitudinis a et b et g complebo circulum 
portionis bag tertie que semicirculo minor existit. Et 
hoc est quod voluimus demonstrare. 


[111.25] Si in circulis equalibus equales sint anguli, 
super equales erunt arcus sive consistant super centra 
sive super circumferentiam. 


Exempli causa: Duos describam circulos equales 
super quos sunt abg; dez quorum centra sint A et ¢ in 
quibus super ipsorum centra duo equales consistant 
anguli sintque bhg; etz. Dico igitur quod arcus bg arcui 
ez equalis existit. 
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Probatio eius: Quoniam super arcum abg et super 
arcum edz duo notabo puncta a et d et copulabo a 
cum 6 et cum g et d cum e et cum z protrahendo lineas 
ab; ag; de; dz. Circuli vero sunt equales, linee quoque 
que ab eorum centris ad circumferentiam protrahun- 
tur equales existunt. Linea ergo hb linee te est equalis 
et linea Ag linee tz equatur, quoniam in circulis sunt 
equalibus. Due igitur linee bh; hg duabus lineis et; tz 
sunt equales, queque illarum sue relative. Angulus 
quoque bhg angulo etz est equalis, basis ergo bg basi ez 
equatur. Sed angulus qui est super centrum anguli qui 
super circumferentiam consistit, cum eorum basis 
unus fuerit arcus, est duplus, angulus ergo bhg anguli 
bag duplus existit. Et ita erit angulus etz anguli edz 
duplus. Sed angulus bhg angulo etz equalis fuit, angu- 
lus ergo bag angulo edz est equalis. Portio itaque cir- 
culi super quam sunt bag portioni super quam sunt edz 
est similis. Ipse quoque super duas equales sunt bases, 
arcus ergo bag arcui edz equalis existit. Circuli quoque 
equales existunt, reliquus ergo arcus bg reliquo arcui 
ez est equalis. Iam ergo ostensum est quod anguli 
equales qui sunt in circulis equalibus super equales 
erunt arcus sive consistant anguli super centra sive 
super arcus. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[IJI. 26] Si super arcus equales equalium circulorum 
fuerint anguli, anguli erunt equales sive consistant 
super centra sive consistant super circumferentias. 
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Verbi gratia: Describam duos equales circulos sint- 
que circuli abg; dez et constituam super arcus bg et ez 
equales duos angulos et ponam prius eos super entra 
consistere sintque anguli btg; ehz. Dico itaque quod 
ipsi sunt equales. 

Probatio eius: Neque est possibile nisi illud. Quod si 
fuerit possibile, sit angulus big angulo ehz minor et 
constituam super punctum À extremum linee eh angu- 
lum ehk angulo btg equalem. Sed anguli equales, qui 
sunt in equalibus circulis, sunt super equales arcus 
sive sint super centra sive sint super arcus, ergo arcus 
bg arcui ek est equalis. Sed arcus bg iam fuit equalis 
arcui ez. Arcus ergo ez arcui ek est equalis, maior vide- 
licet minori equalis. Hoc autem contrarium est et 
impossibile. Non igitur angulus btg angulo ehz sit in- 
equalis. Iam ergo ostensum est etiam quod, si fuissent 
super arcus, essent equales sicut sunt cum super centra 
consistunt. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[111.27] Linee equales, que in equalibus sunt circulis, 
equales secant arcus. Quod si una linearum alia 
longior fuerit, arcus, quem longior secat linea, maior 
existit arcu quem minor secat linea. 
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Exempli causa: Describam duos circulos equales 
super quos sunt abg et dez et protraham in eis duas 
equales lineas sintque bg et ez. Dico igitur quod ipse 
equales secant arcus, scilicet, arcum bg et arcum ez, qui 
equales existunt, et arcum bag et arcum edz, qui sunt 
equales. 

Probatio huius: Sint itaque centra duorum circulorum 
t et h et protraham lineas tb; tg et he et hz. Linee autem 
que a centris equalium circulorum protrahuntur ad 
circumferentias, equales sunt. Linea ergo tb linee he est 
equalis et linea /g equalis existit linee hz. Due ergo 
linee bt; tg duabus lineis eh et hz sunt equales, queque 
illarum alteri equalis, basis quoque bg basi ez equalis 
invenitur. Angulus ergo btg angulo ehz est equalis, sed 
anguli equales, qui in circulis sunt equalibus, sunt 
super equales arcus sive consistant anguli super centra 
sive super circumferentias. Arcus ergo bg arcui ez est 
equalis et circulus bag circulo edz equalis. Arcus ergo 
bag reliquus reliquo arcui edz equalis existit, quisque 
videlicet alteri. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[111.28] Si in equalibus circulis equales fuerint arcus, 
corde ipsos dividentes etiam erunt equales. 
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Exempli causa: Describam duos equales circulos 
super quos sunt abg et dez. Et secabo ex eis duos equa- 
les arcus qui sunt arcus bg et arcus ez. Dico igitur quod 
linee que subtenduntur duobvs arcubus, que sunt 
linee bg et ez, sunt equales. 

Probatio eius: Quia ponam centra duorum circu- 
lorum ¢ et h et coniungam ¢ cum b et cum g et h cum e 
et cum z producendo lineas (b; tg; he et hz. Sed super 
equales arcus, qui sunt in equalibus circulis, equales 
cadunt anguli sive anguli sint super centra aut fuerint 
super arcus. Angulus ergo btg angulo ehz equalis exis- 
tit. Circuli quoque sunt equales, linee igitur, que ab 
eorum centris protrahuntur ad duas circumferentias, 
sunt equales. Linea ergo 5 linee eh est equalis et linea 
tg linee hz equatur. Due ergo linee bt et tg duabus lineis 
eh et hz equari inveniuntur. Anguli quoque, qui in 
equalibus cadunt portionibus, equales existunt ideo- 
que angulus big angulo ehz est equalis, basis ergo bg 
basi ez equatur. Iam igitur ostensum est quod corde 
bg, ez sunt equales. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[I1I.29] Datum arcum per equalia secare. 
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Verbi gratia: Arcum datum ponam arcum bag quem 
cum in duo media secare voluero, coniungam b cum g 
et protraham lineam bg quam in duo dividam media 
in puncto d. Deinde protraham a puncto d lineam 
super rectos angulos et producam eam usque ad 
arcum bag sitque linea da. Dico igitur quod iam secui 
arcum datum in duo media:in puncto a. 

Probatio eius: Quoniam coniungam a cum b et cum g 
protrahendo lineas ab; ag et quia linea bd linee dg est 
equalis, linea da communi, erunt due linee bd et da 
duabus lineis gd et da equales, queque illarum sue 
relative equalis. Angulus quoque bda angulo gda equa- 
tur. Ergo basis ab, que est corda, basi ag, que similiter 
est corda, equalis existit. Sed linee equales, que in cir- 
culis equalibus existunt, equales secant arcus et 
longior linea maiorem secat arcum et minor minorem. 
Arcus ergo ab arcui ag est equalis. Iam igitur arcus bag 
in duo media est sectus in puncto a. Et hoc est quod 
ostendere voluimus. 


[111.30] Si in portione circuli angulus duarum recta- 
rum linearum super arcum sit compositus fueritque 
portio semicirculus, erit rectus. Et si fuerit portio 
maior semicirculo, erit acutus. Quod si fuerit semi- 
circulo minor, angulus erit expansus. Angulus autem 
portionis que est semicirculo maior, qui a corda com- 
prehenditur et portione circumferentie, est expansus. 
Et angulus portionis que est semicirculo minor, qui a 
corda continetur et portione linee circumducte, est 
acutus. 


Exempli causa: Describam circulum super quem sunt 
abg cuius diametrus sit ab. Et notabo super arcum 
semicirculi punctum d, quocumque modo contingat, 
et protraham ab eo duas lineas da; db. Dico igitur 
quod angulus adb, qui est in semicirculo, est rectus. Et 
angulus, qui est in portione semicirculo maiore, est 
acutus et ille, qui cadit in portione minore semicirculo, 
est expansus. 

Probatio eius: Quoniam super arcum ad notabo 
punctum z, quocumque modo accidat, et ponam 
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punctum e centrum et coniungam a cum z et z cum d 
et d cum e protrahendo lineas az; zd; de. Et quia e est 
centrum circuli abg, ergo linea ed linee eb est equalis. 
Angulus ergo ebd angulo edb equalis existit. Duo ita- 
que anguli ebd; edb anguli edb duplum sunt. Sed angu- 
lus extrinsecus trianguli edb, qui continetur ab ae; ed, 
simul est equalis duobus angulis edb; ebd. Angulus 
ergo aed anguli edb est duplus. Et ita sit angulus deb 
anguli eda duplus. Duo ergo anguli dea et deb anguli 
adb duplum existunt. Sed duo anguli dea et deb sunt 
duobus rectis angulis equales. Ergo angulus adb, qui 
est in semicirculo azdb, est rectus. 

Et angulus dba est minor recto qui est in portione 
maiore semicirculo, super quam sunt dbga. Sed omnis 
superficiei quattuor habentis latera, que in circulo 
consistit, omnes duo anguli, qui sibi opponuntur, 
duobus rectis angulis sunt equales. Duo ergo anguli 
abd; dza duobus rectis angulis sunt equales. Sed angu- 
lus dba minor existit recto, angulus ergo dza recto est 
maior. Ipse quoque est in portione semicirculo mi- 
nore, super quam sunt dza. 

Dico etiam quod angulus portionis que est maior 
semicirculo, qui continetur ab arcu bd et corda da, est 
expansus. Et est angulus portionis agbd que est maior 
semicirculo. Et quod angulus portionis semicirculo 
minoris, qui ab arcu zd et corda da comprehenditur, 
est acutus. Ipse quoque est angulus portionis azd, que 
est minor semicirculo. 

Probatio huius: Quoniam protraham lineam 5d in 
rectitudine usque ad h et quia angulus adb est rectus, 
erit angulus, qui comprehenditur a linea ad et arcu db, 
expansus. Et quoniam duo anguli adb; adh duobus 
rectis sunt equales et angulus adb est rectus, remanet 
angulus adh rectus. Angulus itaque, qui comprehendi- 
tur ab arcu zd et corda da, minor est angulo adh, ergo 
est minor recto. Et ipse. est angulus portionis, que est 
minor semicirculo. Et hoc est quod demonstrare vo- 
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Dixit Thebit: Inveni in alia scriptura greca aliam 
huius figure probationem que est super hoc ut angulus 
adb sit rectus. Et est hoc quoniam linea ae linee ed est 
equalis. Et quoniam hoc est, ergo angulus ead angulo 
eda equatur. Et quoniam linea ed linee eb est equalis, 
ergo angulus ebd angulo edb equari probatur. Totus 
itaque angulus adb duobus angulis bad; abd equalis 
existit. Angulus ergo adb angulo adh est equalis, ipse 
ergo est rectus. 


In vicessimo quarto theoremate repperi in quodam 
libro unam solam figuram cum in hoc libro tres con- 
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tineantur que est quasi sufficiens et est eius probatio 
huiusmodi precedente hac propositione: Ex data por- 
tione circuli circulum perficere. 

Exempli causa: Sit portio circuli data agb. Cum igitur 
eius circulum complere voluero, producam lineam ab 
quam in duo media dividam in puncto d a quo per- 
pendicularem super lineam ab producam que sit linea 
dg. Et coniungam a et g protrahendo lineam ag et con- 
stituam super punctum 4 linee recte ag angulum equa- 
lem duarum rectarum linearum angulo agd sitque 
angulus gae. Angulus vero dga minor est recto, duo 
ergo anguli dga; gae duobus rectis sunt minores. Linee 
vero que a duobus progrediuntur angulis duobus 
rectis minoribus, si in infinitum protrahantur, con- 
current. Due ergo linee ae; dg in puncto e concurrant. 
Et producam be. Dico igitur punctum e centrum fore. 

Probatio eius: Et quia angulus gae angulo age est equa- 
lis, erit latus ae lateri eg equale. Et illud est eo quod 
duo anguli trianguli aeg, qui sunt super bases, sunt 
equales. Et etiam quia latus ad lateri db est equale, 
linea de communi, erunt ad; de duabus lineis bd; de 
equales, queque earum sue relative. Angulus quoque 
ade angulo bde equatur, basis ergo ae basi be equalis 
existit. Iam autem fuit ostensum quod linea ae linee eg 
est equalis. Ergo tres linee ae; eg; eb sunt equales. Cum 
ergo posuerimus punctum e centrum et circuiemus 
secundum longitudinem ea; eg; eb perveniemus ad tria 
puncta. Describam ergo hunc circulum qui est circulus 
azb. Iam ergo perfecimus circulum cuius est portio agb 
qui est circulus az. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


[111.31] Si fuerit linea contingens circulum et a loco 
contactus protrahatur linea recta secans circulum que 
per centrum non transeat, duo anguli, qui cadunt a 
duabus partibus linee protracte et sunt super lineam 
que contingens est, duobus angulis in duabus portio- 
nibus circuli cadentibus sunt equales. Coalterni quo- 
que sunt equales. 
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Verbi gratia: Sit linea de contingens circulum abg in 
puncto b et a puncto b protrahatur linea bz secans cir- 
culum, que per centrum non transeat. Dico igitur 
quod duo anguli, qui sunt a duabus partibus linee bz 
videlicet anguli zbd; zbe, duobus angulis, qui in duabus 
circuli portionibus cadunt z/b; zab, sunt equales. Et 
coalterni sunt equales scilicet angulus zbd angulo, qui 
cadit in portione zagb, est equalis et angulus zbe an- 
gulo, qui cadit in portione zb, est equalis. 

Probatio eius: Quoniam in arcu zb signabo punctum 
t, quocumque modo cadat. Et sit centrum circuli A et 


82 


copulabo h cum b producendo lineam hb et protraham 
eam usque ad punctum a, quod est in arcu zagb. Et 
protraham lineas bt; tz; za. Linea autem dbe contingit 
circulum abg et iam protracta est linea hb a centro, que 
est perpendicularis super lineam dbe. Angulus ergo hbe 
est rectus. Et angulus azb est rectus quia ipse est in 
semicirculo. Ipsi ergo sunt equales. Angulo itaque zba 
communi posito, totus angulus zbe duobus angulis azb; 
zba est equalis. Duo quoque anguli dbz; zbe duobus 
rectis sunt equales. Sed anguli tres, qui sunt ex baz et 
azb et zba, sunt equales duobus rectis angulis. Ipsi ergo 
simul duobus angulis dbz; zbe sunt equales. Angulus 
autem zbe duobus angulis azb et zba est equalis, reli- 
quus ergo angulus zbd angulo zab coalterno sibi est 
equalis, ipse quoque est in portione zagb. Sed omnes 
duo anguli superficiei quattuor laterum in circulo 
constante, qui sibi opponuntur, duobus rectis angulis 
sunt equales. Duo ergo anguli ztb; zab duobus rectis 
angulis sunt equales, ipsi ergo duobus angulis zbe; zbd 
equales existunt. Angulus vero zbd angulo zab est equa- 
lis. Reliquus ergo angulus ztb, qui est in portione zb, 
angulo sibi coalterno zbe equalis invenitur. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


[111.32] Super rectam lineam datam portionem circuli 
angulum recipientem dato angulo equalem describere 
sive angulus datus sit rectus sive maior sive minor 
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Verbi gratia: Ponam itaque lineam datam lineam ab. 
Angulum quoque datum primo ponam fore rectum. 
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Sitque angulus qui constat ex gde primus. Cum ergo 
super lineam datam ab portionem circuli constituere 
voluero recipientem angulum angulo gde primo equa- 
lem, dividam lineam ab in duo media in puncto z. Et 
circumscribam super centrum z secundum quantita- 
tem longitudinis zb semicirculum super quem sunt ab. 
Iam ergo super lineam ab perfecimus portionem cir- 
culi in qua recipitur angulus angulo primo gde dato 
equalis. 

Postea vero ponam angulum datum recto maiorem, 
qui sit angulus Atk secundus. Et constituam super 
secundam lineam a5 datam in puncto scilicet ipsius a 
angulum secundo angulo dato Atk equalem sitque 
angulus bal. Deinde protraham a puncto a linee al 
lineam super rectos angulos sitque linea am et consti- 
tuam super punctum 6 linee ab angulum equalem 
angulo bam sitque angulus abm. Et quia angulus bam 
angulo abm est equalis, et latus am lateri mb equatur. 
Ergo super centrum m secundum quantitatem longi- 
tudinis a et 6 describam circulum super quem sunt ab. 
Dico ergo quod iam fecimus super secundam lineam 
datam ab circuli portionem recipientem angulum htk 
qui est secundo datus que est portio minor ab. 

Probatio eius: Quoniam punctum m est centrum et 
angulus lam est rectus, ergo linea al contingit circulum 
ab. Sed a loco, ubi est contactus, iam protracta est 
linea ab que secat circulum et non transit per centrum. 
Duo ergo anguli, qui sunt ab utraque parte, duobus 
angulis, qui in duabus cadunt circuli portionibus, sunt 
equales et coalterni sunt equales. Angulus ergo /ab 
angulo cadenti in portione circuli, que est ab et est 
minor portio, est equalis, qui est angulus coalternus 
angulo lab. Sed angulus lab angulo htk est equalis. 
Angulus ergo Atk angulo, qui cadit in minore portione 
ab, est equalis. 

Deinde vero ponam angulum datum recto mino- 
rem, qui sit angulus nsg tertius. Et constituam super 
lineam tertiam datam ab in puncto ipsius a angulum 
qui sit equalis tertio angulo dato nsq sitque angulus 
baf. Et protraham a puncto a linee af lineam super 
rectos angulos sitque linea ac et super punctum b linee 
ab constituam angulum angulo cab equalem qui sit 
angulus cba. Et quoniam angulus cab angulo cba est 
equalis, et latus ca lateri cb equatur. Ergo super cen- 
trum c secundum quantitatem longitudinis a et b 
circumducam circulum super quem sunt ab. Dico igi- 
tur quod iam fecimus super tertiam lineam datam ab 
portionem circuli recipientem angulum angulo nsgq, 
qui est tertio datus, equalem que est portio maior ab. 

Probatio eius: Quoniam circuli centrum est punctum 
c et angulus caf est rectus, ergo linea of circulum ab 
contingit. Sed a loco contactus iam protracta est linea 
ab que secat circulum et non transit per centrum. Duo 
ergo anguli, qui ab utraque consistunt parte, duobus 
angulis, qui in duabus circuli portionibus cadunt, 
equales existunt et coalterni sunt equales. Angulus 
ergo fab angulo, qui cadit in portione ab maiore, equa- 
tur. Sed angulus fab angulo nsg est equalis, angulus 
ergo nsq angulo, qui cadit in portione maiore ab, est 
equalis. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 
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Hoc preterea theorema in alio libro hoc modo in- 
venitur: Super lineam datam portionem circuli reci- 
pientem angulum dato angulo duarum linearum rec- 
tarum equalem describere. 


N 


[27 


Exempli causa: Ponam lineam datam lineam ab et 
angulum datum angulum gde. Et volo constituere 
super lineam ab portionem circuli recipientem angu- 
lum angulo gde equalem. Super punctum itaque a, 
quod est in linea ab, constituam angulum baz angulo 
gde equalem et protraham a puncto a linee az lineam 
ah super rectos angulos. Et statuam super punctum b 
linee ab angulum abh angulo bah equalem. Et con- 
currant latera ah; bh ad punctum h quoniam ipsa pro- 
trahuntur a duobus angulis minoribus duobus rectis, 
latus ergo ah lateri hb est equale. Deinde ponam h cen- 
trum et circumducam circulum secundum longitu- 
dinem a et b. Et quia ^ est centrum et angulus zah est 
rectus, ergo linea az contingit circulum ab. Iam autem 
protracta est linea ab a loco contactus secans circulum 
que per centrum non transit. Duo ergo anguli, qui 
sunt ab utraque parte, duobus angulis in duabus cir- 
culi portionibus cadentibus sibi coalternis sunt equa- 
les. Angulus itaque zab angulo cadenti in portione ab 
est equalis, sed angulus zab angulo gde equalis existit, 
ergo angulus gde angulo cadenti in portione ab est 
equalis. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[III.33] Ex circulo dato portionem abscidere recipien- 
tem angulum rectilineum angulo rectilineo dato equa- 
lem. 


e d 
t g h 


Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abg et angulum rectilineum datum angulum dez. Cum 
ergo ex circulo abg portionem abscidere voluero reci- 
pientem angulum angulo dez equalem, protraham 
super punctum g lineam contingentem circulum abg, 
que sit linea hgt, et constituam super punctum g linee 
hgt angulum equalem angulo dato dez sitque angulus 
ille hgb. Dico igitur quod iam abscidimus ex circulo 
dato abg portionem recipientem angulum dato angulo 
dez equalem, que est portio gab. 
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Probatio eius: Quoniam linea Agt contingit circulum 
abg. Et iam protracta est linea a loco ubi ipsum con- 
tingit, que est gb, et secat circulum, igitur duo anguli, 
qui sunt ab utraque parte, sunt equales duobus angu- 
lis in duabus circuli portionibus cadentibus scilicet 
coalterni sunt equales. Angulus ergo hgb angulo caden- 
ti in portione gab est equalis, sed angulus hgb angulo 
dez est equalis, ergo angulus dez existit equalis angulo, 
qui cadit in portione gab. Iam ergo abscidimus ex cir- 
culo dato abg portionem gab recipientem angulum 
angulo dato dez equalem. Et illud est quod ostendere 
voluimus. 


[II11.34] Omnium duarum linearum quarum una 
aliam in circulo secat quod fit ex multiplicatione unius 
duarum sectionum in aliam, que sunt unius duarum 
linearum, equale est ei quod fit ex multiplicatione 
unius duarum sectionum in aliam, que sunt alterius 
linee. 


Exempli causa: Sint in circulo primo abgd due linee ag 
et bd quarum unaqueque aliam in puncto e secet. Dico 
igitur quod illud, quod fit ex multiplicatione be in ed, 
equale est ei, quod fit ex multiplicatione ae in eg. 

Probatio huius: Si ergo punctum e fuerit centrum cir- 
culi, tunc iam ostensum est illud quod nominavimus. 
Quoniam linee ea et eg et eb et ed sunt equales, ergo 
quod fit ex multiplicatione be in ed equale est ei, quod 
fit ex multiplicatione ae in eg. Et hoc est quod osten- 
dere voluimus. 


In circulo quoque secundo abgd sint due linee que 
sunt bd et ag quarum unaqueque aliam in puncto e 
partiatur. Dico itaque quod illud, quod fit ex multipli- 
catione ae in eg, equale existit ei, quod fit ex multi- 
plicatione be in ed. Non tamen ponam centrum circuli 
punctum e, sed ponam ipsum esse in una duarum 
linearum, que est linea bd, in puncto videlicet z. 

Probatio eius: Quoniam coniungam z cum a. Linea 
itaque bd lineam ag in duo media secat aut in non 
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media. Ponam autem primum quod secet eam in duo 
media. Linea ergo ae linee eg est equalis. Quod igitur 
fit ex multiplicatione ae in se ipsam equale ei, quod fit 
ex multiplicatione ae in eg. Linea quoque bd iam secta 
est in duo media in puncto z et in duas inequales sec- 
tiones in puncto e. Quod ergo fit ex multiplicatione be 
in ed et ze in se ipsam totum equale est quod fit ex 
multiplicatione zd in se ipsam sicut in figura quinta 
secunde partis huius libri nominavimus. Quod autem 
fit ex multiplicatione zd in se ipsam ei, quod fit ex 
multiplicatione za in se ipsam, est equale. Quod ergo 
fit ex multiplicatione be in ed et ze in se ipsam totum 
ei, quod fit ex multiplicatione za in se ipsam, equale 
existit. Sed quod fit ex multiplicatione za in se ipsam 
est toti ei equale, quod fit ex multiplicatione ae et ez 


cuiusque videlicet earum in se ipsas. Quod ergo fit ex 


multiplicatione ae et ez cuiusque scilicet earum in se 
ipsam totum ei, quod fit ex multiplicatione be in ed et 
ze in se ipsam, est equale. Si igitur removero quod fit 
ex ze in se ipsam quod est commune, remanebit quod 
fit ex multiplicatione be in ed equale ei, quod fit ex 
multiplicatione ae in se ipsam. Quod autem fit ex mul- 
tiplicatione ae in se ipsam ei, quod fit ex multiplica- 
tione ae in eg, equale existit quoniam ipse sunt equales. 
Iam ergo ostensum est quod illud, quod fit ex multi- 
plicatione ae in eg, ei quod fit ex multiplicatione be in 
ed equatur. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


In tertio quoque circulo abgd sint due linee que sint 
bd et ag quarum unaqueque aliam in puncto e dividat. 
Dico itaque illud quod fit ex multiplicatione be in ed 
equale ei, quod fit ex multiplicatione ae in eg. Neque 
ponam lineam bd secantem lineam ag in duo media, 
sed dividat eam in duas diversas sectiones. Et ponam 
longiorem sectionem eius eg et centrum circuli z. 

Huius autem probatio est secundum hoc quod re- 
tulimus. Quoniam protraham a puncto z perpendicu- 
larem cadentem super lineam ag, que sit linea zh, et 
coniungam z cum a. Et quia iam protracta est perpen- 
dicularis a centro secans lineam ag super duos rectos 
angulos, sequitur ut secet eam in duo media, ergo ah 
est equalis hg. Et quoniam linea ag iam est divisa in 
duo media in puncto h et in duas diversas sectiones in 
puncto e, ergo quod fit ex multiplicatione ae in eg et eh 
in se ipsam totum ei, quod fit ex multiplicatione ha in 
se ipsam, equale existit. Posito itaque communi quod 
fit ex multiplicatione perpendicularis Az in se ipsam 
erit quod fit ex multiplicatione ge in ea et zh in se 
ipsam et eh in se ipsam totum ei quod fit ex multiplica- 
tione zh et ha cuiusque scilicet earum in se ipsam 
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equale. Sed quod fit ex multiplicatione zh et he cuius- 
que videlicet earum in se ipsam coniunctim est equale 
ei quod fit ex multiplicatione ze in se ipsam quoniam 
angulus, qui constat ex zhe, est rectus. Quod autem fit 
ex multiplicatione cuiusque harum zh et ha in se ipsam 
simul ei, quod fit ex multiplicatione za in se ipsam, est 
equale. Quod ergo fit ex multiplicatione ge in ea et ez 
in se ipsam simul ei, quod fit ex multiplicatione za in 
se ipsam, equatur. Et ita etiam provenit quod fit ex 
multiplicatione be in ed et ze in se ipsam equale est ei, 
quod fit ex multiplicatione za in se ipsam. Ergo quod 
fit ex multiplicatione be in ed et ze in se ipsam existit 
equale ei, quod fit ex multiplicatione ge in ea et ze in se 
ipsam. Sublata igitur ze in se ipsam que est communis, 
remanet multiplicatio be in ed ei, quod fit ex multipli- 
catione ge in ea, equalis. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


In quarto quoque circulo abgd due sint linee que 
sint ag et bd quarum queque aliam in puncto e partia- 
tur. Dico ergo quod illud quod fit ex multiplicatione 
be in ed ei existit equale, quod fit ex multiplicatione ge 
in ea. Neque ponam centrum in qualibet duarum 
linearum ag et bd, sed sit in eo quod est inter be et ea in 
puncto z. Linea quoque bd dividat prius lineam ga in 
duo media et longior sectio linee db sit be. 

Probatio eius secundum quod retulimus. Quoniam 
protraham a puncto z, quod est centrum, perpendicu- 
larem ad lineam bed, que sit linea zh, et coniungam z 
cum a et z cum d et z cum e. Et quoniam linea bd iam 
secta est in duo media in puncto 4 et in duo inequalia 
in puncto e, ergo quod fit ex multiplicatione be in ed et 
eh in se ipsam coniunctim ei, quod fit ex multiplica- 
tione Ad in se ipsam, est equale. Posito itaque eo quod 
fit ex multiplicatione perpendicularis zh communi, erit 
quod fit ex multiplicatione be in ed et zh in se ipsam et 
he in se ipsam simul equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione cuiusque harum in se ipsam zh et hd. Sed quod 
fit ex multiplicatione cuiusque harum in se ipsam 
totum zh et he equale est ei, quod fit ex multiplicatione 
ze in se ipsam. Et quod fit ex multiplicatione zh et hd 
cuiusque earum in se ipsam simul ei, quod fit ex 
multiplicatione zd in se ipsam, equale existit quoniam 
angulus zhe est rectus. Quod ergo fit ex multiplicatione 
be in ed et ze in se ipsam simul ei, quod fit ex multipli- 
catione zd in se ipsam, equale est. Sed linea zd linee za 
est equalis et quod fit ex multiplicatione za in se ipsam 
equale est ei quod ex .nultiplicatione ze et ea cuiusque 
scilicet earum in se ipsam simul quoniam angulus zea 
est rectus. Ergo totum quod fit ex be in ed et ze in se 
ipsam equale ei quod fit ex multiplicatione ze et ea 
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cuiusque scilicet earum in se ipsam coniunctim. 
Remoto igitur communi quod fit ex multiplicatione ze 
in se ipsam, remanet ergo quod fit ex multiplicatione 
be in ed equale ei, quod fit ex multiplicatione ae in se 
ipsam. Sed quod fit ex multiplicatione ae in se ipsam 
ei, quod fit ex multiplicatione ae in eg, equatur quo- 
niam ipse sunt equales. Quod ergo fit ex multiplica- 
tione ae in eg equale est ei quod fit ex multiplicatione 
be in ed. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


8 b 


In quinto quoque circulo abgd sint due linee que 
sint bd et ag quarum unaqueque aliam in puncto e 
secet. Dico ergo quod illud, quod fit ex multiplica- 
tione be in ed, equale existit ei, quod fit ex multipli- 
catione ae in eg. Neque ponam lineam bd secantem 
lineam ag in duo media et sit longior sectio linee bd 
linea be et longior sectio linee ag sit linea ge. Centrum 
quoque circuli sit punctum z. 

Probatio quoque fit secundum quod premisimus. 
Quoniam protraham a puncto z duas perpendiculares 
ad duas lineas bd et ag, que sint zh et zt, et coniungam 
z cum e et cum d et cum a. Et quia a centro iam pro- 
tracta est linea que secat lineam ag, que non transit per 
centrum, in duo media et super rectos angulos, ergo gt 
est equalis fa. Et ita bh erit equalis hd. Et quoniam linea 
ag iam est divisa in duo media in puncto ¢ et in duas 
diversas sectiones in puncto e, ergo totum, quod fit ex 
multiplicatione ge in ea et (e in se ipsam, equale est ei, 
quod fit ex multiplicatione ta in se ipsam. Posito ita- 
que communi quod fit ex multiplicatione perpendi- 
cularis zt in se ipsam, erit totum, quod fit ex multipli- 
catione ge in ea et zt in se ipsam et te in se ipsam, 
equale toti ei, quod fit ex multiplicatione zł et ta 
cuiusque scilicet earum in se ipsam. Sed totum, quod 
fit ex multiplicatione zt et te cuiusque scilicet earum in 
se ipsam, equale existit ei, quod fit ex multiplicatione 
ze in se ipsam. Et totum, quod fit ex multiplicatione 
cuiusque harum in se ipsam zt et (a, ei equatur, quod 
fit ex multiplicatione za in se ipsam, quoniam angulus 
zte est rectus. Totum ergo quod fit ex multiplicatione 
ge in ea et ze in se ipsam ei, quod fit ex multiplicatione 
za, equale existit. Et propter hoc etiam fit totum illud, 
quod provenit ex multiplicatione be in ed et ze in se 
ipsam, equale ei, quod fit ex multiplicatione za in se 
ipsam. Sublato ergo communi quod fit ex multiplica- 
tione ze in se ipsam, remanet quod fit ex multipli- 
catione be in ed equale ei, quod fit ex multiplicatione 
ge in ea. Et illud est quod ostendere voluimus. 


In sexto etiam circulo abgd sint due linee 5d et ag 
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quarum queque aliam in puncto e secet quod non sit 
in centro. Dico igitur quod illud quod fit ex multipli- 
catione be in ed ei equatur quod fit ex multiplicatione 
ge inea. 


Probatio eius: Quoniam centrum circuli erit z. Et pro- 
traham a puncto z duas perpendiculares ad duas lineas 
bd et ga, que sint zh et zt. Et copulabo z cum g et z cum 
e et z cum d. Et quoniam linea zh a centro protracta est 
secans lineam bd, que non transit per centrum, in duo 
media super rectos angulos, ergo bh equalis est Ad. Et 
quoniam linea bd iam secta est in duo media in puncto 
h et in duo inequalia in puncto e, tunc totum, quod fit 
ex multiplicatione be in ed et eh in se ipsam, ei, quod 
fit ex multiplicatione Ad in se ipsam, equale existit. 
Posito itaque communi quod fit ex multiplicatione zh 
in se ipsam, erit totum, quod fit ex multiplicatione be 
in ed et zh in se ipsam et eh in se ipsam, equale toti, 
quod fit ex multiplicatione cuiusque harum zh et hd in 
se ipsam. Sed totum quod fit ex multiplicatione cuius- 
que harum zh et he in se ipsam coniunctim ei, quod fit 
ex multiplicatione ze in se ipsam, equale existit. Et 
totum quod fit ex multiplicatione cuiusque harum zh 
et hd in se ipsam equatur ei, quod fit ex multiplica- 
tione zd in se ipsam quoniam angulus zAe est rectus. 
Ergo totum quod fit ex multiplicatione be in ed et ze in 
se ipsam ei, quod fit ex multiplicatione zd in se ipsam, 
est equale. Et propter hoc etiam fit totum, quod pro- 
venit ex multiplicatione ae in eg et ze in se ipsam simul 
coniunctum, equale ei, quod fit ex multiplicatione zd 
in se ipsam. Reiecto igitur communi quod fit ex mul- 
tiplicatione ze in se ipsam, remanet quod fit ex multi- 
plicatione be in ed equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione ae in eg. Et hoc est quod voluimus demonstrare. 


Hoc preterea theorema in alio libro sic invenitur 
una sola signatum figura. Omnium duarum cordarum 
sese in circulo secantium superficies rectorum angu- 
lorum, que continetur a sectionibus unius, superficiei 
rectorum angulorum a sectionibus alterius contente 
est equalis. 
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Exempli causa: Due corde ag; bd in circulo agbd sese 
in puncto e secent. Dico igitur quod superficies recto- 
rum angulorum, que continetur ab his duabus lineis 
ae; eg, superficiei rectorum angulorum, que continetur 
ab his duabus lineis de; eb, equalis existit. 

Probatio eius: Quoniam ponam centrum circuli abgd 
punctum z. Et producam lineam ze et protraham a 
puncto z ad duas lineas ag; bd duas perpendiculares 

th; zt et protraham duas lineas zg; zb. Et quia iam 
protracta est a centro circuli agbd quelibet linea recta, 
que est linea zh, et secat lineam ag super rectos angu- 
los, erit secans eam in duo media, linea ergo ah linee 
gh est equalis. Et quoniam linea ag iam secta est in duo 
media in puncto h et in duas inequales sectiones in 
puncto e, erit superficies rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis ae; eg, cum qua- 
drato quod fit ex eh equalis quadrato quod fit ex gh. 
Posito itaque quadrato, quod fit ex zh, communi erit 
superficies rectorum angulorum, que continetur ab his 
duabus lineis ae; eg cum duobus quadratis, que fiunt 
ex duabus lineis eh; hz, equalis duobus quadratis, que 
fiunt ex duabus lineis zh; hg. Sed duo quadrata, que 
fiunt ex duabus lineis zh; he, quadrato quod fit ex ze 
equantur, quoniam angulus zhe est rectus. Duo quo- 
que quadrata, que fiunt ex duabus lineis zh; hg, qua- 
drato quod fit ex zg equalia existunt. Superficies ergo 
rectorum angulorum, que comprehenditur ab his 
duabus lineis ae; eg, cum quadrato quod fit ex ze qua- 
drato, quod fit ex zg, equari probatur. Et ita etiam 
ostenditur quod superficies rectorum angulorum, que 
ab his duabus continetur lineis de; eb, cum quadrato 
quod fit ex ez quadrato, quod fit ex linea bz, equale 
existit. Sed quadratum, quod fit ex zb, quadrato facto 
ex zg equatur. Ergo superficies rectorum angulorum, 
que continetur ab his duabus lineis ae; eg, cum qua- 
drato quod fit ex ze equalis est superficiei rectorum 
angulorum, que ab his duabus continetur lineis de; eb, 
cum quadrato quod fit ex ze. Cum ergo reiecero com- 
mune quod est quadratum quod fit ex ze, remanebit 
superficies rectorum angulorum, que comprehenditur 
ab his duabus lineis ae; eg, equalis superficiei rectorum 
angulorum, que continetur ab his duabus lineis de; eb. 
Et hoc est quod voluimus demonstrare. 


[111.35] Si a puncto extra circulum signato due linee ad 
circulum protrahantur quarum una ipsum secet et alia 
contingat, tunc quod fit ex multiplicatione totius linee, 
que circulum secat, in eam partem sui, que est extra 
circulum, equale est ei, quod fit ex multiplicatione 
linee circulum contingentis in se ipsam. 


Exempli causa: Extra circulum primum abg signabo 
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punctum d a quo duas lineas ad circulum producam 
quarum una, que sit linea dgb, ipsum secet et alia, que 
sit da, eum contingat. Dico igitur quod illud, quod fit 
ex multiplicatione bd in dg, ei quod fit ex multiplica- 
tione da in se ipsam equale existit. Et ponam circuli 
centrum in linea bd consistere aut supra aut subtus. 
Ponam itaque primo ipsum consistere in linea bd in 
puncto e circuli primi. 

Probatio eius est secundum quod prediximus. 
Quoniam coniungam a cum e. Et quia linea.ad con- 
tingit circulum abg et a loco contactus iam protracta 
est linea in eo ad centrum que est linea ae, ergo linea 
ae perpendiculariter cadit super lineam ad, ergo an- 
gulus ead est rectus. Quod ergo fit ex multiplicatione 
ed in se ipsam toti existit equale, quod fit ex multipli- 
catione ea et ad cuiusque scilicet earum in se ipsam. 
Linea quoque gb iam divisa est in duo media in puncto 
e cui in longitudine addita est linea gd. Totum ergo 
quod fit ex multiplicatione 5d in dg et ge in se ipsam ei 
equatur, quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. 
Sed quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam toti, 
quod fit ex multiplicatione cuiusque harum ea et ad in 
se ipsam, equale existit. Quod ergo fit ex multiplica- 
tione bd in gd et eg in se ipsam equale est ei, quod fit ex 
multiplicatione cuiusque harum ea et ad in se ipsam. 
Quod autem fit ex multiplicatione eg in se ipsam ei 
existit equale, quod fit ex multiplicatione ae in se 
ipsam, quoniam ipse sunt equales. Reiectis ergo eis 
que fiunt ex eg et ae in se ipsis, remanet quod fit ex 
multiplicatione bd in dg equale ei, quod fit ex multipli- 
catione ad in se ipsam. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


Extra circulum quoque secundum abg punctum d 
signetur a quo due linee ad circulum protrahantur 
quarum una, que est linea dgb, ipsum secet et alia, que 
est linea da, eum contingat. Dico igitur quod fit ex 
multiplicatione bd in dg ei, quod fit ex multiplicatione 
ad in se ipsam, equale existere. Neque ponam centrum 
in linea bgd, sed supra ipsam in puncto e. 

Probatio autem est secundum quod prediximus. 
Quoniam protraham a puncto e ad lineam bgd per- 
pendicularem, que sit linea ez, et coniungam e cum a 
et e cum g et e cum d. Et quoniam linea ad contingit 
circulum abg et iam protracta est a loco contactus in 
eo linea ad centrum, que est linea ae, tunc linea ea 
perpendiculariter cadit super lineam ad. Quod ergo fit 
ex multiplicatione ed in se ipsam ei, quod fit ex multi- 
plicatione cuiusque harum ea et ad in se ipsam, equale 
existit quoniam angulus ead est rectus. Et quia linea ez 
protracta est a centro et secat lineam bg, que non 
transit per centrum, in duo media super rectos angu- 
los, tunc bz equalis existit zg. Et quoniam linea bg iam 
secta est in duo media in puncto z et additur ei in 
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longitudine linea gd, totum ergo quod fit ex multipli- 
catione bd in gd et zg in se ipsam equale est ei, quod fit 
ex multiplicatione zd in se ipsam. Posito itaque com- 
muni quod fit ex ez in se ipsam, erit quod fit ex multi- 
plicatione bd in dg et zg in se ipsam et ez in se ipsam 
equale toti ei, quod fit ex multiplicatione cuiusque 
harum in se ipsam ez et zd. Sed quod fit ex multiplica- 
tione ez in se ipsam et zd in se ipsam ei existit equale, 
quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. Ei quoque 
quod fit ex multiplicatione ez in se ipsam et gz in se 
ipsam equatur, quod fit ex multiplicatione eg in se 
ipsam. Fit ergo quod provenit ex multiplicatione bd in 
dg et eg in se ipsam equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione ed in se ipsam. Quod autem fit ex multipli- 
catione ea et ad cuiusque scilicet earum in se ipsam ei 
est equale, quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. 
Et quod fit ex eg in se ipsam equatur ei, quod fit ex ea 
in se ipsam. Reiectis ergo equalibus que fiunt ex eg in 
se ipsam et ea in se ipsam, remanet quod fit ex multi- 
plicatione bd in dg equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione da in se ipsam. Et hoc est quod ostendere volui- 
mus. 


Extra circulum quoque tertium abg punctum d 
signetur a quo due linee ad circulum protrahantur 
quarum una ipsum secet, que sit linea dgb, et alia con- 
tingat, que sit linea da. Dico igitur quod illud, quod fit 
ex multiplicatione bd in dg ei equale existit, quod fit ex 
multiplicatione ad in se ipsam. Ponam itaque centrum 
circuli sub linea dgb in puncto e. 

Probatio quoque erit secundum quod premisimus. 
Quoniam a puncto e protraham perpendicularem 
cadentem super lineam bg sitque ez et coniungam e 
cum a et cum g et cum d. Et quia linea ez protracta est 
a centro et secat lineam bg in duo media super rectos 
angulos, ergo linea 6z linee zg est equalis. Et quoniam 
linea bg iam secta est in duo media in puncto z et 
additur ei in longitudine linea gd, ergo totum quod fit 
ex multiplicatione bd in dg et zg in se ipsam equale est 
ei, quod fit ex multiplicatione zd in se ipsam. Posito 
itaque communi quod fit ex multiplicatione ze in se 
ipsam, erit totum quod fit ex multiplicatione 54 in dg 
et ez in se ipsam et zg in se ipsam toti, quod fit ex 
multiplicatione cuiusque harum in se ipsam ez et zd, 
equale. Sed totum quod fit ex multiplicatione cuius- 
que harum ez et zg in se ipsam ei equatur, quod fit ex 
multiplicatione eg in se ipsam. Et totum quod fit ex 
multiplicatione cuiusque harum ez et zd in se ipsam ei 
est equale, quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam, 
quoniam angulus ezd est rectus. Totum ergo quod fit 
ex multiplicatione bd in dg et ge in se ipsam ei existit 
equale, quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. Sed 
quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam est equale 
toti, quod fit ex multiplicatione cuiusque harum ea et 
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ad in se ipsam, quoniam angulus ead rectus existit. 
Ergo totum quod fit ex multiplicatione bd in dg et ge 
in se ipsam equatur toti, quod fit ex multiplicatione 
cuiusque harum ea et ad in se ipsam. Quod autem fit 
ex multiplicatione eg in se ipsam ei existit equale, quod 
fit ex multiplicatione ea in se ipsam. Sublatis ergo 
equalibus, que fiunt ex eg in se ipsam et ea in se ipsam, 
remanet quod fit ex multiplicatione bd in dg equale ei, 
quod fit ex multiplicatione ad in se ipsam. Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. 


Hoc preterea theorema sic in alio reperitur libro 
una sola notatum figura. Si punctum extra circulum 
signetur a quo due recte linee ad circulum producan- 
tur quarum una ipsum secet et altera contingat, super- 
ficies rectorum angulorum, que comprehenditur a tota 
linea que secat circulum et linea que ex ea cadit extra 
circulum, quadrato quod fit ex linea contingente equa- 
lis existit. 


Exempli causa: Sit itaque circulus abg et punctum, 
quod extra ipsum signatur, punctum d a quo ad circu- 
lum abg due recte linee da; db protrahantur. Sitque 
linea db, que est una earum, secans circulum et linea 
da contingens eum. Dico igitur quod superficies recto- 
rum angulorum, que comprehenditur ab his duabus 
lineis bd; dg, quadrato quod fit ex linea ad est equalis. 

Probatio eius: Quoniam ponam punctum e centrum 
et protraham a puncto e ad lineam bd perpendicu- 
larem ez et protraham lineas ea; eg; ed. Ft quia in cir- 
culo abg linea, que est ez, transit per centrum et iam 
secuit bg super rectos angulos, tunc secat eam in duo 
media, linea ergo bz linee zg est equalis. Et quia linea 
bg iam secta est in duo media in puncto z et coniungi- 
tur ei linea gd in rectitudine, erit superficies rectorum 
angulorum, que ab his duabus continetur lineis bd; dg, 
cum quadrato quod fit ex zg quadrato, quod fit ex zd, 
equalis. Si ergo posuero quadratum quod fit ex ze 
commune, erit superficies rectorum angulorum, que 
continetur ab his duabus lineis bd; dg, cum duobus 
quadratis, que fiunt ab ez et zg, duobus quadratis, que 
fiunt ab his duabus lineis ez et zd, equalis. Sed duo 
quadrata, que ab his duabus fiunt lineis ez; zg, qua- 
drato quod fit ex eg equalia sunt, quoniam angulus ezg 
est rectus. Duo quoque quadrata, que fiunt ex duabus 
lineis ez; zd, quadrato quod fit ex ed equantur, quo- 
niam angulus ezd rectus existit. Ergo superficies recto- 
rum angulorum, que ab his duabus comprehenditur 
lineis bd; dg, cum quadrato quod fit ex eg quadrato, 
quod fit ex ed, equatur. Sed quadratum quod fit ex ed 
duobus quadratis, que fiunt ex duabus lineis ea; ad, 
est equale, quoniam angulus ead est rectus. Superficies 
ergo rectorum angulorum, que continetur ab his dua- 
bus lineis bd; dg, cum quadrato quod fit ex eg duobus 
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quadratis, que fiunt ex ea et ad, equari invenitur. Sed 
quadratum quod fit ex una earum scilicet eg quadrato, 
quod fit ex ae, est equale. Et illud est ideo quod ipse a 
centro circuli ad circumferentiam  protrahuntur. 
Remanet itaque superficies rectorum angulorum, que 
comprehenditur ab his duabus lineis bd; dg, quadrato 
quod fit ex ad equalis. Et illud est quod ostendere 
voluimus. 


(III.36] Si extra circulum punctum signetur a quo due 
linee ad circulum protrahantur, quarum una ipsum 
secet et alia ad ipsum perveniat, et sit quod provenit ex 
multiplicatione linee, que secat circulum, in eam 
partem sui, que est extra circulum, equale ei quod fit 
ex multiplicatione linee pervenientis ad circulum in se 
ipsam, tunc linea ad circulum perveniens contingit 
ipsum. 


Exempli causa: Extra circulum primum abg signetur 
punctum d a quo due linee ad circulum protrahantur 
quarum una ipsum secet, que sit linea bgd, et alia ad 
ipsum perveniat, que sit linea ad. Et ponam illud quod 
fit ex multiplicatione bd in dg ei, quod fit ex multipli- 
catione ad in se ipsam, equale. Dico igitur quod linea 
ad circulum contingit. Et ponam centrum circuli in 
linea bgd aut supra ipsam aut sub ea. Ponam itaque 
ipsum primo in linea bgd in puncto e circuli primi. 

Probatio eius: Quoniam coniungam a cum e. Et quia 
linea bg iam secta est in duo media in puncto e et 
additur ei in longitudine linea gd, ergo quod fit ex 
multiplicatione bd in dg et eg in se ipsam equale est ei, 
quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. Sed quod fit 
ex multiplicatione bd in dg et ge in se ipsam equale est 
ei, quod fit ex multiplicatione ad in se ipsam et ae in se 
ipsam, quoniam ae est equalis ge. Ergo ad in se ipsam 
et ae in se ipsam sunt equales ed in se ipsam. Trian- 
gulus igitur ade est rectangulus cuius angulus ead est 
rectus. Et si a summitate diametri circuli linea super 
rectum angulum protrahatur, tunc linea protracta cir- 
culum contingit, linea ergo ad contingit circulum abg. 
Et illud est quod voluimus demonstrare. 


Q. 


Extra circulum quoque secundum abg signetur punc- 
tum d a quo due linee ad circulum abg protrahantur 
quarum una, que sit linea bgd, ipsum secet et alia, que 
sit linea ad, ad ipsum perveniat. Neque ponam 
centrum in linea bd, sed ponam ipsum supra ipsam in 
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puncto e. Et sit quod fit ex multiplicatione bd in dg 
equale ei, quod fit ex multiplicatione ad in se ipsam. 
Dico ergo quod linea ad circulum contingit. 

Probatio eius: Quoniam centrum circuli est e et pro- 
trahatur ab e perpendicularis ad lineam bg, que sit ez, 
et coniungam e cum a et e cum d et e cum g. Et quo- 
niam linea 5g iam secta est in duo media in puncto z et 
additur ei in longitudine linea gd, ergo quod fit ex 
multiplicatione bd in dg et gz in se ipsam equale est ei, 
quod fit ex multiplicatione zd in se ipsam. Et ponam 
quod fit ex multiplicatione ze in se ipsam commune, 
ergo quod fit ex multiplicatione 5d in dg et zg in se 
ipsam et ze in se ipsam ei, quod fit ex zd in se ipsam et 
ze in se ipsam, equale existit. Sed quod fit ex multipli- 
catione zd in se ipsam et ze in se ipsam equale est ei, 
quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam. Illud quo- 
que quod fit ex multiplicatione zg in se ipsam et ze in 
se ipsam equatur ei, quod fit ex multiplicatione ge in 
se ipsam. Ergo provenit quod fit ex multiplicatione bd 
in dg et eg in se ipsam equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione ed in se ipsam. Linea quoque eg linee ae est equa- 
lis, ergo quod fit ex multiplicatione ae in se ipsam et ad 
in se ipsam ei existit equale, quod fit ex multiplica- 
tione bd in gd et eg in se ipsam. Sed quod fit ex multi- 
plicatione 5d in gd et eg in se ipsam equatur ei, quod 
fit ex multiplicatione ed in se ipsam. Quod ergo fit ex 
multiplicatione ae in se ipsam et ad in se ipsam equale 
est ei, quod fit ex multiplicatione ed in se ipsam, ergo 
angulus ead est rectus. Sed cum ab extremitate dia- 
metri circuli protrahitur linea super rectos angulos, 
linea protracta circulum contingit, ergo linea ad con- 
tingit circulum abg. Et illud est quod voluimus osten- 
dere. 


Extra circulum quoque tertium abg punctum d 
signetur a quo due linee ad circulum producantur 
quarum una, que sit linea bgd, ipsum secet et alia per- 
veniat ad eum, que sit linea ad. Et quod fit ex multipli- 
catione bd in dg sit equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione ad in se ipsam. Dico igitur quod linea ad con- 
tingit circulum abg. Et ponam centrum circuli sub 
linea bgd in puncto e. 

Probatio eius: Quoniam protraham a puncto e per- 
pendicularem ad lineam bg, que sit ez, et copulabo e 
cum a et e cum d et e cum g. Et quoniam linea bg iam 
divisa est in duo media in puncto z et additur ei in 
longitudine linea gd. Et quod fit ex multiplicatione bd 
in gd et gz in se ipsam equale est ei, quod fit ex multi- 
plicatione zd in se ipsam. Ergo si posuero quod fit ex 
multiplicatione perpendicularis ez in se ipsam com- 
mune, erit quod provenit ex multiplicatione bd in dg et 
gz in se ipsam et ze in se ipsam equale ei, quod fit ex 
multiplicatione zd in se ipsam et ze in se ipsam. Sed zg 
in se ipsam et ez in se ipsam equales existunt ei, quod 
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fit ex multiplicatione eg in se ipsam. Illud quoque 
quod fit ex multiplicatione ez in se ipsam et zd in se 
ipsam ei, quod fit ex multiplicatione de in se ipsam, 
equatur. Sit ergo quod provenit ex multiplicatione bd 
in gd et eg in se ipsam equale ei, quod fit ex multiplica- 
tione ed in se ipsam. Linea quoque ae linee eg est equa- 
lis et bd in gd est equalis ad in se ipsam, ergo ad in se 
ipsam et ae in se ipsam sunt equales ed in se ipsam. 
Angulus ergo ead est rectus. Sed cum ab extremitate 
diametri circuli linea super rectum protrahitur angu- 
lum linea que protrahitur contingit circulum, ergo 
linea ad contingit circulum abg. Et illud est quod 
ostendere voluimus. 


Hoc etiam theorema taliter invenitur in alio libro 
uno solo signatum caractere: Si extra circulum punc- 
tum signetur a quo due recte linee ad circulum pro- 
trahantur, quarum una ipsum secet et alia perveniat 
ad ipsum, et sit superficies rectorum angulorum, que 
comprehenditur a tota linea que ipsum secat et por- 
tione eius que extra circulum cadit, equalis quadrato 
quod fit ex linea alia que ad circulum pervenit, tunc 
linea perveniens ad circulum contingit ipsum. 


Sit itaque circulus agb extra quem punctum d signe- 
tur a quo ad circulum abg due recte linee da; db pro- 
trahantur. Et sit db secans eum et da perveniens ad 
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ipsum. Superficies quoque rectorum angulorum, que 
continetur ab his duabus lineis bd; dg, sit equalis qua- 
drato, quod fit ex da. Dico igitur quod linea da circu- 
lum abg contingit. 

Protraham ergo a puncto d lineam contingentem 
circulum abg super quam sunt de et ponam centrum 
circuli abg punctum z et producam lineas za; zd; ze. Et 
quoniam superficies rectorum angulorum, que conti- 
netur ab his duabus lineis bd; dg, quadrato quod fit ex 
linea da equalis et superficies rectorum angulorum, 
que comprehenditur ab his duabus lineis bd; dg, equa- 
lis est etiam quadrato quod fit ex de, ergo erit quadra- 
tum, quod fit ex linea da, equale quadrato, quod fit ex 
linea de. Ergo linea da linee de est equalis. Et quoniam 
linea za linee ze est equalis, quod ideo est quia ipse a 
centro circuli ad circumferentiam sunt protracte, ergo 
linea zd communi erunt due linee az; zd duabus lineis 
ez; zd equales, unaqueque sue relative equalis. Basis 
quoque da basi de est equalis, ergo erit angulus azd 
angulo ezd equalis. Triangulus quoque azd triangulo 
zde equalis existit et reliqui anguli reliquis angulis 
equales. Duo ergo anguli zad; adz duobus angulis zed; 
edz sunt equales, quisque videlicet suo opposito, qui- 
bus latera supponuntur equalia, ergo angulus zad 
equalis est angulo zed. Sed angulus zed est rectus, quo- 
niam protrahitur ab extremitate diametri linea con- 
tingens circulum, ergo angulus zad est rectus. Linea 
quoque az, cum protrahetur, erit diametrus. Et iam 
protracta est ab extremitate eius linea da super rectos 
angulos, ergo linea da contingit circulum abg. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


Expleta est pars tertia libri Euclidis phylosophi. 
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[LIBER IV] 


INCIPIT PARS QUARTA LIBRI EUCLIDIS DE RADICIBUS. 


[Definitiones] 


[i] Figura intra figuram signari dicitur cum unus- 
quisque angulorum ipsius contingit unum- 
quodque ex lateribus figure intra quam ipsa 
signatur. 

[ii] Figura circa figuram dicitur signari cum unum- 
quodque ex lateribus eius contingit uuumquem- 
que ex angulis figure circa quam ipsa signatur. 


[IV.1] In circulo dato lineam recte linee date equalem 
circuli arcum secantem describere, que non sit longior 
diametro. 


Exempli causa: Ponam itaque circulum datum cir- 
culum abg et lineam rectam datam, que non sit maior 
diametro circuli, lineam de. Cum igitur voluero in cir- 
culo abg describere lineam linee recte de equalem et 
secantem arcum circuli que diametro ipsius non sit 
longior, protraham ipsius diametrum sitque linea bg. 
Si ergo linea de linee bg fuerit equalis, tunc iam per- 
fecimus quod volebamus. Quod si fuerit minor ea, sit 
de equalis zg. Ponam itaque punctum g centrum et 
secundum spatium gz describam circulum azh et con- 
iungam a cum g protrahendo lineam ag. Dico igitur, 
quod iam descripsimus in circulo abg lineam linee de 
equalem arcum circuli secantem que non est longior 
diametro, que est linea ag. 

Probatio eius: Quia centrum circuli azh est punctum g, 
ergo linea gz linee ga est equalis. Sed gz equalis existit 
de, ergo ag equatur de. Iam ergo descripsimus in cir- 
culo dato abg lineam equalem linee date de secantem 
arcum circuli, que non est longior diametro ipsius, et 
est linea ag. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[IV.2] In circulo dato triangulum describere, cuius 
anguli dati trianguli angulis sint equales. 


Exempli causa: Ponam itaque circulum datum circu- 
lum abg et triangulum datum triangulum dez. Cum 
igitur voluero in circulo abg describere triangulum, 
cuius anguli trianguli dez angulis sint equales, pro- 
ducam lineam per punctum a contingentem circulum, 
que sit linea Aat. Et constituam in puncto a linee con- 
üngentis angulum equalem angulo trianguli qui 
constat ex dez qui sit angulus hab. Et constituam etiam 
in puncto a linee hat angulum tag equalem alteri an- 
gulo trianguli qui constituitur ex dze et coniungam b 
cum g producendo lineam bg. Dico igitur, quod iam 
descripsimus in circulo dato abg triangulum, cuius 
anguli trianguli dati dez angulis sunt equales, qui est 
triangulus abg. 

Probatio eius: Quoniam linea hat contingit circulum 
abg et a loco contactus iam protracte sunt due linee 
secantes circulum, que sunt ab et ag. Ergo duo anguli, 
qui sunt ab utraque parte cuiusque illarum duobus 
angulis in portionibus circuli cadentibus, sunt equales 
scilicet coalterni equales existunt. Ergo angulus bah 
angulo agb est equalis, angulus quoque gat angulo abg 
equalis existit. Sed angulus gat angulo dze est equalis et 
angulus hab angulo dez equatur. Duo itaque anguli 
dez; dze duobus angulis abg; agb equales existunt. 
Omnis autem trianguli tres anguli duobus rectis sunt 
equales. Remanet itaque angulus edz angulo bag equa- 
lis, anguli ergo trianguli dez angulis trianguli dati abg 
in circulo abg descripti sunt equales. Et illud est quod 
voluimus ostendere. 


[IV.3] Circa circulum datum triangulum ipsum con- 
tinentem describere, cuius anguli dati trianguli angulis 
sint equales. 


Ponam itaque circulum datum circulum alg, trian- 
gulum quoque datum triangulum dez. Cum igitur 
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voluero circa circulum abg describere triangulum 
comprehendentem ipsum, cuius anguli angulis trian- 
guli dez sint equales, protraham lineam ez in duas 
partes ad ¢ et k. Et sit centrum h a quo protraham 
lineam ad circumferentiam, quocumque modo con- 
tingat, que sit linea hb et constituam super punctum A 
linee hb angulum equalem extrinseco angulo trianguli 
qui constat ex det, qui sit angulus bhg. Et constituam 
iterum in puncto A linee hb angulum equalem alteri 
angulo trianguli extrinseco dzk, qui sit angulus bha. Et 
protraham per puncta a et b et g lineas contingentes 
circulum abg, que sint linea /m et linea mn et linea nl. 
Dico igitur, quod iam descripsimus circa circulum abg 
triangulum ipsum comprehendentem, cuius anguli 
angulis trianguli dez sunt equales, qui est triangulus 
lmn. 

Probatio eius: Quoniam circulum abg contingit linea 
Im et a loco contactus protrahitur linea ad centrum, 
que est hb, ergo hb est perpendicularis super lineam 
lbm. Angulus igitur lbh est rectus et etiam angulus mbh 
est rectus. Et propter hoc etiam erunt duo anguli, qui 
sunt super punctum g, recti et illi, qui sunt super punc- 
tum a, sunt recti. Omnis autem figure quattuor 
habentis latera quattuor anguli quattuor rectis angulis 
sunt equales. Quattuor itaque anguli superficiei ahb/ 
quattuor rectis angulis equales existunt. Sed illi, qui 
sunt apud a et b, sunt recti. Anguli ergo, qui sunt apud 
h et | et sunt sibi oppositi, duobus rectis angulis equa- 
les remanent. Sed duo anguli dzk; dze duobus rectis 
sunt equales. Duo ergo anguli A et /, qui sunt oppositi, 
duobus angulis dzk; dze sunt equales. Sed angulus dzk 
angulo ahb est equalis. Remanet ergo angulus dze 
equalis angulo /. Et ita etiam erunt duo anguli det; dez 
duobus angulis h et m equales, qui sibi opponuntur. 
Sed angulus det equalis est angulo, qui est apud A. 
Remanet ergo angulus, qui est apud m, angulo dez 
equalis. Omnis vero trianguli tres anguli duobus rectis 
_ angulis sunt equales. Sed duo anguli dez; dze eis, qui 
sunt apud / et m, sunt equales. Remanet ergo angulus, 
qui est apud d, equalis ei, qui est apud n. Anguli igitur 
trianguli dez angulis trianguli n/m, qui circa circulum 
abg descriptus est ipsum comprehendens, sunt equales. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IV.4] Intra triangulum datum circulum ab ipso com- 
prehensum describere. 


Ponam itaque triangulum datum triangulum abg. 
Cum igitur voluero in triangulo abg describere circu- 
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lum contentum ab eo, secabo angulum abg in duo 
media cum linea bz et etiam angulum g in duo media 
cum linea gz. Que due linee in puncto z concurrant a 
quo perpendiculares protrahantur ad lineas ab et bg et 
ga que sint zh et zd et ze. Deinde ponam punctum z 
centrum et secundum spatium, quod est inter d et z et 
inter e et z et inter h et z, describam circulum in trian- 
gulo abg contingentem latera ipsius in punctis d et h et 
e. Dico igitur, quod iam descripsimus in triangulo abg 
circulum comprehensum ab eo. 

Probatio eius: Quia angulus dgz angulo zgh est equalis 
et angulus gdz est rectus qui est equalis angulo ghz, 
ergo duo anguli trianguli dzg, qui sunt dgz; gdz, duo- 
bus angulis trianguli zhg, qui sunt zgh; ghz, equales 
existunt. Posito itaque uno latere duobus triangulis 
communi quod duobus angulis subtenditur equalibus 
ex angulis eorum, duo reliqua latera unius trianguli 
duobus reliquis lateribus alterius trianguli equalia esse 
inveniuntur, unumquodque suo relativo, scilicet, latus 
zd lateri zh existit equale. Et ita etiam ostenditur, quod 
zh equatur ze. Tria ergo latera dz et zh et ze equalia 
sunt. Anguli quoque, qui sunt apud puncta d et h et e, 
sunt recti. Circulus ergo qui describitur super centrum 
z secundum spatium quod est inter z et d transit per 
puncta À et e et trianguli latera contingit. Iam ergo 
fecimus in triangulo dato abg circulum deh compre- 
hensum ab eo. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[IV.5] Circa triangulum datum circulum ipsum com- 
prehendentem describere sive triangulus sit rectangu- 
lus sive sit ambligonius sive sit oxigonius. 


Verbi gratia: Ponam itaque triangulum datum trian- 
gulum abg quem primo ponam orthogonium qui est 
triangulus primus. Cum igitur voluero circa triangu- 
lum primum orthogonium abg circulum describere 
comprehendentem ipsum, dividam latus ab in duo 
media in puncto d et latus bg in duo media in puncto e 
et coniungam e cum d et e cum a. Super centrum ita- 
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que e secundum spatium, quod est inter a et b et g, 
describam circulum qui comprehendet triangulum 
orthogonium abg. 

Probatio eius: Quoniam linea ab iam divisa est in duo 
media in puncto d et linea bg in duo media in puncto e 
et coniungam d cum e, ergo linea de linee ag equi- 
distat. Sed super eas cecidit iam linea ab, ergo angulus 
extrinsecus bde intrinseco qui ei opponitur, qui con- 
stat ex bag, est equalis. Sed angulus bag est rectus, 
angulus ergo bde etiam rectus existit. Angulus quoque 
eda est rectus et ad est equalis bd, posito itaque de 
communi, due linee ad et de duabus lineis bd et de sunt 
equales, queque sue relative equalis. Angulus quoque 
bde angulo ade equalis existit, ergo basis ae basi eb 
equatur. Sed linea eg est equalis linee eb, latera ergo 
tria ae et eb et eg equalia sunt. Iam igitur ostensum est, 
quod iam fecimus circa triangulum abg rectangulum 
circulum comprehendentem ipsum, qui est circulus 
abg. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 
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Sit etiam triangulus secundus abg ambligonius. Cum 
igitur voluero circa ipsum describere circulum com- 
prehendentem eum, secabo omnia latera eius in duo 
media, scilicet, latus ab et latus bg et latus ag super 
puncta e et d et z et coniungam e cum d et z cum d. In 
supradictis vero fuit ostensum, quod de equidistat ag 
et dz, ab. Et quia ed equidistat ag et iam cecidit super 
eas linea ae, ergo angulus extrinsecus bed intrinseco 
sibi opposito, qui est bag est equalis. Sed angulus bag 
est expansus, ergo angulus bed etiam est expansus. Et 
ita angulus dzg est expansus. Protraham itaque a duo- 
bus punctis e et z, que sunt in duabus lineis ab et ag, 
duas lineas quarum unaqueque super rectos protrahi- 
tur angulos et secat lineam bg et concurrant in puncto 
h que sint linee eh et zh. Deinde coniungam h cum b et 
cum a et cum g. Cum igitur ae sit equalis eb si eh pona- 
tur communis, erunt due linee ae et eh equales duabus 
lineis be et eh, queque equalis sue relative. Angulus 
quoque beh angulo aeh equatur, ergo basis ah basi bh 
est equalis. Et ita erit ah equalis gh. Tria ergo latera ah 
et hb et gh sunt equalia. Super centrum ergo A secun- 
dum spatium, quod est inter a et 5 et g, circulus de- 
scribatur qui comprehendit triangulum secundum abg 
qui est ambligonius. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. 


Sit etiam triangulus abg tertius oxigonius. Cum igi- 
tur circa ipsum circulum ipsum comprehendentem 
describere voluero, unumquodque ex lateribus eius in 
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duo secabo media in punctis d et e et z. Et coniungam 
d cum e et z cum e et d cum z. Et quia iam ostensum est 
quod linea de linee ag equidistat et iam cecidit super 
eas linea bda, ergo angulus extrinsecus bde angulo in- 
trinseco sibi opposito est equalis, qui est angulus bag. 
Sed angulus bag est acutus, ergo angulus bde etiam est 
acutus. Et ita etiam angulus ezg est acutus. Protraham 
itaque a puncto d linee ab lineam super rectos angulos 
que transeat per id quod est inter duos angulos adz et 
bde. Et protraham etiam a puncto z linee ag lineam 
super rectos angulos que transeat per id quod est inter 
duos angulos qui sunt azd et gze. He quoque due pre- 
dicte linee concurrant. Posita itaque linea dh com- 
muni, erunt due linee ad et dh duabus lineis bd et dh 
equales, queque illarum sue relative. Angulus quoque 
bdh angulo adh est equalis, ergo basis bh basi ah equa- 
tur. Et ita erit ah equalis hg. Tria ergo latera ah et hb et 
hg equalia sunt. Super centrum ergo h secundum spa- 
tium a et b et g circulus describatur, qui triangulum 
tertium abg oxigonium datum contineat. Et hoc est 
quod ostendere voluimus. 


Hoc theorema in alio libro una sola figura inveni- 
tur signatum quod hoc modo disponitur et probatur: 
Circa triangulum datum circulum ipsum continentem 
describere. 


Sit itaque triangulus datus triangulus abg, circa 
quem circulum ipsum continentem describere volo. 
Dividam ergo latera ab; ag in duo media super duo 
puncta d et e a quibus duas lineas erectas super duas 
lineas ab et ag super rectos angulos protraham, que 
sint dz; ez. Deinde producam lineas za; zg; zb. Dico 
igitur super centrum z circulum posse describi con- 
tinentem triangulum datum abg. 

Probatio eius: Quoniam linea ae linee eb est equalis 
linea ze communi, erunt due linee ae et ez duabus 
lineis be et ez equales, queque sue relative. Angulus 
quoque aez rectus angulo recto bez est equalis, ergo 
basis az basi bz equatur. Et ita etiam ostenditur, quod 
linea az linee zg existit equalis. Linea ergo bz linee zg 
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est equalis, ergo linee az; zb; 2g equales inveniuntur. 
Cum ergo posuerimus punctum z centrum et circum- 
ducemus lineam circumflexam secundum spatium az, 
transibit circulus per duo puncta b et g. Ergo descri- 
bemus circulum super quem sint agb. Iam ergo de- 
scripsimus circa triangulum abg circulum comprehen- 
dentem ipsum, qui est circulus abg. Et illud est quod 
voluimus demonstrare. 


[IV.6] Intra circulum datum quadratum ab eo con- 
tentum describere. 


Verbi gratia: Sit itaque circulus datus circulus abgd. 
Cum ergo voluero in ipso describere quadratum com- 
prehensum ab eo, duas diametros protraham quarum 
unaqueque alteram secet super rectos angulos in 
puncto e, que sint ag et bd. Et coniungam a cum b et a 
cum d et g cum b et g cum d. Dico igitur, quod iam 
fecimus in circulo abgd quadratum super quod sunt 
bgda. 

Probatio eius: Quoniam linea be linee ed est equalis, 
linea ea posita communi, erunt due linee be et ea dua- 
bus lineis de et ea equales, queque equalis alii. Angulus 
quoque bea angulo dea equatur, ergo basis ad equalis 
existit basi ab. Et ita etiam ostenditur, quod bg est 
equalis gd et quod £g et gd sunt equales ab et ad. 
Quadratum ergo abgd equalium est laterum et recto- 
rum angulorum, quoniam anguli qui sunt in medieta- 
tibus circuli sunt recti. Ergo omnes anguli, qui sunt 
apud puncta abgd, sunt recti. lam ergo demonstratum 
est, quod iam fecimus in circulo abgd quadratum equi- 
laterum et rectorum angulorum comprehensum ab eo. 
Et illud est quod declarare voluimus. 


[IV.7] Circa datum circulum quadratum ipsum con- 
tinens describere. 


h a Z 
d e b 

a 
k g 


Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abgd. Cum igitur voluero circa ipsum describere qua- 
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dratum continens ipsum, protraham in ipso duas dia- 
metros circuli quarum queque alteram super rectos 
secet angulos, que sint ag et bd. Et producam a punctis 
a et b et g et d lineas circulum contingentes, que sint hz; 
zt; th; kh. Dico igitur, quod iam fecimus circa circulum 
abgd quadratum ipsum comprehendens super quod 
sunt zf&h. 

Probatio eius: Quoniam linea zh contingit circulum et 
a loco contactus iam protracta est linea ae usque ad 
centrum, ergo ipsa est perpendicularis super lineam 
zh. Duo itaque anguli zae et hae sunt recti. Et ita etiam 
erunt anguli, qui sunt in punctis b et g et d, recti. Duo 
igitur anguli zae et bea duobus rectis angulis sunt equa- 
les ex secundo membro XXVIIII primi libri, ergo 
linea be linee za equidistat et ita etiam bz et ea sunt 
equidistantes. Superficies ergo zbea equidistantium est 
laterum. Latera ergo ipsius et anguli, que sibi vicissim 
opponuntur, equalia sunt. Ergo latus za lateri be est 
equale et ita be erit equale gt. Sed be equatur za, ergo 
za, gt equale existit. Ita quoque ostenditur, quod ah est 
equale ed et equale gk, ergo bd est equale zh et equale 
similiter tk. Et ita etiam ag equale existit /z et hk, ergo 
superficies ztkh est equidistantium laterum. Et recto- 
rum dico esse angulorum. Et quia be equidistat za et 
iam cecidit super eas linea bz, ergo duo anguli intrin- 
seci ebz et azb duobus rectis angulis sunt equales. Sed 
angulus ebz est rectus. Remanet ergo azb rectus. Et ita 
etiam erunt anguli, qui sunt apud puncta / et k et h, 
recti. Ergo superficies ztkh est quadratum equalium 
laterum et rectorum angulorum. Iam ergo descripsi- 
mus circa circulum abgd quadratum comprehendens 
ipsum. Et hoc est quod declarare voluimus. 


(IV.8] Intra quadratum datum circulum ab ipso con- 
tentum describere. 


a Z b 
e ik h 
d t g 


Verbi gratia: Ponam itaque quadratum datum qua- 
dratum abgd. Cum ergo in ipso voluero describere cir- 
culum ab ipso comprehensum, dividam unamquam- 
que duarum linearum ad et ab in duo media in duo- 
bus punctis e et z. Et protraham ab eis duas lineas 
super rectos angulos, que sint eh et zt. 

Probatio eius: Et quia ae est equalis ed, ergo tota ad 
dupla est ae. Et ita erit ab dupla az et ad equatur ab. 
Ergo ae equalis existit az. Sed linea ae equidistat zk et 
az equidistans est ek. Superficies ergo azke est equidis- 
tantium laterum, ergo eius latera et anguli, que vicis- 
sim opponuntur, equalia sunt. Ergo za est equale ke et 
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zk equatur ae. Sed zk equale est bh, ergo bh equale 
existit ae. Et eh equatur ab et az equale est ek. Sed 
totum ab duplum existit az et eh duplum eh, ergo ek 
equale est kh. Et ita zk equale est kt. Et quia ae equidis- 
tat kz et cecidit super eas linea za, ergo duo anguli 
intrinseci duobus rectis angulis sunt equales. Sed an- 
gulus azk est rectus, remanet ergo angulus zae rectus. 
Angulus autem aek est rectus, ergo reliquus e&z est 
rectus. Superficies ergo azke est equidistantium late- 
rum et rectorum angulorum, ergo ek equale existit kz. 
Et ita erunt kt et kh equalia zk et ke, ergo quattuor 
latera ke et kz et kh et kt equalia sunt. Super centrum 
ergo k secundum spatium z et e et h et £ describam 
circulum qui est intra quadratum abgd quem quadra- 
tum continet, qui est circulus ezht. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Hoc itidem theorema sic invenitur in alio libro: 
Intra quadratum datum circulum ab eo contentum 
describere. 

Ponam itaque quadratum datum quadratum abgd et 
dividam unamquamque duarum linearum ad et ab in 
duo media in duobus punctis e et z. Et protraham duas 
lineas eh et zt super rectos angulos. Unaqueque igitur 
superficierum ah; eg; at; zg equidistantium est laterum, 
ergo anguli, qui sunt apud A et t, sunt recti quia ipsi 
opponuntur angulis rectis et anguli, qui sunt apud &, 
sunt recti. Et quia ab existit equalis ad, erit az equalis 
ae, quoniam az et ae sunt medietates ad et ab. Linea 
quoque ae equatur linee bh, quoniam opponitur ei. Et 
zk etiam existit equalis ae et za equalis ke et td. Et ita ed 
invenitur equalis At et gh et zb similiter inveniuntur 
equales fh et tg, ergo superficies quattuor ak; et; kb; kg 
quadrata equalia sunt. Erunt ergo quattuor linee kz; 
ke; kt; kh equales. Et iam ostendimus quod anguli, qui 
egrediuntur ab extremitatibus harum linearum, sunt 
recti. Cum ergo posuerimus punctum & centrum et 
circumduximus lineam secundum spatium cuiusque 
linearum harum hz; ke; kt; kh, transibit circulus per 
puncta z et e et t et h et continget latera abgd, quoniam 
due linee zt; eh sunt diametri circuli. Et anguli, qui 
sunt apud earum extremitates, sunt recti, ergo latera 
quadrati abgd, cum describetur, hic circulus continget. 
Si ergo descripsero hunc circulum in quadrato dato, 
erit contingens latera ab; bg; gd; da quoniam anguli, 
qui sunt apud puncta e, z, h, t, sunt recti. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IV.9] Circa quadratum datum circulum ipsum con- 
tinentem describere. 
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Verbi gratia: Ponam itaque quadratum datum qua- 
dratum abgd. Cum igitur circa ipsum voluero descri- 
bere circulum ipsum continentem, copulabo a cum g 
et b cum d. Et quia ab est equalis ad et angulus bad est 
rectus, quisque igitur duorum angulorum abd et adb 
est recti medietas. Et ita erunt duo anguli dag; dga, 
quisque videlicet eorum, recti medietas. Ergo angulus 
adb equalis existit angulo dag, latus ergo ea lateri ed est 
equale. Et ita erit latus eb equale lateri eg et latus eg 
lateri de et ita quattuor latera ed et ea et eb et eg sunt 
equalia. Super centrum ergo e secundum spatium abgd 
describam circulum comprehendentem quadratum 
abgd. Et illud est quod facere voluimus. 


[IV.10] Triangulum duorum equalium laterum consti- 
tuere cuius unusquisque duorum angulorum, qui sunt 
supra basim, reliqui anguli duplus existat. 


AL 


Verbi gratia: Protraham ergo lineam super quam 
signabo ab. Et dividam eam in puncto g ita ut fiat quod 
provenit ex multiplicatione ab in bg equale ei, quod fit 
ex multiplicatione ag in se ipsam. Et circumducam 
super centrum a secundum spatium a et 5 circulum 
super quem sunt bde. Et ponam in hoc circulo lineam 
protractam a puncto 6 equalem linee ag et secantem 
arcum circuli, que sit linea bd. Et coniungam g cum d 
et a cum d protrahendo lineas gd et ad et describam 
circa triangulum agd circulum super quem sint agd 
continentem ipsum. Et quia illud quod fit ex multipli- 
catione ab in bg equale existit ei, quod fit ex multiplica- 
tione ag in se ipsam, et ga equatur bd, ergo quod fit ex 
multiplicatione ab in bg equale est ei, quod fit ex mul- 
tiplicatione bd in se ipsam. Punctum autem b extra 
circulum agd existit a quo due linee ad circulum agd 
iam sunt protracte, quarum una, que est ba, ipsum 
secat et alia, que est bd, pervenit ad eum et quod fit ex 
multiplicatione ab in bg equale est ei, quod fit ex mul- 
tiplicatione bd in se ipsam, ergo linea bd contingit cir- 
culum agd. Et quia a loco contactus iam protracta est 
in eo linea dg que secat circulum agd et non transit per 
centrum, ergo duo anguli, qui sunt ab utraque parte 
linee dg, duobus angulis sunt equales qui cadunt in 
duabus portionibus circuli qui sunt coalterni, scilicet, 
gdb equalis existit angulo gad. Posito itaque communi 
angulo gda erit totus angulus bda equalis duobus angu- 
lis gda; dag. Sed duo anguli gda; dag equales sunt toti 
angulo 5gd qui est extrinsecus trianguli angulus, ergo 
angulus bgd equalis est angulo bda. Sed angulus bda 
equatur angulo dba, ergo angulus dba equalis est an- 
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gulo bgd, latus ergo bd lateri gd existit equale. Sed bd 
est equale ag, ergo ag equatur gd. Angulus ergo gad 
angulo gda est equalis. Duo itaque anguli gad; gda 
anguli gad sunt duplum. Sed angulus bgd, qui est ex- 
trinsecus trianguli, duobus angulis gad; gda simul est 
equalis, ergo angulus bgd anguli dag est duplus. Sed 
angulus bgd est equalis angulo abd, ergo angulus abd 
anguli dag duplus existit. Sed angulus abd est equalis 
angulo adb, ergo angulus adb est duplus anguli dag. 
Unusquisque igitur duorum angulorum abd; adb an- 
guli bad duplus existit. lam ergo constituimus triangu- 
lum duorum equalium laterum super quem sunt abd 
cuius quisque duorum angulorum, qui sunt supra 
basim, reliqui anguli duplus existit. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[IV.11] Intra circulum datum pentagonum equalium 
laterum et angulorum ab eo contentum describere. 


d 


Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abg. Cum ergo voluero in ipso describere pentagonum 
equalium laterum et angulorum comprehensum a cir- 
culo, constituam triangulum duorum equalium late- 
rum cuius quisque duorum angulorum, qui sunt supra 
basim, reliqui anguli sit duplus et signabo supra 
triangulum dez. Et faciam in circulo abg triangulum 
super quem sunt abg cuius anguli sint equales angulis 
trianguli dez. Et ponam unumquemque duorum angu- 
lorum trianguli abg, qui sunt abg; agb, duplum anguli 
bag. Et dividam angulum abg in duo media cum linea 
bd et angulum etiam agb in duo media cum linea ge. Et 
coniungam a cum e et e cum b et a cum d et d cum g. 
Dico igitur, quod iam descripsimus in circulo abg pen- 
tagonum equalium laterum et angulorum super quem 
est aebgd. 

Probatio eius: Quoniam unusquisque duorum angu- 
lorum abg; agb anguli bag est duplus et in duo media 
sectus, ergo quinque anguli, qui sunt bag; age; egb; 
ghd; dba, equales existunt. Arcus quoque quinque 
super quos sunt ae et eb et bg et gd et da sunt equales, 
ergo pentagonus abgde equilaterus est. Arcus quoque 
eb arcui gd equalis existit. Ponam autem arcum ead 
communem, erit ergo totum dead toti gdae equale. Sed 
angulus bgd est super arcum bead, angulus quoque gbe 
est super arcum gdae, ergo angulus gbe equalis est 
angulo bgd. Et ita erunt anguli gda et dae et aeb equales 
angulis dgb et gbe. Pentagonus ergo aebgd quod sit 
equalium laterum et angulorum iam ostensum est. Et 
ipse iam est descriptus in circulo abg. Et illud est quod 
ostendere voluimus. 
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[IV.12] Circa circulum datum pentagonum equalium 
laterum et angulorum ipsum continentem describere. 


Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abg. Cum ergo voluero describere circa ipsum penta- 
gonum equalium laterum et angulorum comprehen- 
dentem ipsum, describam in circulo abgde pentago- 
num equalium laterum et angulorum contentum ab 
€o. Et sint puncta angulorum pentagoni puncta abgde. 
Et transeant per puncta ista linee circulum contingen- 
tes, que sint Al; lz; zh et ht et tk. Et ponam centrum 
circuli punctum m et coniungam m cum & et cum b et 
cum / et cum g et cum z et cum d et cum het cum e et 
cum ¢ et cum a protrahendo lineas mk; mb; ml; mg; mz; 
md; mh; me; mt; ma. Dico igitur pentagonum equalium 
laterum et angulorum circa circulum datum constitu- 
tum fore. 

Probatio eius: Quoniam due linee gz et zd iam sunt 
protracte a puncto z contingentes circulum abgde, erit 
linea gz linee zd equalis. Linea itaque zm communi 
erunt due linee gz; zm equales duabus lineis dz; zm, 
queque sue relative. Basis quoque gm basi md equalis 
existit quoniam ipse sunt producte a centro circuli ad 
lineam comprehendentem ipsum. Ergo angulus gzm 
angulo dzm equatur, linea ergo zz iam divisit angu- 
lum gzd in duo media. Et ita etiam ostenditur, quod 
angulos ehd; ate; bka; big iam diviserunt linee mh; mt; 
mk; ml in duo media quemque, scilicet, eorum in duo 
media. Et etiam quia linea gm est equalis linee md, 
linea mz communi, sunt ergo due linee gm; mz duabus 
lineis zm; md equales, queque sue relative. Basis quo- 
que gz basi zd equatur, ergo angulus gmz angulo zmd 
est equalis. lam ergo angulus gmd in duo media linea 
mz est divisus. Et ita etiam ostenditur, quod angulos 
dme; ema; amb; bmg linee mh et mt et mk et ml in duo et 
duo media iam diviserunt. Et quoniam arcus de arcui 
gd est equalis quoniam duo latera pentagoni eis sub- 
tenduntur, erit angulus gmd equalis angulo dme. Sed 
angulus gmd anguli dmz est duplus et angulus emd 
existit duplus anguli dmh. Angulus igitur zmd angulo 
dmh est equalis. Angulus quoque mdz est rectus quo- 
niam linea dm, que per centrum transit, iam est pro- 
tracta a loco contactus. Et ita angulus mdh est rectus. 
Duo itaque anguli zmd; mdz trianguli zmd duobus 
angulis dmh; hdm, qui sunt trianguli mdh, sunt equales, 
quisque suo relativo. Latere itaque md communi eis- 
dem erunt reliqua latera reliquis lateribus equalia, 
quodque suo relativo. Linea ergo zd linee dh est equa- 
lis. Reliquus quoque angulus mzd reliquo angulo mhd 
equalis existit. Et ita etiam demonstratur, quod linea /g 
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linee gz equatur. Et quia gz equalis est linee zd et du- 
plum gz est zl et duplum zd est zh, ergo erit linea zh 
linee z/ equalis. Et ita etiam ostenditur, quod linea zh 
est equalis linee ht et quod linea ht equatur linee tk et 
quod linea /k existit equalis linee l et quod linea kl 
linee /z est equalis. Linee ergo kl; lz; zh; ht; tk equales 
existunt, ergo pentagonus zA/Al est equalium laterum. 

Et dico etiam, quod ipse est angulorum equalium. 

Probatio eius: Et quia angulus mzd angulo mhd est 
equalis et duplum anguli mzd est angulus gzd et du- 
plum anguli mhd est angulus ehd, ergo angulus gzd 
angulo ehd est equalis. Et ita etiam ostenditur, quod 
angulus zht angulo Rth est equalis et quod angulus Ath 
equatur angulo ¿kt et etiam quod angulus ¿kt est equa- 
lis angulo &/z et quod angulus iz equalis existit angulo 
izh. Ergo quinque anguli, super quos sunt /À^; klz; Izh; 
zht; htk, equales existunt. Pentagonus ergo zhtkl equa- 
lium est angulorum. Et iam fuit ostensum, quod est 
equalium laterum et ipse comprehendit circulum 
abgde. Et illud est quod voluimus facere. 


[IV.13] Intra pentagonum datum equalium laterum et 
angulorum circulum ab eo contentum describere. 


Verbi gratia: Ponam itaque pentagonum datum equa- 
lium laterum et angulorum pentagonum abgde. Cum 
igitur in ipso voluero describere circulum ab eo con- 
tentum, duos angulos bgd et gde in duo et duo media 
duabus lineis zg et zd dividam. Et producam lineas az; 
zb; ez et a puncto z ad lineas ab; bg; gd; de; ea protra- 
ham perpendiculares zh; zt; zk; zl; zm. Et quoniam 
latus bg lateri gd est equale et illud est quoniam penta- 
gonus est equilaterus, linea gz communi, ergo erunt 
due linee 5g; gz duabus lineis dg; gz equales, queque 
sue relative. Angulus quoque bgz angulo zgd est equa- 
lis, ergo basis bz basi zd equatur et triangulus bgz 
triangulo zdg existit equalis. Et reliqui anguli reliquis 
angulis equantur, quibus latera subtenduntur equalia. 
Angulus itaque gbz angulo zdg est equalis. Remanet 
itaque angulus abz equalis angulo zde. Sed angulus zde 
angulo zdg est equalis, angulus itaque abz angulo zdg 
equatur. Sed angulus zdg iam fuit equalis angulo 25g, 
ergo angulus abz angulo zbg existit equalis. Angulus 
igitur abg iam est divisus in duo media linea bz. Et ita 
ostenditur, quod unusquisque duorum angulorum 
bae; aed iam est divisus in duo media cum duabus 
lineis az; ze. Et quia angulus bgz est equalis angulo zgd 
et angulus zhg rectus equatur angulo zmg recto, erunt 
duo anguli zmg; zgm duobus angulis zhg; zgh equales, 
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quisque suo relativo. Linea quoque gz communis est 
duobus triangulis coniunctim. Quapropter duo re- 
liqua latera duobus reliquis lateribus sunt equalia, 
quodque suo relativo. Linea ergo mz linee zh est equa- 
lis. Et ita etiam ostenditur, quod linea hz equatur linee 
zt et linea zt linee zk et linea zk linee z/ et linea z/ linee 
zm equalis existit. Ergo quinque linee, super quas sunt 
hz; zt; zk; zl; zm, equales sunt. Cum ergo posuerimus 
punctum z centrum circuli et circumducemus secun- 
dum spatium unius punctorum A/AIm circulum, trans- 
ibit circumferentia per reliqua puncta et continget 
quinque latera pentagoni abgde quoniam anguli, qui 
sunt apud puncta A/A/m, sunt recti. Circumducam igi- 
tur hunc circulum, qui est htk/m. Iam ergo fecimus in 
pentagono abgde circulum contentum ab eo, qui est 
circulus htklm. Et illud est quod perficere voluimus. 


(IV.14] Circa pentagonum datum equalium laterum et 
angulorum circulum ipsum continentem describere. 


Verbi gratia: Pentagonum itaque datum equalium 
laterum et angulorum ponam pentagonum abgde. 
Cum igitur voluero circa ipsum describere circulum 
ipsum comprehendentem, dividam angulum bgd in 
duo media linea gz et angulum gde in duo media linea 
dz que due linee concurrant in puncto z. Et protraham 
lineas z5; za; ze. Et quia linea bg linee dg est equalis, 
linea gz communi, erunt due linee bg; gz duabus lineis 
dg; gz equales. Angulus quoque bgz angulo dgz est 
equalis. Basis ergo bz basi zd est equalis et triangulus 
zbg triangulo zdg equatur et reliqui duo anguli zbg; bzg 
reliquis duobus angulis zdg; dzg equales existunt, 
quisque eorum suo relativo equalis, scilicet, quibus 
latera subtenduntur equalia. Angulus itaque zbg an- 
gulo zdg est equalis. Sed angulus zdg est medietas 
anguli gde quoniam angulus zdg angulo zde est equalis 
quia est divisus in duo media. Angulus quoque gde 
angulo gba equatur, ergo angulus zbg anguli gba medie- 
tas existit. Angulus ergo zbg angulo zba equatur, linea 
quoque ab linee bg equatur. Linea ergo bz communi, 
erunt due linee ab; bz duabus gb; bz equales, queque 
illarum sue relative equalis. Angulus quoque abz an- 
gulo gbz equalis existit, ergo basis za basi zg est equalis. 
Et ita etiam ostenditur, quod queque harum linearum 
ze; zd cuique harum equatur za; zg. Ergo linee za; zb; 
zg; zd; ze equales sunt cuique harum za; zb. Quinque 
ergo linee za; zb; zg; zd; ze equales existunt. Cum ergo 
posuerimus punctum z centrum et circuierimus secun- 
dum spatium a, transibit circulus per puncta bgde et 
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comprehendet pentagonum datum equalium laterum 
et angulorum, qui est circulus abgde. Et illud est quod 
perficere voluimus. 


(1V.15] Intra circulum datum exagonum equalium 
laterum et angulorum describere. 


Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abg, cuius diametrus sit db et centrum sit e. Cum igitur 
voluero in ipso describere exagonum equalium late- 
rum et angulorum, describam super centrum b secun- 
dum quantitatem longitudinis, que est inter b et e, 
circulum super quem sunt egza. Et coniungam a cum e 
et g cum e duabus lineis quas in rectitudine protraham 
usque ad 7 et que sunt in linea circumducta. Et copu- 
labo a cum b et b cum g et g cum h et h cum d et d cum 
t et ¢ cum a. Dico igitur, quod iam fecimus in circulo 
abg exagonum equalium laterum et angulorum super 
quem sunt atdhgb. 

Probatio eius: Quoniam e est centrum circuli abg, ergo 
linea ae linee eb est equalis. Et etiam quia punctum b 
est centrum circuli egza, ergo linea ab linee be equalis 
existit. Triangulus itaque aeb equalium laterum et 
angulorum esse comprobatur. Et similiter etiam 
ostenditur, quod triangulus geb equalium laterum 
existit et angulorum. Quia omnes tres anguli trianguli 
duobus rectis equales sunt, angulus ergo aeb existit 
equalis duabus tertiis unius recti anguli, angulus quo- 
que geb est due tertie unius anguli recti, ergo totus 
angulus aeg est rectus et tertia. Sed angulus tea et angu- 
lus aeg duobus rectis angulis sunt equales. Cum igitur 
angulus aeg sit angulus rectus et tertia, remanet angu- 
lus aet due tertie unius recti. Sed angulus aet est equa- 
lis angulo geh et angulus aeb existit equalis angulo deh. 
Angulus quoque geb angulo ted equatur. Unusquisque 
igitur sex angulorum, qui sunt in puncto e, existit due 
tertie unius recti anguli. Sunt ergo equales, ergo etiam 
arcus sex equales existunt, qui sunt at et td et dh et hg et 
gb et ba. Ergo exagonus atdhgb est equalium laterum. 
Et quia arcus dh est equalis arcui gb, arcu dtab com- 
muni, erit totus arcus d/abg toti arcui batdh equalis. Sed 
angulus dhg existit super arcum dtabg et angulus hgb est 
super arcum batdh. Angulus igitur hgb angulo ghd 
equari invenitur. Et ita anguli, qui sunt super d et ¢ et 
a et b, angulo dhg et angulo hgb equales sunt. Iam 
igitur ostensum est, quod exagonus equalium laterum 
et angulorum in circulo abg est descriptus. Et illud est 
quod ostendere voluimus. 


Hoc quoque aliter invenitur in alio libro hoc scilicet 


modo: Intra circulum datum exagonum equalium 
laterum et angulorum describere. 
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Sit itaque circulus datus circulus abgdez. Cum igitur 
in ipso voluero describere exagonum equalium late- 
rum et angulorum, protraham diametrum circuli, que 
est gz. Sitque centrum ipsius punctum h. Punctum 
quoque z ponam centrum et circumducam secundum 
spatium zh circulum super quem sunt hatke et protra- 
ham lineas ah; az; eh; ez et producam duas lineas ah; 
he usque ad duo puncta d et b et coniungam lineas ab; 
bg; gd; de. Et quia punctum 4 est centrum circuli age, 
erit linea ah equalis linee Ae. Et quoniam etiam punc- 
tum z est centrum circuli ake, erit linea az equalis linee 
ze. Unusquisque igitur duorum triangulorum ahz; hez 
equalium existit laterum. Et quia linea ah est equalis 
linee he et linea az linee ze equatur, linea hz communi, 
erunt due linee ah; hz duabus lineis eh; hz equales, 
queque sue relative. Basis quoque az basi ze equatur, 
ergo angulus az angulo ehz existit equalis. Angulus 
quoque zhe angulo bhg equalis esse perhibetur, ergo 
angulus bhg angulo ghd est equalis, quattuor ergo an- 
guli bhg; ghd; ahz; zhe equales existunt. Et quia linea ah 
linee hz, quoniam protrahuntur a centro circuli ad 
lineam circumductam, est equalis, erit angulus haz 
angulo azh equalis, duo itaque anguli haz ; azh duplum 
sunt anguli haz. Sed duo anguli haz; azh angulo ahg 
extrinseco equales existunt, ergo angulus ahg extrin- 
secus anguli haz duplus existit. Angulus quoque haz 
angulo ahz est equalis, quoniam triangulus est equi- 
laterus, et angulus ahz angulo bhg est equalis, ergo 
angulus bhg angulo haz est equalis. Angulus itaque ahg 
anguli bhg est duplus. Ergo angulus bhg angulo bha est 
equalis. Sed angulus bha angulo dhe equalis existit, 
angulus ergo bhg unicuique angulorum az; zhe; ghd 
equalis invenitur. Unusquisque igitur angulorum ahz; 
zhe; ghd; bhg duobus angulis bha; dhe est equalis. Sex 
ergo anguli, qui sunt in puncto A, vicissim sunt equa- 
les. Sed equalibus angulis equales subtenduntur arcus, 
ergo sex arcus, qui sunt ab; bg; gd; de; ez; za, sunt 
equales. Sex ergo linee ab; bg; gd; de; ez; za sunt equa- 
les, quoniam equalibus arcubus equales subtenduntur 
linee. Exagonus igitur abgdez equalium existit laterum. 

Et dico etiam, quod est equalium angulorum. 

Probatio eius: Et quia arcus az arcui bg equatur, arcu 
gdez communi erit totus arcus bgdez toti arcui azedg 
equalis. Sed angulus baz est super arcum bgdez et angu- 
lus abg super arcum aedg. Et anguli, qui sunt super 
equales arcus, equales existunt, ergo angulus baz an- 
gulo gba est equalis. Et iam etiam ostenditur, quod 
angulus gba angulo bgd est equalis et quod angulus bgd 
angulo gde et angulus gde angulo dez et angulus dez 
angulo aze equatur, ergo sex anguli, qui sunt apud 
puncta abgdez, equales existunt. Exagonus ergo abgdez 
equalium est angulorum. Et iam fuit ostensum, quod 
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est equalium laterum et est factus in circulo abgdez. Et 
illud est quod facere voluimus. 


Et est possibile ut circa circulum datum faciamus 
exagonum equalium laterum et angulorum continen- 
tem ipsum. Et ut intra exagonum datum equalium 
laterum et angulorum describamus circulum conten- 
tum ab eo. Et ut circa exagonum datum equalium 
laterum et angulorum faciamus circulum comprehen- 
dentem ipsum, quemadmodum prediximus in penta- 
gono. 


Corrolarium: Unde ex hoc manifestum est quod, cum 
exagonus equalium laterum et angulorum in circulo 
descriptus fuerit, latus exagoni medietati diametri cir- 
culi equale existit. 


[IV.16] Intra circulum datum figuram quindecagonam 


equalium laterum et angulorum a circulo contentam. 


describere. 
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Verbi gratia: Ponam itaque circulum datum circulum 
abg. Cum igitur voluero in ipso describere figuram 
quindecagonam equalium laterum et angulorum 
comprehensam a circulo, protraham in circulo 
cordam que sit latus trianguli equalium laterum et 
angulorum. Sitque corda ag. Et producam a puncto a 
lineam que sit latus pentagoni equalium laterum et 
angulorum descripti in circulo in arcu ag sitque linea 
ab. Cum igitur divisero lineam circumductam in quin- 
decim partes, cadet corda ag super quinque partes eius 
et linea ab cadet super tres partes eius. Remanent ergo 
due partes, que sunt arcus bg. Ipsum ergo in duo 
media dividam in puncto d et producam cordas bd; dg. 
Arcus ergo bd arcui dg equalis existit. Corda ergo bd 
corde dg equatur. Cum igitur totam lineam circum- 
ductam secundum equalitatem arcus dg diviserimus et 
posuerimus super unumquemque arcum cordam, tunc 
iam fecimus in circulo figuram quindecagonam equa- 
lium laterum et angulorum. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Preterea est possibile ut etiam circa circulum datum 
describamus figuram quindecagonam equalium late- 
rum et angulorum. Et ut in figura quindecagona data 
faciamus circulum contentum ab ea. Et ut etiam circa 
figuram quindecagonam faciamus circulum compre- 
hendentem ipsam, sicut prediximus in pentagono. 


Expleta est pars quarta libri Euclidis de elementis 
sedecim continens figuras. 
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[LIBER V] 


INCIPIT PARS QUINTA LIBRI EUCLIDIS 


[Definitiones] 


[i] 
[ii] 
[iii] 


[iv] 


[v] 


[vi] 


[vii] 


[viii] 


[ix] 


[x] 
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Quantitas minor est pars quantitatis maioris 
quando mensurat maiorem. 

Maior vero est multiplex minoris quando cadit 
super eam mensuratio minoris. 

Proportio est certitudo mensurationis duarum 
quantitatum unius generis. 

Proportionalitas est similitudo proportionum. 
Quantitates quarum quedam ad alias propor- 
tionales esse dicuntur, sunt quarum quasdam 
cum multiplicantur super alias addere possibile 
est. 

Quantitates dicuntur in proportione una consis- 
tere, prima ad secundam et tertia ad quartam, 
cum multiplicia prime et tertie equaliter accepta 
fuerint, aut simul addentia super multiplicia 
secunde et quarte equaliter accepta, quecumque 
multiplicia fuerint, aut simul eis equalia, aut 
simul ab eis minuentia quando alie ad alias 
ordinatim comparantur. Et e converso: quando 
sunt quantitates in proportione una et eadem 
secundum  consecutionem, tunc multiplicia 
prime et tertie sunt aut addentia super multi- 
plicia secunde et quarte, aut minuentia simul ex 
eis aut equalia simul eis. 

Quantitates quarum proportio est una et eadem 
proportionales nominantur. 

Quando fuerint multiplicia equalia, et fuerint 
multiplicia prime earum addentia super multi- 
plicia secunde, sed multiplicia tertie non addide- 
rint super multiplicia quarte, dicetur proportio 
prime ad secundam maior proportione tertie ad 
quartam. Et e converso: quando est proportio 
prime ad secundam maior proportione tertie ad 
quartam, tunc illa multiplicia equalium vicium, 
multiplicia quidem prime earum superfluunt 
super multiplicia secunde, sed multiplicia tertie 
non superfluunt super multiplicia quarte. 

Minor proportionalitas que invenitur in tribus 
existit terminis. 

Cum fuerint tres quantitates proportionales, 
dicetur proportio prime ad tertiam sicut propor- 
tio eius ad secundam cum iteratione duplicata. 
Et omnium trium quantitatum proportio prime 
ad tertiam est sicut proportio prime ad secun- 
dam duplicata cum proportione secunde ad 
tertiam. 
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[xi] Cum fuerint quattuor quantitates proportionales, 
dicetur proportio prime ad quartam triplicata 
proportio eius ad secundam, scilicet cum reitera- 
tione. Et secundum hoc exemplum procedunt 
que ipsum sequuntur. 

[xii] Quantitates dicuntur esse mutascita in propor- 
tione et nadhiratu quando antecedens cum ante- 
cedente comparatur et consequens cum con- 
sequente. 

[xiii] Conversa proportio est acceptio consequentis in 
ordine antecedentis et antecedentis in ordine 
consequentis. 

[xiv] Permutata proportio est acceptio antecedentis 
ad antecedens et consequentis ad consequens. 

[xv] Composita proportio est acceptio antecedentis 
cum consequente in ordine unius rei ad con- 
sequens. 

[xvi] Divisa proportio est proportio additionis ante- 
cedentis super consequens ad consequens sicut 
proportio additionis antecedentis super con- 
sequens ad consequens. 

[xvii] Eversa proportio est acceptio antecedentis ad 
augmentum sui super consequens sicut acceptio 
antecedentis ad augmentum suum super conse- 
quens. 

[xviii] Proportio que equalitas nominatur est proportio 
quarundam extremitatum ad alias cum fuerint 
quantitates plures duabus, et fuerint cum eis alie 
quantitates secundum earum numerationem in 
proportione una, et remote fuerint equaliter que 
sunt in medio. 


Dixit Thebit: in alia scriptura inveni proportio 
que nominatur equalitas est ut sint alique quan- 
titates et quantitates alie secundum earum 
numerationem, et sit proportio prime quanti- 
tatis ad postremam primarum quantitatum sicut 
proportio quantitatis prime aliarum ad postre- 
mam aliarum quantitatum. 

Quattuor quantitates ordinatim sunt propor- 
tionales ut sumatur proportio antecedentis ad 
consequens et alterius antecedentis ad conse- 
quens. 


[xix] Ordinata proportio est cum fuerit antecedens ad 
consequens sicut antecedens ad consequens et 
consequens ad rem aliam sicut consequens ad 
rem aliam. 
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[xx] Inordinata proportio est cum fuerit antecedens 
ad consequens sicut antecedens ad consequens et 
consequens ad rem aliam sicut res alia ad ante- 
cedens. 


[V.1] Si fuerint quotlibet quantitates in quibus sint 
multiplicia aliarum quantitatum, que secundum 
numerationem eis compares existant, et sint multipli- 
cia equalia, tunc quod erit in una ex multiplicibus sui 
comparis sicut quod erit in toto ex multiplicibus 
totius. 


Exempli causa: Sint due quantitates, ab et gd, in qui- 
bus sint multiplicia duarum aliarum quantitatum, que 
sint e et z sintque earum multiplicia equalia, videlicet, 
sit illud quod est in ab ex multiplicibus sue comparis, 
que est e, sicut quod est in gd ex multiplicibus sue 
comparis, que est z. Dico igitur, quod illud quod est 
in ab ex multiplicibus e sicut quod est in tota ab; gd ex 
multiplicibus totius e; z. 

Probatio eius: Quoniam dividam ab secundum quan- 
titatem e sintque divisiones eius ah; hb et dividam gd 
secundum quantitatem z, cuius divisiones sint gt; td. Et 
quia numeratio ah; hb numerationi gt et td est equalis, 
et ah equatur e et gt existit equalis z. Ergo tota a et gt 
toti ez est equalis. Et ita tota hb et td toti ez invenitur 
equalis. Quod ergo est in ab ex multiplicibus e sicut 
quod est in tota ab; gd ex multiplicibus totius e; z. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[V.2] Si fuerint quantitates in quarum prima sit quod 
est ex multiplicibus secunde equale ei quod est in 
tertia ex multiplicibus quarte, et quod est in quinta ex 
multiplicibus secunde equale ei quod est in sexta ex 
multiplicibus quarte, tunc quod est in tota prima et 
quinta ex multiplicibus secunde equale est ei quod est 
in tota tertia et sexta ex multiplicibus quarte. 


pe 
to 
= 


Verbi gratia: Sit quod est in prima, que sit ab, ex 
multiplicibus secunde, que sit g, equale ei quod est in 
tertia, que sit de, ex multiplicibus quarte, que sit z, et 
quoodest in quinta, que sit bh, ex multiplicibus secun- 
de, que est g, equale ei quod est in sexta, que sit et, ex 
multiplicibus quarte, que est z. Dico igitur, quod to- 
tum quod est in prima et quinta que sunt ah, ex multi- 
plicibus secunde, que est g, equale est ei quod est in 
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tota tertia et sexta, que est d/, ex multiplicibus quarte, 
que est z. 

Probatio eius: Quia numeratio eius quod est in ab ex 
quantitate equali quantitati g equalis est numerationi 
eius quod est in de ex quantitate que est equalis quan- 
titati z; et numeratio eius quod est in bh ex quantitate 
equali g equalis est numerationi eius quod est in et ex 
quantitate equali quantitati z, ergo quod est in tota ah 
ex multiplicibus g equale est ei quod est in tota dt ex 
multiplicibus z. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[V.3] Si fuerit in prima ex multiplicibus secunde 
equale ei quod est in tertia ex multiplicibus quarte, 
fuerintque prime et tertie equalia sumpta multiplicia, 
tunc quod erit in multiplicibus acceptis prime ex mul- 
tiplicibus secunde equale erit ei quod erit in multipli- 
cibus acceptis tertie ex multiplicibus quarte. 


ba 
g d 


Exempli causa: Sit prima a. Et sit quod est in ea ex 
multiplicibus secunde, que sit b, equale ei quod est in 
tertia, que sit g, ex multiplicibus quarte, que sit d. Et 
sumantur multiplicia prime, que sint ez, et tertie mul- 
tiplicia, que sint At. Sintque multiplicia ez, que sunt a, 
equalia multiplicibus At, que sunt g. Dico igitur, quod 
illud quod est in ez ex multiplicibus b equale est ei 
quod existit in ht ex multiplicibus d. 

Probatio eius: Quoniam quod est in ez ex multipli- 
cibus a equale est ei quod est in At ex multiplicibus g, 
ergo numeratio eius quod est in ez ex quantitate, que 
est equalis quantitati a, equalis est numerationi eius 
quod est in ht ex quantitate equali quantitati g. Divi- 
dam ergo ez secundum quantitatem a, sintque eius 
divisiones ek et kz. Et dividam At secundum quantita- 
tem g, sintque eius divisiones Al et lt. Ergo numeratio 
ek; kz equalis est numerationi hl; lt. Sed quod est in a 
ex multiplicibus b equale est ei quod est in g ex multi- 
plicibus d, a quoque equalis ek et g equalis existit A/. 
Ergo quod est in ek ex multiplicibus b equale est ei 
quod est in Al ex multiplicibus d. Et ita quod est in kz 
ex multiplicibus b equatur ei quod existit in /t ex mul- 
tiplicibus d. Ponam itaque primam ek in qua est ex 
multiplicibus secunde, que est b, quod est equale ei 
quod est in tertia, que est hi, ex multiplicibus quarte, 
que est d, et quintam £z in qua est ex multiplicibus b 
quod est equale ei quod est in sexta, que est lt, ex 
multiplicibus d. Cum ergo coniungentur prima et 
quinta que sunt ez, erit in ea tota ex multiplicibus 
secunde que est b, quod erit equale ei quod est in 
tertia et sexta quando coniungentur, que sunt ht, ex 
multiplicibus quarte que est d. Ergo quod est in ez ex 
multiplicibus b equale existit ei quod est in At ex mul- 
tiplicibus d. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[V.4] Si fuerit proportio prime ad secundam sicut pro- 
portio tertie ad quartam, et accepta fuerint prime et 
tertie multiplicia equalia, et secunde et quarte multi- 
plicia equalia, tunc multiplicia prime et tertie ad mul- 
tiplicia secunde et quarte ita erunt cum secundum 
ordinem alia aliis proportionata fuerint. 
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Verbi gratia: Sit proportio prime, que sit a, ad secun- 
dam, que sit b, sicut proportio tertie, que sit g, ad 
quartam, que sit d. Et accipiam quantitatibus a et g 
multiplicia equalia, que sint e et z, et quantitatibus b et 
d multiplicia equalia, que sint h et ¢. Dico igitur, quod 
proportio e ad h sicut proportio z ad ¢. 

Probatio eius: Quoniam sumam quantitatibus e et z 
multiplicia equalia, que sint / et n, et quantitatibus h et 
t multiplicia equalia, que sint m et s. Et quoniam pro- 
portio e ad a est sicut proportio z ad g, et / et n sunt 
multiplicia e et z, ergo proportio / ad a sicut proportio 
n ad g. Et ita erit proportio m ad b sicut proportio s ad 
d. Proportio vero a ad 6 est sicut proportio g ad d. Et 
iam accepimus quantitatibus a et g multiplicia equalia, 
que sunt / et n, et quantitatibus b et d multiplicia equa- 
lia que sunt m et s. Ergo quantitates / et n aut simul 
addunt super quantitates m et s, aut simul equantur 
eis, aut simul minuunt ab eis. Sed quantitates / et n 
equalia multiplicia sunt quantitatum e et z; et quantita- 
tes m et s eque multiplicia sunt quantitatum A et £. 
Ergo proportio e ad h sicut proportio z ad ¢. Et illud 
est quod voluimus ostendere. 


[V.5] Si fuerint due quantitates quarum una sit multi- 
plex alterius, et minuantur ab eis due quantitates, et 
fuerit quod erit in diminuta ex multiplicibus diminute 
equale ei quod est in tota ex multiplicibus totius, tunc 
quod erit in reliqua ex multiplicibus relique equale 
erit ei quod est in tota ex multiplicibus totius. 
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Exempli causa: Sit quantitas ab quantitatis gd multi- 
plex, et minuantur ab eis ae; gz et sit quod est in ae ex 
multiplicibus gz equale ei quod est in ab ex multipli- 
cibus gd. Dico igitur, quod illud quod est in reliqua eb 
ex multiplicibus relique zd equale existit ei quod est in 
ab ex multiplicibus gd. 

Probatio eius: Quoniam ponam quod est in af ex mul- 
tiplicibus zd equale ei quod est in ae ex multiplicibus 
gz, ergo quod est in tota et ex multiplicibus gd equale 
est ei quod est in ae ex multiplicibus gz. Sed iam fuit 
illud quod est in ab ex multiplicibus gd equale ei quod 
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est in ae ex multiplicibus gz. Ergo quod est in et ex 
multiplicibus gd equale est ei quod est in ab ex multi- 
plicibus gd. Ergo et equalis existit ab. Sublato igitur 
communi ae, remanet at equalis.eb. Sed iam fuit quod 
est in at ex multiplicibus zd equale ei quod est in ea ex 
multiplicibus gz. Ergo quod est in eb ex multiplicibus 
zd equale est ei quod est in ea ex multiplicibus gz. Sed 
iam fuit quod est in tota ab ex multiplicibus gd equale 
ei quod est in ae ex multiplicibus gz. Ergo quod est in 
eb ex multiplicibus zd ei existit equale quod est in tota 
ab ex multiplicibus gd. Et illud est quod ostendere 
voluimus. 


Hoc preterea theorema aliter invenitur hoc scilicet 
modo: Si fuerint due quantitates quarum una sit pars 
alterius, et minuatur ab unaquaque illarum illa pars, 
tunc reliquum erit illa pars reliqui que fuit totum to- 
tius. 


b ee! 


Verbi gratia: Sit gd pars ab, a quibus minuantur ae et 
gz. Dico igitur, quod illud quod est in reliqua eb ex 
multiplicibus relique zd equale est ei quod est in ab ex 
multiplicibus gd. 

Probatio eius: Quoniam ponam quod est in ae ex 
multiplicibus gz equale ei quod est in eb ex multipli- 
cibus gh, sit ergo ae multiplex gz sicut ab multiplex Az. 
Sed quantitas multiplicium gz que fuit in ae est sicut 
quantitas multiplicium gd que fuit in ab. Ergo hz equa- 
lis gd. Reiecto igitur communi gz, remanet hg equalis 
zd. Ergo quantitas multiplicium gz que est in ae sicut 
quantitas multiplicium zd, que est in eb. Sed quantitas 
multiplicium gz in ae est sicut quantitas multiplicium 
£d que est in ab. Relinquitur ergo ut sit quod est in eb 
ex multiplicibus zd sicut quantitas que est in ab ex 
multiplicibus gd. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[V.6] Si fuerint due quantitates in quibus sint eque 
multiplicia aliarum duarum quantitatum, et minuan- 
tur a duabus maioribus multiplicia que sint equalia 
minoribus, tunc relique aut erunt equales minoribus, 
aut erunt earum eque multiplicia. 


Exempli causa: Sint in ab et in gd eque multiplicia 
duarum quantitatum e et z, et minuantur ab ab et gd 
multiplicia que sint equalia duabus quantitatibus e et 
z, sintque ah et gt. Dico igitur, quod bh et td que relin- 
quuntur aut simul sunt equalia duabus quantitatibus e 
et z, aut simul sunt earum eque multiplicia. Sit itaque 
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prius bh multiplex quantitatis e. Dico igitur, quod td 
est eque multiplex quantitatis z. 

Probatio eius: Quoniam ponam quod est in gk ex 
multiplicibus z equale ei quod est in hb ex multiplici- 
bus e. Quod igitur est in ah, que sit prima, ex multipli- 
cibus e, que sit secunda, equale est ei quod est in gt, 
que sit tertia, ex multiplicibus z, que sit quarta; et 
quod est in hb, que sit quinta, ex multiplicibus e, que 
est secunda, equale est ei quod est in gk, que sit sexta, 
ex multiplicibus z que est quarta. Ergo quod est in 
tota prima et quinta, que est ab, ex multiplicibus se- 
cunde, que est e, equale existit ei quod est in tota tertia 
et sexta, que est Af, ex multiplicibus quarte, que est z. 
Sed iam fuit quod est in ab ex multiplicibus e equale ei 
quod est in gd ex multiplicibus z. Ergo kt equalis est 
gd. Communi itaque gt sublata, remanet kg equalis td. 
Sed iam fuit quod est in hb ex multiplicibus e equale ei 
quod est in Ag ex multiplicibus z. Ergo quod est in td 
ex multiplicibus z equale est ei quod est in hb ex mul- 
tiplicibus e. 

Et sit etiam hb equalis e. Dico igitur, quod /d est 
equalis z. 

Probatio eius: Quoniam ponam gk equalem z et, se- 
cundum similitudinem prime demonstrationis, osten- 
dam quod kt est equalis gd. Cum igitur sustulero 
communem, que est gt, remanebit /d equalis kg. Sed kg 
est equalis z. Ergo td est equalis z. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[V.7] Si equales quantitates ad quantitatem aliam pro- 
portionentur, erit earum proportio una. Quod si ipsa 
proportionetur eis, erit etiam eius proportio ad eas 
una. 


Verbi gratia: Sint due quantitates equales a et b, et sit 
alia quantitas g. Dico igitur, quod proportio a ad g est 
sicut proportio b ad g, et quod etiam proportio g ad a 
sicut proportio eius ad b. 

Probatio eius: Quoniam quantitatibus a et b accipiam 
eque multiplicia que sint d et e; et sumam etiam quan- 
titati g multiplex quodlibet, quod sit z. Et quia d ita est 
multiplex quantitatis a sicut e est multiplex quantitatis 
b, et a est equalis b, ergo d est equalis e. Sed quantitas z 
est quelibet alia quantitas. Ergo due quantitates d et e, 
aut simul sunt equales quantitati z, aut simul addunt 
super eam, aut simul minuunt ab ea. Sed ipse sunt 
eque multiplicia quantitatum a et 5, et z est multiplex 
quantitatis g. Ergo proportio a ad g est sicut proportio 
b ad g. 

Et dico, quod proportio g ad a est sicut proportio 
eius ad b. 

Quoniam dispositione earum una iam ostenditur 
quod d et e sunt equales, et quod z aut est eis simul 
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equalis, aut simul addit super eas, aut simul minuit ab 
eis. Sed z est multiplex quantitatis g. Et d et e sunt eque 
multiplicia quantitatum a et b. Ergo proportio g ad a 
sicut proportio eius ad b. Et illud est quod ostendere 
voluimus. 


[V.8] Si quantitates diverse ad aliam proportionentur 
quantitatem, proportio maioris ad eam erit maior 
proportione minoris ad eandem. Sed si ipsa propor- 
tionetur eis, proportio eius ad minorem erit maior 
proportione ipsius ad maiorem. 
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Exempli causa: Sint due quantitates diverse, ab et g. 
Et sit ab maior g. Sitque alia quantitas que sit d. Dico 
igitur, quod proportio ab ad d maior est proportione g 
ad d. Et quod proportio d ad g maior existit propor- 
tione eius ad ab. 

Probatio eius: Quoniam abscidam ab ab quantitatem 
equalem g, sitque be. Et quia possibile est iam ut minor 
quantitatibus ae et eb multiplicetur donec fiat maior d, 
sit ae minor eis. Et sit multiplex eius addens super 
quantitatem d, multiplex zh. Et accipiam quantitatibus 
eb et g multiplicia que sint equa multiplici zh, sintque 
ht et kl. Deinde ponam m duplum d et n triplum multi- 
plex. Et post hoc, non cessabo accipiendo multiplicia 
d secundum ordinem donec perveniam ad multiplex d 
quod sit maius Ål. Sit itaque s quod est post n primum 
multiplex d quod sit maius Al. Et quoniam zh ita est 
multiplex quantitatis ae sicut ht existit multiplex quan- 
titatis eb, ergo zh ita est multiplex quantitatis ae sicat zt 
est multiplex quantitatis ab. Sed zh ita est multiplex 
quantitatis ae sicut Å} est multiplex quantitatis g. Ergo 
zt et Al sunt eque multiplicia quantitatum ab et g. Et 
etiam quia ht ita est multiplex quantitatis eb sicut kl 
existit multiplex quantitatis g. Sed eb est equalis g. 
Ergo ht existit equalis Ål. Sed s est maior Al. Et Al non 
est minor n. Et cum A/ sit equalis At, ergo At non est 
minor n. Sed zh est maior d. Ergo zt existit maior d et n 
coniunctis. Sed s est equalis d et n coniunctis. Ergo zt 
est maior s, ergo est addens super eam. Sed kl non 
addit super s. Ergo cum zt et Ål sint eque multiplicia 
quantitatum ab et g, et s sit multiplex quantitatis d, erit 
ab maioris proportionis ad d quam g ad d. 

Et dico etiam, quod proportio d ad g maior existit 
proportione eius ad ab. 

Quoniam dispositione earum manente una, osten- 
detur quod s addit super Al et non addit super zt. Et 
quoniam s est multiplex d, et zt et kl sunt eque multi- 
plicia quantitatum ab et g, ergo proportio d ad g maior 
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existit proportione eius ad ab. Ft illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[V.9] Si quantitatum proportio ad aliam quantitatem 
fuerit una, quantitates erunt equales. Et si proportio 
alicuius quantitatis ad alias quantitates fuerit una, ipse 
erunt equales. 


Verbi gratia: Sint due quantitates a et b, quarum pro- 
portio ad quantitatem g sit una. Dico igitur, quod a est 
equalis b. 

Probatio eius: Quod si non fuerit ei equalis, erit aut 
maior ea, aut minor. Sed non est a maior 5. Quoniam 
si fuisset maior, esset proportio eius ad g maior. Sed 
proportio eius ad g non est maior. Ergo nec ipsa est 
maior b. Sed a quoque non est minor b. Quoniam si 
esset minor ea, esset proportio eius ad g minor pro- 
portione 6 ad g. Sed non est ita. Ergo non est a maior 
neque minor b, sed est ei equalis. 

Et etiam sit proportio g ad a et ad b una. Dico igitur, 
quod a est equalis b. 

Quoniam si non fuerit ei equalis, erit aut maior aut 
minor ea. Sed non est a maior b. Quia si esset maior, 
esset proportio g ad eam minor proportione eius ad b. 
Sed non est ita. Et etiam a non est minor b. Quoniam 
si esset minor ea, esset proportio g ad eam maior. Sed 
non est ita. Non est igitur a maior neque minor 5, sed 
est equalis ei. Et illud est quod ostendere voluimus. 


[V.10] Quantitas, cuius proportio ad aliam quantita- 
tem est maior, est maior. Et ad quam proportio alte- 
rius quantitatis est maior, ipsa est minor quantitatibus. 


b a 


Exemfli causa: Sit proportio quantitatis a ad quanti- 
tatem g maior proportione quantitatis b ad eandem. 
Dico igitur, quod a existit maior b. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit maior ea, erit 
aut equalis ei aut minor ea. Sed non est a equalis b. 
Quoniam si ipsa esset ei equalis, esset proportio 
earum ad g una. Sed non est una. Non est igitur a 
equalis b. Neque etiam a est minor b. Quoniam si ipsa 
esset minor ea, esset proportio eius ad g minor pro- 
portione b ad g. Sed non est minor. Ergo nec ipsa 
existit minor. Iam ergo ostensum est quod a non est 
equalis b, neque minor ea. Ergo a est maior b. 

Ponam etiam proportionem g ad b maiorem pro- 
portione eius ad a. Dico igitur a maiorem 6 existere. 

Quoniam si non fuerit maior ea, tunc ipsa erit 
equalis ei, aut minor ea. Sed non existit a equalis b. 
Quoniam si ei existeret equalis, esset proportio g ad 
eas una. Sed non est una. Neque est a minor b. Quo- 
niam si ipsa esset minor ea, esset proportio g ad eam 
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maior proportione sua ad b. Sed non est ita. Non est 
igitur a equalis b neque minor ea, sed est maior ea. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[V.11] Proportiones quantitatum que uni proportioni 
existunt equales, sunt equales. 


Verbi gratia: Sit proportio a ad 6 sicut proportio g ad 
d, et proportio g ad d sicut proportio e ad z. Dico 
igitur, quod proportio a ad 6 sicut proportio e ad z. 

Probatio huius: Quoniam sumam quantitatibus a et g 
et e eque multiplicia, que sint A et ¢ et k, et sumam 
quantitatibus b et d et z eque multiplicia, que sint / et 
m et n. Et quia proportio a ad b sicut proportio g ad d, 
et iam accepimus quantitatibus a et g eque multiplicia, 
que sunt À et ¢, et quantitatibus b et d eque multiplicia, 
que sunt / et m, ergo quantitates A et ¢ aut simul addunt 
super quantitates / et m, aut simul equantur eis, aut 
simul minuunt ab eis. Et etiam quoniam proportio g 
ad d est sicut proportio e ad z, et iam sumpsimus 
quantitatibus g et e eque multiplicia, que sunt t et Å, et 
quantitatibus d et z eque multiplicia, que sunt m et n, 
ergo quantitates ¢ et & aut simul addunt super quanti- 
tates m et n, aut simul equantur eis, aut simul minuunt 
ab eis. Quantitates ergo h et k aut simul addunt super 
quantitates / et n, aut simul equantur eis, aut simul 
minuunt ab eis. Sed h et $ sunt eque multiplicia quanti- 
tatum 4 et e, et l et n sunt eque multiplicia quantitatum 
b et z. Ergo proportio a ad 6 est sicut proportio e ad z. 
Et illud est quod voluimus demonstrare. 


[V.12] Si fuerit proportio prime ad secundam sicut 
proportio tertie ad quartam, sed proportio tertie ad 
quartam sit maior proportione quinte ad sextam, erit 
proportio prime ad secundam maior proportione 
quinte ad sextam. 


Verbi gratia: Sit proportio a ad 5 sicut proportio g ad 
d, sed sit proportio g ad d maior proportione e ad z. 
Dico igitur, quod proportio a ad 5 existit maior pro- 
portione e ad z. 

Probatio eius: Quia proportio g ad d est maior pro- 
portione e ad z, accipiam g et e eque multiplicia et d et 
z eque multiplicia alia. Et sit multiplex g addens super 
multiplex d, sed multiplex e non sit addens super mul- 


126 


tiplex z. Et sint eque multiplicia g et e et h et f, et eque 
multiplicia d et z sint Å et l. Et sit h addens super Å, sed 
t non addat super /. Et ponam m multiplex a sicut h 
existit multiplex g, et n multiplex b sicut Å est multiplex 
d. Et quia proportio a ad b est sicut proportio g ad d, et 
iam sumpsimus quantitatibus a et g eque multiplicia, 
que sunt m et h, et quantitatibus b et d eque multiplicia, 
que sunt 7 et k; ergo quantitates m et h aut simul 
addunt super quantitates n et k, aut simul equantur 
eis, aut simul minuunt ab eis. Sed iam fuit ostensum, 
quod h addit super &. Ergo m addit super n. Sed ¢ non 
addit super l. Ergo cum m et ¢ sint eque multiplicia 
quantitatum a et e, et n et / sint eque multiplicia quan- 
titatum b et z, ergo proportio a ad b existit maior pro- 
portione e ad z. Et illud est quod ostendere voluimus. 


[V.13] Si fuerit proportio quantitatum ad alias quanti- 
tates eis compares secundum earum numerationem 
quotcumque sint una, tunc proportio unius ad suam 
comparem est sicut proportio omnium ad omnes. 
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Exempli causa: Sit proportio a ad b, et gad d, ete ad z 
una. Dico igitur, quod proportio a ad b est sicut pro- 
portio age coniunctim ad bdz coniunctim. 

Probatio eius: Quoniam sumam quantitatibus a et g 
et e eque multiplicia que sint + et ¢ et 4, et quantitatibus 
bdz eque multiplicia que sint / et m et n. Et quia pro- 
portio a ad b est sicut proportio g ad d, et sicut pro- 
portio e ad z; et iam assumpsimus quantitatibus a et g 
et e eque multiplicia que sunt htk et quantitatibus bdz 
eque multiplicia que sunt / et m et n; ergo Atk aut simul 
addunt super /mn, aut simul equantur eis, aut simul 
minuunt ab eis. Et si h fuerit addens super /, tunc h et ¢ 
et A coniunctim addent super /mn coniunctim. Et si 
fuerit minuens ab ea, tunc ipse minuent ab eis. Et si 
fuerit equalis ei, tunc ipse equantur eis. H quoque ita 
est multiplex quantitatis a sicut htk coniunctim sunt 
multiplicia quantitatum age coniunctim, et / ita est 
multiplex b sicut /, et m et n coniunctim sunt multipli- 
cia b et d et z coniunctim. Ergo proportio a ad 6 sicut 
proportio age ad bdz coniunctim. Et illud est quod 
ostendere voluimus. 


[V.14] Si fuerint quattuor quantitates proportionales et 
fuerit prima maior tertia, secunda erit maior quarta. 
Et si fuerit ei equalis, erit ei equalis. Et si fuerit minor 
ea, et ipsa minor ea erit. 


Verbi gratia: Sint quattuor quantitates proportionales 
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abgd et sit proportio a ad b sicut proportio g ad d. Sed 
a sit maior g. Dico igitur, quod 6 est maior d. 

Probatio eius: Quoniam a est maior g, ergo a est pro- 
portionis maioris ad 6 quam g ad b. Sed proportio a ad 
b est sicut proportio g ad d. Ergo proportio g ad d est 
maior proportione eius ad b. Sed illa ad quam eius 
proportio est maior, minor existit. D itaque est minor 
b, ergo b est maior d. Et ita etiam ostenditur, quod si a 
esset equalis g, esset b equalis d, et quod si esset a 
minor g, foret b minor d. Et illud est quod voluimus 
ostendere. 


[V.15] Partium quarum multiplicia sunt equalia, est 
proportio aliarum ad alias, sicut proportio multipli- 
cium earum aliorum ad alia, cum secundum ordinem 
accepta fuerint. 


Exempli causa: Sit ab multiplex quantitatis g sicut de 
multiplex quantitatis z. Dico igitur, quod proportio ab 
ad de est sicut proportio g ad z. 

Probatio eius: Quoniam illud quod est in ab ex mul- 
tiplicibus g est equale ei quod est in de ex multiplici- 
bus z. Dividam ergo ab secundum quantitatem g, sint- 
que divisiones ipsius ah et ht et tb; et dividam de secun- 
dum quantitatem z, sintque ipsius divisiones dl et Im et 
me. Sunt itaque ah et ht et tb equales et dl et lm et me 
equales. Numeratio quoque ah et ht et tb numerationi 
dl et im et me est equalis. Ergo proportio ah ad dl sicut 
proportio ht ad im, et sicut proportio tb ad me. Sed 
proportio unius antecedentis ad unum consequens est 
sicut proportio omnium antecedentium ad omnia 
consequentia. Ergo proportio ah ad di est sicut pro- 
portio ab ad de. Sed ah equalis existit g, et d! equatur z. 
Ergo proportio ab ad de est sicut proportio g ad z. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[V.16] Si quattuor quantitates fuerint proportionales, 
cum permutabuntur, erunt proportionales. 


m oc e 
" " 
d, x. 
t Zi 


Exempli causa: Sint quattuor quantitates proportio- 
nales abgd et sit proportio a ad b ut proportio g ad d. 
Dico igitur, quod proportio a ad g est sicut proportio 
b ad d cum permutate fuerint. 

Probatio eius: Quoniam assumam quantitatibus a et b 
eque multiplicia, que sint e et z; et quantitatibus g et d 
eque multiplicia que sint h et ¢. Et quia partium qua- 
rum multiplicia sunt equalia, ita est ad invicem pro- 
portio ut multiplicium, ergo cum e et z sint multiplicia 
equalia quantitatum a et b, est proportio a ad b ut 
proportio e ad z. Et quia etiam h et t sunt equalia 
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multiplicia quantitatum g et d, ergo proportio g ad d 
sicut proportio h ad t. Sed proportio a ad b sicut pro- 
portio e ad z. Ergo proportio e ad z est sicut proportio 
had t. Ergo si e fuerit addens super h, et z addet super 
t. Et si fuerit ei equalis, et ipsa equabitur ei. Et si fuerit 
e minuens ab h, et z minuet a /. Ergo quantitates e et z 
aut simul addunt super quantitates h et ¢, aut simul 
equantur eis, aut simul minuunt ab eis. Sed e et z sunt 
eque multiplicia quantitatum a et b; et h et t sunt eque 
multiplicia quantitatum g et d. Ergo proportio a ad g 
sicut proportio b ad d. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[V.17] Si fuerint quattuor quantitates coniunctim pro- 
portionales, cum dividentur erunt proportionales. 
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Verbi gratia: Sint quantitates ab et be; gd et dz con- 
iunctim proportionales, et sit proportio ab ad be sicut 
proportio gd ad dz. Dico igitur, quod quando dividen- 
tur, erunt proportionales, et erit proportio ae ad eb 
sicut proportio gz ad zd. 

Probatio eius: Quoniam assumam quantitatibus ae et 
eb et gz et zd multiplicia equalia que sint At et th et [m et 
mn. Et quia quantitas multiplicium At quantitatis ae 
sicut quantitas multiplicium £k quantitatis eb, ergo 
quantitas multiplicium A/ quantitatis ae est sicut quan- 
titas multiplicium A& quantitatis ab. Sed quantitas mul- 
tiplicium At quantitatis ae est sicut quantitas multipli- 
cium /m quantitatis gz, ergo quantitas multiplicium hk 
quantitatis ab est sicut quantitas multiplicium ml quan- 
titatis gz. Et etiam quia quantitas multiplicium m 
quantitatis gz est sicut quantitas multiplicium mn 
quantitatis zd, ergo quantitas multiplicium /m quanti- 
tatis gz est sicut quantitas multiplicium /n quantitatis 
gd. Sed iam fuit ostensum quod quantitas multipli- 
cium /m quantitatis gz est sicut quantitas multiplicium 
hk quantitatis ab. Ergo quantitas multiplicium hk 
quantitatis ab est sicut quantitas multiplicium /n quan- 
titatis gd. Assumam autem quantitatibus eb et zd eque 
multiplicia alia que sint ks et ng. Et quia quantitas 
multiplicium t& prime quantitatis eb secunde est sicut 
quantitas multiplicium mn tertie quantitatis quarte zd. 
Et ita quantitas multiplicium &s quinte quantitatis se- 
cunde eb existit sicut quantitas multiplicium ng sexte 
quantitatis quarte zd. Ergo quantitas multiplicium 
prime et quinte coniunctim, que sunt /5, quantitatis 
secunde eb est sicut quantitas multiplicium tertie et 
sexte coniunctim, que sunt mg, quantitatis zd quarte. 
Et quia proportio ab ad be est sicut proportio gd ad dz; 
et iam assumpsimus quantitatibus ab et gd eque multi- 
plicia, que sunt hk et dn, et quantitatibus eb et zd eque 
multiplicia, que sunt ¢s; mg, ergo quantitates hk et In 
aut simul addunt super quantitates /s et mg, aut simul 
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minuunt ab eis, aut simul equantur eis. Quod si abstu- 
lero tk et mn, que sunt communes, remanebunt quanti- 
tates At et [m aut simul addentes super quantitates As et 
nq, aut simul equabuntur eis, aut simul minuent ab eis. 
Sed At et lm sunt eque multiplicia quantitatum ae et gz, 
et As et ng sunt eque multiplicia quantitatum eb et dz. 
Ergo proportio ae ad eb est sicut proportio gz ad zd. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[V.18] Si fuerint quantitates divisim proportionales, 
tunc cum coniungentur erunt proportionales. 
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Exempli causa: Sint quantitates ab et bg; de et ez pro- 
portionales, et sit proportio ab ad bg sicut proportio de 
ad ez. Dico igitur, quod quando coniungentur, erunt 
proportionales, et erit proportio ag ad gb sicut propor- 
tio dz ad ze. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit proportio ag ad 
gb sicut proportio dz ad ze, ergo erit proportio ag ad gb 
sicut proportio dz ad maiorem aut minorem ze. Et sit 
primum ad eam que est minor ea que sit zh. Ergo 
proportio ag ad gb sicut proportio dz ad zh. Cum ergo 
diviserimus, erit proportio ab ad bg sicut proportio dh 
ad hz. Sed iam fuit proportio ab ad bg sicut proportio 
de ad ez. Ergo proportio dh ad hz sicut proportio de ad 
ez. Sed hd prima est maior de tertia, ergo hz secunda est 
maior ze quarta. Sed iam fuit ze maior zh. Ergo minor 
est maior maiore. Hoc autem contrarium est et im- 
possibile. Non est igitur proportio ag ad gb sicut pro- 
portio dz ad quantitatem que sit minor quantitate ze. 

Et ita ostenditur etiam quod non est proportio ag ad 
gb sicut proportio dz ad quantitatem que sit maior ze. 
Ergo proportio ag ad gb est sicut proportio dz ad ze. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 
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Huius preterea theorematis alia invenitur probatio 
que est huiusmodi: 

Quoniam quantitas ab apud bg sicut quantitas de 
apud ez. Ergo cum permutabuntur, erit quantitas ab 
apud de sicut quantitas bg apud ez. Ergo quantitas ag 
apud dz sicut quantitas bg apud ez. Cum ergo permu- 
tabuntur, erit quantitas ag apud gb sicut quantitas dz 
apud ze. Et illud etiam est quod ostendere voluimus. 


[V.19] Si fuerint due quantitates ab unaquaque qua- 
rum una minuatur quantitas, et fuerit proportio dimi- 
nute ad diminutam sicut proportio totius ad totam, 
erit proportio relique ad reliquam sicut proportio 
totius ad totam. 


Exempli causa: A quantitate ab minuatur quantitas 
ae; et a quantitate gd minuatur quantitas gz. Et sit pro- 
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portio ab ad gd sicut proportio ae ad gz. Dico igitur, 
quod proportio relique eb ad reliquam zd sicut pro- 
portio totius ab ad totam gd. 

Probatio eius: Quoniam proportio ab ad gd sicut pro- 
portio ae ad gz, tunc cum permutaverimus, erit pro- 
portio ba ad ae sicut proportio dg ad gz. Cum ergo 
diviserimus, erit proportio be ad ea sicut proportio dz 
ad zg. Sed cum permutaverimus, erit proportio be ad 
zd sicut proportio ae ad gz. Sed iam fuit ostensum 
quod proportio ae ad gz sicut proportio ab ad gd. Ergo 
proportio be ad zd sicut proportio ab ad gd. Sed quan- 
titas ae apud gz sicut quantitas ab apud gd. Remanet 
ergo quantitas be apud quantitatem zd, sicut quantitas 
totius que est ab apud totum que est gd. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[V.20] Si fuerint aliquot quantitates et fuerint alie 
quantitates secundum earum numerationem, fuerint- 
que omnes due primarum secundum proportionem 
duarum ex postremis, tunc, secundum proportionem 
que dicitur equalitas, si prima primarum fuerit maior 
postrema earum, erit prima postremarum maior 
postrema earum. Et si fuerit ei equalis, et ipsa equabi- 
tur ei. Et si fuerit minor ea, et ipsa minor erit ea. 


Verbi gratia: Ponam tres quantitates super quas sunt 
a et b et g, et ponam tres alias secundum primarum 
numerationem quarum queque due accipiantur se- 
cundum proportionem duarum primarum trium 
super quas sunt d et e et z. Et sit proportio a ad b sicut 
proportio d ad e, et proportio b ad g sicut proportio e 
adz Bt ponam primam primarum, que est a, maiorem 
ultima earum que est g. Dico igitur, quod prima po- 
stremarum, que est d, est maior ultima earum, que est 
Ze 

Probatio eius: Quia a est maior quam g, et quantitas b 
est quantitas alia. Ergo quantitas a maioris propor- 
tionis ad b quam g ad b. Sed proportio a ad b sicut 
proportio d ad e. Ergo d est maioris proportionis ad e 
quam g ad b. Sed proportio g ad b sicut proportio z ad 
e. Ergo d est maioris proportionis ad e quam z ad e. 
Sed illa cuius proportio ad eam est maior, maior exi- 
stit. Ergo d est maior z. Et ita etiam ostenditur quod si 
a foret equalis g, esset d equalis z. Et si esset a minor g, 
foret d minor z. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[V.21] Si fuerint quantitates quotlibet secundum qua- 
rum numerationem sint alie quantitates, et sint que- 
libet due primarum secundum proportionem duarum 
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ex postremis, et diversificetur proportio secundum 
antecessionem et consequentiam, tunc, si prima pri- 
marum secundum proportionem que vocatur equali- 
tas, fuerit maior postrema, prima postremarum erit 
maior ultima earum. Et si fuerit equalis ei, et ipsa 
equabitur ei. Et si fuerit minor ea, et ipsa minor ea 
erit. 


Exempli causa: Ponam tres quantitates super quas 
sunt a et b et g, et tres alias quarum queque due acci- 
piantur secundum proportionem duarum primarum 
trium super quas sunt d et e et z. Et diversificetur pro- 
portio quantitatum secundum antecessionem et con- 
sequentiam. Et sit proportio a ad 6 sicut proportio e 
ad z, et proportio b ad g sicut proportio d ad e. Et 
ponam a maiorem g. Dico igitur, quod d est maior z. 

Probatio eius: Quoniam a maior existit g, cum 5 sit 
quantitas alia, ergo quantitas a maioris proportionis 
est ad b quam sit g ad b. Sed proportio a ad b sicut 
proportio e ad z. Ergo proportio e ad z maior est pro- 
portione g ad b. Sed proportio g ad b sicut proportio e 
ad d. Ergo proportio e ad z maior existit proportione e 
ad d. Sed illa ad quam eius proportio est maior, existit 
minor. Ergo quantitas z est minor quantitate d. Ergo d 
existit maior z. Ita quoque ostenditur quod si a esset 
equalis quantitati g, d equaretur z. Et si a foret minor 
g, d esset minor z. Et illud est quod demonstrare in- 
tendimus. 


[V.22] Si fuerint quotlibet quantitates secundum nu- 
merationem quarum sint alie quantitates, et sint que- 
que due primarum secundum proportionem duarum 
ex postremis, et fuerit proportio secundum eundem 
ordinem, tunc ipse secundum proportionem que dici- 
tur equalitas erunt in proportione earum. 
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Verbi gratia: Sint tres quantitates super quas sunt a et 
b et g, et sint alie secundum earum numerationem 
super quas sunt d et e et z. Et sint queque due prima- 
rum secundum proportionem duarum postremarum, 
et sit. proportio a ad b sicut proportio d ad e, et pro- 
portio b ad g sicut proportio e ad z. Dico igitur, quod 
secundum equalitatem erit proportio a ad g sicut pro- 
portio d ad z. 
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Probatio eius: Quoniam assumam quantitatibus a et d 
eque multiplicia que sint h et t, et quantitatibus b et e 
eque multiplicia alia quocumque modo contingat, que 
sint Å et l, et quantitatibus g et z eque multiplicia que 
sint m et n. Et quia proportio a ad b sicut proportio d 
ad e, et h et ¢ sunt eque multiplicia quantitatum a et d 
et A et / sunt eque multiplicia quantitatum 5 et e, ergo 
proportio h ad & sicut proportio ¢ ad l. Et etiam quia 
proportio b ad g est sicut proportio e ad z, et ket l sunt 
eque multiplicia quantitatum e et b, et m et n sunt eque 
multiplicia quantitatum g et z, ergo proportio k ad m 
sicut proportio / ad n. Sed iam fuit ostensum quod 
proportio h ad & sicut proportio ¢ ad l. Ergo quanti- 
tates h et ¢ aut simul addunt super quantitates m et n, 
aut simul equantur eis, aut simul minuunt ab eis. Sed 
het t sunt eque multiplicia quantitatum a et d, et m et n 
sunt eque multiplicia g et z. Ergo proportio a ad g est 
sicut proportio d ad z. Et illud est quod voluimus 
ostendere. 


[V.23] Si fuerint quotlibet quantitates et alie secundum 
earum numerum totidem quarum queque due prima- 
rum sint secundum proportionem duarum ex postre- 
mis, et diversificatur proportio antecedendo et con- 
sequendo, tunc ipse secundum proportionem equali- 
tatis erunt in proportione earum. 
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Verbi gratia: Sint quantitates a et b et g, et sint alie 
quantitates d et e et z secundum numerationem unam, 
et sint queque due primarum in proportione duarum 
ex postremis, et diversificetur proportio in quantitati- 
bus secundum antecessionem et consequentiam. Et sit 
proportio a ad 6 sicut proportio e ad z, et proportio b 
ad g sicut proportio d ad e. Dico igitur, quod secun- 
dum equalitatem proportio a ad g est sicut proportio d 
ad z. 

Probatio eius: Quoniam assumam quantitatibus a et b 
et d eque multiplicia que sint A et £ et /, et quantitatibus 
e et z etg eque multiplicia que sint m et n et k. Et quia h 
ita est multiplex quantitatis a, sicut ¢ existit multiplex 
quantitatis b, et partium proportio quarum multiplicia 
sunt equalia ita est inter se ut multiplicium proportio 
existit inter se, ergo proportio a ad 5 est sicut propor- 
tio h ad t. Sed proportio a ad b est sicut proportio e ad 
z. Ergo proportio e ad z est sicut proportio h ad ¢. Et 
etiam quia m ita est multiplex quantitatis e sicut n exi- 
stit multiplex quantitatis z. Ergo proportio e ad z sicut 
proportio z ad n. Sed proportio e ad z sicut proportio 
had t. Ergo proportio h ad t sicut proportio m ad n. Et 
etiam quia proportio b ad g est ut proportio d ad e. Et 
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iam assumpsimus quantitatibus 6 et d eque multiplicia 
que sunt / et /, et quantitatibus g et e eque multiplicia 
que sunt Å et m, ergo proportio £ ad & sicut proportio / 
ad m. Sed iam fuit ostensum quod proportio h ad ¢ 
sicut proportio m ad n. Ergo due quantitates h et / aut 
simul addunt super quantitates Å et n, aut simul 
equantur eis, aut simul minuunt ab eis. Sed A et / sunt 
eque multiplicia quantitatum a et d, et k et n sunt eque 
multiplicia quantitatum g et z. Ergo proportio a ad g 
sicut proportio d ad z. Et illud est quod demonstrare 
intendimus. 


[V.24] Si fuerit proportio prime ad secundam ut pro- 
portio tertie ad quartam, et proportio quinte ad 
secundam ut proportio sexte ad quartam, erit propor- 
tio prime et quinte coniunctim ad secundam sicut 
proportio tertie et sexte coniunctim ad quartam. 


t e d z 


E 


h b a g 


[B 


Exempli causa: Sit proportio prime que sit ab ad se- 
cundam que sit g, sicut proportio tertie que sit de ad 
quartam que sit z. Et proportio quinte que sit bh ad 
sécundam que est g, sicut proportio sexte que sit e/ ad 
quartam que est z. Dico igitur, quod proportio prime 
et quinte coniunctim que est ah ad secundam que est g 
est sicut proportio tertie et sexte coniunctim que est d/ 
ad quartam que est z. 

Probatio eius: Quoniam proportio t4ab ad g est sicut 
proportio de ad z. Sed proportio g ad bh est sicut pro- 
portio z ad et. Ergo secundum equalitatem erit propor- 
tio ab ad bh sicut proportio de ad et. Cum ergo com- 
posuerimus, erit proportio ah ad hb sicut proportio dt 
ad te. Sed proportio hb ad g sicut proportio te ad z. 
Ergo secundum equalitatem, proportio ah ad g erit 
sicut proportio dt ad z. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[V.25] Si fuerint quattuor quantitates proportionales, 
fueritque prima maior eis et postrema minor eis, tunc 
ipse coniuncte erunt maius reliquis coniunctis. 
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Verbi gratia: Sint quattuor quantitates ab et gd et e etz 
proportionales, et sit proportio ab ad gd sicut propor- 
tio e ad z. Et sit ab eis maior et z minor eis. Dico igitur, 
quod ab et z coniuncte maius sunt gd et e coniunctis. 

Probatio eius: Quoniam abscidam ex ab quod sit 
equale e, sitque ah; et ex gd quod sit equale z, et sit gt. 
Et quia proportio ab ad gd est sicut proportio e ad z, 
cum e sit equalis ah et z equetur gt, ergo proportio ab 
ad gd sicut proportio ah ad gt. Ergo proportio ab ad gd 
sicut proportio relique hb ad reliquam td. Cum ergo 
permutaverimus, erit proportio ab ad bh sicut propor- 
tio gd ad dt. Sed ab prima est maior gd tertia. Ergo bh 
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secunda est maior fd quarta. Ponam itaque ah et tg 
communes. Erunt ergo quantitates ab et tg maiores 
quantitatibus ah et gd. Sed gt est equalis z, et ah existit 
equalis e. Ergo ab et z coniuncte sunt maiores gd et e 
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coniunctis. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Expleta est pars quinta libri Euclidis viginti quinque 


continens figuras. 
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[LIBER VI] 


INCIPIT PARS SEXTA LIBRI EIUSDEM. 


[Definitiones] 


[i] * Figure rectilinee similes sunt quarum anguli sunt 
equales et latera equales angulos continentia 
sunt proportionalia. 

[ii] Figure rectilinee sunt alternorum laterum, cum 
in unaquaque earum fuerit antecedens in pro- 
portione et consequens. 

Proportio que est in figuris rectilineis dicitur 
alternata, cum in unaquaque figurarum fuerit 
antecedens in proportione et consequens. 

Aliter: superficies alternorum laterum sunt, 
quarum latera sunt proportionalia secundum 
antecedens et consequentiam. 

[iii] Dixit Thebit: In hoc loco inveni in alia scriptura: 
Dicitur quod proportio ex proportionibus ag- 
gregatur, quando ex multiplicatione quantitatis 
proportionum, cum multiplicantur in seipsas, 
provenit proportio aliqua. 

Dicitur quod proportio dividitur in proportio- 
nes cum ex divisione proportionum, quando alie 
per alias dividuntur, provenit proportio quelibet. 

liv] Altitudo est perpendicularis cadens a puncto 

capitis figure cuiuslibet, quecumque figura fue- 
rit, super basim. 
Dixit Thebit: Inveni in alia scriptura, quod alti- 
tudo est maior perpendicularis cadens a quolibet 
punctorum super basim aut super lineam que in 
eius existit rectitudine. 

[v] Linea recta dicitur dividi secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema, quando 
fuerit proportio totius linee ad maiorem eius 
sectionem sicut proportio maioris divisionis 
ipsius ad minorem eius sectionem. 


[VI.1] Si superficierum equidistantium laterum et 
triangulorum fuerit altitudo unius quantitatis, tunc 
proportio aliorum ad alia erit sicut proportio basium 
aliarum videlicet ad alias. 
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Exempli causa: Sint due superficies eg et gz equidi- 
stantium laterum et duo trianguli abg et agd unius 
quantitatis in altitudine. Dico igitur, quod proportio 
basis bg ad basim gd sicut proportio trianguli abg ad 
triangulum agd, et sicut proportio superficiei eg equi- 
distantium laterum ad superficiem gz equidistantium 
laterum. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam bd in duas 
partes usque ad ¢ et / et abscidam ab ea que sint equa- 
lia bg, quot voluero, sintque bh et At. Et etiam que sint 
equalia gd, quot voluero, que sint dk et kl. Et protra- 
ham lineas at; ah; ak; al. Et quia bases th; hb; bg sunt 
equales, ergo trianguli ath; ahb; abg etiam equales exi- 
stunt. Ergo basis /g existit multiplex basis 5g sicut tri- 
angulus atg est multiplex trianguli abg. Ft ita erit basis 
gl multiplex basis gd sicut triangulus agl existit multi- 
plex trianguli agd. Si ergo basis gt fuerit addens super 
basim gi, et triangulus agt addet super triangulum agi. 
Et si fuerit ei equalis, et ipse ei equabitur. Et si fuerit 
minuens ab ea, et ipse ab eo minuet. Sed cum sint 
quattuor quantitates, scilicet, bases bg et gd et duo tri- 
anguli abg; agd, et iam acceperimus basi bg et triangulo 
abg eque multiplicia, que sunt basis tg et triangulus atg, 
et acceperimus basi gd et triangulo agd eque multipli- 
cia, que sunt basis gl et triangulus agi, et iam fuerit 
ostensum quod basis /g et triangulus atg aut simul 
addunt super basim g/ et triangulum agl, aut simul 
equantur eis, aut simul minuunt ab eis, ergo proportio 
basis bg ad basim gd sicut proportio trianguli abg ad 
triangulum agd. Sed superficies eg est duplum trianguli 
abg et superficies zg est duplum trianguli adg. Ergo 
proportio superficiei eg ad triangulum abg sicut pro- 
portio superficiei ad ad triangulum agd. Cum ergo 
permutaverimus, erit proportio superficiei eg ad super- 
ficiem zg sicut proportio trianguli abg ad triangulum 
adg. Sed proportio trianguli abg ad triangulum agd 
sicut proportio linee 5g ad lineam gd. Ergo proportio 
superficiei eg ad superficiem gz sicut proportio linee bg 
ad lineam gd. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.2] Si linea protracta ab aliquo latere cuiuslibet tri- 
anguli ad aliud latus ipsius fuerit equidistans reliquo 
lateri trianguli, tunc ipsa secat duo latera secundum 
proportionem unam. Et si ipsa secuerit duo latera 
secundum proportionem unam, tunc ipsa est equi- 
distans reliquo lateri trianguli. 
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Verbi gratia: A latere ab trianguli abg protrahatur 
linea ad latus ag equidistans lateri bg, que sit linea de. 
Dico igitur, quod de iam secuit ab et ag secundum 
unam proportionem, et sit proportio bd ad da sicut 
proportio ge ad ea. 

Probatio eius: Quoniam protraham duas lineas dg et 
eb, ergo triangulus bde est equalis triangulo gde, quo- 
niam ipsi sunt super unam basim, que est de, et inter 
duas lineas equidistantes, que sunt de et bg. Sed equa- 
lium proportio ad unam et eandem rem est una, ergo 
proportio trianguli bde ad triangulum ade est sicut 
proportio trianguli gde ad triangulum ade. Sed propor- 
tio trianguli bde ad triangulum ade existit sicut pro- 
portio bd ad da, quoniam earum altitudo est una. Et 
ita etiam proportio trianguli gde ad triangulum ade 
sicut proportio ge ad ea, ergo proportio bd ad da sicut 
proportio ge ad ea. 

Post hoc quoque sit proportio bd ad da sicut pro- 
portio ge ad ea. Dico igitur, quod de equidistat bg. 

Dispositione itaque manente una, quoniam propor- 
tio bd ad da est sicut proportio ge ad ea, sed proportio 
bd ad da existit sicut proportio trianguli bde ad trian- 
gulum ade et proportio ge ad ea sicut proportio trian- 
guli gde ad triangulum ade, ergo proportio trianguli 
bde ad triangulum ade sicut proportio trianguli edg ad 
triangulum aed. Ergo triangulus bde est equalis trian- 
gulo gde. Sed ipsi sunt super unam basim, que est de. 
Ergo linea de equidistat linee 5g. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VI.3] Si ab aliquo angulorum cuiuslibet trianguli 
producatur linea ad basim que dividat angulum in 
duo media, proportio unius duarum sectionum basis 
ad aliam erit sicut proportio unius duorum reliquo- 
rum laterum trianguli ad aliud. Et si fuerit proportio 
unius duarum sectionum basis ad aliam sicut propor- 
tio unius duorum reliquorum laterum trianguli ad 
aliud, tunc linea iam divisit angulum in duo media. 
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Exempli causa: Ab angulo bag trianguli abg protraha- 
tur linea ad ad basim bg, que dividat angulum in duo 
media. Dico igitur, quod proportio 5d ad dg sicut pro- 
portio ba ad ag. 

Probatio eius: Quoniam protraham a puncto g lineam 
equidistantem ad, que sit ge, et producam ba donec 
concurrat linee ge in puncto e. Et quia linea ad equi- 
distat linee ge et iam cecidit super eas linea be, ergo 
angulus extrinsecus bad angulo intrinseco aeg equalis 
existit. Et etiam quia linea ad equidistat eg et iam ceci- 
dit super eas ag, ergo duo anguli coalterni dag; ega 
sunt equales. Sed angulus bad angulo dag equalis exi- 
stit, ergo angulus aeg angulo age est equalis. Latus ita- 
que ag lateri ae equatur. Et quia a latere be trianguli bge 
iam protracta est linea equidistans linee ge que est ad, 
ergo proportio bd ad dg sicut proportio ba ad ae. Sed 
ae est equalis ag, ergo proportio bd ad dg sicut propor- 
tio ba ad ag. 
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Et etiam sit proportio bd ad dg sicut proportio ab ad 
ag. Et protrahatur a puncto a trianguli abg linea ad 
basim gb, que est ad. Dico igitur, quod angulus bag iam 
divisus est in duo media et angulus bad est equalis 
angulo dag. 

Probatio eius: Quoniam cum protraxero a puncto g 
lineam ge equidistantem linee da et protraxero lineam 
ba donec concurrat linee ge in puncto e, sicut ante 
fecimus, tunc cum iam protracta sit a latere trianguli 
bge linea equidistans linee ge, que est ad, erit proportio 
bd ad dg sicut proportio ba ad ae. Sed iam fuit propor- 
tio bd ad dg sicut proportio ba ad ag. Ergo proportio ba 
ad ag sicut proportio ba ad ae. Ergo proportio ba ad 
unamquamque duarum linearum ag et ae est una, ergo 
ag et ae sunt equales. Duo igitur anguli aeg; age equales 
existunt. Sed angulus age est equalis suo coalterno dag 
et angulus aeg intrinsecus angulo extrinseco bad equa- 
tur, ergo duo anguli dab; dag equales sunt. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[VI.4] Si quorumlibet duorum triangulorum unius 
anguli angulis alterius equales fuerint, tunc corde illo- 
rum angulorum equalium erunt proportionales, et 
que ex eis sunt in proportione relativa sunt que equa- 
libus angulis subtenduntur. 


Exempli causa: Sint anguli duorum triangulorum abg 
et dge equales, scilicet, sit angulus abg angulo dge equa- 
lis et angulus agb equetur angulo deg et angulus bag sit 
equalis angulo gde. Dico igitur, quod corde angulo- 
rum equalium proportionales existunt, videlicet, pro- 


140 


8 b 


portio ba ad dg est sicut proportio bg ad ge, et sicut 
proportio ag ad de. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut bg iungatur ge in 
rectitudine et protraham ba et ed donec concurrant. 
Concurrant ergo in puncto z. Et quia angulus abg in- 
trinsecus est equalis angulo dge extrinseco, ergo linea 
bz linee dg equidistat. Et etiam quia angulus ag? extrin- 
secus angulo deg intrinseco existit equalis, ergo due 
linee ga et ez sunt equidistantes. Ergo superficies agdz 
equidistantium existit laterum, ergo ag est equale dz et 
gd equatur az. Et quia a latere be trianguli bez iam 
protracta est linea ag equidistans linee ez, ergo propor- 
tio ba ad az sicut proportio bg ad ge. Sed az est equalis 
£d, ergo proportio ab ad gd sicut proportio bg ad ge. Et 
etiam quia a latere be trianguli bez iam protracta est 
linea gd equidistans linee bz, ergo proportio zd ad de 
sicut proportio 5g ad ge. Sed zd est equalis ag, ergo 
proportio ag ad de sicut proportio bg ad ge. Sed pro- 
portio bg ad ge existit sicut proportio ab ad dg, ergo 
proportio ab ad dg sicut proportio ag ad de et sicut 
proportio bg ad ge. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[VI.5] Omnium duorum triangulorum quorum latera 
sunt proportionalia, anguli quibus latera proportio- 
nalia subtenduntur sunt equales et illorum angulorum 
illi vicissim sunt equales quibus latera subtenduntur in 
proportione relativa. 
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Verbi gratia: Duorum triangulorum abg et dez latera 
sint proportionalia. Et sit proportio ab ad de sicut 
proportio ag ad dz et sicut proportio bg ad ez. Dico 
igitur, quod anguli trianguli abg equales existunt angu- 
lis trianguli dez quisque cui subtenditur latus propor- 
tionale ei cui subtenditur latus illi proportionale, sci- 
licet, bag equalis angulo edz et angulus agb angulo dze 
equalis et angulus gba equalis angulo zed. 

Probatio eius: Quoniam faciam in puncto e linee ez 
angulum angulo abg equalem, qui sit angulus zeh. In 
puncto quoque z linee ez constituam angulum equa- 
lem angulo agb, qui sit angulus ezh. Remanet itaque 
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angulus ehz trianguli ezh qui provenit equalis angulo 
bag. Ergo anguli trianguli abg equales existunt angulis 
trianguli ezh, latera ergo eorum, que equalibus sub- 
tenduntur angulis, sunt proportionalia. Ergo propor- 
tio bg ad ez sicut proportio ab ad eh. Sed iam fuit pro- 
portio bg ad ez sicut proportio ab ad de. Ergo propor- 
tio ab ad de sicut proportio ab ad eh. Ergo proportio ab 
ad unamquamque duarum linearum de et eh est una, 
ergo de est equalis eh. Et ita demonstratur, quod zd 
existit equalis zh. Posita itaque linea ze communi, 
erunt due linee de et ez duabus lineis eh et ez equales. 
Basis quoque zd est equalis basi zh, ergo angulus dez 
existit equalis angulo zeh. Et ita etiam ostenditur, quod 
angulus dze angulo hze equatur. Relinquitur ergo ut 
angulus edz sit equalis angulo ehz. Ergo anguli trian- 
guli dez angulis trianguli ehz equales existunt, quisque 
videlicet suo relativo. Sed anguli trianguli ehz fuerunt 
equales angulis trianguli abg. Ergo anguli trianguli dez 
equales sunt angulis trianguli abg, quisque eorum suo 
relativo. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.6] Si duorum triangulorum duo anguli fuerint 
equales lateraque ipsos continentia angulos fuerint 
proportionalia, anguli unius eorum angulis alterius 
erunt equales et anguli eorum qui vicissim sunt equa- 
les sunt quibus latera subtenduntur in proportione 
relativa. 
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Exempli causa: Sint duo anguli a et d duorum trian- 
gulorum abg et dez equales et sint latera, que continent 
eos, proportionalia et sit proportio ab ad de sicut pro- 
portio ag ad dz. Dico igitur, quod anguli trianguli abg 
sunt equales angulis trianguli dez, quisque videlicet 
suo relativo. 

Probatio eius: Quoniam constituam in puncto d linee 
dz angulum equalem angulo a, qui sit angulus zdh, et 
constituam etiam in puncto z linee dz angulum equa- 
lem angulo g, qui sit angulus dzh, remanet itaque 
angulus h equalis angulo b. Ergo anguli trianguli abg 
equales existunt angulis trianguli dzh. Sed proportio 
cordarum angulorum equalium inter se est una, ergo 
proportio ab ad dh sicut proportio ag ad dz. Sed iam 
fuit proportio ab ad de sicut proportio ag ad dz. Ergo 
proportio ab ad de et ad dh est una, ergo de est equalis 
dh. Linea itaque zd communi, erunt due linee ed et dz 
equales duabus lineis hd et dz. Duo quoque anguli edz 
et zdh sunt equales, quoniam unusquisque eorum est 
equalis angulo a. Ergo basis ez existit equalis basi zh et 
triangulus dez equatur triangulo dhz. Et reliqui anguli 
sunt equales reliquis angulis, quisque videlicet equalis 
suo relativo, cui latus subtenditur equale lateri quod 
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subtenditur primo. Ergo angulus ezd est equalis an- 
gulo dzh. Sed angulus g est equalis angulo dzh, ergo 
angulus g equatur angulo dze. Sed angulus a iam fuit 
equalis angulo edz, ergo remanet angulus e equalis 
angulo 6. Ergo anguli duorum triangulorum abg; dez 
sunt equales, quisque videlicet eorum equalis suo rela- 
tivo. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.7] Si duorum triangulorum duo anguli fuerint 
equales, et latera duos alios eorum angulos continen- 
tia fuerint proportionalia, et fuerit quisque duorum 
reliquorum angulorum eorum minor aut maior recto, 
tunc anguli eorum relativi sunt equales et anguli 
eorum qui sunt equales vicissim sunt quibus latera in 
proportione relativa subtenduntur. 


a 


2 e b 


Exempli causa: Sint duo anguli bag et edz duorum 
triangulorum ag; dez equales et sint latera continentia 
duos angulos abg et dez proportionalia. Et sit propor- 
tio ab ad de sicut proportio 5g ad ez et sit quisque 
duorum angulorum ?ga et dze minor aut maior recto. 
Dico igitur, quod anguli trianguli abg existunt equales 
angulis trianguli dez, quisque videlicet suo relativo. 

Sit itaque quisque duorum angulorum g et z primo 
maior recto. Dico igitur, quod angulus 5 est equalis 
angulo e. 

Neque est possibile aliter esse. Et ostendam illud. Si 
ergo aliter fuerit possibile, sit angulus 6 maior. Consti- 
tuam itaque in puncto b linee ab angulum equalem 
angulo e, qui sit angulus abh. Et quia angulus abh est 
equalis angulo e et angulus a equatur angulo d, re- 
manet ergo angulus ahb equalis angulo z. Ergo anguli 
trianguli abh sunt equales angulis trianguli dez, quis- 
que scilicet suo relativo. Ergo proportio ab ad de sicut 
proportio bh ad ez. Sed iam fuit proportio ab ad de 
sicut proportio 5g ad ez. Ergo proportio ab ad de sicut 
proportio bh ad ez, ergo proportio bh et bg ad ez est 
una. Ergo bh est equalis bg. Angulus igitur bhg existit 
equalis angulo bgh. Sed angulus g est maior recto, ergo 
angulus bhg est maior recto. Relinquitur ergo ut duo 
anguli trianguli bgh sint maiores duobus rectis. Quod 
est contrarium et impossibile. Non est igitur angulus b 
angulo e maior. Et ita etiam ostenditur, quod non est 
minor eo. Ergo est ei equalis. Angulus quoque a est 
equalis angulo d. Remanet itaque angulus g angulo z 
equalis. Ergo anguli trianguli abg angulis trianguli dez 
equantur, quisque videlicet suo relativo. 

Post hec etiam sit quisque duorum angulorum g et z 
minor recto. Dico igitur, quod angulus b est equalis 
angulo e. 

Dispositione itaque manente eadem, bh existit equa- 
lis bg. Ergo angulus bhg est minor recto, ergo angulus 
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bha est maior recto. Sed ipse est equalis angulo z. Ergo 
angulus z est maior recto. Sed iam fuit minor, ergo 
angulus z est maior et minor una et eadem re. Hoc 
autem contrarium est et impossibile. Angulus itaque b 
angulo e existit equalis, angulus quoque a angulo d 
equatur. Relinquitur ergo angulus g equalis angulo z. 
Ergo anguli trianguli abg angulis trianguli dez existunt 
equales, quisque eorum suo relativo. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VI.8] Si perpendicularis a recto angulo cuiuslibet tri- 
anguli ad basim producatur, in duabus partibus per- 
pendicularis fiunt duo trianguli qui sibi invicem sunt 
similes et magno triangulo similantur. 


a 
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Verbi gratia: Sit triangulus abg cuius angulus a sit 
rectus et producatur ab eo perpendicularis ad ad 
basim 5g. Dico igitur, quod duo trianguli abd et adg 
similes existunt et similantur triangulo abg. 

Probatio eius: Quoniam duo anguli bag; bda sunt 
equales, quia ipsi sunt recti. Angulo 5 existente com- 
muni duobus triangulis abg et abd, remanet angulus 
bad equalis angulo g. Ergo anguli trianguli abg sunt 
equales angulis trianguli abd. Sed latera eorum que 
subtenduntur angulis equalibus sunt proportionalia, 
ergo proportio bg ad ba est sicut proportio ab ad bd et 
sicut proportio ag ad ad. Ergo duo trianguli abg et abd 
sunt similes. Et ita etiam ostenditur, quod trianguli 
abg et adg sunt similes. 

Et dico etiam, quod trianguli abd; adg sunt similes. 

Probatio eius: Quia duo anguli, qui sunt in puncto d, 
sunt equales quoniam ipsi sunt recti. Et iam fuit osten- 
sum, quod angulus bad est equalis angulo g, ergo duo 
anguli adb; bad trianguli adb equales existunt duobus 
angulis adg; dga trianguli adg, quisque videlicet suo 
relativo. Remanet itaque angulus b equalis angulo dag. 
Ergo anguli trianguli abd et trianguli adg sunt equales. 
Sed latera eorum subtensa equalibus angulis ipsorum 
sunt proportionalia, ergo proportio ag ad ab est sicut 
proportio gd ad da et sicut proportio ad ad db. Duo 
igitur trianguli abd; agd sibi sunt similes et triangulo 
abg sunt similes. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod per- 
pendicularis protracta ab omni recto angulo cuiuslibet 
trianguli ad basim est proportionalis inter duas sec- 
tiones basis, et quod unumquodque duorum laterum 
trianguli est proportionale inter basim et unam sec- 
tionum eius quod ipsam sequitur. 

Vel aliter: Unde ex hoc manifestum est quod per- 
pendicularis producta ad basim a recto angulo cuius- 
libet trianguli est media in proportione inter easdem 
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sectiones basis. Quod tamen in greco non invenitur, et 
unumquodque duorum laterum trianguli est medium 
in proportione unicuique basi et inter unamquamque 
duarum sectionum eius. Et illud etiam est quod vo- 
luimus ostendere. 


[VI.9] Datis duabus lineis lineam inter eas proportio- 
nalem invenire. 


Verbi gratia: Ponam itaque duas lineas datas ab et bg 
inter quas volo invenire lineam que eis existat propor- 
tionalis. Unam itaque illarum alii copulabo in rectitu- 
dine et circumducam super eas coniunctas, que sunt 
ag, semicirculum adg. Et protraham a puncto linee ag 
perpendicularem bd et producam duas lineas da et dg. 
Angulus igitur adg est rectus, quoniam ipse est in semi- 
circulo. Et iam protracta est ab eo perpendicularis db 
ad basim ag, due igitur linee ab et bg basis sunt sectio- 
nes inter quas inveni iam lineam eis proportionalem, 
que est bd. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.10] Duabus lineis datis tertiam lineam proportio- 
nalem invenire. 


d l é 

Verbi gratia: Ponam itaque duas lineas datas ba et ag 
et ponam eas continentes angulum a. Cum igitur vo- 
luero tertiam lineam eis proportionalem invenire, 
producam lineam bg et protraham duas lineas ab et ag 
usque ad e et d. Et ponam lineam be linee ag equalem 
et producam lineam ed equidistantem bg. Ergo pro- 
portio ab ad be est sicut proportio ag ad gd. Sed be est 
equalis ag. Ergo proportio a ad ag est sicut proportio 
ag ad gd. Iam igitur invenimus lineam tertiam propor- 
tionalem duabus lineis datis que sunt ba et ag, que est 
gd. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.11] Datis tribus lineis rectis quartam lineam pro- 
portionalem invenire. 


Exempli causa: Sint tres linee recte date a et 5 et g. 
Cum igitur voluero quartam invenire lineam propor- 
tionalem lineis a, 6, g, protraham duas rectas lineas 
angulum continentes, que sint de; dz. Sitque de equalis 
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a et b coniunctis de qua abscidam quod sit equale a. 
Sitque dh. Remanet itaque he equalis b. Sit quoque dz 
maior g, abscidam itaque de ea partem que sit ei equa- 
lis sitque dt. Et protraham lineam At. Et producam a 
puncto e lineam equidistantem linee ht, que sit ez. 
Dico igitur lineam tribus datis lineis proportionalem 
inventam fore, que est tz. 

Probatio eius: Quoniam iam protracta est linea ab 
uno latere trianguli dez, que est At, equidistans basi, 
que est ez, ergo erit proportio dh ad he equalis propor- 
tioni dt ad tz. Sed dh est equalis a et he equatur b et dt 
existit equalis g, ergo proportio a ad b est sicut pro- 
portio g ad ¢z. Iam ergo invenimus lineam quartam, 
que est /z, tribus lineis a et b et g proportionalem. Et 
illud est quod ostendere voluimus. 


[VI.12] Ex linea data quam volumus partem abscidere. 


a 
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Verbi gratia: Ponam itaque lineam datam lineam ab, 
pars quoque quam abscidere volumus sit tertia. Cum 
igitur de linea ab tertiam voluero abscidere, protra- 
ham lineam ad coniunctam linee ab et continentem 
cum ea angulum a. Post hoc adiungam linee ad lineam 
ei equalem, que sit linea de. Linee quoque ed addam 
lineam ei equalem, que sit linea eh. Et protraham 
lineam bh, deinde producam lineam dz equidistantem 
linee bh. Ergo proportio hd ad da sicut proportio bz ad 
za. Sed hd est dupla da, ergo bz est dupla za. Tota igitur 
ba est tripla za, ergo az est tertia ab. Iam ergo secuimus 
de linea data ab partem quam voluimus, que est az, et 
quantitas eius est tertia. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


Huius preterea theorematis dispositio aliter inveni- 
tur hoc scilicet modo ut linea ha infinita a parte h 
coniungatur linee ab continens cum ea angulum ut 
predictum est. Deinde incipiendo ab a abscidantur de 
ea tres equales partes, que sint ad; de; eh. Et protrahan- 
tur alie linee ut predictum est, cetera vero non mutan- 
tur. 
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[VI.13] Lineam datam ad alterius date linee equalita- 
tem secare cuius sectiones date linee divisionibus sint 
equales. 


Verbi gratia: Ponam itaque duas lineas datas ba et ag 
continentes angulum a et ponam unam earum, que est 
ag, divisam in duobus punctis d et e. Cum igitur vo- 
luero dividere lineam ab sicut divisa est ag et ut sint 
sectiones illius huius sectionibus equales, ponam eas 
continentes angulum a. Et protraham lineam bg et 
producam duas lineas dz et eh equidistantes linee bg. 
Lineam quoque dtk protraham linee ab equidistantem. 
Due itaque superficies zt et kh equidistantium existunt 
laterum, ergo zh est equale dt et bh equatur kt. Propor- 
tio itaque At ad td est sicut proportio bh ad hz. Sed in 
triangulo kdg linea te equidistat linee kg, ergo propor- 
tio ge ad ed sicut proportio tk ad td. Iam autem osten- 
sum est, quod proportio tk ad td est sicut proportio bh 
ad hz. Ergo proportio ge ad ed est sicut proportio bh ad 
hz. Et etiam quia in triangulo hae linea dz equidistat 
linee eh, ergo proportio ed ad da est sicut proportio hz 
ad za. Sed iam fuit proportio ge ad ed sicut proportio 
bh ad hz. Ergo proportio ge ad ed est sicut proportio bh 
ad hz et proportio ed ad da sicut proportio hz ad za. 
Iam igitur linea ab divisa est in duobus punctis z et h, 
sicut divisa fuit linea ag, et sunt eius sectiones divisio- 
nibus huius equales. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[VI.14] Si duarum superficierum latera fuerint equi- 
distantia duoque earum anguli equales et ipse similiter 
fuerint equales, latera illos equales angulos continentia 
erunt alternata. Et si latera continentia duos equales 
angulos fuerint alternata, superficies erunt equales. 


h z 
b g e 
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Exempli causa: Sint latera duarum superficierum ag 
et gz equidistantia et duo anguli earum, qui sunt in 
puncto g, sint equales, due quoque superficies equales 
existant. Dico igitur, quod latera continentia duos 
angulos bgd; egh sunt alternata, scilicet, quia proportio 
bg ad ge existit sicut proportio hg ad gd. 
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Probatio eius: Quoniam ponam ut linea dg sit iuncta 
linee ge in rectitudine et fiat linea dg coniuncta linee gh 
in rectitudine et complebo superficiem de. Et quia 
superficies ag est equalis superficiei gz, ergo proportio 
earum ad superficiem de est una. Sed proportio ag ad 
de sicut proportio bg ad ge et proportio gz ad de est 
sicut proportio Ag ad gd. Ergo proportio bg ad ge est 
sicut proportio hg ad gd. 

Post hec quoque ponam ut sit proportio hg ad gd 
sicut proportio bg ad ge. Dico igitur, quod superficies 
ag et gz sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam dispositione existente una, 
cum sit proportio bg ad ge sicut proportio hg ad gd et 
proportio bg ad ge sit sicut proportio ag ad de et pro- 
portio hg ad gd existat sicut proportio gz ad de, ergo 
proportio ag et gz ad de est una. Ergo ipse sunt equales. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.15] Si duo anguli duorum triangulorum, qui sint 
equales, fuerint equales, latera illos angulos continen- 
tia erunt alternata. Et si latera duos angulos continen- 
tia fuerint alternata, duo trianguli erunt equales. 
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Verbi gratia: Sint duo anguli duorum triangulorum 
abg et gde, qui sunt in puncto g, equales, trianguli quo- 
que sint equales. Dico igitur, quod latera continentia 
duos angulos g duorum triangulorum sunt alternata 
proportione bg ad gd existente ut proportio eg ad ga. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut linea bg coniunga- 
tur linee gd in rectitudine et fiat linea ag iuncta linee ge 
in rectitudine et protraham lineam ad. Et quia trian- 
guli abg; deg sunt equales, ergo proportio eorum ad 
triangulum agd est una. Sed proportio trianguli abg ad 
triangulum agd est sicut proportio bg ad gd et propor- 
tio trianguli gde ad triangulum gda est sicut proportio 
eg ad ga. Ergo proportio bg ad gd est sicut proportio eg 
ad ga. 

Post hec quoque ponam, quod sit proportio bg ad 
gd sicut proportio eg ad ga. Dico igitur, quod duo 
trianguli abg et gde sunt equales. 

Probatio eius: Ut sit dispositio una. Et quia proportio 
bg ad gd existit sicut proportio eg ad ga, et proportio bg 
ad gd est ut proportio trianguli abg ad triangulum agd, 
et proportio eg ad ga existit ut proportio trianguli gde 
ad triangulum agd, ergo proportio trianguli abg ad tri- 
angulum agd est sicut proportio trianguli gde ad trian- 
gulum agd. Ergo proportio duorum triangulorum abg 
et gde ad triangulum agd est una, ergo ipsi sunt equa- 
les. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[VI.16] Si fuerint quattuor linee proportionales, erit 
multiplicatio prime in postremam equalis multiplica- 
tioni unius reliquarum in alteram. Et si fuerit multi- 
plicatio prime in postremam equalis multiplicationi 
unius reliquarum in alteram, tunc linee erunt propor- 
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Exempli causa: Sint quattuor linee ab et gd et e et z 
proportionales et sit proportio ab ad gd sicut propor- 
tio e ad z. Dico igitur, quod multiplicatio ab prime in z 
quartam existit equalis multiplicationi gd secunde in e 
tertiam. 

Probatio eius: Quoniam protraham a duobus punctis 
a et g duas lineas ah et gk super rectos angulos et po- 
nam gk equalem e et ah equalem z. Et multiplicabo ab 
in ah et proveniet at et multiplicabo gd in gk et pro- 
veniet superficies gl. Et quia proportio ab ad gd est 
sicut proportio e ad z et e existit equalis gk et z equatur 
ah, ergo proportio ab ad gd est sicut proportio gk ad 
ah. Latera ergo superficierum at et gi continentia duos 
angulos sunt alternata, ergo superficies at est equalis 
superficiei gl. Sed superficies at est multiplicatio ab in z 
et superficies gl est multiplicatio gd in e, ergo multipli- 
catio ab in z est equalis multiplicationi gd in e. 

Post hec quoque sit multiplicatio ab in z equalis 
multiplicationi gd in e. Dico igitur, quod proportio ab 
ad gd est sicut proportio e ad z. 

Sit itaque dispositio una. Et quia multiplicatio ab in 
z est equalis multiplicationi gd in e et z est equalis ah et 
e est equalis gk, ergo multiplicatio ab in ah existit equa- 
lis multiplicationi gd in gk. Sed multiplicatio ab in ah 
est at et multiplicatio gd in gk est gi, ergo at est equalis 
gl. Ergo latera at et gl continentia duos angulos equales 
sunt alternata, proportione ab ad gd existente sicut 
proportio gk ad ah. Sed gk est equalis e et ah existit 
equalis z, ergo proportio ab ad gd est sicut proportio e 
ad z. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.17] Si fuerint tres linee inter quas sit proportio, 
tunc quod fit ex multiplicatione prime linee in po- 
stremam equale est ei, quod fit ex multiplicatione linee 
medie in se ipsam. Et si fuerit illud quod fit ex multi- 
plicatione prime linee in postremam equale ei, quod 
fit ex multiplicatione linee medie in se ipsam, tunc 
linee erunt proportionales. 
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Exempli causa: Sint tres linee a et b et g proportio- 
nales et sit proportio a ad b sicut proportio 6 ad g. 
Dico igitur, quod illud quod fit ex multiplicatione a in 
g equale existit ei, quod fit ex multiplicatione 5 in se 
ipsam. 

Probatio eius: Quoniam ponam d equalem b. Et quia 
proportio a ad b est sicut proportio b ad g, cum b sit 
equalis d, ergo proportio a ad b est sicut proportio d 
ad g. Ergo quod fit ex multiplicatione a in g equale est 
ei, quod fit ex multiplicatione b in d. Sed d est equalis 
b, ergo multiplicatio 5 in d est equalis ei, quod fit ex 
multiplicatione b in se ipsam. Quod ergo fit ex multi- 
plicatione a in g equale est ei, quod fit ex multiplica- 
tione b in se ipsam. 

Post hec quoque ponam quod fit ex multiplicatione 
a in g equale ei, quod fit ex multiplicatione b in se 
ipsam. Dico igitur, quod proportio a ad b est sicut 
proportio b ad g. 

Et sit dispositio earum una. Probatio eius: Quoniam 
illud quod fit ex multiplicatione a in g existit equale 
ei, quod fit ex multiplicatione b in se ipsam. Et quod 
fit ex multiplicatione 6 in se ipsam est equale ei, quod 
fit ex multiplicatione b in d, quoniam b equatur d. 
Ergo quod fit ex multiplicatione a in g est equale ei, 
quod fit ex multiplicatione 6 in d. Ergo proportio a ad 
b sicut proportio d ad g. Sed d est equalis b, ergo pro- 
portio a ad 5 sicut proportio b ad g. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VI.18] Omnium duorum triangulorum similium pro- 
portio unius ad alterum est sicut proportio unius late- 
ris proportionalis ad suum relativum latus in propor- 
tione duplicata cum iteratione. 


Exempli causa: Sint duo trianguli abg et dez similes. 
Dico igitur, quod proportio trianguli abg ad triangu- 
lum dez est sicut proportio lateris bg ad latus ez, quod 
ei refertur, duplicata cum iteratione. 

Probatio eius: Quoniam protraham duobus lateribus 
bg et ez latus tertium eis proportionale sitque latus bh et 
protraham ah. Ergo proportio 5g ad ez est sicut pro- 
portio ez ad bh. Sed proportio bg ad ez est sicut propor- 
tio ab ad de, quoniam trianguli sunt similes. Ergo 
proportio ab ad de est sicut proportio ez ad bh. Ergo 
latera duorum triangulorum abh; dez continentia duos 
equales angulos eorum e et b sunt alternata, ergo tri- 
angulus abh est equalis triangulo dez. Sed proportio bg 
ad ez est sicut proportio ez ad bh. Ergo proportio bg ad 
bh est proportio bg ad ez duplicata, scilicet, proportio 
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bg ad bh est proportio duplicata bg ad ez duplicata cum 
iteratione. Sed proportio bg ad bh est sicut proportio 
trianguli abg ad triangulum abh, quoniam eorum alti- 
tudo est unius quantitatis. Ergo proportio trianguli abg 
ad triangulum abh est proportio bg ad ez duplicata. 
Sed triangulus abh est equalis triangulo dez. Ergo pro- 
portio trianguli abg ad triangulum dez est sicut pro- 
portio bg ad ez duplicata cum iteratione. Et illud est 
quod voluimus ostendere. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est, quod om- 
nium trium linearum proportionalium est proportio 
prime ad tertiam sicut proportio superficiei, que est 
super primam, ad superficiem, que est super secun- 
dam, cum fuerint similes et fuerint super unum 
modum. 


[VI.19] Superficies plurium angulorum similes divi- 
duntur in triangulos similes unius numeri quorum 
proportio est ut earum proportio, proportio quoque 
unius poligonii ad aliud poligonium est ut proportio 
lateris ad suum relativum latus in proportione dupli- 
cata cum iteratione. 


Exempli causa: Sint due superficies abgde et zhtkl plu- 
rium angulorum similes et sit latus ab relatum lateri zh 
in proportione. Dico igitur, quod ipse dividuntur in 
triangulos similes unius numeri quorum proportio est 
ut proportio earum. Et proportio superficiei abgde ad 
superficiem zhthl est sicut proportio lateris ab ad latus 
zh, quod ei refertur, in proportione duplicata cum ite- 
ratione. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineas be et eg; hi 
et lt. Et quia superficies abgde et zhtkl similes existunt, 
ergo angulus a est equalis angulo z. Proportio quoque 
ab ad zh est sicut proportio ae ad zl. Anguli igitur tri- 
anguli abe sunt equales angulis trianguli zl. Ergo 
latera sunt proportionalia, trianguli itaque sunt simi- 
les. Angulus ergo abe est equalis angulo zA/. Sed totus 
angulus abg est equalis toti angulo zht. Reliquus ergo 
angulus ebg equatur reliquo angulo /ht. Proportio vero 
ab ad zh est sicut proportio bg ad ht, proportio quoque 
ab ad zh est sicut proportio be ad hl, ergo proportio bg 
ad ht est sicut proportio be ad hl. Et iam fuit ostensum, 
quod angulus gbe existit equalis angulo thl. Duo igitur 
trianguli bge; thi equalium sunt angulorum. Latera 
quoque eorum sunt proportionalia. Ipsi itaque sunt 
similes. Et quia angulus bge est equalis angulo htl et 
totus angulus bgd toti angulo htk equatur, remanet 
angulus egd equalis angulo ltk. Sed angulus gde existit 
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equalis angulo ¢k/. Relinquitur ergo ut angulus ged sit 
equalis angulo ¢/k. Cum igitur latera istorum triangu- 
lorum sint proportionalia, proportione gd ad tk exi- 
stente ut proportio de ad kl, et anguli equales, ipsi sunt 
similes. Iam ergo divisimus superficies abgde et zhtkl 
plurium angulorum in triangulos similes, qui sunt 
unius numeri. Dico igitur quod trianguli sunt propor- 
tionales, et quod quisque eorum refertur in propor- 
tione suo toti, et quod proportio superficiei abgde ad 
superficiem zhtkl sicut proportio lateris ab ad latus zh, 
quod ei refertur, in proportione duplicata. 

Probatio eius: Quoniam triangulus abe triangulo zhl 
similis existit et linea be refertur in proportione linee 
hl, ergo proportio trianguli abe ad triangulum zA/ sicut 
proportio be ad Al duplicata. Et etiam quia duo trian- 
guli bge et htl sunt similes et latus be refertur in propor- 
tione lateri Al, ergo proportio trianguli bge ad triangu- 
lum htl est sicut proportio be ad Al duplicata. Ergo 
proportio trianguli abe ad triangulum zAl est sicut pro- 
portio trianguli bge ad triangulum Atl. Ita quoque 
ostenditur, quod proportio trianguli bge ad triangu- 
lum hil est sicut proportio trianguli gde ad triangulum 
tkl. Ergo proportio trianguli abe ad triangulum zhi 
sicut proportio trianguli bge ad triangulum Alt et sicut 
proportio trianguli egd ad triangulum ¢k/. Sed propor- 
tio unius antecedentis ad suum comparem ex conse- 
quentibus sicut proportio omnium antecedentium ad 
omnes consequentes. Ergo proportio trianguli abe ad 
triangulum zh sicut proportio superficiei plurium 
angulorum abgde ad superficiem zhtk/ plurium angulo- 
rum. Sed proportio trianguli abe ad triangulum zhi est 
sicut proportio lateris ab ad latus zh duplicata, ergo 
proportio superficiei plurium angulorum abgde ad 
superficiem plurium angulorum zA/&l est sicut propor- 
tio lateris ab ad latus zh duplicata. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 

Et quia si fuerint tres linee proportionales, erit pro- 
portio trianguli constituti super primam ad triangu- 
lum sibi similem constitutum super secundam, cum 
triangulorum constitutio fuerit similis, sicut proportio 
prime ad tertiam. Sed proportio trianguli constituti 
super primam ad triangulum, qui sit super secundam, 
est sicut proportio figure plurium angulorum, que 
constituitur super primam, ad figuram plurium angu- 
lorum, que sit super secundam, cum fuerint similes et 
secundum similitudinem unam constitute. Ergo erit 
proportio prime ad tertiam sicut proportio figure, que 
constituitur super primam, ad figuram, que constitui- 
tur super secundam, cum fuerint similes et uno modo 
facte. 


[VI.20] Super rectam lineam datam figuram recti- 
lineam rectilinee figure date similem constituere, cuius 
forma sit ut forma illius. 


Sit itaque figura rectilinea data superficies eh et recta 
linea data linea ab. Cum igitur voluero super lineam 
datam ab constituere superficiem similem superficiei 
eh, protraham lineam zd et constituam super punctum 
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b linee ab angulum abt equalem angulo dh: et super 
punctum a angulum bat equalem angulo hdz. Remanet 
ergo angulus ath equalis angulo dzh. Anguli igitur tri- 
anguli abt sunt equales angulis trianguli dhz. Ergo 
proportio ta ad dz sicut proportio tb ad zh et sicut 
proportio ab ad dh. Et etiam constituam super punc- 
tum ¢ linee a angulum atk equalem angulo dze et con- 
stituam super punctum a linee ta angulum tak equalem 
angulo zde. Remanet igitur angulus tka equalis angulo 
zed. Ergo anguli trianguli tak equales existunt angulis 
trianguli dez. Ergo proportio ta ad dz sicut proportio 
kt ad ze et sicut proportio ak ad de. Sed proportio /a ad 
dz sicut proportio tb ad zh et sicut proportio ab ad dh. 
Ergo proportio ab ad dh sicut proportio ak ad de et 
sicut proportio th ad ze et sicut proportio tb ad zh. Et 
quia angulus atb est equalis angulo dzh et angulus atk 
equatur angulo dze, ergo totus angulus btk est equalis 
toti angulo hze. Et similiter erit angulus kab equalis 
angulo Ade. Sed angulus 4 est equalis angulo e et angu- 
lus b existit equalis angulo ^. Ergo anguli superficiei a 
sunt equales angulis superficiei eh. Latera quoque 
earum angulos earum equales continentia sunt pro- 
portionalia, ergo ipse sunt similes. Iam ergo consti- 
tuimus super lineam ab superficiem at similem super- 
ficiei eh et forma eius est ut forma illius. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[VI.21] Superficies, que uni superficiei existunt similes, 
vicissim sunt similes. 
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Exempli causa: Sint superficies ag et h& superficiei dz 
similes. Dico ergo, quod superficies ag similis existit 
superficiei hk. 

Probatio eius: Quoniam superficies ag est similis 
superficiei dz, ergo angulus b est equalis angulo e et 
proportio ab ad de sicut proportio bg ad ez. Et etiam 
quia hk est similis dz, ergo angulus ¢ est equalis angulo 
€ et proportio de ad ht sicut proportio ez ad tk. Sed iam 
fuit proportio ab ad de sicut proportio bg ad ez. Et 
angulus b equalis angulo e et angulus ¢ equalis angulo 
e, ergo angulus b est equalis angulo t. Sed proportio ab 
ad ht sicut proportio bg ad tk, ergo superficies ag simi- 
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lis existit superficiei h&. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[VI.22] Si superficies similes super lineas proportio- 
nales fuerint et fuerint super eas constitute uno modo, 
tunc ipse erunt proportionales. Quod si superficies 
similes et proportionales super lineas uno modo con- 
stitute fuerint, tunc linee erunt proportionales. 
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Verbi gratia: Sint linee ab; gd; ez; ht proportionales et 
sit proportio ab ad gd sicut proportio ez ad ht. Et sint 
super duas lineas ab et gd due superficies akb; gld et 
sint similes et sit earum constitutio una. Et super dhas 
lineas ez et ht sint due superficies emz ; hnt et sint similes 
et modus constitutionis earum sit unus. Dico igitur, 
quod proportio superficiei akb ad superficiem gld sicut 
proportio superficiei emz ad superficiem Ant, 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam s tertiam 
duabus lineis ab et gd proportionalem et lineam q 
tertiam duabus lineis ez et ht proportionalem. Et quia 
proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad ht et pro- 
portio ab ad gd est sicut proportio gd ad s et proportio 
ez ad ht est sicut proportio ht ad q, ergo secundum 
proportionem equalitatis erit proportio ab ad s sicut 
proportio ez ad q. Et quia proportio ab ad gd est sicut 
proportio gd ad s, erit proportio ab ad s sicut propor- 
tio ab ad gd duplicata. Et etiam proportio akb ad gld 
erit sicut proportio ab ad gd duplicata, ergo proportio 
ab ad s est sicut proportio akb ad gid. Et ita etiam 
ostenditur, quod proportio ez ad g est sicut proportio 
emz ad hnt. Et iam fuit ostensum, quod proportio ab 
ad s est sicut proportio ez ad q. Ergo proportio akb ad 
gld est sicut proportio emz ad hnt. 

Post hec ponam proportionem superficiei akb ad 
superficiem gid sibi similem sicut est proportio super- 
ficiei emz ad superficiem Ant sibi similem. Dico igitur, 
quod proportio linee ab ad lineam gd est sicut propor- 
tio linee ez ad lineam At. 

Probatio eius: Quoniam ponam proportionem ab ad 
gd sicut est proportio ez ad fc. Et constituam super fc 
superficiem fcr similem superficiei Ant et factam secun- 
dum ipsius similitudinem. Et quia est proportio ab ad 
gd sicut proportio ez ad fc, ergo proportio akb ad gid 
sicut proportio emz ad fcr. Sed iam fuit proportio akb 
ad gid sicut proportio emz ad hnt, ergo proportio emz 
ad hnt sicut proportio emz ad fcr. Ergo proportio emz 
ad nt et ad fcr est una, ergo ipse sunt equales. Sed 
linea fc refertur in proportione linee ht, ergo ipse sunt 
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equales. Sed proportio ab ad gd est sicut proportio ez 
ad fc, ergo proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad 
ht. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Inveni in aliis scripturis aliam ab hac quam modo 
premisi probationem, que est huiusmodi: Quia pro- 
portio akb ad gid est sicut proportio ab ad gd duplicata 
et proportio emz ad hnt est sicut proportio ez ad ht 
duplicata et proportio ab ad gd est sicut proportio ez 
ad ht, ergo proportio akb ad gid est sicut proportio emz 
ad hnt. 

Et etiam quoniam ponam proportionem afb ad gid 
sicut proportionem emz ad hnt, dicam quod proportio 
ab ad gd est sicut proportio ez ad At. 

Probatio eius: Et quia proportio akb ad gíd est sicut 
proportio ab ad gd duplicata et proportio emz ad hnt 
est sicut proportio ez ad ht duplicata et proportio akb 
ad gid est sicut proportio emz ad hnt, ergo erit propor- 
tio ab ad gd sicut proportio ez ad At. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VI.23] Si duarum superficierum equidistantium late- 
rum duo anguli fuerint equales, erit proportio unius 
earum ad alteram composita ex proportione laterum 
ipsarum; proportio unius earum ad aliam erit sicut 
proportio unius laterum continentium angulum ad 
aliud latus proportionale ei duorum laterum continen- 
tium angulum qui illi refertur angulo duplicata cum 
proportione alterius lateris proportionalis ad aliud 
latus quod ei proportionale existit. 
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Exempli causa: Sint due superficies equidistantium 
laterum ag et gz et sit angulus superficiei ag angulo 
superficiei gz equalis, scilicet, duo anguli g. Dico igi- 
tur, quod proportio superficiei ag ad superficiem gz 
est composita ex proportionibus laterum ipsarum, sci- 
licet, ex proportione lateris bg ad latus gh et ex propor- 
tione lateris dg ad latus ge. 

Probatio eius: Quoniam ponam duas lineas bg et gh in 
rectitudine coniunctas, erit itaque linea dg in rectitu- 
dine linee ge. Et complebo superficiem gt et protraham 
tres lineas super quas sunt Å et / et m. Et ponam pro- 
portionem % ad / sicut est proportio bg ad gh et ponam 
proportionem / ad m sicut proportio dg ad ge. Ergo 
proportio composita ex proportione bg ad gh et ex 
proportione dg ad ge est sicut proportio & ad m. Ergo 
proportio bg ad gh duplicata cum proportione dg ad ge 
est sicut proportio Å ad / duplicata cum proportione / 
ad m. Sed proportio Å ad / duplicata cum proportione / 
ad m est proportio k ad m. Ergo proportio k ad m est 
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proportio composita ex proportione bg ad gh et ex 
proportione dg ad ge. Sed proportio bg ad gh est sicut 
proportio ag ad gt et proportio bg ad gh est sicut pro- 
portio k ad /, ergo proportio k ad / est sicut proportio 
ag ad gt. Et etiam proportio dg ad ge est sicut proportio 
tg ad gz. Sed proportio gd ad ge est sicut proportio / ad 
m, ergo proportio / ad m est sicut proportio gt ad gz. 
Sed iam fuit proportio & ad / sicut proportio ag ad gt. 
Ergo secundum proportionem equalitatis erit propor- 
tio Å ad m sicut proportio ag ad gz. Sed iam fuit osten- 
sum, quod proportio k ad m est proportio composita 
ex proportione 5g ad gh et ex proportione dg ad ge. 
Ergo proportio ag ad gz est composita ex proportione 
bg ad gh et ex proportione dg ad ge. Et illud est quod 
demonstrare proposuimus. 


[VI.24] Omnes superficies equidistantium laterum, 
que sunt super diametrum superficiei equidistantium 
laterum, sunt similes maiori parallelogrammo et simi- 
les sibi vicissim. 
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Exempli causa: Sit superficies equidistantium laterum 
abgd super cuius diametrum bd. Sint due superficies et 
et zh que sint equidistantium laterum. Dico igitur, 
quod due superficies et et zh superficiei ag et sibi simi- 
les existunt. 

Probatio eius: Quoniam ex latere dg trianguli bgd iam 
protracta est linea ad latus db equidistans linee bg, que 
est kh. Ergo proportio bk ad kd est sicut proportio gh 
ad hd. Et etiam quia ex latere trianguli abd protracta 
est linea equidistans lateri ab, que est zk, ergo propor- 
tio bk ad kd sicut proportio az ad zd. Sed iam fuit 
proportio bk ad Ad sicut proportio gh ad hd. Ergo pro- 
portio az ad zd est sicut proportio gh ad Ad. Cum vero 
composuerimus, erit proportio ad ad dz sicut propor- 
tio gd ad dh. Ergo proportio az ad zd et proportio ad 
ad dz est sicut proportio gh ad hd et sicut proportio gd 
ad dh. Ergo latera continentia angulum adg sunt pro- 
portionalia, ergo superficies zh est similis superficiei 
ag. Et ita erit etiam et similis superficiei ag. Dico igitur 
quod superficies zh est similis superficiei e¢ quoniam 
unaqueque illarum est similis superficiei ag. Et que uni 
superficiei existunt similes, sibi sunt similes. Ergo 
superficies zh similis existit superficiei et. Et illud est 
quod demonstrare intendimus. 


[VI.25] Si superficies a superficie separetur et sint utre- 
que equidistantium laterum et similes et sit earum 
constitutio una et earum situs unus et sit unus angulus 
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eis communis, tunc separata erit super diametrum 
maioris. 
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Exempli causa: Superficies eh separetur a superficie ag 
et sint utreque equidistantium laterum et similes et sit 
earum constitutio una et earum situs unus et sit eis 
utrisque unus angulus communis. Dico igitur, quod 
superficies eh consistit super diametrum superficiei ag, 
que est linea dz. Neque est possibile aliter esse nisi ita. 

Et ostendam illud: Si igitur possibile est ut sit aliter. 
Sit diametrus linea dtb et protraham a puncto ¢ lineam 
equidistantem bg, que sit tk. Ergo superficies ek est 
super diametrum superficiei ag, ergo proportio ad ad 
de est sicut proportio gd ad dk. Sed proportio ad ad de 
est sicut proportio gd ad dh, quoniam superficies ag et 
eh sunt similes. Ergo proportio gd ad dh sicut propor- 
tio gd ad dk. Ergo proportio gd ad dh et dk est una, 
ergo ipse sunt equales. Hoc autem est contrarium et 
impossibile. Non est igitur dtb diametrus superficiei ag 
neque alia ex lineis nisi dzb. Ipsa ergo est diametrus 
superficiei ag, ergo superficies eh est super diametrum 
ag. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.26] Superficiem date superficiei similem et alii date 
superficiei equalem constituere. 
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Verbi gratia: Ponam itaque superficiem datam cui 
similem volo constituere superficiem abg et superficiem 
cui equalem volo facere superficiem d. Cum igitur 
voluero constituere superficiem similem superficiei 
abg et equalem superficiei d, adiungam ad lineam gb 
superficiem equidistantium laterum equalem superfi- 
ciei abg, que sit eg. Et adiungam ad lineam gz superfi- 
ciem zh equidistantium laterum equalem superficiei d. 
Et ponam angulum zgh equalem angulo gbe ut sint 
superficies eg; zh inter duas lineas equidistantes. Et 
producam inter duas lineas 5g et gh lineam eis propor- 
tionalem, que sit linea /&. Et constituam super lineam 
tk superficiem similem superficiei abg que sit superfi- 
cies ¢k/ cuius situs sit ut situs illius. Dico igitur, quod 
iam constituimus superficiem similem superficiei abg 
et equalem superficiei d, que est superficies At. 
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Probatio eius: Quoniam linea tk que est inter duas 
lineas bg et gh proportionalis existens eis, ergo propor- 
tio bg ad kt sicut proportio tk ad gh. Ergo proportio bg 
prime ad gh tertiam sicut proportio superficiei similis 
constitute super bg primam, que est abg, ad superficiem 
similem factam super secundam, que est kilt. Sed pro- 
portio bg ad gh est sicut proportio eg ad hz. Ergo pro- 
portio abg ad thi est sicut proportio eg ad zh. Et per- 
mutentur, ergo proportio abg ad eg est sicut proportio 
(kl ad zh. Sed abg est equalis eg, ergo thl est equalis zh. 
Sed zh est equalis d, ergo thi est equalis d que est similis 
abg. Et illud est quod demonstrare intendimus. 


[VI.27] Paralellogrammo ad lineam rectam datam ad- 
iuncto cui deest ad complementum linee superficies 
similis paralellogrammo constituto super medietatem 
linee que super ipsius consistens diametrum locatur ut 
ipsum paralellogrammum quod super medietatem 
linee constituitur maior est superficies constituta super 
medietatem linee que est similis superficiebus que 
desunt ad complementum. 
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Exempli causa: Ponam lineam datam lineam ab quam 
in duo media dividam in puncto g. Et constituam su- 
per lineam 6g paralellogrammum adiunctum ad 
lineam bg que est medietas linee ab super quod est gz. 
Et complebo superficiem ge et adiungam ad lineam ab 
paralellogrammum quod est superficies ak. Et deest ad 
complementum linee superficies bk que est similis 
superficiei gz et est sita ut situs est ipsius. Dico igitur 
quod superficies am est maior superficie ak. 

Probatio eius: Quia superficies Ab est similis superfi- 
ciei gz, ergo ipsa est super ipsius diametrum, que est 
linea bkm. Complebo itaque lineas figure. Et quia linea 
ag est equalis linee bg et ag est equalis em et bg equatur 
mz, ergo em existit equalis mz. Superficies quoque et est 
equalis superficiei tz. Sed tz est maior kz, ergo et est 
maior Åz. Sed kz est equalis ¢/, ergo et est maior tl. Si 
ergo at fuerit communis, erit tota superficies am maior 
tota superficie ak. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[VI.28] Ad rectam lineam datam paralellogrammum 
adiungere et desit ad complementum linee superficies 
similis paralellogrammo dato et sit quod adiunctum 
est equale alicui figure rectilinee date quam est necesse 
non esse maiorem paralellogrammo adiuncto ad me- 
dietatem linee date quod est simile superficiei que de- 
est. 
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Verbi gratia: Ponam itaque lineam datam lineam ab 
et figuram rectilineam, cui debet equalis esse superfi- 
cies adiuncta ad lineam, superficiem g que non sit 
maior paralellogrammo adiuncto ad medietatem linee 
simili superficiei cui volo esse similem superficiem que 
deest ad complementum linee. Et ponam aliam super- 
ficiem datam equidistantium laterum similem superfi- 
ciei, que deest ad complementum linee, superficiem 
dz. Cum igitur voluero ad lineam ab paralellogram- 
mum adiungere equale superficiei g et desit ad com- 
plementum linee superficies similis superficiei dz, 
dividam lineam ab in duo media in puncto h et consti- 
tuam super bh superficiem similem dz, que sit kh. Et 
complebo superficiem at. Si ergo superficies at fuerit 
equalis superficiei g, tunc iam erit quod voluimus. 

Probatio eius: Quoniam iam constituimus super li- 
neam ab superficiem at, que est equidistantium late- 
rum et equalis superficiei g, et deest ad complemen- 
tum linee ab superficies kh, que est similis dz. Quod si 
fuerit inequalis superficiei g, tunc ipsa erit ea maior. 
Ponam itaque quod at addit super g quod est simile dz 
quod sit superficies nl. Ergo hk et nl sunt similes super- 
ficiei dz, ergo ni est similis hk. Sitque angulus eius 
equalis angulo htk angulus m et sit latus mn relatum in 
proportione lateri At et latus ml referatur lateri tk. Et 
quia superficies at est maior superficie nl et hk est equa- 
lis at, ergo hk est maior nl que tamen est ei similis. 
Unumquodque igitur latus ex lateribus hk est longius 
latere quod ei refertur ex lateribus nl. Ergo ht est 
longius nm et tk est longius ml. Dividam itaque ex th 
equale nm, quod sit fs, et ex tk equale ml, quod sit /qg. Et 
complebo superficiem /f equidistantium laterum, ergo 
tf equalis est nl et similis ei. Sed nl est similis hk, ergo tf 
est similis hk. Ergo est super diametrum eius. Sit ita- 
que diametrus eius ¢/b et complebo lineas figure. Et 
quia at est equalis g et nl coniunctis et at est equalis hk, 
ergo hk est equalis g et nl coniunctis. Sed nl est equalis 
tf, ergo hk est equalis g et /f. Sublato igitur tf communi, 
remanet superficies g data equalis gnomoni. Et etiam 
quia Af est equalis fh superficie fb posita communi, 
ergo ke est equalis hc. Sed hc est equalis as quoniam ah 
equatur hb. Ergo as est equalis ek. Si igitur posuero hf 
communem, erit af equalis gnomoni. Sed iam fuit 
ostensum quod gnomo est equalis figure g, ergo af est 
equalis g. Sed hk est similis dz et fb est similis hk, ergo fb 
est similis dz. Iam igitur adiunximus ad lineam ab 
superficiem af equalem superficiei g et deest ad com- 
plementum linee ab superficies fb similis dz. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 
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[VI.29] Ad lineam rectam datam paralellogrammum 
adiungere super complementum linee addens superfi- 
ciem paralellogrammo dato similem quod sit equale 
alicui figure rectilinee date. 
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Verbi gratia: Ponam itaque lineam datam lineam ab 
et paralellogrammum datum simile superficiei addite 
superficiem dz et aliam superficiem equalem adiuncto 
paralellogrammo superficiem g. Cum igitur voluero 
adiungere ad lineam ab paralellogrammum addens 
super complementum linee superficiem similem super- 
ficiei dz quod sit equale superficiei g, dividam lineam 
ab in duo media in puncto h et constituam super bh 
superficiem Ah similem superficiei dz. Et faciam super- 
ficiem fs quam ponam equalem superficiebus kh et g 
coniunctis et similem superficiei dz. Et ponam latus fn 
relatum in proportione lateri th et latus sn lateri tk. 
Superficies ergo fs est maior superficie kh et est ei simi- 
lis, quoniam ipse ambe sunt similes dz. Unumquodque 
ergo ex lateribus superficiei fs est longius eo quod re- 
fertur ei in proportione ex lateribus superficiei kh, 
ergo fn est longius th et ns longius tk. Ponam itaque tm 
equale fn et tl equale sn. Et complebo superficiem ml, 
ergo ml est equalis fs et similis ei. Sed fs est similis kh, 
ergo kh est similis ml, ergo ipsa est super diametrum 
eius. Deinde complebo lineas figure. Et quia fs est 
equalis kh et g coniunctis et fs equatur ml, ergo ml 
existit equalis Ah et g coniunctis. Remota igitur super- 
ficie kh communi, remanet superficies g equalis gno- 
moni. Sed linea ah est equalis linee bh, ergo superficies 
am equalis existit superficiei bm. Sed bm est equalis bl, 
ergo am est equalis bl. Posita itaque mz communi, erit 
tota superficies ae equalis gnomoni. Sed gnomo est 
equalis g, ergo superficies ae est equalis superficiei g. 
Et quia superficies be est similis superficiei te eo quod 
sit super diametrum eius, et superficies te est similis 
superficiei dz, ergo superficies be est similis superficiei 
dz. lam ergo adiunximus ad lineam ab superficiem ae 
addentem super complementum linee superficiem be 
similem superficiei dz et equalem superficiei g recto- 
rum laterum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[V1.30] Lineam datam secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema dividere. 


Ponam itaque lineam datam lineam ab. Cum igitur 
voluero ipsam secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema dividere, constituam super 
eam quadratum ad. Et adiungam ad lineam ag paralel- 
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logrammum equale superficiei ad, quod est zt, addens 
super complementum linee superficiem similem qua- 
drato ad, que est zh. Ergo zt est equalis ad. Minuam 
itaque at communem et remanebit zh equalis dh. Ft 
quia superficierum equalium et equidistantium late- 
rum latera equales earum angulos continentia sunt 
alternata, ergo proportio th ad eh est sicut proportio ah 
ad hb. Sed th est equalis ab et he equalis existit ah, ergo 
proportio ab ad ah sicut proportio ah ad hb. Iam ergo 
divisimus lineam ab secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema in puncto A cuius maior 
sectio est ah. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.31] Si fuerint duo trianguli super unum angulum 
constituti quem duo latera eorum aliis duobus lateri- 
bus ipsorum equidistantia contineant et fuerit propor- 
tio uniuscuiusque equidistantis eorum ad illud quod ei 
equidistat una, tunc reliqua duo latera triangulorum 
erunt secundum rectitudinem coniuncta. 


Exempli causa: Sint duo trianguli abg et dbe compositi 
super angulum gbe et sit latus ag equidistans lateri be et 
bg equidistans de et sit proportio ag ad be, quod ei 
equidistat, sicut proportio bg ad de equidistans sibi. 
Dico igitur, quod reliqua duo latera db et ba sunt 
directe coniuncta. 

Probatio eius: Quia linea ag equidistat linee be et iam 
cecidit super eas linea bg, ergo angulus bga est equalis 
angulo gbe suo coalterno. Et iterum quia linea bg equi- 
distat linee de et iam cecidit super eas linea be, ergo 
duo anguli coalterni gbe; bed sunt equales. Sed angulus 
ghe est equalis angulo bga, ergo angulus g equatur 
angulo e. Proportio quoque ag ad be est sicut propor- 
tio bg ad de, latera igitur duos equales angulos g et e 
continentia sunt proportionalia. Ergo anguli duorum 
triangulorum abg; bde sunt equales, videlicet, angulus 
a equatur angulo dbe et angulus d est equalis angulo 
gba. Et quia totus angulus gbd est equalis duobus angu- 
lis a et g coniunctis, angulo abg communi, erunt tres 
anguli trianguli abg duobus angulis gba; gbd equales. 
Sed tres anguli trianguli duobus rectis angulis sunt 
equales, ergo duo anguli gba; gbd duobus rectis equa- 
les sunt angulis. Iam igitur a puncto b linee bg pro- 
tracte sunt due linee in duas diversas partes, que sunt 
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ba; bd, et fiunt duo anguli qui sunt ab utraque parte 
linee bg, scilicet, abg et gbd duobus rectis equales, ergo 
due linee ab et bd sunt directe coniuncte et fuerit una 
linea recta. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VI.32] Omnis trianguli orthogonii superficies recto- 
rum laterum adiuncta ad latus recti anguli est equalis 
duabus superficiebus rectorum laterum adiunctis ad 
reliqua duo latera coniunctim, cum fuerint ei similes 
et secundum eius situm locate. 


b a 


Exempli causa: Sit angulus a trianguli abg rectus. Dico 
igitur, quod superficies rectorum laterum adiuncta ad 
cordam anguli a, que est latus bg, est equalis duabus 
superficiebus rectorum laterum adiunctis ad duo la- 
tera ba et ag coniunctim, cum fuerint ei similes et site 
secundum ipsius situm. 

Probatio eius: Quoniam proportio quadrati bg ad 
quadratum 6a est sicut proportio bg ad ba duplicata et 
proportio superficiei rectorum laterum adiuncte ad bg 
ad superficiem rectorum laterum adiunctam ad ba sibi 
similem et sitam secundum ipsius situm est sicut pro- 
portio bg ad ba duplicata, ergo proportio quadrati bg 
ad quadratum 6c est sicut proportio superficiei adiunc- 
te ad bg ad superficiem adiunctam ad ba. Et ita erit 
proportio quadrati bg ad quadratum ga sicut propor- 
tio figure adiuncte ad bg ad superficiem adiunctam ad 
ga. Ergo proportio quadrati bg ad duo quadrata ba et 
ag sicut proportio figure adiuncte ad bg ad duas figuras 
adiunctas ad ba et ag. Sed quadratum dg est equale 
duobus quadratis ba et ag. Ergo superficies rectorum 
laterum adiuncta ad bg est equalis duabus superficie- 
bus rectorum laterum ei similibus et secundum situm 
eius locatis adiunctis ad ba et ag. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


a b 


Huius preterea theorematis alius probationis modus 
reperitur, qui est huiusmodi: Quoniam protraham 
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perpendicularem ad, ergo triangulus abg similis erit 
triangulo abd. Ergo proportio gb ad ba est sicut pro- 
portio ab ad bd, ergo proportio bg ad bd est sicut pro- 
portio superficiei adiuncte ad gb ad superficiem ad- 
iunctam ad ab sibi similem et sitam secundum ipsius 
situm. Et similiter erit proportio bg ad gd sicut propor- 
tio superficiei adiuncte ad bg ad superficiem adiunc- 
tam ad ag sibi similem et sitam secundum ipsius situm. 
Ergo proportio bg ad bd et ad dg coniunctim sicut 
proportio superficiei adiuncte ad bg ad duas superfi- 
cies sibi similes adiunctas ad ba et ag constitutas et 
factas secundum sui similitudinem coniunctim. Sed bg 
est equalis bd et dg coniunctis, ergo superficies adiunc- 
ta ad bg est equalis duabus superficiebus sibi similibus 
adiunctis ad ab et ag coniunctim. Et illud est quod 
demonstrare intendimus. 


[VI.33] Si in duobus circulis equalibus fuerint duo an- 
guli aut super centrum aut super circumferentiam, erit 
proportio unius anguli ad alium angulum sicut pro- 
portio arcuum ipsorum super quos sunt anguli. 


d a 


Exempli causa: Sint duo circuli equales abg et dez 
super quorum centra sint duo anguli bhg et etz et super 
circumferentias sint alii duo anguli gab et edz. Dico 
igitur, quod proportio arcus bg ad arcum ez est sicut 
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proportio anguli bhg ad angulum etz, et sicut propor- 
tio anguli gab ad angulum edz. 

Probatio eius: Quoniam abscidam ex circulo abg 
quod sit equale arcui bg, quotiens voluero. Abscidam 
ergo ex eo gk et Al. Et ex circulo dez, quotiens voluero, 
quod sit equale arcui ez. Abscidam ergo ex eo arcum 
zm et arcum mn. Et coniungam h cum £ et cum /, et t 
cum m et cum n protrahendo lineas hk; hi et tm et tn. 
Arcus itaque bg; gk; kl sunt equales, ergo anguli bhg; 
ghk; khl etiam equales existunt. Ergo arcus bl ita est 
multiplex arcus bg sicut angulus bhl est multiplex an- 
guli bhg. Et similiter arcus en erit multiplex arcus ez 
sicut angulus etn est multiplex anguli etz. Ergo si arcus 
bl fuerit addens super arcum en, angulus bhi addet 
super angulum etn. Et si fuerit ei equalis, et ipse ei 
equabitur. Et si fuerit minuens ab eo, et ipse ab eo 
minuet. Et quia iam ostensum est, quod quattuor 
quantitatum arcus bg et arcus ez et anguli bhg et anguli 
etz sunt eque multiplicia arcus bl et angulus bhl et arcus 
en et angulus etn, scilicet, arcus bl multiplex arcus bg et 
angulus bhl multiplex anguli bhg et arcus en multiplex 
arcus ez et angulus etn anguli etz, et etiam ostensum est 
quod si arcus bl fuerit addens super arcum en, angulus 
bhi addet super angulum etn, et si fuerit ei equalis, et 
ipse ei equabitur et si fuerit minuens ab eo, et ipse ab 
eo minuet, ergo proportio arcus bg ad arcum ez est 
sicut proportio anguli bhg ad angulum etz. Sed medie- 
tas anguli bhg, qui est super centrum, est angulus bag, 
qui est super circumferentiam. Et medietas anguli etz 
est angulus edz. Ergo proportio arcus 5g ad arcum ez 
sicut proportio anguli bhg ad angulum etz et sicut pro- 
portio anguli bag ad angulum edz. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Expleta est pars sexta libri Euclidis elementorum 
continens triginta tres theoremata. 
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[LIBER VII] 


INCIPIT PARS SEPTIMA LIBRI ELEMENTORUM EUCLIDIS 


[Definitiones] 


[i] . Unitas est, qua dicitur omnis res una. 

[i] ^ Numerus est multitudo ex unitatibus composita. 

[ii] Numerus minor est pars numeri maioris, quan- 
do numerat maiorem. 

[iv] Et est partes eius, quando non eum metitur. 

[v] Numerus maior est multiplex minoris, quando 
minor fuerit numerans eum. 

[vi] Par numerus est, qui in duas equales partitur 
sectiones. 

[vii] Impar numerus est, qui in duas equales divisio- 
nes partiri non potest, aut qui supra parem ad- 
dit unitatem. 

[viii] Numerus, qui dicitur pariter par, est quem par 
numerus paribus numerationis sue vicibus nu- 
merat. 

lix] Numerus, qui dicitur par impariter, est quem 
numerus impar paribus sue numerationis vici- 
bus numerat. 

Post hoc quod dicitur de impariter pari repperi 
in alia arabica scriptura hoc: Quando fuerit 


medietas impar, nominatur par impariter; et: 


quando fuerit medietas par, nominatur par pari- 
ter et impariter. Neque repperi illud in greco. 

[x] ^ Numerus, qui dicitur impariter impar, est quem 
impar numerus imparibus sue numerationis vi- 
cibus numerat. 

[xi] Numerus, qui primus dicitur, est quem unitas 
tantum numerat. 

[xii] Numerus compositus est quem aliquis numerus 
numerat. 

[xiii] Numeri ad invicem primi sunt quibus non est 
numerus communis numerans eos communiter 
nisi unitas tantum. 

[xiv] Numeri ad invicem compositi sunt quos aliquis 
numerus eis communis numerat. 

[xv] Numerus in numerum multiplicari dicitur cum 
duplicatur secundum numerationem eius quod 
est in multiplicato in ipso ex unitatibus et est 
quod congregatur numerus alius. 

[xvi] Numerus quadratus est qui aggregatur ex mul- 
tiplicatione numeri in se ipsum et quem duo 
equales numeri continent qui sunt ipsius latera 
quorum unus in alium multiplicatur. 

[xvii] Latus quoque numeri est eius radix. 

[xviii] Numerus superficialis est qui colligitur ex mul- 
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tiplicatione unius duorum numerorum in alium 
et continetur ab illis duobus numeris cuius ipsi 
sunt latera quorum unus in alium multiplicatur. 

[xix] Numerus cubicus est qui aggregatur ex multi- 
plicatione numeri in eum qui aggregatus est ex 
multiplicatione sui in se ipsum et ipse est quem 
tres equales continent numeri qui sunt ipsius 
latera ad invicem multiplicati. 

[xx] Numerus solidus est qui provenit ex multiplica- 
tione unius duorum numerorum in alium et ex 
multiplicatione eius quod collectum est in ter- 
tium numerum et dicuntur illi tres numeri, qui 
ad invicem multiplicantur, latera illius numeri 
solidi. 

(xxi] Numeri, qui dicuntur superficiales similes, sunt 
quorum latera sunt proportionalia. Numeri qui 
dicuntur solidi similes etiam sunt quorum latera 
sunt proportionalia. 

[xxii] Numeri dicuntur proportionales quando fuerit 
primus secundi et tertius quarti multiplicia 
equalia aut fuerit primus secundi et tertius quar- 
ti una et eadem pars aut une et eedem partes 
cum fuerit proportio primi eorum ad secundum 
sicut proportio tertii ad quartum. 

[xxiii] Numerus perfectus est qui est equalis omnibus 
suis partibus. 


[VII.1] Si fuerint duo diversi numeri et minuatur ex 
maiore eorum quod est in eo ex multiplicibus minoris 
donec superfluat minor minore et postea minuatur ex 
minore quod est in eo ex multiplicibus illius superflui 
et superfluat minor eo et postea minuatur ex primo 
superfluo superfluus secundus et superfluat minor eo 
et deinde non intermittatur huiusmodi diminutio et 
neque proveniat ex illis superfluis numerus numerans 
eum post quem primo loco sequitur donec ad unita- 
tem perveniatur, tunc numeri illi diversi sunt ad in- 
vicem primi. 
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Exempli causa: Sint duo numeri diversi ab et gd et 
minuatur ex maiore eorum quod est in eo ex multipli- 
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cibus minoris eorum et superfluat minor minore. 
Postea minuatur ille superfluus ex minore et super- 
fluat minor eo, deinde minuatur superfluus secundus 
ex primo superfluo, et taliter minuendo non super- 
fluat numerus numerans illum post quem primo loco 
sequitur donec ad unitatem perveniatur. Dico igitur, 
quod duo numeri ab et gd sunt ad invicem primi. Ne- 
que est possibile aliter esse. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit unusquisque ex 
ab et gd ad alium primus, ergo alius numerus eos nu- 
merat si possibile fuerit. Sitque numerus e. Cum igitur 
gd numerat tb, remanet minor eo qui est ta. Et cum ta 
numerat Ad, superfluit minor eo qui est gh. Et quando 
gh numerat kt, superfluit minor eo qui est ka et est 
unus. Et quia e numerat gd et gd numerat (b, ergo e 
numerat tb. Sed ipse numerat totum ba, ergo ipse nu- 
merat at, Et etiam quia e numerat at et at numerat dh, 
ergo e numerat Ad. Sed ipse numerat totum gd, ergo 
ipse numerat gh. Et etiam quia e numerat gh et gh nu- 
merat At, ergo e numerat kt. Sed e numerat totum at et 
remanet unus qui est ak, ergo e numerat ak. Sed e est 
numerus, ergo numerus numerat unum. Quod est 
contrarium et impossibile. Non igitur numerat duos 
numeros ab et gd alius numerus, ergo unusquisque 
eorum est ad alium primus. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[VII.2]) Numerum maiorem duos datos numeros in- 
equales communiter numerantem invenire quorum 
nullus sit ad alium primus. 
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Verbi gratia: Ponam itaque duos numeros datos qui 
non sunt equales neque ad invicem primi ab et gd 
quorum minor sit gd. Volo autem invenire maiorem 
numerum eos omnes communiter numerantem. Si 
ergo gd fuerit numerans ab et se ipsum, tunc ipse est 
communis numerus maior qui eos communiter nu- 
merat. Sed si gd non fuerit numerans ab ergo cum ipsi 
minuentur scilicet cum minuetur minor ex maiore et 
minuetur ex minore quod est in eo ex multiplicibus 
superflui, quemadmodum nominavimus prius, non 
poterit esse quin superfluat numerus ante unitatem 
numerans illum post quem primo loco sequitur. 
Quoniam si non superfluit numerus numerans eum 
post quem primo loco sequitur, ergo ipsi sunt ad in- 
vicem primi. Et quia gd quando numerat be, superfluit 
minor eo qui est ea. Et ea quando numerat zd, super- 
fluit minor eo qui est zg, ergo zg numerat ae. Sed ae 
numerat zd, ergo gz numerat zd et numerat se ipsum, 
ergo ipse numerat totum gd. Et etiam quia gz numerat 
gd et gd numerat eb, ergo gz numerat eb. Sed ipse nu- 
merat ae, ergo ipse numerat totum ab. Ipse quoque 
numerat gd, ergo gz numerat ab et numerat gd. Ergo gz 
est maior numerus numerans duos numeros ab et gd. 
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Dico igitur, quod ipse est maior numerus communis 
eis. 

Si ergo gz non fuerit maior numerus communis qui 
numerat gd et ab, tunc alius numerus maior gz nume- 
rat eos, si illud fuerit possibile. Sitque h, ergo h nu- 
merat gd, sed gd numerat eb, ergo h numerat eb. Ipse 
quoque numerat totum da, ergo ipse numerat ae. Et 
etiam quia h numerat ea et ea numerat dz, ergo h nu- 
merat dz. Ipse quoque numerat totum gd, ergo ipse 
numerat gz maior scilicet numerat minorem. Quod 
omnino est contrarium et impossibile. Non ergo nu- 
merus maior gz numerat numeros ab et gd, ergo gz est 
maior numerus qui numerat ab et gd. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod om- 
nis numerus numerans duos numeros etiam numerat 
maiorem numerum eos numerantem. 


[VII.3] Numerum maiorem communiter numerantem 
tres datos numeros qui non sint equales et ad invicem 
primi invenire. 


Ponam itaque numeros datos, qui non sunt equales 
et ad invicem primi, a et b et g. Cum igitur voluero 
invenire maiorem numerum communem qui eos om- 
nes numeret, assumam duobus trium numerorum, qui 
sunt a; b, maiorem numerum communem qui eos 
numeret. Sitque d. Ergo d aut numerat g aut non nu- 
merat ipsum. Sit autem primum numerans eum et 
numerat a et b, ergo d numerat a et b et g. Dico igitur, 
quod ipse est maior numerus numerans eos omnes. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit d maior nume- 
rus communis numerans q, 5 et g, ergo alius numerus 
maior d numerat eos si fuerit possibile. Sitque e. Et 
quia e numerat a et b et g, et numerat a et b. Ergo ipse 
numerat numerum maiorem communem qui numerat 
eos qui est d. Ergo e numerat d maior videlicet mino- 
rem. Quod quidem contrarium est et impossibile. 
Non ergo numerat a et b et g numerus maior d. 

Et etiam non sit d numerans g, assumam itaque d et 
g numerum maiorem communem qui numeret eos. 
Sitque e. Et quia e numerat d et d numerat a et b, ergo e 
numerat a et 5 et ipse etiam numerat g, ergo e numerat 
a et b et g omnes. Dico igitur, quod ipse est maior 
numerus communis qui eos numerat omnes. 

Si igitur e non fuerit maior numerus communis 
numerans a et 6 et g, tunc numerat eos alius numerus 
maior e. Sitque z. Et quia z numerat a et b et g, tunc 
ipse numerat etiam a et b. Et quia numerat a et b, ergo 
ipse numerat numerum maiorem communem qui 
numerat a et b qui est d. Ergo z numerat d. Ipse quo- 
que numerat g, ergo numerat numerum maiorem nu- 
merantem eos qui est e, ergo z numerat e, maior sci- 
licet minorem. Quod est omnino contrarium. Ergo 
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numerus maior e non numerat a et b et g, ergo e est 
maror numerus communis numerans a et b et g. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIL.4] Omnium duorum inequalium numerorum 
minor aut erit pars maioris aut partes. 
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Exempli causa: Sint duo numeri diversi a et bg et sit bg 
minor. Dico igitur, quod bg aut est pars a aut partes. 

Probatio eius: Quoniam si bg fuerit numerans a, tunc 
ipse.erit pars eius. Quod si non fuerit numerans eum, 
tunc à et bg aut sunt ad invicem primi aut sunt com- 
municantes. Quod si quisque eorum fuerit ad alium 
primus, tunc quando bg separabitur secundum unita- 
tes que sunt in eo erit unaqueque ex unitatibus que 
sunt in bg pars a, ergo totus bg erit partes a. Quod si 
quisque ex a et bg non fuerit ad alium primus, sed 
fuerint communicantes, assumam ad a et bg numerum 
maiorem communem numerantem eos, qui sit d. Et 
dividam bg secundum partes equales d quotiens po- 
tuero, et pervenient bz et zh et hg. Et quia d numerat a, 
ergo ipse est pars eius. Sed d est equalis unicuique ex 
bz et zh et hg, ergo unusquisque ex bz et zh et hg est pars 
a, ergo bg est partes a. Ergo omnibus duobus diversis 
numeris minor est pars maioris aut partes. Et illud est 
quod demonstrare intendimus. 


[VII.5] Si aliquis numerus fuerit pars alterius numeri 
et alius numerus fuerit illa pars alterius numeri, tunc 
duo minores coniuncti sunt illa pars maiorum con- 
iunctorum que est unus numerus sui comparis. 
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Exempli causa: Sit numerus a pars numeri gd et nu- 
merus 6 sit talis pars numeri ez qualis est a numeri gd. 
Dico igitur, quod a et b coniuncti sunt illa pars gd et ez 
coniunctorum que fuerit a numeri gd. 

Probatio eius: Quoniam pars que est a numeri gd est 
pars que est b numeri ez, ergo quantitas que est in gd 
ex multiplicibus a est equalis ei que est in ez ex multi- 
plicibus b. Dividam itaque gd in partes equales a et 
provenient gh et hd. Et dividam ez in partes equales b 
et provenient e£; iz. Ergo numeratio gh et hd equalis est 
numerationi et; tz. Sed gh est equalis a et et est equalis 
b, ergo gh et et coniuncti sunt equales a et b coniunctis. 
Et propter hoc hd et tz coniuncti sunt equales a et b 
coniunctis. Ergo quantitas eius quod est in gd ex mul- 
tiplicibus a equalis est ei quod est in gd et ez coniunctis 
ex multiplicibus a et b coniunctorum, ergo a est pars 
gd eadem que est a; 6 coniuncti gd; ez coniunctorum. 
Et illud est quod demonstrare intendimus. 
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[VII.6] Si fuerit numerus partes numeri et fuerit alius 
numerus eedem partes alterius numeri, tunc omnes 
minores coniuncti erunt similes partes maiorum con- 
iunctorum que fuerit unus minorum sui comparis. 
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Exempli causa: Sit numerus ab partes numeri g et sit 
numerus de numeri z similes partes que est ab numeri 
£. Dico igitur, quod ab et de coniuncti sunt ille partes g 
et z coniunctorum que fuit ab numeri g. 

Probatio eius: Quia partes ab numeri g sunt equales 
partibus de numeri z, ergo quantitas eius quod est in 
ab ex partibus g sicut quantitas eius quod est in de ex 
partibus z. Dividam itaque ab secundum partes g et 
provenient ah et hb. Et dividam de secundum partes z 
et provenient dt et (e. Numeratio igitur ah et hb equalis 
est numerationi dt et te, ergo qualis pars est ah numeri 
g talis est dt numeri z. Cum igitur coniungentur, ah et 

:dt erunt talis pars g et z coniunctorum qualis est ah 
numeri g. Et similiter cum coniungentur hb et te, erunt 
pars g et z coniunctorum talis qualis est hb numeri g. 
Ergo ab et de cum coniungentur, erunt tales partes g et 
z coniunctorum quales sunt ab numeri g. Et illud est 
quod demonstrare intendimus. 


[VII.7] Si fuerint quattuor numeri et fuerit primus pars 
secundi et fuerit tertius pars quarti que sit illi parti 
equalis, tunc quando permutabuntur, erit talis pars 
aut partes primus tertii qualis pars aut partes fuerit 
secundus quarti. 


Exempli causa: Sit numerus a pars numeri gb et nu- 
merus d pars numeri ez equalis parti que est a numeri 
bg. Dico igitur, quod quando permutabuntur, erit 
pars aut partes que est a numeri d ipsa pars aut partes 
que est bg numeri ez. 

Probatio eius: Quoniam a est ipsa pars bg que est d 
numeri ez, ergo quod est in bg ex multiplicibus a equa- 
le est ei quod est in ez ex multiplicibus d. Dividam 
itaque bg ad equalitatem a et provenient bh et hg, et 
dividam ez ad equalitatem d et provenient et et tz. Ergo 
bh est equalis hg et et equatur £z. Et numeratio bh et hg 
equalis est numerationi et et tz. Ergo pars aut partes 
que est bh numeri ef est ipsa pars aut partes que est gh 
numeri /z, ergo pars aut partes que est bh numeri et est 
ipsa pars aut partes que est bg numeri ez. Sed bh est 
equalis a et et est equalis d, ergo pars aut partes que est 
numerus a numeri d est ipsa pars aut partes que est bg 
numeri ez. Et illud est quod demonstrare intendimus. 


[VII.8] Si fuerint quattuor numeri et fuerit primus 
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partes secundi et fuerit tertius quarti partes equales 
illis partibus, tunc quando permutabuntur, erit partes 
aut pars que fuerit primus tertii ipse partes aut pars 
que est secundus quarti. 
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Exempli causa: Sit numerus a5 partes numeri g et 
numerus de sit numeri z similes partes que wd numeri g. 
Dico igitur. quod quando permutabuntur, erunt par- 
tes aut pars que fuerit ab numeri de ipse eedem partes 
aut pars que erit g numeri z. 

Probatio eius: Quia partes que sunt eò numeri g sunt 
partes que sunt de numeri z. ergo quod est in a ex 
multiplicibus partium g equale est ei quod est in de ex 
multiplicibus partium :. Dividam itaque aè secundum 
partes g et provenient ah et Ad, et dividam ed secundum 
partes = et provenient d? et (e. Ergo numeratio oh et AS 
equalis est numerationi d? et fe. Sed ak est equalis Ad et 
dt equatur fe. Ergo pars aut partes que est e numeri ct 
est ipsa pars aut partes que est e numeri ae. Sed pars 
que est eh numeri g est pars que est & numeri :. Cum 
ergo permutabuntur, erit pars aut partes que est a 
numeri dt ipsa pars aut partes que est g numeri z. Sed 
pars aut partes que est A^ numeri g est ipsa pars aut 
partes que est fe numeri z. Cum ergo permutabuntur, 
erit pars aut partes que est Ab numeri ie ipsa pars aut 
partes que est g numeri z. Sed iam tuit ostensum, quod 
pars aut partes que est ah numeri ¢ est ipsa pars aut 
partes que est g numeri z. Ergo ad numeri & est ipsa 
pars aut partes que est g numeri z. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VII.9] Si fuerint quattuor numeri proportionales. 
quando permutabuntur erunt proportionales. 
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Exempli causa: Sint quattuor numeri a et ? et g et d et 
sit proportio « ad 6 sicut proportio g ad d. Dico igitur, 
quod quando permutabuntur, erit proportio « ad g 
sicut proportio ? ad d. 

Probatio eius: Quia proportio a ad ? est sicut propor- 
tio g ad d, ergo pars aut partes que est c numeri ? est 
ipsa pars aut partes que est g numeri d. Cum ergo 
permutabuntur, erit pars aut partes que est e numeri g 
ipsa pars aut partes que est b numeri d. Ergo propor- 
tio a ad g sicut proportio ^ ad d. Et illud est quod 
demonstrare intendimus. 


[VII.10] Si fuerint numeri proportionales quotcumque 
sint. tunc quantitas unius antecedentium ad unum de 
consequentibus erit sicut quantitas omnium antece- 
dentium ad omnes consequentes. 
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Exempli cause: Sint numeri aè et gë et ez et & propor- 
tionales et sit proportio quantitatis à? ad gd sicut pro- 
portio quantitatis ez ad As. Dico igitur, quod proportio 
ab ad gd sicut proportio # et ez coniunctim ad gd età 
coniunctim. 

Probatio eius: Quia proportio a? ad gf est sicut pro- 
portio ez ad $, ergo pars aut partes que est aè numeri 
gd est ipsa pars aut partes que est ez numeri à. Ergo 
cum coniungentur à? et ez et coniungentur gE et & erit 
pars aut partes que est a? et ez coniuncti numerorum 
ge et Æ coniunctonim, ipsa pars aut partes que est aé 
numeri gd. Ergo proportio aè ad ge sicut proportio 
quantitatis a^ et ez ad ga et &. Er illud est quod volui- 
mus ostendere. 


(VIL.11] Si fuerint duo numeri quorum unus sit pars 
alterius et minuatur ab unoquoque illorum illa pars, 
tunc reliquum unius eorum ad reliquum alterius est 
ipsa pars que est totus totius. 
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Exemek cause: Sit numerus aè pars numeri ge et 
minuantur ex eis æ et gz et sit @ pars ge equalis parti 
que est ae numeri zz. Dico igitur, quod pars que est 
reliquus e? reliqui 4: est ipsa pars que est totus a 
totius œi. 

Prebato cins: Quoniam ponam quod ae sit eadem 
pars gt que est e? numeri gk. Ergo pars que est ae 
numeri gz est ipsa pars que est e? numeri gå, ergo pars 
que est a numeri gz est ipsa pars que esta numeri z&. 
Sed pars que est ae numeri g est eadem pars que esca? 
numeri gw. Ergo pars que est aè numeri Àz est ipsa pars 
que est aè numeri gi. Ergo a? est una pars numeri à: et 
numeri gd, ergo à: est equalis zi. Sublato igitur com- 
muni gz. remanet gi equalis zz. Sed pars que est & 
numeri gt est ipsa pars que est ¢ numeri ag. Et ag est 
equalis dz, ergo pars que est az numeri gz est eadem 
pars que est ¢ numeri 37. Sed pars que est a? numeri 
gt est ipsa pars que est aè numeri gi, ergo pars que est 
:$ numeri 24 est pars ipsa que est aè numeri gd. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


(VII.12] Si fuerint duo numeri quorum unus sit partes 
alterius et minuantur ab unoquoque ille partes, tunc 
reliquum erit eedem partes reliqui que totus fuit to- 
tius. 
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Exempli causa: Sit numerus ab partes numeri gd et 
minuantur ab eis ae et gz. Dico igitur, quod reliquus eb 
est eedem partes reliqui zd que est totus ab totius gd. 

Probatio eius: Quia ponam ht equalem ab, ergo ht erit 
eedem partes gd que est ae numeri gz. Dividam ergo At 
secundum partes gd et provenient hh et At et dividam ae 
secundum partes gz et provenient al et le. Ergo nume- 
ratio hk et kt equalis est numerationi al et le. Ergo pars 
que est Ak numeri gd est ipsa pars que est al numeri gz. 
Sed gd est maior gz, ergo hk est maior al. Ponam itaque 
hm equalem al. Ergo pars que est hk numeri gd est ipsa 
pars que est hm numeri gz. Remanet ergo mk pars zd 
reliqui equalis parti que est hk numeri gd. Et etiam 
quia pars que est At numeri gd est ipsa pars que est le 
numeri gz et gd est maior gz, ergo Át est maior le. 
Ponam itaque ån equalem le, ergo pars que est kt nu- 
meri gd est sicut pars que est An numeri gz. Remanet 
ergo pars que est in numeri zd reliqui equalis parti que 
est totus At totius gd. Sed iam fuit ostensum, quod 
reliquus mk est ipsa pars reliqui dz que est totus hk 
totius gd. Cum ergo coniungentur mk et nt, erunt ali- 
quid numeri zd equale ei quod erit totus ht totius gd. 
Sed ht est equalis ab et hm equatur al et kn est equalis 
le, ergo mk et nt coniuncti sunt equales eb. Sed iam 
fuerunt partes que sunt mk et nt numeri zd equales 
partibus que sunt A/ totius gd, ergo eb est partes reliqui 
zd que fuit totus ab totius gd. Et illud est quod demon- 
strare intendimus. 


[VII.13] Si fuerint duo numeri a quibus duo minuan- 
tur numeri et fuerit proportio totius ad totum sicut 
proportio diminuti ad diminutum, tunc erit proportio 
reliqui ad reliquum sicut proportio totius ad totum. 
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Exempli causa: Sint duo numeri ab et gd et minuantur 
ab eis duo numeri ea et gz et sint secundum proportio- 
nem ab ad gd. Dico igitur, quod proportio reliqui eb ad 
reliquum zd est sicut proportio ab ad gd. 

Probatio eius: Quia proportio ab ad gd est sicut pro- 
portio ea ad gz, ergo pars aut partes que est ab numeri 
gd est ipsa pars aut partes que est ea numeri zg. Rema- 
net ergo eb eadem pars aut partes zd que est totus ab 
totius numeri gd, ergo proportio eb ad zd sicut propor- 
tio ab ad gd. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VII.14] Si fuerint quotlibet numeri secundum quo- 
rum numerationem sint alii numeri et sint omnes duo 
numeri primorum secundum proportionem duorum 
ex postremis, tunc secundum proportionem equalitatis 
erunt proportionales. 


Exempli causa: Sint numeri a et b et g primi et sint alii 
numeri secundum numerationem eorum qui sint d et 
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e et z. Et sit proportio a ad b sicut proportio d ad e et 
proportio b ad g sicut proportio e ad z. Dico igitur, 
quod secundum proportionem equalitatis erit propor- 
tio a ad g sicut proportio d ad z. 

Probatio eius: Quoniam proportio a ad b est sicut 
proportio d ad e, ergo quando permutabuntur, erit 
proportio a ad d sicut proportio 5 ad e. Et etiam quia 
proportio b ad g est sicut proportio e ad z, ergo cum 
permutabuntur, erit proportio b ad e sicut proportio g 
ad z. Sed iam fuit ostensum quod proportio b ad e est 
sicut proportio a ad d, ergo proportio a ad d sicut 
proportio g ad z. Cum ergo permutabuntur, erit pro- 
portio a ad g sicut proportio d ad z. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VII.15] Si fuerit unus numerans numerum secundum 
secundum quantitatem qua numerus tertius numerat 
numerum quartum, tunc quando permutabuntur, erit 
quantitas qua unus numerat numerum tertium sicut 
quantitas qua numerus secundus quartum numerat 
numerum. 


Exempli causa: Sit unus numerans numerum ab se- 
cundum quantitatem qua numerus g numerat nume- 
rum de. Dico igitur, quod quando permutabuntur, erit 
quantitas qua unus numerat numerum g sicut quanti- 
tas qua numerus ab numerum de numerat. 

Probatio eius: Quoniam quantitas que est in ab ex 
unitatibus est equalis ei que est in de ex multiplicibus 
g, igitur dividam ab secundum unitates suas et sunt az; 
zh; hb et dividam de secundum partes equales g et pro- 
venient dt; tk; ke. Ergo totus numerus unitatum az et zh 
et hb equalis numero dt et tk et ke, unitates quoque az 
et zh et hb equales sunt et numeri dt et tk et ke sunt 
equales. Numeratio etiam unitatum est sicut numera- 
tio numerorum. Ergo proportio unius super quem est 
az ad numerum dt sicut proportio unius super quem 
est zh ad numerum tk et sicut proportio unius super 
quem est hb ad numerum ze. Sed proportio unius 
antecedentium ad unum de consequentibus sicut pro- 
portio omnium antecedentium ad omnes consequen- 
tes. Ergo proportio unius super quem sunt az ad nu- 
merum dt est sicut proportio ab ad de, ergo pars que 
est az numeri dt est ipsa pars que est ab numeri de. Sed 
az est unus et numerus df est equalis numero g, ergo 
proportio ab ad de est sicut proportio unius ad g. Ergo 
quantitas qua numerat unus numerum g est sicut 
quantitas qua numerus ab numerum de numerat. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 
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[VII.16] Omnium duorum numerorum quorum unus 
in alium multiplicatur superficiales sunt equales. 
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Exempli causa: Sit numerus a in quem multiplicetur 
numerus b et proveniat inde numerus g et in numero b 
multiplicetur numerus a et aggregetur numerus d. 
Dico igitur, quod d et g sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam b multiplicatur in a et con- 
gregatur inde g, ergo b numerat g secundum quantita- 
tem unitatum que sunt in a. Sed unus numerat a se- 
cundum quantitatem unitatum que sunt in eo. Ergo 
quantitas qua mensurat unus 4 est sicut quantitas qua 
b numerat g. Ergo cum permutaverimus, erit quantitas 
qua unus numerat b sicut quantitas qua a numerat g. 
Ergo proportio unius ad 6 est sicut proportio a ad g. 
Et etiam numerus a multiplicatur in numero b et pro- 
venit inde numerus d, ergo proportio unius ad 5 est 
sicut proportio a ad d. Sed iam fuit ostensum, quod 
proportio unius ad 5 est sicut proportio a ad g. Ergo 
proportio a ad d et ad g est una, ergo proportio eorum 
est una, ergo g est equalis d. Et illud est quod demon- 
strare intendimus. 


[VIL.17] Omnis numeri in quem duo multiplicantur 
numeri est proportio unius duorum superficialium ad 
alium sicut proportio unius duorum numerorum mul- 
tiplicatorum ad alium. 


Exempli causa: Sit numerus a in quem duo numeri 6 
et g multiplicentur et proveniant ex eis duo superficia- 
les d et e. Dico igitur, quod proportio b ad g est sicut 
proportio d ad e. 

Probatio eius: Quia g multiplicatur in a et colligitur 
inde e, ergo g numerat e secundum quantitatem unita- 
tum a. Sed unus numerat a secundum quantitatem 
unitatum que sunt in eo. Ergo quantitas qua unus 
numerat a est sicut quantitas qua g numerat e, ergo 
proportio unius ad a est sicut proportio g ad e. Ft 
similiter proportio unius ad a est sicut proportio b ad 
d. Sed iam fuit proportio unius ad a sicut proportio g 
ad e. Ergo proportio b ad d est sicut proportio g ad e. 
Cum igitur permutaverimus, erit proportio d ad e sicut 
proportio b ad g. Et illud est quod demonstrare inten- 
dimus. 


[VII.18] Omnis numeri, qui in duos multiplicatur 
numeros, proportio unius duorum superficialium ex 
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multiplicatione provenientium ad alium est sicut pro- 
portio unius duorum numerorum ad alium ante mul- 
tiplicationem. 


Exempli causa: Sint duo numeri b et g in quos nume- 
rus a multiplicetur et proveniant inde duo numeri 
superficiales d et e. Dico igitur, quod proportio b ad g 
est sicut proportio d ad e. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in b et fit inde 
d, ergo 6 multiplicatur in a et provenit inde d. Et etiam 
a multiplicatur in g et colligitur inde e, ergo g multipli- 
catur in a et provenit inde e, ergo b et g multiplicantur 
in a et proveniunt ex eis d et e, ergo proportio b ad g 
sicut proportio d ad e. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[VH.19] Si fuerint quattuor numeri proportionales, 
numerus superficialis qui fit ex primo in quartum 
equalis erit numero superficiali qui fit ex secundo in 
tertium. Et si fuerit superficialis qui fit ex primo in 
quartum equalis superficiali qui fit ex secundo in ter- 
tium, tunc quattuor numeri erunt proportionales. 
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Verbi gratia: Sint quattuor numeri proportionales a et 
b et g et d et sit proportio a ad b sicut proportio g ad d. 
Et multiplicetur a primus in d quartum et proveniat e 
et multiplicetur b secundus in g tertium et proveniat z. 
Dico igitur, quod superficialis z est equalis superficiali 
e. 

Probatio eius: Quoniam ponam quod provenit ex 
multiplicatione a in g superficialem h et iam provenit 
ex multiplicatione a in d numerus e. Ergo proportio g 
ad d est sicut proportio A ad e. Sed proportio g ad d est 
sicut proportio a ad b, ergo proportio a ad b est sicut 
proportio h ad e. Et similiter quia a multiplicatur in g 
et provenit inde h et 6 multiplicatur in g et fit inde z, 
ergo proportio a ad b est sicut proportio A ad z. Sed 
iam fuit ostensum, quod proportio a ad b est sicut 
proportio ^ ad e. Ergo proportio h ad z et ad e est una, 
ergo z est equalis e. 

Et etiam sit z equalis e. Dico igitur, quod proportio 
a ad b est sicut proportio g ad d. 

Probatio eius: Quoniam dispositione existente una et 
illud est ut a multiplicetur in g et proveniat h et multi- 
plicetur in d et proveniat e, ergo proportio g ad d est 
sicut proportio À ad e. Sed z est equalis e, ergo propor- 
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tio g ad d est sicut proportio h ad z. Et etiam quia a 
multiplicatur in g et provenit A et b multiplicatur in g et 
fit z, ergo proportio a ad b est sicut proportio A ad z. 
Sed iam fuit ostensum, quod proportio h ad z est sicut 
proportio g ad d. Ergo proportio a ad b est sicut pro- 
portio g ad d. Cum ergo fuerint quattuor numeri pro- 
portionales, tunc superficialis qui fit ex primo in quar- 
tum est equalis superficiali qui fit ex secundo in ter- 
tium. Et si superficialis primi in quartum fuerit equa- 
lis superficiali secundi in tertium, tunc quattuor nu- 
meri erunt proportionales. Et illud est quod demon- 
strare intendimus. 


[VII.20] Numeri minores qui sunt in proportione una 
numerant numeros qui sunt in proportione eorum 
minor minorem et maior maiorem equaliter. 


pe cip. p 
u 
(= - — 
eee ead hat 


Exempli causa: Sint minores numeri qui sunt secun- 
dum proportionem a ad b numeri gd et ez. Dico igitur, 
quod gd numerat a secundum quantitatem qua ez nu- 
merat b. 

Probatio eius: Quoniam illud manifestum est si quis- 
que eorum fuerit pars sui comparis sicut alter est alte- 
rius. Sed si non fuerit dg pars a, tunc si possibile fuerit 
sit partes eius et sit ez partes numeri b equales partibus 
que est gd numeri a. Dividam itaque gd secundum par- 
tes a et provenient gh; hd. Et dividam ez secundum 
partes b et provenient et et tz. Ergo numeratio gh et hd 
est equalis numerationi et et tz. Et gh est equalis Ad et et 
equatur /z. Ergo proportio gh ad et sicut proportio gd 
ad ez, ergo gh et et sunt secundum proportionem gd et 
ez. Sed ipsi sunt minores eis. Hoc autem contrarium 
est et impossibile, quoniam gd et ez fuerunt minores 
numeri secundum proportionem eorum. Non est igi- 
tur gd partes numeri a. Ipse igitur est pars eius. Et 
etiam ez est pars numeri b equalis parti que est gd 
numeri a. Ergo quantitas qua gd numerat a est sicut 
quantitas qua ez numerat b. Et illud est quod demon- 
strare intendimus. 


[VII.21] Numeri minores secundum proportionem 
unam sunt ad invicem primi. 


Exempli causa: Sint numeri a et b duo minores nu- 
meri qui sunt in proportione eorum. Dico igitur, quod 
quisque eorum est ad alium primus. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit quisque eorum 
ad alium primus, ergo ipsi sunt communicantes et 
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numerat eos alius numerus. Sitque g. Ft sint unitates d 
secundum quantitatem qua g numerat a. Et sint uni- 
tates e secundum quantitatem qua g numerat b. Ergo g 
numerat a secundum quantitatem unitatum que sunt 
in d, ergo g multiplicatur in d et provenit a. Ft etiam g 
numerat b secundum quantitatem unitatum que sunt 
in e, ergo g multiplicatur in e et fit b. Ergo g multiplica- 
tur in duos numeros d et e et proveniunt ex eis duo 
numeri a et b, ergo proportio d ad e est sicut proportio 
a ad b. Et ipsi sunt minores eis. Hoc autem contrarium 
est et impossibile, quoniam a et b fuerunt duo minores 
numeri secundum proportionem ipsorum. Non ergo 
numerat a et b alius numerus, ergo unusquisque 
eorum est ad alium primus. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[VII.22] Numeri, qui ad invicem sunt primi, sunt mi- 
nores numeri secundum proportionem ipsorum. 


Exempli causa: Sint duo numeri a et b ad invicem 
primi. Dico igitur, quod ipsi sunt duo minores numeri 
qui sunt secundum proportionem ipsorum. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sint duo alii 
numeri eis minores secundum proportionem ipsorum 
sintque g et d. Ergo g numerat a secundum quantita- 
tem qua d numerat b. Et sint tot unitates in e quot 
vicibus g numerat a. Ergo d numerat b secundum 
quantitatem unitatum que sunt in e. Et etiam e nume- 
rat a secundum quantitatem unitatum que sunt in g. 
Et etiam d numerat b secundum quantitatem unitatum 
que sunt in e. Et e numerat b secundum quantitatem 
unitatum que sunt in d, ergo e numerat a et b. Sed ipsi 
sunt ad invicem primi. Quod est contrarium et impos- 
sibile. Non sunt igitur duo numeri minores a et b 
secundum proportionem ipsorum, ergo ipsi sunt 
minores secundum proportionem suam. Et illud est 
quod demonstrare intendimus. 


[VII.23] Si fuerint duo numeri ad invicem primi, tunc 
omnis numerus numerans unum eorum est ad alium 
eorum primus. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b ad invicem 
primi et sit numerus g numerans numerum a. Dico 
igitur, quod g ad numerum b primus existit. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit gad numerum b 
primus, ergo ipsi sunt communicantes et aliquis nu- 
merus eos numerat. Numeret ergo eos numerus d, 
ergo d numerat g. Sed g numerat a, ergo d numerat a. 
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Et ipse etiam numerat b. Sed ipsi sunt ad invicem pri- 
mi. Hoc itaque contrarium est et impossibile. Non 
ergo numerat g et b numerus alius, ergo unusquisque 
eorum est ad alium primus. Et illud est quod osten- 
dere voluimus. 


[VII.24] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque 
sit ad alium numerum primus, tunc superficialis qui fit 
ex uno eorum in alium etiam est primus ad illum 
alium numerum. 


Exempli causa: Sit quisque duorum numerorum a et 
b ad numerum g primus et multiplicetur a in b et pro- 
veniat superficialis d. Dico igitur, quod unusquisque 
numerorum g et d est ad alium primus. 

Probatio eius: Quoniam si quisque eorum non fuerit 
ad alium primus, tunc sunt communicantes et aliquis 
numerus eos numerat. Numeret ergo eos numerus e. 
Et sint unitates z secundum quantitatem qua e nume- 
rat d, ergo e multiplicatur in z et provenit d. Et a mul- 
tiplicatur in b et provenit d. Ergo superficialis qui fit ex 
a in b equalis est superficiali qui fit ex e in z, ergo pro- 
portio eorum est una, ergo proportio e ad a est sicut 
proportio b ad z. Sed unusquisque numerorum a et g 
est ad alium primus et e numerat unum eorum, qui est 
g. Ergo quisque horum a et e ad alium primus existit, 
ergo ipsi sunt duo minores qui sunt secundum pro- 
portionem ipsorum et numerant omnes duos, qui sunt 
in proportione ipsorum equaliter minor minorem et 
maior maiorem. Ergo e numerat b et numerat g. Sed 
quisque eorum est ad alium primus. Est ergo hoc con- 
trarium et impossibile. Non ergo numerat numeros g 
et d numerus alius, ergo quisque eorum est ad alium 
primus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VII.25] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque 
sit ad alium primus, tunc quadratus unius eorum erit 
ad alterum eorum primus. 


Exempli causa: Sit unusquisque duorum numerorum 
a et b ad alium primus et multiplicetur a in se ipsum et 
proveniat g. Dico igitur, quod quisque numerorum g 
et b est ad alium primus. 

Probatio eius: Quoniam ponam d equalem a. Et quia 
quisque numerorum a et b est ad alium primus et a est 
equalis d, ergo d et b sunt ad invicem primi. Ergo 
quisque numerorum a et d est ad b primus. Ergo su- 
perficialis qui fit ex a in d qui est g est ad b primus, 
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ergo b et g sunt ad invicem primi. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VII.26] Si fuerint quattuor numeri et fuerit quisque 
numerorum qui sunt primus et secundus ad unum- 
quemque eorum qui sunt tertius et quartus primus, 
tunc quisque duorum superficialium qui fiunt ex 
primo in secundum et tertio in quartum est ad alium 
primus. 
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Exempli causa: Sit quisque numerorum a et b, qui 
sunt primus et secundus, ad g et d, qui sunt tertius et 
quartus, primus. Et multiplicetur a in b et proveniat e 
et multiplicetur g in d et fiat z. Dico igitur, quod unus- 
quisque duorum superficialium e et z est ad alium 
primus. 

Probatio eius: Quia unusquisque numerorum a et b 
est ad g primus, ergo superficialis, qui fit ex a in b, est 
ad g primus. Sed superficialis qui fit ex a in b est e, ergo 
e et g sunt ad invicem primi. Et similiter quisque nu- 
merorum e et d est ad alium primus, ergo unusquis- 
que numerorum g et d est ad e primus. Ergo superfi- 
cialis qui fit ex g in d est ad e primus. Sed superficialis 
qui fit ex g in d est z, ergo quisque numerorum e et z 
est ad alium primus. Et illud est quod voluimus decla- 
rare. 


[VII.27] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque 
sit ad alterum primus et multiplicetur unusquisque 
eorum in se ipsum, quisque duorum quadratorum 
ipsorum est ad alterum primus. Et similiter si duo 
quadrati multiplicentur in numeros primos scilicet 
quisque eorum in radicem suam, quisque duorum 
cubicorum etiam erit ad alterum primus. Et similiter 
incessanter in extremitatibus postremorum erunt in- 
communicantes sicut qui multiplicantur in numeros 
primos. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b, quorum quis- 
que sit ad alterum primus. Et multiplicetur a in se 
ipsum et proveniat g, et multiplicetur b in se ipsum et 
fiat d. Et etiam multiplicetur g in a et proveniat e, et 
multiplicetur d in b et proveniat z. Dico igitur, quod 
quiisue duorum quadratorum g et d est ad alterum 
primus, et quod quisque duorum cubicorum e et z 
etiam est ad alterum primus. 

Probatio eius: Quoniam quisque numerorum a et b 
est ad alterum primus et iam multiplicatus fuit a in se 
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ipsum et provenit quadratus g, ergo quisque numero- 
rum g et b est ad alterum primus. Et etiam quia quis- 
que duorum g et b est ad alterum primus et iam multi- 
plicatus fuit b in se ipsum et provenit quadratus d, 
ergo quisque duorum g et d est ad alterum primus. Et 
etiam quia quisque numerorum a et b est ad alterum 
primus et iam multiplicatus fuit b in se ipsum et pro- 
venit quadratus d, ergo quisque duorum a et d est ad 
alterum primus. Et similiter ostensum fuit, quod quis- 
que duorum b et g est ad alterum primus. Ergo quis- 
que horum a et g est ad unumquemque aliorum ? et d 
primus. Sed a iam fuit multiplicatus in g et provenit e, 
et b multiplicatus fuit in d et provenit cubus z, ergo 
quisque cubicorum e et z est ad alterum primus. Et 
iam etiam fuit ostensum, quod quisque duorum qua- 
dratorum g et d est ad alterum primus. Et similiter 
incessanter erit in extremitatibus et in numeris postre- 
mis qui proveniunt ex multiplicatione. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[VII.28] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque 
sit ad alterum primus, tunc ipsi coniuncti erunt ad 
unumquemque eorum primi. Et si ipsi coniuncti fue- 
rint ad unumquemque eorum primi, quisque eorum 
erit ad alterum primus. 
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Exempli causa: Sint duo numeri ab et bg, quorum 
quisque sit ad alterum primus. Dico igitur, quod totus 
ag est ad unumquemque numerorum ab et gb primus. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ag primus ad gb, 
tunc numerat eos aliquis numerus communiter. Nu- 
meret ergo eos numerus d, si fuerit illud possibile. 
Ergo d numerat ag et numerat gb, ergo ipse numerat 
ab. Et numerat bg quorum unusquisque est ad alterum 
primus. Quod est omnino contrarium et impossibile. 
Non igitur numerat ag et gb numerus alius, ergo quis- 
que eorum est ad alterum primus. Et ita etiam osten- 
ditur, quod ag ad ab est primus. Ergo ag est ad unum- 
quemque numerorum ab et bg primus. 

Et etiam sit totus ag ad unumquemque numerorum 
ab et bg primus. Dico igitur, quod quisque eorum ab et 
bg est ad alterum primus. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc aliquis 
numerus eos communiter numerat. Numeret itaque 
eos numerus d, si illud fuerit possibile. Ergo d numerat 
ab et numerat bg, ergo ipse numerat totum ag. Et nu- 
merat gb, quorum unusquisque est ad alterum primus. 
Et similiter ostenditur quod ipse numerat ag et ab, 
quorum quisque est ad alterum primus. Quod est con- 
trarium et impossibile. Non ergo numerat ab et bg 
numerus alius, ergo quisque eorum est ad alterum 
primus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Thebit inquit: Hanc figuram et illam que sequitur 
post hanc repperi in greco post duas figuras que post 
eas sequuntur. 
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[VII.29] Omnis numerus compositus a numero primo 
numeratur. 


Exempli causa: Sit numerus a compositus, quem nu- 
meret numerus b. Dico igitur, quod numerus primus 
numerat ipsum. 

Probatio eius: Quoniam numerus a est compositus. Si 
numerus b numerat ipsum et fuerit primus, tunc iam 
propositum est verum. Sed si b fuerit compositus, ergo 
alius numerus numerat ipsum. Sitque g, ergo g nume- 
rat 6 et b numerat a, ergo g numerat a. Si igitur g fuerit 
numerus primus, tunc iam verificatum est quod pro- 
posuimus. Sed si fuerit numerus compositus, tunc 
alius numerus numerat ipsum. Et ita facias, donec 
pervenias ad numerum primum numerantem illum 
post quem ipse primo loco sequitur. Ipse enim nume- 
rabit a. Quod si non perveneris ad numerum primum 
numerantem a, tunc ipse numerabit numeros multos 
compositos infinite quorum unusquisque erit alio 
minor. Hoc autem contrarium est et impossibile in 
numeris. Pervenies itaque ad numerum primum nu- 
merantem illum post quem ipse primo loco sequitur 
qui numerabit a. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[VIL30] Omnis numerus aut est primus aut a primo 
numeratus. 


Exempli causa: Sit numerus a. Dico igitur, quod ipse 
est primus aut a primo numeratus. 

Probatio eius: Quoniam si a fuerit primus, tunc iam 
verificatum est propositum. Sed si fuerit compositus, 
tunc numerus primus numerat ipsum. Ergo omnis 
numerus aut est primus aut est a primo numeratus. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VII.31] Omnis numerus primus ad omnem numerum 
est primus quem ipse non numerat. 


a 


Exempli causa: Sit numerus a primus et numerus a 
non numeret numerum b. Dico igitur, quod quisque 
numerorum 4 et b est ad alium primus. 

Probatio eius: Quoniam si quisque eorum fuerit ad 
alium compositus, ergo numerus numerat eos, ergo 
numerat a numerus inequalis ei. Sed a est numerus 
primus, ergo numerus numerat numerum qui est 
primus. Quod omnino est contrarium. Non igitur 
numerat numerum a numerus alius, ergo unusquisque 
eorum est ad alterum primus. Et iilud est quod de- 
monstrare voluimus. 
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[VII.32] Si unusquisque duorum numerorum in alium 
multiplicetur et proveniat superficialis eorum quem 
numeret numerus primus, tunc ille numerus primus 
numerabit unum duorum numerorum multiplicato- 
rum. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b quorum unus 
in alterum multiplicetur, et proveniat superficialis g. 
Et sit d numerus primus numerans numerum g. Dico 
igitur, quod d numerat unum duorum numerorum a 
etb. 

Probatio eius: Quoniam ponam quod d non numeret 
a, ostendam igitur quod numerat b. Quia d est nume- 
rus primus et non numerat 4, ergo unusquisque eorum 
est ad alterum primus. Sint itaque unitates e secun- 
dum quantitatem qua d numerat g. Ergo numerus d 
multiplicatur in e et provenit superficialis g, ergo su- 
perficialis qui provenit ex d in e est equalis superficiali 
qui fit ex a in b. Ergo proportio numeri d ad numerum 
a sicut proportio numeri b ad numerum e. Sed quis- 
que numerorum 4 et d est ad alterum primus, ergo ipsi 
sunt duo minores numeri secundum proportionem 
ipsorum et numerant unumquemque duorum nume- 
rorum secundum proportionem suam equaliter minor 
minorem et maior maiorem. Ergo d numerat b. Et ita 
etiam ostenditur quod si d non numerat 6, tunc ipse 
numerat a. Ergo d numerat unum duorum numero- 
rum 4 et b. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VII.33] Datis quotlibet numeris secundum ipsorum 
proportionem numeros minores invenire. 


-—À € 
A, FEM — Qe 
eee ss Cuts 


Exempli causa: Ponam numeros datos a et b et g se- 
cundum quorum proportionem numeros minores in- 
venire cupio. Si igitur numeri a et b et g fuerint ad 
invicem primi, tunc ipsi sunt minores secundum pro- 
portionem suam. Sed si fuerint ad invicem compositi, 
assumam maiorem numerum communiter numeran- 
tern eos omnes. Sitque d. Et sitin unoquoque numero- 
rum e et z et h ex unitatibus secundum quantitatem 
qua d numerat unumquemque numerorum a et b et g. 
Et quia in e est ex unitatibus secundum quantitatem 
qua d numerat a, et in z ex unitatibus secundum quan- 
titatem qua d numerat b, et in h ex unitatibus secun- 
dum quantitatem qua d numerat g, ergo unumquem- 
que numerorum a et b et g numerat numerus qui ei 
refertur ex numeris e et z et h secundum quantitatem 
unitatum d. Ergo e et z et h sunt secundum proportio- 
nem a et 5 et g. Dico igitur, quod ipsi sunt minores 
numeri secundum proportionem eorum. 
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Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sint alii 
numeri minores e et z et h secundum proportionem a 
et b et g, qui sint ¢ et Å et /. Ergo t numerat a secundum 
quantitatem qua Å numerat b et secundum quantitatem 
qua / numerat g. Et sint unitates m secundum quantita- 
tem qua unusquisque ¢ et Å et / numerat suum relati- 
vum ex numeris a et b et g. Ergo m numerat a secun- 
dum unitates ¢, et t numerat a secundum unitates m. Et 
ita m numerat b secundum quantitatem unitatum £, et 
m numerat g secundum quantitatem unitatum /, ergo 
m numerat numeros a et b et g. Sed m numerat a se- 
cundum quantitatem unitatum /. Ergo quando m mul- 
tiplicatur in ¢, provenit a. Et quando d multiplicatur in 
e, provenit a. Ergo superficialis, qui fit ex m in t, equa- 
lis est superficiali, qui fit ex d in e. Ergo proportio m ad 
d est sicut proportio e ad t. Sed e est maior t, ergo m est 
maior d. Et ipse est numerans a et b et g. Quod contra- 
rium est et impossibile quoniam d fuit maior com- 
munis numerus, qui numerat numeros a et b et g. Non 
est igitur numerus minor e; z et secundum propor- 
tionem numerorum a et b et g, ergo e et z et A sunt 
minores numeri secundum proportionem a et b et g. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(VII.34] Datis duobus numeris inequalibus numerum 
minorem ab eis numeratum invenire. 
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Verbi gratia: Ponam itaque duos numeros datos in- 
equales a et b. Cum igitur numerum minorem, quem 
ipsi numerant, voluero invenire, videbo utrum minor 
eis numeret maiorem et maior numeret se ipsum. Si 
enim ita fuerit, maior erit minor numerus, quem ipsi 
numerant. Sed si minor numerus non fuerit numerans 
maiorem, tunc unusquisque numerorum a et b aut erit 
ad alterum primus aut erunt communicantes. Sitque 
quisque eorum prius ad alterum primus. Et multipli- 
cetur a in b et proveniat g, ergo a et numerant g. Dico 
igitur, quod ipse est minor numerus quem numerant 
a et b. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc nume- 
rus minor g est quem ipsi numerant. Sitque numerus 
d. Et sit in e ex unitatibus secundum quantitatem qua 
a numerat d. Et sit in z ex unitatibus secundum quanti- 
tatem qua 6 numerat d. Ergo quando a multiplicatur 
in e, provenit d. Et quando b multiplicatur in z, pro- 
venit d. Ergo superficialis qui fit ex a in e equalis est 
superficiali qui fit ex 6 in z. Ergo proportio a ad ? sicut 
proportio z ad e. Sed unusquisque numerorum a et b 
est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo minores 
numeri secundum proportionem ipsorum. Sed mino- 
res numeri secundum proportionem suam numerant 
numeros qui sunt in proportione eorum equaliter 
minor minorem et maior maiorem, ergo a numerat z. 
Et etiam b multiplicatur in a et in z et fiunt inde g etd. 
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Ergo proportio a ad z est sicut proportio g ad d. Sed a 
numerat z, ergo g numerat d, maior videlicet mino- 
rem. Quod est contrarium et impossibile. Non igitur 
numerant numeri a et b numerum qui sit minor g. 
Ergo g est minor numerus quem numerant a et b. 

Et etiam sint a et b communicantes. Et sint e etiz 
duo minores numeri qui sunt secundum proportio- 
nem a et b. Et sit proportio a ad b sicut est proportio e 
ad z. Et cum a multiplicatur in z, proveniat g. Et 
quando 5 multiplicatur in e, proveniat etiam g. Ergo a 
et b numerant g. Dico igitur, quod g est minor nume- 
rus quem ipsi numerant. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc ipsi 
numerant numerum qui est minor g. Sitque numerus 
d. Et sint unitates secundum quantitatem qua a nu- 
merat d et unitates ¢ secundum quantitatem qua b 
numerat d. Et quia cum a multiplicatur in h, provenit 
d, et cum b multiplicatur in t, provenit d, ergo superfi- 
cialis qui fit ex a in h est equalis superficiali qui fit ex b 
in ¢. Ergo proportio a ad b est sicut proportio ¢ ad h. 
Sed proportio a ad 5 est sicut proportio e ad z, ergo 
proportio e ad z est sicut proportio £ ad h. Sed e et z 
sunt duo minores numeri secundum proportionem 
ipsorum. Ergo cum omnes duo minores numeri se- 
cundum proportionem suam sint numerantes nume- 
ros qui sunt in proportione ipsorum equaliter minor 
minorem et maior maiorem, ergo e numerat £. B quo- 
que multiplicatur in e et provenit g, et in ¢ et provenit 
d. Ergo 6 multiplicatur in e et in ¢ et proveniunt inde g 
et d. Ergo proportio e ad ¢ est sicut proportio g ad d. 
Sed e numerat (, ergo g numerat d, maior videlicet 
numerat minorem. Quod est contrarium et impossi- 
bile. Non est ergo possibile ut sit numerus minor E 
quem numerent numeri a et 5. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[VII.35] Si duo numeri numerum unum numeraverint, 
tunc etiam minor numerus quem ipsi numerant nu- 
merat ipsum. 


Exempli causa: Sint duo numeri a et b numerantes 
numerum gd et minor numerus, quem a et b nume- 
rant, sit numerus e. Dico igitur, quod e numerat gd. 

Probatio eius: Quoniam si e non numerat gd, tunc 
quando e numerat gz, remanet zd. Et quia a et b nume- 
rant e et e numerat gz, ergo a et b numerant gz. Ipsi 
quoque numerant totum gd, ergo ipsi numerant zd 
qui est minor numero e. Quod contrarium est et im- 
possibile, quoniam e fuit minor numerus quem ipsi 
numerant scilicet a et b. Ergo e numerat dg. Et illud est 
quod ostendere voluimus. 


[VII.36] Tribus numeris datis minorem numerum ab 
eis numeratum invenire. 
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Exempli causa: Ponam tres numeros datos a et b et g. 
Cum igitur voluero invenire minorem numerum quem 
numerant a et b et g, assumam minorem numerum 
quem duo eorum, videlicet, a et numerant. Sitque d. 
Ergo g numerat d aut non numerat ipsum. Quod si 
numerat ipsum, tunc a et 6 et g sunt numerantes d. 
Dico igitur, quod d est minor numerus quem nume- 
rant a et b etg. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc erit 
numerus minor d quem a et b et g numerant sitque e. 
Et quia a et b et g numerant e, ergo a et b numerant e. 
EEgo numerus minor quem numerant a et b numerat 
etiam e. Sed numerus minor quem numerant a et b est 
d. Ergo d numerat e maior videlicet numerat mino- 
rem. Quod est contrarium et impossibile. Non ergo 
numerant a et 6 et g numerum qui sit minor d, ergo d 
est numerus minor quem a et b et g numerant. 

Et etiam si non fuerit g numerans d, accipiam mino- 
rem numerum quem numerent g et d sitque e. Et quia 
d numerat e et a et numerant d, tunc ipsi numerant e. 
Sed g numerat e, ergo a et b et g numerant e. Dico 
igitur, quod ipse est minor numerus quem a et b et g 
numerant. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc sit nu- 
merus minor e quem numeri a et b et g numerant 
sitque z. Et quia a et b numerant z, ergo minor nume- 
rus quem numerant a et b numerat etiam z. Sed minor 
numerus quem numerant a et b est d, ergo d numerat 
z. Sed g numerat z. Ergo g et d numerant z. Minor 
quoque numerus quem g et d numerant etiam nume- 
rat z qui est e, ergo e numerat z maior videlicet mino- 
rem. Quod est contrarium et impossibile. Non ergo a 
et 6 et g numerant numerum minorem e, ergo e est 
minor numerus quem a et b et g numerant. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


(VII.37] Si numerum aliquem alius numeraverit 
numerus, tunc in numerato erit pars denominata a 
numero qui ipsum numerat. 


Exempli causa: Sit numerus a quem numerus b nume- 
ret. Dico igitur, quod in numero a est pars denominata 
a numero b. 

Probatio eius: Sit unus numerans g secundum quanti- 
tatem qua numerus 6 numerat numerum a. Cum ergo 
permutaverimus, erit quantitas qua unus numerat b 
sicut quantitas qua g numerat numerum a. Ergo pars 
que est unus numeri b est ipsa pars que est g numeri a. 
Sed unus numeri b est pars denominata a b, ergo g est 
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pars numeri a denominata a b, ergo in a est pars de- 
nominata a b. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(VII.38] Si in numero fuerit aliqua pars, tunc numerus 
a quo illa pars denominatur numerat ipsum. 


Exempli causa: Sit numerus a in quo sit aliqua ex 
partibus que sit b. Dico igitur, quod numerus a quo 
denominatur pars b numerat a. 

Probatio eius: Ut sit unus pars numeri g equalis parti 
b que est numeri a, ergo g est denominans partem que 
est b de a. Ergo pars que est unus numeri g est pars 
que est b numeri a. Ergo quantitas qua unus numerat 
g est sicut quantitas qua b numerat numerum a. Cum 
ergo permutaverimus, erit quantitas qua unus nume- 
rat b sicut quantitas qua g numerat a. Sed unus nume- 
rat 6 secundum quantitatem unitatum suarum, ergo g 
numerat a secundum quantitatem unitatum b. Ergo g 
est numerus denominans partem b que est numeri a. 
Ergo numerus denominans partem b numerat a. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VII.39] Numerum minorem in quo sint partes date 
invenire. 
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Verbi gratia: Ponam partes datas a et b et g. Cum 
igitur voluero invenire minorem numerum in quo sint 
partes a et b et g, accipiam numeros denominantes 
partes a et b et g sintque d et e et z. Et sit numerus 
minor quem numerant d et e et z numerus h, ergo 
partes denominate a d et e et z sunt in h. Sed partes 
denominate a d et e et z sunt a et b et g, ergo in h sunt 
partes a et b et g. Dico igitur, quod h est minor nume- 
rus in quo sunt iste partes. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sit numerus 
minor h in quo sint partes a et b et g sitque t. Et quia in 
t sunt partes a et b et g, ergo numeri denominantes has 
partes numerant ipsum. Sed numeri denominantes a et 
b et g sunt d et e et z, ergo numeri d et e et z numerant ( 
qui est minor numero h. Quod est contrarium et im- 
possibile quoniam h fuit minor numerus quem nume- 
rant d et e et z. Non est ergo numerus in quo sint 
partes a et b et g minor A, ergo h est minor numerus in 
quo sunt partes a et b et g. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Expleta est pars septima libri elementorum Euclidis. 
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[LIBER VIII] 


INCIPIT PARS EIUS OCTAVA. 


[VIII.1] Si fuerint numeri secundum proportionem 
unam continui quotcumque sint et fuerit quisque ex- 
remorum ad alium primus, tunc ipsi secundum pro- 
portionem ipsorum erunt numeri minores. 
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Exempli causa: Sint numeri a et b et g et d secundum 
proportionem unam continui et sint extremi duo, qui 
sunt a et d ad invicem primi. Dico igitur, quod a et b et 
g et d sunt minores numeri secundum proportionem 
suam. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sint numeri 
minores eis secundum eorum numerationem et pro- 
portionem si est possibile sintque e; z; h; t. Et quia 
proportio a; b; g; d est una et est proportio e; z; h; t et 
numeratio a; b; g; d est sicut numeratio e; z; h; t, ergo 
proportio e ad / est sicut proportio a ad d. Sed unus- 
quisque duorum numerorum a et d est ad alterum 
primus, ergo ipsi sunt minores numeri secundum pro- 
portionem ipsorum et numerantes omnes duos nume- 
ros secundum proportionem ipsorum equaliter minor 
minorem et maior maiorem. Ergo a numerat e maior 
videlicet minorem. Hoc autem contrarium est et im- 
possibile. Non ergo sunt numeri continui secundum 
proportionem unam scilicet secundum proportionem 
a; b; g; d minores a; b; g; d. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[VIII.2] Numeros quotlibet minores continuos secun- 
dum proportionem unam datam invenire. 


Verbi gratia: Ponam ut proportio data in minoribus 
numeris continuis sit proportio a ad 6. Et quia volo 
invenire numeros minores qui sint continui secundum 
proportionem a ad b quotcumque sint qui sint pri- 
mum quattuor numeri. Multiplicabo itaque a in se 
ipsum et proveniat g, et multiplicabo ipsum in b et fiat 
d. Et multiplicabo b in se ipsum et proveniat e. Et 
etiam multiplicabo a in g et in d et in e et provenient z; 
h; t. Et multiplicabo b in e et proveniet 4. Dico igitur, 
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quod g; d; e sunt tres minores numeri qui sunt con- 
tinui secundum proportionem a ad b, et z; h; t; k sunt 
quattuor minores numeri qui sunt continui secundum 
proportionem a ad b. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
fit g, et multiplicatur in b et provenit d. Ergo a multi- 
plicatur in duos numeros scilicet in se ipsum et in D, et 
proveniunt exinde g et d. Ergo proportio a ad 5 est 
sicut proportio g ad d. Et etiam quia 5'multiplicatur in 
a et fit inde d et multiplicatur in se ipsum et provenit e, 
ergo proportio a ad b sicut proportio d ad e. Sed pro- 
portio a ad b est sicut proportio g ad d. Ergo proportio 
g ad d est sicut proportio d ad e, ergo g et d et e sunt 
continui secundum proportionem a ad b. Et etiam 
quia a multiplicatur in g et provenit z et multiplicatur 
in d et fit h, ergo a multiplicatur in duos numeros g et 
d et proveniunt ex eis z et h, ergo proportio g ad d est 
sicut proportio z ad h. Sed proportio g ad d est sicut 
proportio a ad 5, ergo proportio a ad 5 est sicut pro- 
portio z ad h. Et etiam quia a multiplicatur in d et 
provenit ^ et multiplicatur in e et provenit £, ergo pro- 
portio d ad e est sicut proportio h ad ¢. Sed proportio d 
ad e est sicut proportio a ad b. Ergo proportio a ad b 
est sicut proportio had ¢. Sed iam fuit ostensum, quod 
proportio a ad 6 est sicut proportio z ad h. Ergo pro- 
portio z ad À est sicut proportio h ad t, ergo z; ^; t sunt 
continui secundum proportionem a ad b. Et quia iam 
multiplicati fuerunt a et b in e et provenerunt ex eis ¢ et 
k, ergo proportio a ad 6 est sicut proportio ¢ ad k. Ergo 
proportio a ad b est sicut proportio z ad A et h ad t et t 
ad Å, ergo z; h; t; k sunt continui secundum propor- 
tionem unam que est proportio a ad 6 et ipsi sunt 
quattuor numeri. Et ostendam, quod ipsi sunt minores 
numeri secundum proportionem eorum propter hoc 
quia unusquisque numerorum a et 6 est ad alterum 
primus. Et iam multiplicatus fuit a in se ipsum et pro- 
venit g, et multiplicatus fuit a in g et provenit z. Et iam 
multiplicatus fuit 6 in se ipsum et provenit e et fuit 
multiplicatus in e et provenit k. Ergo unusquisque 
numerorum g et e est ad alterum primus. Et quisque 
numerorum z et 4 est ad alterum primus. Sed quando 
fuerint numeri secundum proportionem unam con- 
tinui quotcumque sint et fuerit unusquisque duorum 
extremorum ad alterum primus, tunc ipsi sunt mino- 
res numeri secundum proportionem ipsorum. Ergo g 
et d et e sunt tres minores numeri continui secundum 
proportionem datam a ad b. Et z et h et t et k sunt 
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quattuor minores numeri continui secundum propor- 
tionem a ad b datam. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod 
quando fuerint tres numeri continui secundum pro- 
portionem unam qui sint minores, duo extremi erunt 
quadrati. Et quando fuerint quattuor numeri, duo ex- 
tremi erunt cubici. Et illud etiam est quod demonstra- 
re voluimus. 


[VIII.3] Si fuerint minores numeri continui secundum 
proportionem unam quotcumque fuerint, tunc quis- 
que duorum extremorum erit ad alterum primus. 
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Exempli causa: Sint numeri a et b et g et d qui sint 
minores numeri continui secundum proportionem 
ipsorum. Dico igitur, quod quisque duorum extremo- 
rum qui sunt à et d est ad alterum primus. 

Probatio eius: Quoniam assumam duos minores nu- 
meros secundum proportionem a et b et g et d existen- 
tes qui sint e et z et assumam tres numeros qui sint 
minores numeri continui secundum proportionem e et 
z et sint h; t; k. Et similiter assumam ex numeris conti- 
nuis secundum proportionem a; 5; g; d donec sint 
secundum numerationem a; b; g; d. Sint itaque l; m; n; 
s secundum proportionem a; b; g; d et secundum nu- 
merationem ipsorum. Sed a; b; g; d sunt minores 
numeri secundum proportionem ipsorum, ergo /; m; 
n; s sunt minores numeri secundum proportionem 
ipsorum. Ergo unusquisque numerorum /; 7; n; 5 est 
equalis suo relativo ex numeris a; b; g; d. Ergo l est 
equalis a et s est equalis d. Et e et z sunt duo minores 
numeri secundum proportionem suam, ergo quisque 
eorum est ad alterum primus. Et quia e iam multipli- 
catus fuit in se ipsum et provenit / et e multiplicatus in 
h provenit l. Et z fuit multiplicatus in se ipsum et pro- 
venit Å et multiplicatus in k et provenit s, ergo unus- 
quisque numerorum + et Å est ad alterum primus. Ft 
similiter unusquisque numerorum / et s est ad alterum 
primus. Sed / est equalis a et s est equalis d, ergo unus- 
quisque numerorum a et d est ad alterum primus. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.4] Numeros minores qui sint continui secundum 
proportiones equales datis proportionibus quotcum- 
que sint invenire. 


Exempli causa: Ponam proportiones datas in minori- 
bus numeris in quibus sunt que sint proportio a ad b 
et proportio g ad d et proportio e ad z. Cum igitur 
voluero invenire minores numeros qui sint continui 
secundum proportionem a ad 5 et proportionem g ad 


191 


15 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


55 


60 


f m h a 
c n t b 
- 4 be at Lm 1 L = 
aE, 
d 
————À4 
r s k e 
—— 1 F 4 L 2] k 4 
— y + + q ——À ME. eee 


d et proportionem e ad z, assumam minorem nume- 
rum quem numerat b et g qui sit ¢. Et sit a numerans h 
secundum quantitatem qua b numerat t et sit d nume- 
rans Å secundum quantitatem qua g numerat £t. Ergo e 
aut numerat Å aut non numerat ipsum. Si ergo fuerit 
numerans eum, sit z numerans / secundum quantita- 
tem qua e numerat k. Sed a numerat h secundum 
quantitatem qua b numerat ¢, ergo proportio a ad b 
sicut proportio A ad ¢. Et etiam g numerat £ secundum 
quantitatem qua d numerat &, ergo proportio g ad d est 
sicut proportio ¢ ad Å. Et etiam e numerat & secundum 
quantitatem qua z numerat /, ergo proportio e ad z est 
sicut proportio Å ad /. Et quia iam ostensum est, quod 
proportio a ad b est sicut proportio A ad t et proportio 
g ad d est sicut proportio ¢ ad k et proportio e ad z est 
sicut proportio & ad l, ergo h; t; k; | sunt continui 
secundum proportionem a ad 6 et proportionem g ad 
d et proportionem e ad z. Dico igitur, quod A; ¢; k; / 
sunt minores numeri continui secundum has propor- 
tiones. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sint numeri 
minores eis continui secundum has proportiones qui 
sint m; n; s; g, ergo proportio a ad b est sicut proportio 
m ad n. Sed a; b sunt duo minores numeri secundum 
proportionem ipsorum, ergo ipsi sunt numerantes 
omnes duos numeros secundum proportionem suam 
equaliter minor minorem et maior maiorem. Ergo b 
numerat 7. Et ita etiam ostenditur, quod g numerat n, 
ergo b et g numerant n. Ergo minor numerus quem b 
et g numerant etiam numerat n. Sed t est minor nume- 
rus quem ipsi numerant, ergo ¢ numerat n maior vide- 
licet minorem. Quod contrarium est et impossibile. 
Non ergo sunt numeri minores À; t; k; | continui se- 
cundum proportionem a ad b et g ad d et e ad z, ergo 
h; t; k; l sunt minores numeri qui sunt continui secun- 
dum proportionem a ad b et g ad d et e ad z. 

Quod si e non fuerit numerans k, assumam mino- 
rem numerum quem e et k numerant sitque s. Et sit ¢ 
numerans n et h numerans m secundum quantitatem 
qua k numerat s. Et sit z numerans g secundum quanti- 
tatem qua e numerat s. Et quia h numerat m secundum 
quantitatem qua ¢ numerat n, ergo proportio h ad t est 
sicut proportio m ad n. Sed proportio h ad t est sicut 
proportio a ad b, ergo proportio a ad 5 est sicut pro- 
portio m ad n. Et similiter ostenditur quod proportio g 
ad d est sicut proportio n ad s. Et etiam quia e numerat 
s secundum quantitatem qua z numerat q, ergo pro- 
portio e ad z est sicut proportio s ad q. Sed iam fuit 
ostensum, quod proportio a ad 6 est sicut proportio m 
ad n, et quod proportio g ad d est sicut proportio n ad 
s. Ergo m; n; 5; q sunt continui secundum proportio- 
nem a ad b et proportionem g ad d et e ad z. Dico 


192 


igitur, quod ipsi sunt minores numeri secundum has 
proportiones. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sint numeri 
minores eis secundum has proportiones qui sint f; c; r; 
J. Ergo proportio a ad b est sicut proportio f ad c. Sed 
à et b sunt ad invicem primi, ergo sunt duo minores 
numeri secundum proportionem suam. Ergo ipsi sunt 
numerantes omnes duos numeros secundum propor- 
tionem ipsorum equaliter minor minorem et maior 
maiorem, ergo b numerat c. Et similiter etiam ostendi- 
tur, quod g numerat c et c numerat r, ergo b et g nume- 
rant c. Numerus quoque minor quem numerant b et g 
numerat etiam c qui est é Ergo t numerat c, ergo pro- 
portio ¢ ad c est sicut proportio & ad r. Sed t numerat C 
ergo k numerat r. Et etiam e numerat r, ergo k et e sunt 
numerantes r. Numerus quoque minor quem ipsi 
numerant qui est s numerat r. Ergo s numerat r maior 
videlicet minorem. Quod est omnino contrarium. 
Non sunt ergo numeri minores m; n; 5; q continui 
secundum proportionem a ad b et g ad d et e ad z, ergo 
m; n; s; q sunt minores numeri qui sunt continui se- 
cundum proportionem a ad b et g ad d et e ad z. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIH.5] Omnium duorum numerorum superficialium 
proportio unius ad alterum est composita ex propor- 
tionibus laterum suorum. 
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Verbi gratia: Sint duo numeri superficiales a et b. 
Dico igitur, quod proportio a ad 5 est composita ex 
proportionibus laterum suorum. Sint ergo latera a 
numeri g et d et latera b numeri e et z. Et due propor- 
tiones sint proportio g ad e et proportio d ad z. Assu- 
mam itaque tres numeros minores qui sint continui 
secundum proportionem g ad e et d ad z sintque A; t; 
k. Ergo proportio g ad e est sicut proportio h ad ¢ et 
proportio d ad z sicut proportio ¢ ad k, proportio ita- 
que composita ex proportione g ad e et ex propor- 
tione d ad z est sicut proportio composita ex propor- 
tione h ad ¢ et ex proportione ¢ ad k. Sed proportio 
aggregata ex proportione h ad ¢ et ex proportione ¢ ad 
k est proportio h ad k. Ergo proportio h ad k est com- 
posita ex proportionibus laterum suorum. Dico igitur, 
quod proportio h ad 4 est sicut proportio a ad b. 

Probatio eius: Quoniam ponam superficialem qui fit 
ex multiplicatione d in e numerum /. Et iam fuit mul- 
tiplicatus d in g et provenit a, ergo d iam multiplicatur 
in duos numeros g et e et proveniunt a et /. Ergo pro- 
portio g ad e est sicut proportio a ad /. Sed proportio g 
ad e est sicut proportio h ad £t. Ergo proportio h ad t 
est sicut proportio a ad /. Et etiam quia e multiplicatur 
in d et fit / et multiplicatur in z et provenit b, ergo pro- 
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portio d ad z est sicut proportio / ad b. Sed proportio d 
ad z est sicut proportio ¢ ad A, ergo proportio ¢ ad & est 
sicut proportio / ad b. Sed iam fuit ostensum, quod 
proportio h ad ¢ est sicut proportio a ad /. Ergo secun- 
dum equalitatem proportio A ad & est sicut proportio a 
ad b. Sed proportio h ad & est aggregata ex proportio- 
nibus eorum, ergo proportio a ad b est aggregata ex 
proportionibus laterum suorum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VIII.6] Si numeri quotcumque sint fuerint continui 
secundum proportionem unam et fuerit primus non 
numerans secundum, tunc nullus eorum erit numerus 
numerans alium. 


Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d; e continui 
secundum proportionem unam et sit a primus non 
numerans b secundum. Dico igitur, quod nullus 
eorum numerat alium. Sed licet non sit in eis numerus 
numerans eum qui eum sequitur ex quo à non nume- 
rat b, tamen manifestum est illud quoniam reliqui qui 
sunt g; d; e sunt continui secundum proportionem a 
ad 5. Dico etiam, quod g non numerat e. 

Probatio eius: Quoniam assumam minores numeros 
continuos secundum proportionem g; d; e qui sint z; 
h; t'Etsit unusquisque duorum extremorum qui sunt 
z; tad alterum primus. Et quia z; ^; ¢ sunt secundum 
proportionem g; d; e et numeratio z; h; £ est sicut 
numeratio g; d; e, ergo secundum equalitatem pro- 
portio z ad ¢ est sicut proportio g ad e. Sed z non 
numerat /, ergo g non numerat e. Et ita etiam ostendi- 
tur, quod non est ex eis numerus qui numeret alium. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 

Et secundum similitudinem eius quod antecessit in 
hac propositione ostenditur quod si primus fuerit 
numerans secundum, tunc ipse numerabit etiam po- 
stremum. 


[VIII.7] Si numeri quotcumque sint fuerint continui 
secundum proportionem unam et fuerit primus nume- 
rus numerans postremum, tunc ipse etiam numerabit 
secundum. 
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Verbi gratia: Sint numeri a; b; g; d continui secun- 
dum proportionem unam et sit a numerans d. Dico 
igitur, quod ipse numerat b. 

Probatio eius: Quoniam si a non numerat b, ergo ipse 
non numerat alium ex eis. Sed si a numerat b, tunc 
ipse etiam numerat d. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


In alio libro erat: Sed si a numerat d, tunc ipse 
etiam numerat b. 
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[VIII.8] Si fuerint duo numeri inter quos cadunt 
numeri et fuerint omnes continui secundum propor- 
tionem unam, tunc numeratio numerorum cadentium 
inter illos duos numeros similiter cadet inter omnes 
duos numeros ex numeris qui sunt secundum propor- 
tionem ipsorum et erunt continui secundum propor- 
tionem ipsorum. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b et cadant inter 
eos numeri g et d et fiant numeri a; g; d; b continui 
secundum proportionem unam et sitproportio a ad b 
sicut proportio e ad z. Dico igitur, quod numeratio 
numerorum que cadit inter a et b qui omnes fiunt 
continui et ipsi sunt g et d similiter cadit inter e et z ex 
numeris donec fiant omnes continui secundum pro- 
portionem a; g; d; b. 

Probatio eius: Quoniam assumam minores numeros 
qui sint secundum proportionem a; g; d; b et secun- 
dum eorum numerationem. Sintque h; t; k; l, ergo 
unusquisque duorum extremorum est ad alterum 
primus. Sed h; t; k; | sunt secundum numerationem a; 
g; d; b et secundum proportionem ipsorum, ergo 
proportio h ad / est sicut proportio a ad b. Sed propor- 
tio a ad b est sicut proportio e ad z, ergo proportio h ad 
l est sicut proportio e ad z. Sed unusquisque numero- 
rum +Å et / est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo 
minores numeri secundum proportionem ipsorum et 
numerant omnes duos numeros secundum proportio- 
nem suam equaliter minor minorem et maior maio- 
rem. Ergo h numerat e secundum quantitatem qua / 
numerat z. Ponam itaque ¢ numerantem m et 4 nume- 
rantem n secundum quantitatem qua À numerat e. 
Ergo unusquisque numerorum h; t; k; | numerat 
unumquemque numerorum e; m; n; z equaliter, ergo 
h; t; k; L sunt secundum proportionem e; m; n; z et 
secundum numerationem eorum. Sed h; t; k; / sunt 
secundum proportionem a; g; d; b-et secundum eorum 
numerationem, ergo a; g; d; b sunt secundum propor- 
tionem e; m; n; z et secundum eorum numerationem. 
Ergo numeratio numerorum que cadit inter a; b qui 
sunt continui secundum proportionem unam est sicut 
numeratio numerorum que cadit inter e et z qui sunt 
continui secundum proportionem ipsorum et ipsi sunt 
m et n. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.9] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque 
sit ad alterum primus et cadant inter eos numeri quot- 
cumque sint et fiant omnes numeri continui secundum 
proportionem unam, tunc numeratio numerorum que 
cadit inter eos equalis erit numerationi numerorum 
que cadit inter unumquemque eorum et unum et 
erunt omnes secundum proportionem unam. 


Exempli causa: Sint duo numeri a et b quorum unus- 
quisque sit ad alterum primus et cadant inter eos nu- 
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meri g et d et fiant omnes continui secundum propor- 
tionem unam. Dico igitur, quod numeratio numero- 
rum qui sunt continui secundum proportionem unam 
que cadit inter a et inter unum et inter b et inter unum 
equalis est numerationi numerorum que cadit inter a 
etb. 

Probatio eius: Quoniam assumam duos minores nu- 
meros existentes secundum proportionem a; g; d; b 
qui sint e; z, deinde assumam tres numeros qui sint h; 
t; k. Et ita etiam faciam donec assumam numeros se- 
cundum numerationem a; g; d; b qui sint /; m; n; s et 
sint minores numeri continui secundum proportionem 
a; g; d; b. Numeratio quoque l; m; n; s est sicut nume- 
ratio a; g; d; b, ergo unusquisque numerorum /; m; n; 
s equalis est unicuique numerorum a; g; d; b, quisque 
videlicet suo relativo. Sed e multiplicatur in se ipsum et 
fit h, ergo e numerat h secundum quantitatem unita- 
tum e. Sed unus numerat e secundum quantitatem uni- 
tatum e, ergo unus numerat e secundum quantitatem 
qua e numerat h. Ergo proportio unius ad e est sicut 
proportio e ad h. Et etiam e multiplicatur in A et pro- 
venit /; ergo h numerat / secundum quantitatem unita- 
tum e. Sed unus numerat e secundum quantitatem uni- 
tatum e, ergo unus numerat e secundum quantitatem 
qua h numerat l. Ergo proportio unius ad e est sicut 
proportio A ad /. Ergo iam est ostensum quod propor- 
tio unius ad e est sicut proportio e ad h et sicut pro- 
portio h ad /. Sed / est equalis a, ergo proportio unius 
ad e est sicut proportio e ad A et sicut proportio h ad a. 
Et ita ostenditur, quod proportio unius ad z est sicut 
proportio z ad & et sicut proportio k ad b. Ergo nume- 
ratio numerorum que cadit inter a et b qui sunt g et d 
est sicut numeratio que cadit inter a et inter unum qui 
sunt e; h et sicut numeratio numerorum que cadit inter 
b et inter unum qui sunt z; & et sunt omnes continui 
secundum proportionem unam. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VIII.10] Si inter unumquemque duorum numerorum 
et inter unum ceciderint numeri quotcumque sint et 
fiant continui secundum proportionem unam, tunc 
numeratio numerorum que cadit inter unumquemque 
corum et unum erit equalis numerationi numerorum 
que cadit inter duos numeros et fiunt omnes continui 
secundum proportionem. 
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4 exempli causa: Sint duo numeri a et b et sit unus / et 
iam ceciderunt inter unum et inter a numeri g etd et 
inter unum et inter 6 numeri e et z et sint continui 
secundum proportionem unam. Dico igitur, quod 
numeratio que cadit inter unumquemque numerorum 
a et b et inter l qui est unus ex numeris continuis se- 
cundum proportionem qui sunt g et d et e et z equalis 
est numerationi que cadit inter a et b ex numeris. 

Probatio eius: Quia proportio / qui est unus ad g est 
sicut proportio g ad d, ergo unus numerat g secundum 
quantitatem qua g numerat d. Sed unus numerat g 
secundum quantitatem unitatum g, ergo g numerat d 
secundum quantitatem unitatum g. Ergo g multiplica- 
tur in se ipsum et provenit d. Et etiam quia proportio 
unius ad g est sicut proportio d ad a, ergo unus nume- 
rat g secundum quantitatem qua d numerat a. Sed 
unus numerat g secundum quantitatem unitatum g, 
ergo d numerat a secundum quantitatem unitatum g. 
Ergo g multiplicatur in d et provenit a. Et similiter e 
multiplicatur in se ipsum et provenit z, et multiplica- 
tur in z et fit 6. Et etiam quia g multiplicatur in e et 
provenit h, et g multiplicatur in A et in z et fiunt inde £ 
et k. Et sicut prius ostendimus quod d; h; z sunt con- 
tinui et quod a; t; k; b sunt continui secundum pro- 
portionem g ad e qui sunt quattuor numeri, ergo 
 numeratio que cadit inter unumquemque duorum 
numerorum a et b et inter unum qui est / ex numeris 
qui sunt continui secundum proportionem unam qui 
sunt g; d et e; z est sicut numeratio que cadit inter a et 
b ex numeris qui sunt /; & et sunt omnes continui se- 
cundum proportionem g ad e. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[VITI.11] Si fuerint duo numeri quadrati, numerus eis 
proportionalis cadet inter eos et proportio quadrati ad 
quadratum erit sicut proportio lateris ad latus dupli- 
cata cum iteratione. 
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Exempli causa: Sint duo numeri quadrati super quos 
sunt a et b et sit latus quadrati a numerus g et latus 
quadrati b sit numerus d. Dico igitur, quod cadit inter 
a et b numerus proportionalis eis, et quod proportio a 
ad b est sicut proportio g ad d duplicata cum iteratione. 
Et sit congregatus superficialis qui fit ex multiplica- 
tione g in d numerus e. 

Probatio eius: Et quia a est quadratus et latus eius est 
g, erit quod congregatur ex multiplicatione g in se 
ipsum numerus a. Et similiter etiam erit cum d multi- 
plicatur in se ipsum quod congregabitur inde numerus 
b. Et quia g multiplicatur in duos numeros g et d et 
proveniunt inde duo numeri a et e, erit proportio g ad 
d sicut proportio a ad e. Et secundum similitudinem 
illius declaratur, quod proportio g ad d est sicut pro- 
portio e ad b. Ergo proportio a ad e est sicut proportio 
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€ ad b. Iam ergo cecidit inter duos numeros a et b 
numerus e proportionalis eis. 

Dico igitur, quod proportio a ad b est sicut propor- 
tio g ad d duplicata cum iteratione. 

Probatio eius: Et quia numeri a; e; b sunt proportio- 
nales, erit proportio a ad b sicut proportio sua ad e 
duplicata cum iteratione. Sed proportio a ad e est sicut 
proportio g ad d, ergo proportio a ad b est sicut pro- 
portio g ad d duplicata cum iteratione. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[VIII.12] Si fuerint duo numeri cubici, tunc inter eos 
cadent duo numeri proportionales eis et erit proportio 
cubi ad cubum sicut proportio lateris ad latus tripli- 
cata cum iteratione. 
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Exempli causa: Sint duo numeri cubi super quos sunt 
a et b. Et sit g latus a et d latus b. Dico igitur, quod 
inter duos numeros a et b cadunt duo numeri propor- 
tionales eis et quod proportio a ad b est sicut propor- 
tio g ad d triplicata cum iteratione. Et sit quod congre- 
gatur ex multiplicatione g in se ipsum e et quod col- 
ligitur ex multiplicatione g in d sit z et quod adunatur 
ex multiplicatione d in se ipsum sit A et sint que con- 
gregantur ex multiplicatione cuiusque numerorum g 
et d inz numerus ¢ et numerus &. 

Probatio eius: Et quia a est cubus et latus eius est g, 
ergo cum g multiplicatus fuerit in se ipsum et congre- 
gatus fuerit e, erit quod congregabitur ex multiplica- 
tione g in e cubus a. Et similiter etiam quando d mul- 
tiplicabitur in se ipsum adunabitur h et cum multipli- 
cabitur in A congregabitur b cubus. Et quoniam g mul- 
tiplicatur in unumquemque numerorum g et d et col- 
liguntur inde e et z, erit proportio g ad d sicut propor- 
tio e ad z. Et ita etiam erit proportio g ad d sicut 
proportio z ad h. Et quia g etiain multiplicatur in 
unumquemque numerorum e et z et congregantur 
inde a et f, erit proportio e ad z sicut proportio a ad t. 
Sed proportio e ad z est sicut proportio g ad d, ergo 
proportio g ad d est sicut proportio a ad ¢. Et quia 
quisque numerorum g et d multiplicatur etiam in z et 
aggregantur inde / et 4, erit proportio g ad d sicut 
proportio ¢ ad &. Et quia d etiam multiplicatur in 
unumquemque numerorum z et ^ et colliguntur inde k 
et b, erit proportio z ad A sicut proportio k ad b. Sed 
proportio z ad Å est sicut proportio g ad d, ergo pro- 
portio g ad d est sicut proportio k ad b. Sed proportio 
g ad d est sicut proportio a ad ¢ et sicut proportio ¢ ad 
k, ergo proportio a ad ¢ est sicut proportio ¢ ad & et 
sicut proportio Å ad b. Ergo numeri t; k sunt duo nu- 
meri proportionales numeris a et b et ipsi sunt inter 
eos. 
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Dico igitur, quod proportio a ad b est sicut propor- 
tio g ad d triplicata cum iteratione. 

Probatio eius: Et quia quattuor numeri a; t; k; b sunt 
proportionales, erit proportio a ad b sicut proportio 
eius ad t triplicata cum iteratione. Sed proportio a ad t 
est sicut proportio g ad d, ergo proportio a ad b est 
sicut proportio g ad d triplicata cum iteratione. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.13] Si fuerint numeri quotcumque sint secun- 
dum proportionem unam continui et multiplicetur 
quisque eorum in se ipsum, quadrati ipsorum etiam 
erunt continui secundum proportionem unam. Et si 
quisque primorum numerorum in quadratum suum 
multiplicetur, cubi eorum etiam erunt continui secun- 
dum proportionem unam et ita non erit intermissio in 
extremitatibus et in numeris extremis. 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g secundum propor- 
tionem unam continui et sit proportio a ad 5 sicut 
proportio b ad g. Et quisque numerorum a; b; g multi- 
plicetur in se ipsum et fiant quadrati ipsorum d; e; z. 
Et multiplicentur etiam numeri a; b; g in numeros d; 
e; z et fiant cubi eorum h; t; k. Dico igitur, quod d; e; z 
sunt continui secundum proportionem unam, et quod 
h; t; k etiam sunt continui secundum proportionem 
unam. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut a multiplicetur in b 
et proveniat / et multiplicetur in / et e et proveniant 
inde n et s. Et multiplicetur b in g et proveniat m et 
multiplicetur in m et z et proveniant g et f. Et quia a 
multiplicatur in se ipsum et provenit d, et multiplica- 
tur in b et provenit /, ergo a iam multiplicatur in duos 
numeros a et b et proveniunt d et l. Ergo proportio a 
ad 5 est sicut proportio d ad /. Et etiam quia 6 multipli- 
catur in a et provenit /, et multiplicatur in se ipsum et 
provenit e. Ergo proportio a ad b est sicut proportio / 
ad e. Sed iam fuit proportio a ad b sicut proportio d 
ad /. Ergo proportio d ad / est sicut proportio / ad e, 
ergo d; /; e sunt continui secundum proportionem a 
ad b. Sed proportio a ad 5 est sicut proportio 5 ad g, 
ergo d; l; e sunt continui secundum proportionem b ad 
g. Et etiam quia b multiplicatur in se ipsum et provenit 
e et multiplicatur in g et provenit m, ergo proportio b 
ad g est sicut proportio e ad m. Sed g multiplicatur in b 
et fit m et multiplicatur in se ipsum et provenit z, ergo 
proportio 5 ad g est sicut proportio m ad z. Sed iam 
fuit proportio b ad g sicut proportio e ad m, ergo pro- 
portio e ad m est sicut proportio m ad z. Ergo e; m; z 
sunt continui secundum proportionem ? ad g. Sed d; /; 
e sunt continui secundum proportionem 5 ad g, ergo 
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d; l; e et e; m; z sunt continui secundum proportionem 
b ad g. Et numeratio d; l; e equalis est numerationi e; 
m; z, ergo proportio d ad e sicut proportio e ad z. Et 
etiam quia a multiplicatur in d et provenit h et multi- 
plicatur in / et provenit n, ergo proportio d ad / est 
sicut proportio h ad n. Sed proportio d ad / est sicut 
proportio a ad b, ergo proportio h ad n est sicut pro- 
portio a ad b. Sed a multiplicatur in / et provenit n et 
multiplicatur in e et fit s, ergo proportio / ad e est sicut 
proportio n ad s. Sed proportio l ad e fuit sicut propor- 
tio a ad b, ergo proportio n ad s est sicut proportio a 
ad b. Sed proportio a ad b est sicut proportio h ad n, 
ergo proportio A ad n est sicut proportio n ad s. Et 
quia unusquisque numerorum a et b multiplicatur in e 
et proveniunt inde s et ¢, ergo proportio a ad b est sicut 
proportio s ad ¢. Sed proportio a ad b est sicut propor- 
tio h ad n et sicut proportio n ad s et sicut proportio s 
ad t, ergo proportio h ad n est sicut proportio n ad s et 
sicut proportio s ad ¢. Ergo A; n; s; t sunt continui 
secundum proportionem a ad 5. Et similiter ostendi- 
tur, quod /; q; f; k sunt continui secundum proportio- 
nem b ad g. Sed proportio a ad b est sicut proportio b 
ad g, ergo t; q; f; k sunt continui secundum proportio- 
nem a ad b. Sed h; n; s; t sunt continui secundum 
proportionem a ad b, ergo h; n; s; t et t; q; f; k sunt 
continui secundum proportionem a ad b. Numeratio 
quoque A; n; 5; t equalis est numerationi t; q; f; k, ergo 
proportio A ad est sicut proportio t ad &. Sed iam fuit 
ostensum, quod proportio d ad e est sicut proportio e 
ad z, ergo d; e; z sunt continui secundum proportio- 
nem unam et h; t; k continui secundum proportionem 
unam. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.14] Si quilibet numerus quadratus numerat nu- 
merum quadratum, latus eius numerabit latus eius. Et 
si latus eius numerat latus illius, quadratus numerat 
quadratum. 


Exempli causa: Sint duo numeri quadrati a et b quo- 
rum latera sint g et d et sit a numerans b. Dico igitur, 
quod g numerat d. 

Probatio eius: Quoniam duo quadrati sunt a et b 
quorum latera sunt g et d, et g multiplicatur in se 
ipsum et fit a, et d multiplicatur in se ipsum et prove- 
nit 6 et g multiplicatur in d et provenit e. Ergo g multi- 
plicatur in duos numeros g et d et proveniunt inde a et 
e. Ergo proportio a ad e est sicut proportio g ad d. Et 
etiam d multiplicatur in g et fit e et multiplicatur in se 
ipsum et provenit b, ergo proportio g ad d est sicut 
proportio e ad b. Sed proportio g ad d fuit sicut pro- 
portio a ad e. Ergo proportio a ad e est sicut proportio 
e ad b, ergo a; e; b sunt continui secundum proportio- 
nem g.ad d. Sed ipsi sunt tres numeri. Et a primus 
numerat b postremum, ergo ipse numerat secundum 
qui est e. Sed proportio a ad e est sicut proportio g ad 
d, ergo g numerat d. 
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Et etiam sit g numerans d. Dico igitur, quod a nu- 
merat b. 

Quoniam dispositione manente una ostendam quod 
a; €; b sunt continui secundum proportionem g ad d. 
Et quia proportio g ad d est sicut proportio a ad e et g 
numerat d, ergo a numerat e. Et quia cum fuerint nu- 
meri continui secundum proportionem unam et fuerit 
primus numerans secundum, ipse numerabit postre- 
mum. Ergo a numerat b. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod om- 
nis quadrati non numerantis quadratum latus eius 
non numerabit latus illius. Et quod si latus eius non 
numerat latus illius, quadratus non numerabit quadra- 
tum. 


[VIII.15] Omnis cubi numeri numerantis cubum nu- 
merum latus numerabit latus alterius cubi. Et si latus 
unius numerat latus alterius, cubus numerat cubum. 
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Exempli causa: Sint duo numeri cubi a et b et sint 
latera eorum g et d et sit a numerans b. Dico igitur, 
quod g numerat d. 

Probatio eius: Quoniam g multiplicatur in se ipsum et 
fit e, et d multiplicatur in se ipsum et fit z. Et g multi- 
plicatur in e et provenit a, et d multiplicatur in z et 
provenit b. Et etiam g multiplicatur in d et provenit A, 
et multiplicantur g et d in h et proveniunt ¢ et k. Ergo £ 
multiplicatur in se ipsum et fit e, et multiplicatur in d 
et fit h. Ergo g multiplicatur in duos numeros g et d et 
proveniunt inde e et h, ergo proportio g ad d est sicut 
proportio e ad h. Et etiam d multiplicatur in se ipsum 
et fit z, et multiplicatur in g et provenit h, ergo propor- 
tio g ad d est sicut proportio h ad z. Sed proportio g ad 
d est sicut proportio e ad h, ergo proportio e ad h est 
sicut proportio A ad z. Ergo e; h; z sunt continui se- 
cundum proportionem g ad d. Et etiam quia g multi- 
plicatur in e et provenit a, et multiplicatur in A et pro- 
venit £, ergo proportio e ad A est sicut proportio a ad t. 
Sed proportio e ad h est sicut proportio g ad d, ergo 
proportio g ad d est sicut proportio a ad t. Et similiter 
erit proportio ¢ ad & sicut proportio g ad d. Sed pro- 
portio g ad d est sicut proportio a ad t ergo proportio 
a ad ¢ est sicut proportio t ad &. Ergo a; t; k sunt 
continui secundum proportionem g ad d. Sed unus- 
quisque numerorum g et d multiplicatur in z et prove- 
niunt inde Å et b, ergo proportio g ad d est sicut pro- 
portio k ad b. Sed proportio g ad d est sicut proportio 
a ad t et sicut proportio ¢ ad k, ergo proportio a ad ¢ 
est sicut proportio £ ad Å et sicut proportio k ad b. 
Ergo a; t; k; b sunt continui secundum proportionem 
g ad d. Sed primus qui est a numerat postremum qui 
est b, ergo ipse numerat secundum qui est ¢. Sed pro- 
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portio a ad t est sicut proportio g ad d, ergo g numerat 
d. 

Et etiam sit g numerans d. Dico igitur, quod a nu- 
merat b. 

Quoniam dispositione manente una ostendam quod 
a; t; k; b sunt continui secundum proportionem g ad d, 
ergo proportio g ad d est sicut proportio a ad t. Sed g 
numerat d, ergo a numerat ¢. Sed a; t; k; b sunt con- 
tinui secundum proportionem g ad d, ergo a numerat 
b. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod si 
aliquis cubus non numerat cubum, tunc latus eius non 
numerabit latus ipsius. Et quod si fuerit latus unius 
non numerans latus alterius, cubus non numerabit 
cubum. 


[VIII.16] Si quadratus quilibet non numerat quadra- 
tum, latus eius non numerabit latus illius. Et si latus 
unius non numerat latus alterius, quadratus non nu- 
merabit quadratum. 
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Verbi gratia: Sint duo numeri a et b quadrati et sint 
eorum latera g et d et a non numeret b. Dico igitur, 
quod g non numerat d. 

Quoniam si g numerat d, a numerat b. Sed a non 
numerat b, ergo g non numerat d. 

Et etiam g non numerat d. Dico igitur, quod a non 
numerat b. 

Quoniam si a numeraret b, numeraret gd. Sed g non 
numerat d, ergo a non numerat b. 

Et similiter ostenditur quod si cubus non numerat 
cubum neque latus eius numerat latus illius. Et quod 
si latus unius non numerat latus alterius neque cubus 
numerabit cubum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[VIII.17] Inter omnes duos numeros superficiales et 
similes cadit numerus unus et continuantur propor- 
tionaliter et erit proportio unius eorum ad alterum 
proportio lateris unius ad latus alterius quod ei refer- 
tur duplicata cum iteratione. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et 5 superficiales 
similes et sint latera a numeri g et d et latera b numeri e 
et z. Dico igitur, quod inter a et b cadit numerus unus 
et continuantur proportionaliter et quod proportio a 
ad b est sicut proportio lateris a ad latus b, quod ei 
refertur, duplicata cum iteratione. 

Probatio eius: Quoniam a et b sunt superficiales simi- 
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les et latera a sunt g et d et latera b sunt e et z. Et sit 
proportio g ad e sicut proportio d ad z et sit multiplica- 
tio d in e numerus h et multiplicatio d in g est a. Ergo 
numerus d multiplicatur in duos numeros g et e et 
proveniunt ex eis a et h, ergo proportio g ad e est sicut 
proportio a ad h. Sed proportio g ad e est sicut propor- 
tio d ad z, ergo proportio d ad z est sicut proportio a 
ad h. Et etiam e multiplicatur in d et aggregatur ex eis 
h, et multiplicatur in z et fit b, ergo proportio d ad z est 
sicut proportio ad b. Sed proportio d ad z est sicut 
proportio a ad h. Ergo proportio a ad h est sicut pro- 
portio h ad b, ergo a; h; b sunt continue proportio- 
nales, ergo iam cecidit inter a et b numerus unus, qui 
est h, et continuantur proportionaliter. 

Dico igitur, quod proportio a ad b est proportio 
lateris sui ad latus illius, quod ei refertur, duplicata. 

Quoniam proportio a ad h est sicut proportio A ad 
b, ergo proportio a ad b est sicut proportio a ad h 
duplicata. Sed proportio a ad h est proportio lateris ad 
latus, ergo proportio a ad 5 est proportio lateris ad 
latus, quod refertur ei, duplicata cum iteratione. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.18] Inter omnes duos numeros solidos similes 
cadunt duo numeri et continuantur proportionaliter. 
Et est proportio unius solidorum ad alterum propor- 
tio lateris unius ad latus alterius quod ei refertur tripli- 
cata cum iteratione. 
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Verbi gratia: Sint duo numeri a et 5 solidi similes et 
sint latera a numeri g; d; e et latera 6 sint z; h; t. Dico 
igitur, quod inter a et b cadunt duo numeri et conti- 
nuantur proportionaliter et est proportio a ad b pro- 
portio lateris ad latus, quod ei refertur, triplicata cum 
iteratione. 

Probatio eius: Quoniam a et 6 sunt solidi similes et 
latera a sunt g; d; e et latera b sunt z; h; t. Et proportio 
g ad z est sicut proportio d ad h et sicut proportio e ad 
t. Et g quando multiplicatur in d provenit & et z quan- 
do multiplicatur in A provenit /, ergo k et / sunt super- 


fciales similes quoniam latera eorum sunt proportio- 
nalia, ergo iam cecidit inter & et / numerus unus et 
continuantur proportionaliter. Sit itaque numerus ille 
m. Et e quando multiplicatur in m proveniat n et 
quando / multiplicatur in m proveniat s. Et etiam su- 
perficialis qui fit ex g in d qui est k quando multiplica- 
tur in e provenit a. Sed e in m multiplicatur et provenit 
n, ergo proportio k ad m est sicut proportio a ad n. Sed 
proportio k ad m est sicut proportio m ad / et propor- 
tio m ad / est sicut proportio g ad z et sicut proportio d 
ad h et sicut proportio e ad t. Et ipsa est proportio 
lateris ad latus, quod ei refertur, ergo similiter erit 
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proportio a ad n. Et unusquisque numerorum e et ¢ 
multiplicatur in m, et proveniunt n et s. Ergo propor- 
tio e ad ¢ est sicut proportio n ad s. Ergo proportio e 
ad ¢ et g ad z et d ad h est proportio lateris ad latus, 
quod ei refertur. Sed proportio lateris ad latus est sicut 
proportio a ad n, ergo proportio a ad n est sicut pro- 
portio n ad s. Et quia quando ¢ multiplicatur in / pro- 
venit b et iam multiplicatus fuit ¢ in m et provenit s, 
ergo proportio m ad l est sicut proportio s ad b. Sed 
proportio m ad / est proportio lateris ad latus, ergo 
proportio s ad b est proportio lateris ad latus. Ergo 
proportio lateris ad latus est sicut proportio a ad n et 
sicut proportio n ad s et sicut proportio s ad b, ergo a; 
n; 5; b sunt continue proportionales secundum pro- 
portionem lateris ad latus, quod ei refertur. Et iam 
ceciderunt inter a et b duo numeri n et s. 

Dico ergo, quod proportio a ad 6 est proportio late- 
ris ad latus, quod ei refertur, triplicata. 

Quoniam proportio a ad n est sicut proportio n ad s 
et sicut proportio s ad b, ergo proportio a ad b est 
proportio a ad n triplicata. Sed proportio a ad n est 
proportio lateris ad latus, ergo proportio a ad 5 est 
proportio lateris ad latus, quod ei refertur, triplicata. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.19] Si numerus ceciderit inter duos numeros et 
continuentur proportionaliter, tunc duo numeri erunt 
superficiales similes. 
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Exempli causa: Sit numerus g cadens inter duos nu- 
meros a et b et continuentur proportionaliter. Dico 
igitur, quod a et b sunt superficiales similes. 

Probatio eius: Quoniam assumam duos minores nu- 
meros secundum proportionem a; g; 5 qui sint d; e. 
Ergo proportio a ad g est sicut proportio d ad e. Sed d 
et e sunt duo minores numeri secundum proportio- 
nem a; g; b, ergo ipsi sunt numerantes omnes duos 
numeros secundum proportionem suam equaliter 
minor minorem et maior maiorem. Ergo d numerat a 
et e numerat g equaliter. Sint ergo unitates numeri z 
secundum quantitatem qua d numerat a et e numeret g 
secundum quantitatem unitatum z. Sed d numerat a 
secundum quantitatem unitatum z. Et iam multiplica- 
tur d in z et provenit a, ergo a est superficialis et latera 
sua sunt z et d. Et etiam proportio g ad 5 est sicut 
proportio d ad e. Sed d; e sunt duo minores numeri 
secundum proportionem ipsorum, ergo ipsi numerant 
omnes duos numeros secundum proportionem suam 
equaliter minor minorem et maior maiorem. Ergo d 
numerat g et e numerat 5 equaliter. Sint itaque unitates 
numeri h secundum quantitatem qua e numerat b et d 
numeret g secundum quantitatem unitatum A. Et quia 
e numerat b secundum quantitatem unitatum h, ergo e 
multiplicatur in h et provenit b. Ergo b est superficialis 
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cuius latera sunt e; h. Sed d numerat g secundum 
quantitatem unitatum A, ergo d multiplicatur in h et 
provenit g. Et similiter z multiplicatur in e et provenit 
g ergo superficialis, qui fit ex e in z, equalis est super- 
ficiali qui fit ex d in h. Ergo proportio d ad e est sicut 
proportio z ad h. Sed d et z sunt latera a, eth ete sunt 
latera b, ergo a et b sunt superficiales similes quoniam 
latera eorum sunt proportionalia. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VIII.20] Omnes duo numeri inter quos cadunt duo 
alii numeri qui proportionaliter continuantur sunt so- 
lidi similes. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b inter quos 
cadant numeri g et d et continuentur proportionaliter. 
Dico igitur, quod a et b sunt solidi similes. 

Probatio eius: Quia assumam tres minores numeros 
proportionales secundum proportionem a; g; d; b qui 
sint e; z; h, ergo sunt duo extremi e et h incommuni- 
cantes. Et iam cecidit inter eos numerus z et conti- 
nuantur proportionaliter, ergo e et h sunt superficiales 
similes. Sintque latera e k et /, latera h m et n. Et quia e 
et h sunt superficiales similes, tunc latera eorum sunt 
proportionalia. Ergo proportio 4 ad z est sicut pro- 
portio / ad n. Et quia e; z; h sunt continui secundum 
proportionem a; g; d, ergo proportio e ad z est sicut 
proportio a ad g et proportio z ad h est sicut proportio 
g ad d. Et numeratio e; z; ^ est equalis numerationi a; 
g; d, ergo proportio e ad A est sicut proportio a ad d. 
Sed unusquisque numerorum e et h est ad alterum 
primus, ergo ipsi sunt duo minores numeri secundum 
proportionem ipsorum et numerant omnes duos nu- 
meros secundum proportionem suam equaliter minor 
minorem et maior maiorem. Ergo e numerat a secun- 
dum quantitatem qua À numerat d. Et sit numerus 
unitatum ¢ secundum quantitatem qua e numerat a, 
ergo ^ numerat d secundum quantitatem unitatum (/, 
ergo ¢ multiplicatur in À et provenit d. Et e numerat a 
secundum quantitatem unitatum /, ergo e multiplica- 
tur in / et provenit a. Sed e est superficialis qui fit ex k 
in /, ergo superficialis qui fit ex & in / multiplicatur in ¢ 
et fit solidus a cuius latera sunt £; k; l. 

Et etiam quia numeri e; z; h sunt secundum propor- 
tionem numerorum g; d; b et numeratio e; z; h est sicut 
numeratio g; d; b, ergo proportio e ad A est sicut pro- 
portio g ad 5. Sed e et h sunt incommunicantes, ergo 
ipsi sunt duo minores numeri secundum proportio- 
nem ipsorum et numerant omnes duos numeros se- 
cundum proportionem suam equaliter minor mino- 
rem et maior maiorem. Ergo e numerat g secundum 
quantitatem qua A numerat 6. Sint itaque unitates s 
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secundum quantitatem qua ^ numerat b, ergo e nume- 
rat g secundum quantitatem unitatum s. Sed h numerat 
b secundum quantitatem unitatum s, ergo ^ multiplica- 
tur in 5 et provenit b. Sed h est superficialis qui fit ex m 
in n, ergo superficialis qui fit ex m in n multiplicatur in 
s et provenit solidus b, cuius latera sunt m; n; s. Et quia 
t multiplicatur in A et provenit d, et s multiplicatur in A 
et fit b, ergo proportio £ ad s est sicut proportio d ad b. 
Sed proportio d ad b est sicut proportio e ad z et z ad 
h, et proportio z ad A est sicut proportio & ad m et lad 
n. Ergo proportio ¢ ad s est sicut proportio k ad m et / 
ad n que est proportio lateris ad latus. Sed latera a 
sunt l; k; ¢ et latera b sunt m; n; s, ergo a; b sunt solidi 
similes quoniam latera ipsorum sunt proportionalia. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(VIII.21] Omnium trium numerorum continue pro- 
portionalium si primus fuerit quadratus, tertius qua- 
dratus erit. 


Exempli causa: Sint tres numeri a; b; g continue pro- 
portionales et sit primus eorum qui est a quadratus. 
Dico igitur, quod tertius qui est g est quadratus. 

Probatio eius: Quoniam assumam minores numeros 
secundum proportionem a; b; g quorum numeratio sit 
ut numeratio istorum qui sint d; e; z. Ergo sunt duo 
extremi qui sunt d et z quadrati. Et sit latus quadrati a 
numerus Å et latus quadrati d numerus ¢ et latus qua- 
drati z numerus /. Et quia proportio a; b; g est sicut 
proportio d; e; z et numeratio eorum ut numeratio 
ipsorum, erit secundum proportionem equalitatis 
proportio a ad g sicut proportio d ad z. Sed unusquis- 
que duorum numerorum d et z est ad alterum primus, 
ergo ipsi sunt duo minores numeri secundum propor- 
tionem ipsorum et numerant omnes duos numeros 
secundum proportionem suam equaliter minor mino- 
rem et maior maiorem. Ergo d numerat a secundum 
equalitatem qua z numerat g. Sed quando quadratus 
numerat quadratum, latus unius numerat latus alte- 
rius, ergo ¢ numerat h. Et numeret /k secundum nume- 
rationem qua / numerat h, ergo proportio ¢ ad h est 
sicut proportio / ad Å. Et sit proportio quadrati facti ex 
t ad quadratum qui fit ex h sicut proportio quadrati 
facti ex / ad quadratum qui fit ex Å. Sed quadratus 
factus ex ¢ est d et quadratus qui fit ex h est a et qua- 
dratus qui fit ex / est z, ergo proportio d ad a est sicut 
proportio z ad quadratum qui fit ex $. Sed proportio d 
ad a est sicut proportio z ad g, ergo proportio z ad g 
est sicut proportio z ad quadratum qui fit ex k. Ergo g 
est equalis quadrati qui fit ex Å, ergo numerus g est 
quadratus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Hoc quoque theorema probatur aliter et brevius 
hoc scilicet modo propositum tamen et exemplum non 
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mutantur, sed probatio que est huiusmodi: Quoniam 
proportio a ad b est sicut proportio b ad g, ergo iam 
cecidit inter a et g numerus qui est b et fiunt propor- 
tionales, ergo a; g sunt superficiales similes. Sed a est 
quadratus, ergo g est quadratus. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[VIII.22] Omnium quattuor numerorum continue 
roportionalium si fuerit primus cubus, quartus cubus 
prop P q 

erit. 
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Exempli causa: Sint quattuor numeri a; b; g; d con- 
tinue proportionales et sit proporio a ad 6 sicut pro- 
portio b ad g et sicut proportio g ad d et sit a cubus. 
Dico igitur, quod d est cubus. 

Probatio eius: Quoniam assumam minores numeros 
secundum proportionem numerorum a; b; g; d et se- 
cundum eorum numerationem qui sint e; z; h; t, ergo 
sunt extremi qui sunt e; ¢ cubi. Et sit latus cubi a nu- 
merus / et latus cubi e numerus £ et latus cubi £ nume- 
rus n. Et quia proportio a; b; g; d est sicut proportio e; 
z; A; t et sunt equalis numerationis, erit secundum 
proportionem equalitatis proportio a ad d sicut pro- 
portio e ad t. Sed unusquisque numerorum e et t est ad 
alterum primus, ergo ipsi sunt duo minores numeri 
secundum proportionem eorum et numerant omnes 
duos numeros secundum proportionem suam equali- 
ter minor minorem et maior maiorem. Ergo e nume- 
rat a secundum equalitatem qua / numerat d. Sed 
quando cubus numerat cubum, latus unius numerat 
latus alterius, ergo & numerat /. Sit itaque numeratio 
qua n numerat numerum m sicut numeratio qua Å 
numerat /, ergo proportio Å ad / est sicut proportio n 
ad m. Ergo proportio cubi qui fit ex k ad cubum qui fit 
ex / est sicut proportio cubi qui fit ex ad cubum qui 
fit ex m. Sed cubus qui fit ex Å est e et cubus qui fit ex / 
est a et cubus qui fit ex n est t, ergo proportio e ad a 
est sicut proportio ¢ ad cubum qui fit ex m. Sed pro- 
portio e ad a est sicut proportio ¢ ad d, ergo d est 
equalis cubo qui fit ex m, ergo d est cubus. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


Huius quoque theorematis probatio aliter invenitur 
que est huiusmodi: Quoniam proportio a ad 5 est sicut 
proportio b ad g et g ad d, ergo iam ceciderunt inter a 
et d duo numeri qui sunt 6 et g et continuantur pro- 
portionaliter, ergo a et d sunt solidi similes. Sed a est 
cubus, ergo d est cubus. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[VIII.23] Omnium duorum numerorum quorum pro- 
portio unius ad alterum est sicut proportio numeri 
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quadrati ad numerum quadratum si unus fuerit qua- 
dratus, alter erit quadratus. 


b a 
d g 


Exempli causa: Sint duo numeri a; b quorum unius 
proportio ad alterum sit sicut proportio numeri qua- 
drati g ad numerum quadratum d et sit a quadratus. 
Dico igitur, quod b est quadratus. 

Probatio eius: Quoniam numeri g et d sunt quadrati 
et superficiales similes, ergo iam cecidit inter eos nu- 
merus et continuantur proportionaliter. Sed proportio 
g ad d est sicut proportio a ad b, ergo a et b sunt 
superficiales similes et cadit inter eos numerus et con- 
tinuantur proportionaliter. Sed a est quadratus, ergo b 
est quadratus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.24] Omnium duorum numerorum quorum pro- 
portio unius ad alterum est sicut proportio cubi ad 
cubum si fuerit unus cubus, alter quoque cubus erit. 


b a 
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Exempli causa: Sint duo numeri a et b quorum unius 
proportio ad alterum sit sicut proportio numeri g cubi 
ad numerum d cubum et sit a cubus. Dico igitur, quod 
b cubus erit. 

Probatio eius: Quoniam g; d sunt cubi, ergo ipsi sunt 
solidi similes et cadunt inter eos duo numeri et con- 
tinuantur proportionaliter. Sed proportio g ad d est 
sicut proportio a ad b, ergo iam ceciderunt inter a et b 
duo numeri et continuantur proportionaliter, ergo a; 
b sunt solidi similes. Sed a est cubus, ergo 5 est cubus. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(VIII.25] Si fuerint duo numeri et fuerit proportio 
unius eorum ad alterum sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum, ipsi erunt superficiales 


similes. 
b a 
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Verbi gratia: Sint duo numeri a et b et sit proportio a 
ad 6 sicut proportio quadrati g ad quadratum d. Dico 
igitur, quod numeri a; b sunt superficiales similes. 

Probatio eius: Quoniam numeri g; d sunt quadrati, 
ergo iam cecidit inter eos numerus proportionalis eis. 
Sed proportio a ad 6 est sicut proportio g ad d, ergo 
iam cecidit inter numeros a et b numerus proportiona- 
lis eis. Ergo a et b sunt superficiales similes. Ft illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[VIII.26] Si fuerint duo numeri et fuerit proportio 
unius eorum ad alterum sicut proportio numeri cubi 
ad numerum cubum, ipsi erunt solidi similes. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a; b et sit proportio 
unius ad alterum sicut proportio numeri cubi g ad 
numerum cubum 4. Dico igitur, quod numeri a; b 
sunt solidi similes. 

Probatio eius: Quia unusquisque numerorum getd 
est cubus, ergo iam ceciderunt inter duos numeros get 
d duo numeri proportionales eis. Sed proportio g ad d 
est sicut proportio a ad b, ergo iam ceciderunt inter a 
et b duo numeri proportionales eis. Ergo numeri a; b 
sunt solidi similes. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[VIII.27] Omnium duorum numerorum superficia- 
lium similium proportio unius ad alterum est sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
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Verbi gratia: Sint duo numeri a et b superficiales simi- 
les. Dico igitur, quod proportio a ad b est sicut pro- 
portio numeri quadrati ad numerum quadratum. 

Probatio eius: Quoniam a; b sunt superficiales similes 
et cadit inter eos numerus qui est g et continuantur 
proportionaliter. Et assumam tres minores numeros 
secundum proportionem a; g; b qui sint d; e; z. Ergo 
extremi duo qui sunt d; z sunt quadrati. Sed numera- 
tio d; e; z est sicut numeratio a; g; b. Ergo proportio d 
ad z est sicut proportio a ad b, ergo proportio a ad b 
est sicut proportio quadrati d ad quadratum z. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[VIII.28] Omnium duorum numerorum solidorum 
similium proportio unius eorum ad alterum est sicut 
proportio numeri cubi ad numerum cubum. 
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Exempli causa: Sint duo numeri a; 5 solidi similes. 
Dico igitur, quod proportio a ad 6 est sicut proportio 
numeri cubi ad numerum cubum. 

Probatio eius: Quoniam a; b sunt solidi similes et ce- 
ciderunt inter eos duo numeri g et d et continuantur 
proportionaliter. Et assumam quattuor minores nu- 
meros existentes secundum proportionem a; g; d; b 
qui sunt e; z; h; t. Ergo extremi qui sunt e; / sunt cubi. 
Sed numeratio e; z; h; t est sicut numerato a; g; d; b. 
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Ergo proportio e ad t est sicut proportio a ad b, ergo 
proportio a ad 5 est sicut proportio cubi e ad cubum t. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Quoniam in alio libro repperi quod dicitur in XI et 
XII theorematibus in uno tantum theoremate conti- 
neri ne aliquid nobis deesset curam hic ipsum theo- 
rema ponere. 


Omnium duorum numerorum quadratorum pro- 
portio unius ad alterum est proportio lateris unius ad 
latus alterius duplicata cum iteratione. Et omnium 
duorum numerorum cuborum proportio unius ad al- 
terum est proportio lateris unius ad latus alterius tri- 
plicata cum iteratione. 


Exempli causa: Sint duo numeri a; b quadrati et duo 
numeri g; d cubi et duo latera sint e; z. Dico igitur, 
quod proportio a ad b est proportio e ad z duplicata 
cum iteratione. Et quod proportio g ad d est proportio 
e ad z triplicata tribus vicibus. 
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Probatio eius: Quoniam a; b sunt quadrati et g; d sunt 
cubi et duo latera eorum sunt e et z. Ergo e multiplica- 
tur in se ipsum et provenit a, et multiplicatur in a et 
provenit g. Et z multiplicatur in se ipsum et fit 5, et 
multiplicatur in b et provenit d. Et etiam e multiplica- 
tur in z et fit h, et multiplicatur in A et b et proveniunt ¢ 
et k. Et ostendam, sicut ostendi prius, quod a; h; 6 
sunt continui et quod g; t; k; d sunt continui secundum 
proportionem e ad z. Quoniam proportio a ad h est 
sicut proportio h ad b, ergo erit proportio a ad b pro- 
portio a ad h duplicata cum iteratione. Sed proportio 
a ad h est sicut proportio e ad z, ergo proportio a ad b 
est proportio e ad z duplicata cum iteratione. Et etiam 
proportio g ad / est sicut proportio ¢ ad & et sicut 
proportio & ad d, ergo proportio g ad d est proportio 
sua ad ¢ triplicata cum iteratione. Sed proportio g ad ! 
est sicut proportio e ad z, ergo proportio g ad d est 
proportio e ad z triplicata cum iteratione. Ergo pro- 
portio a ad 6 est proportio e ad z duplicata cum itera- 
tione et proportio g ad d est proportio e ad z triplicata 
cum iteratione. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


Expleta est pars octava libri elementorum Euclidis. 
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[LIBER IX] 


INCIPIT PARS NONA LIBRI ELEMENTORUM EUCLIDIS. 


[IX.1] Si omnium duorum numerorum superficialium 
similium unus in alterum multiplicetur, qui inde pro- 
veniet erit quadratus. 


g d 


Exempli causa: Sint duo numeri a; b superficiales si- 
miles et multiplicetur a in b et proveniat g. Dico igitur, 
quod g est quadratus. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
provenit d, ergo d est quadratus. Et quia a multiplica- 
tur in se ipsum et provenit d et multiplicatur in b et fit 
g, ergo a multiplicatur in duos numeros a et b et pro- 
veniunt inde d et g. Ergo proportio a ad b est sicut pro- 
portio d ad g. Sed a; b sunt superficiales similes et cadit 
inter eos numerus et continuantur omnes proportio- 
naliter. Sed proportio a ad b est sicut proportio d ad g, 
ergo inter d et g etiam cadit numerus et continuantur 
proportionaliter. Ergo d; g sunt superficiales similes. 
Sed d est quadratus, ergo g est quadratus. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IX.2] Omnes duo numeri ex quorum unius in alterum 
multiplicatione provenit quadratus sunt superficiales 
similes. 
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Verbi gratia: Numerus a multiplicetur in numerum b 
et proveniat g et sit g quadratus. Dico igitur, quod a; b 
sunt superficiales similes. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
provenit d, ergo d est quadratus. Et quia a multiplica- 
tur in se ipsum et fit d et multiplicatur in b et provenit 
g, ergo proportio a ad 6 est sicut proportio d ad g. Sed 
unusquisque numerorum d et g est quadratus, ergo 
sunt superficiales similes et cadit inter eos numerus et 
continuantur proportionaliter. Sed proportio a ad b 
est sicut proportio d ad g, ergo proportio a ad b est 
sicut proportio numeri quadrati d ad numerum qua- 
dratum g. Ergo cadit inter numeros a; 6 numerus et 
continuantur proportionaliter, ergo numeri a; b sunt 
superficiales similes. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 
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Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod si 
numerus quadratus multiplicetur in numerum qua- 
dratum, tunc proveniet quadratus. Et si multiplicetur 
numerus quadratus in numerum et proveniat quadra- 
tus, tunc multiplicatus in eum erit quadratus. Et si 
multiplicetur numerus quadratus in numerum non 
quadratum, tunc proveniet non quadratus. Et si mul- 
tiplicetur numerus quadratus in numerum et prove- 
niat superficialis non quadratus, tunc multiplicatus in 
eum est non quadratus. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[IX.3] Ex omni numero cubo in se multiplicato pro- 
venit cubus. 


b a d g unus 


Exempli causa: Sit numerus a cubus et multiplicetur 
in se et proveniat b. Dico igitur, quod b est cubus. 

Probatio eius: Quoniam a est cubus et latus eius est 
numerus g, et g multiplicatur in se et provenit d, et g 
multiplicatur in d et provenit a, ergo g numerat d se- 
cundum quantitatem unitatum que sunt in g. Sed unus 
numerat g secundum quantitatem unitatum g, ergo 
unus numerat g secundum quantitatem qua g numerat 
d. Ergo proportio unius ad g est sicut proportio g ad d. 
Et etiam quia g multiplicatur in d et provenit a, ergo d 
numerat a secundum quantitatem unitatum g. Sed 
unus numerat g secundum quantitatem unitatum g, 
ergo unus numerat g secundum quantitatem qua d 
numerat a, ergo proportio unius ad g est sicut propor- 
tio d ad a. Sed iam fuit ostensum, quod proportio 
unius ad g est sicut proportio g ad d. Ergo proportio 
unius ad g est sicut proportio g ad d et sicut proportio 
d ad a. Ergo inter unum et inter a sunt duo numeri g et 
d et sunt omnes proportionales secundum proportio- 
nem unam. Et etiam quia a multiplicatur in se ipsum 
et provenit b, ergo a numerat b secundum quantitatem 
unitatum a. Sed unus numerat a secundum quantita- 
tem unitatum a, ergo unus numerat a secundum quan- 
titatem qua a numerat b, ergo proportio unius ad a est 
sicut proportio a ad b. 

[Est ergo necesse ut sit proportio quadrati unius qui 
est unus ad quadratum numeri g sicut proportio qua- 
drati g ad quadratum d et sicut proportio quadrati d 
ad quadratum a. Sed quadratum a est b. Ergo iam 
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ceciderunt inter unum et inter b duo numeri qui sunt 
quadratus numeri g et quadratus numeri d.] 

Et inter unum et inter a duo numeri qui sunt g et d 
qui sunt continui secundum proportionem unam, 
ergo similiter cadent inter a et b duo numeri et conti- 
nuabuntur proportionaliter, ergo a et b sunt solidi 
similes. Sed numerus a est cubus, ergo numerus b est 
cubus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.4] Ex omni numero cubo in numerum cubum 
multiplicato provenit cubus. 
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Verbi gratia: Sit numerus a cubus et multiplicetur in 
numerum cubum 6 et proveniat g. Dico igitur, quod g 
est cubus. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
provenit d et d est cubus. Ergo a multiplicatur in se 
ipsum et provenit d et multiplicatur in b et provenit g, 
ergo a multiplicatur in duos numeros a et b et prove- 
niunt d et g. Ergo proportio a ad 6 est sicut proportio d 
ad g, ergo proportio d ad g est sicut proportio cubi a 
ad cubum b. Sed d est cubus, ergo g est cubus. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod si 
numerus cubus multiplicetur in numerum et proveniat 
non cubus, tunc multiplicatus in eum est non cubus. 


[IX.5] Si ex quolibet numero cubo in numerum mul- 
tiplicato proveniat cubus, numerus in quem multipli- 
catur erit cubus. 
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Exempli causa: Sit numerus a cubus et multiplicetur 
in b et proveniat g et sit g cubus. Dico igitur, quod b est 
cubus. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
provenit d, ergo d est cubus. Et quia a multiplicatur in 
se ipsum et provenit d et multiplicatur in b et provenit 
g, ergo a multiplicatur in duos numeros a et 6 et pro- 
veniunt d et g. Ergo proportio a ad 6 est sicut propor- 
tio d ad g. Sed proportio a ad b est sicut proportio cubi 
d ad cubum g. Et a est cubus, ergo b est cubus. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod si 
numerus cubus multiplicetur in non cubum proveniet 
non cubus. Et si multiplicetur cubus in numerum et 
proveniat non cubus, tunc multiplicatus in eum erit 
non cubus. 


[IX.6] Omnis numerus ex quo in se multiplicato pro- 
venit cubus, cubus est. 
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Verbi gratia: Sit numerus a ex quo in se multiplicato 
proveniat b et sit b cubus. Dico igitur, quod numerus a 
est cubus. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in b et pro- 
venit g, ergo g est cubus. Sed a multiplicatur in se 
ipsum et provenit b, et multiplicatur in b et fit g, ergo a 
multiplicatur in duos numeros a et b et proveniunt b et 
£. Ergo proportio a ad b est sicut proportio b ad g. Sed 
b et g sunt cubi, ergo ipsi sunt solidi similes et cadunt 
inter eos duo numeri secundum proportionem unam. 
Et similiter cadunt inter a et duo numeri simul cum 
eis continui secundum proportionem unam, ergo a et 
b sunt solidi similes. Sed 6 est cubus ergo a est cubus. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.7] Ex omni numero composito qui multiplicatur 
in numerum provenit solidus. 


Exempli causa: Sit numerus a compositus et multipli- 
cetur in numerum 5 et proveniat g. Dico igitur, quod 
numerus g est solidus. 

Probatio eius: Quoniam a est compositus, ergo nu- 
merat ipsum aliquis numerus. Numeret itaque eum 
numerus d et sint unitates e secundum quantitatem 
qua d numerat a, ergo d multiplicatur in e et provenit 
a. Ergo superficialis qui fit ex d in e est a et iam multi- 
plicatus fuit a in b et provenit g, ergo g est solidus. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.8] Si fuerint numeri quotcumque sint continue ab 
uno proportionales, tertius ab uno erit quadratus. Et 
cum ex numeris qui sunt post illum unus fuerit dimis- 
sus et alius secundum ordinem acceptus, erit numerus 
assumptus quadratus. Et quartus ab uno erit cubus, 
deinde cum ex numeris qui ipsum sequuntur duo nu- 
meri fuerint dimissi et numerus alius assumptus, erit 
qui assumitur cubus. Et septimus ab uno est quadratus 
cubicus. Postea cum ex numeris qui ipsum sequuntur 
quinque numeri fuerint dimissi et unus acceptus, erit 
numerus acceptus quadratus cubicus. 
e d g b a 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d; e; z quos unus 
continue proportionaliter antecedat. Dico igitur, quod 
tertius ab uno qui est b est quadratus et deinde unus 
post unum est quadratus. Et quartus ab uno qui est g 
est cubus. Et similiter qui est post omnes duos est 
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cubus. Et septimus ab uno qui est z est quadratus cubi- 
cus, deinceps quoque unus post quinque est quadratus 
cubicus. 

Probatio eius: Quoniam proportio unius ad a est 
sicut proportio a ad b, ergo unus numerat a secundum 
quantitatem qua a numerat b. Sed unus numerat a 
secundum quantitatem unitatum a, ergo a numerat b 
secundum quantitatem unitatum a, ergo a multiplica- 
tur in se ipsum et provenit b. Ergo b est quadratus. Et 
ipse est tertius ab uno, sed proportio b ad g est sicut 
proportio g ad d. Ergo iam cecidit inter b et d numerus 
g et continuantur proportionaliter, ergo numeri b et d 
sunt superficiales similes. Sed b est quadratus, ergo d 
est quadratus. Et similiter ostenditur quod cum ex 
numeris qui sunt post illum unus dimittitur et alius 
assumitur secundum ordinem, numerus assumptus 
erit quadratus. Et etiam quia proportio unius ad a est 
sicut proportio b ad g et unus numerat a secundum 
quantitatem qua b numerat g et unus numerat a se- 
cundum quantitatem a, ergo b numerat g secundum 
quantitatem unitatum a. Ergo a multiplicatur in b et 
provenit g, ergo a multiplicatur in se ipsum et provenit 
b et multiplicatur in et provenit g, ergo g est cubus et 
ipse est quartus ab uno. Sed proportio g ad d est sicut 
proportio d ad e et sicut proportio e ad z. Ergo iam 
ceciderunt inter g et z duo numeri qui sunt d et e et 
continuantur proportionaliter, ergo g et z sunt solidi 
similes. Sed g est cubus, ergo z est cubus. Et similiter 
ostenditur, quod cum ex numeris qui illum sequuntur 
duo relinquuntur numeri et unus numerus assumitur, 
assumptus est cubus. Sed z est de illis qui sunt post 
unum et de illis qui sunt post duos, ergo ipse est de 
numero eorum qui sunt quadrati et de numero nume- 
rorum qui sunt cubi, ergo ipse est quadratus cubicus et 
ipse est septimus ab uno. Et ita ostenditur, quod cum 
ex numeris qui ipsum sequuntur quinque fuerint relic- 
ti et unus assumptus, erit numerus assumptus quadra- 
tus cubicus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.9] Si fuerint numeri ab uno continue proportiona- 
les quotcumque sint et fuerit ille qui sequitur unum 
quadratus, omnes erunt quadrati. Et si ille qui sequi- 
tur unum fuerit cubus, omnes erunt cubi. 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d quos unus con- 
tinue et proportionaliter antecedat et sit a quadratus. 
Dico igitur, quod unusquisque reliquorum est quadra- 
tus. 

Probatio eius: Quoniam a est quadratus et b est qua- 
dratus, quia ipse est tertius ab uno. Et proportio a ad b 
est sicut proportio b ad g, ergo proportio b ad g est 
sicut proportio quadrati a ad quadratum b. Sed b est 
quadratus, ergo g est quadratus. Et similiter ostendi- 
tur, quod omnes reliqui sunt quadrati. 

Et etiam sit ille qui sequitur unum cubus. Dico igi- 
tur, quod reliqui omnes sunt cubi. 

Probatio eius: Quoniam a multiplicatur in se ipsum et 
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provenit b et a est cubus, ergo b est cubus. Sed g est 
cubus, quoniam est quartus ab uno. Sed proportio b 
ad g est sicut proportio g ad d, ergo proportio g ad d 
est sicut proportio cubi b ad cubum g. Sed g est cubus, 
ergo d est cubus. Et similiter ostenditur, quod omnes 
reliqui sunt cubi. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[IX.10] Si fuerint numeri quotcumque sint ab uno 
proportionales continue et fuerit ille, qui sequitur 
unum, non quadratus, non erit aliquis eorum quadra- 
tus nisi tertius ab uno. Postea unus qui sequitur erit 
non quadratus et alius erit quadratus. Et si ille, qui 
sequitur unum, fuerit non cubus, non erit aliquis reli- 
quorum cubus nisi quartus ab uno. Postea duo, qui 
sequuntur illum, erunt non cubi et unus erit cubus. 


b 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d; e; z quos unus 
secundum continuam proportionem antecedat et sit 
ille, qui sequitur unum, qui est a non quadratus. Dico 
igitur, quod ex eis non est aliquis quadratus nisi ter- 
tius ab uno qui est b. Et deinceps ille, qui sequitur post 
ipsum, erit non quadratus et alius erit quadratus. Et 
similiter erit cum unus fuerit relictus et alter assump- 
tus. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sit ergo E 
quadratus si potest esse. Sed proportio a ad b est sicut 
proportio b ad g et b et g sunt quadrati, ergo proportio 
a ad b sicut proportio quadrati b ad quadratum g. Sed 
b est quadratus, ergo a est quadratus. Quod est om- 
nino contrarium. Non est ergo g quadratus. Et simili- 
ter ostenditur, quod non est ex eis quadratus nisi ter- 
tius ab uno. Postea unus non quadratus et unus qua- 
dratus. 

Sit etiam numerus, qui sequitur unum, qui est a non 
cubus. Dico igitur, quod ex istis numeris non est ali- 
quis cubus nisi quartus ab uno. Deinde vero duo nu- 
meri, qui sequuntur, sunt non cubi et alius numerus 
est cubus. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, sit ergo e 
cubus, si possibile est. Sed proportio a ad g est sicut 
proportio g ad e, et g et e sunt cubi, ergo proportio a 
ad g est sicut proportio cubi g ad cubum e. Sed g est 
cubus, ergo a est cubus. Hoc autem contrarium est et 
impossibile. Non est igitur e cubus. Et similiter osten- 
ditur quod ex eis non est aliquis cubus preter quartum 
ab uno. Et postea duo numeri, qui sequuntur post 
illum, sunt non cubi et numerus alius, qui est post eos, 
est cubus. Et illud est quod ostendere voluimus. 


[IX.11] Si fuerint numeri ab uno continue proportio- 
nales quotcumque sint, tunc minor eis numerat maio- 
rem sécundum quantitatem unitatum alicuius nume- 
rorum qui sunt in proportione illa. 


Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d; e ab uno con- 
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tinue proportionales. Dico igitur, quod minor nume- 
rat maiorem secundum quantitatem unitatum alicuius 
numeri eorum qui sunt in proportione illa, g ergo 
minor numeret e maiorem. Dico igitur, quod ipse nu- 
merat eum secundum quantitatem unitatum numeri 
eorum. 


, a , unus 


Probatio eius: Quoniam a et b et g et d et e sunt con- 
tinue proportionales secundum proportionem unam 
et unus numerat a, ergo a numerat b et b numerat g et g 
numerat d et d numerat e, ergo a numerat e. Dico 
igitur, quod ipse numerat eum secundum numeratio- 
nem unitatum alicuius numerorum, qui sunt in pro- 
portione illa. 

Probatio eius: Quia g et d et e sunt proportionales et 
unus; a et b sunt proportionales et sunt secundum 
proportionem g et d et e, ergo numeratio unius et a et 
b est sicut numeratio g et d et e. Et quia ipsi sunt 
secundum proportionem eorum, ergo proportio unius 
ad b est sicut proportio g ad e. Ergo unus numerat b 
secundum quantitatem qua g numerat e. Sed unus 
numerat b secundum quantitatem unitatum que sunt 
in b, ergo g numerat e secundum quantitatem unita- 
tum b. Ergo minor numerus a; b; g; d; e qui est g 
numerat maiorem qui est e secundum quantitatem 
unitatum alicuius numerorum qui sunt in propor- 
tione illa qui est b. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[IX.12] Si fuerint numeri ab uno continue proportio- 
nales quotcumque sint, tunc omnis numerus primus 
numerans ultimum eorum numerabit illum qui sequi- 
tur unum. 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d quos unus con- 
tinue proportionaliter antecedat. Dico igitur, quod 
omnis numerus primus numerans postremum eorum 
qui est d numerat a qui sequitur unum. Sit itaque e 
numerus primus et numeret d. Dico igitur, quod ipse 
numerat a. 

Probatio eius: Quoniam si non fuerit ita, tunc non 
numeret eum si est possibile. Sed proportio unius ad a 
est sicut proportio a ad 6 et sicut proportio 5 ad g et 
sicut proportio g ad d, ergo proportio g ad d est sicut 
proportio unius ad a, ergo multiplicatio unius in d est 
equalis multiplicationi a in g. Et si non fuerit e nume- 
rans a cum e sit numerus primus, ergo a et e sunt 
incommunicantes. Sed e numerat d, numeret itaque 
eum secundum quantitatem unitatum z, ergo e multi- 
plicatur in z et provenit d. Sed a multiplicatur in g et 
provenit d, ergo superficialis qui fit ex e in z est equalis 
superficiali qui fit ex a in g. Ergo proportio e ad a est 
sicut proportio g ad z. Sed unusquisque numerorum a 
et e est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo minores 
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numeri secundum proportionem ipsorum. Sed mino- 
res numeri secundum proportionem suam sunt nume- 
rantes duos numeros, qui sunt in proportione ipso- 
rum, equaliter minor minorem et maior maiorem. 
Ergo e numerat g. Sint itaque unitates h secundum 
quantitatem qua e numerat g, ergo e multiplicatur in A 
et provenit g; a quoque multiplicatur in 5 et provenit 
g. Ergo superficialis qui fit ex e in ^ equalis est superfi- 
ciali qui fit ex a in b. Ergo proportio e ad a est sicut 
proportio b ad h. Sed unusquisque numerorum a et e 
est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo minores 
numeri secundum proportionem ipsorum. Sed duo 
minores numeri secundum proportionem suam sunt 
numerantes duos numeros, qui sunt secundum pro- 
portionem ipsorum, equaliter minor minorem et 
maior maiorem. Ergo e qui est primus numerat b. Sint 
itaque unitates / secundum quantitatem qua e numerat 
b, ergo e multiplicatur in ¢ et provenit b. Sed a multi- 
plicatur in se ipsum et provenit b. Ergo superficialis 
qui fit ex e in ¢ equalis est superficiali qui fit ex a in se 
ipsum, ergo proportio e ad a est sicut proportio a ad ¢. 
Sed a et e sunt incommunicantes, sed incommunican- 
tes sunt minores numeri secundum proportionem 
suam. Et minores numeri secundum proportionem 
suam sunt numerantes duos numeros qui sunt secun- 
dum proportionem ipsorum equaliter minor minorem 
et maior maiorem. Ergo e numerat a. Sed unusquisque 
eorum est ad alterum primus et iam fuit non nume- 
rans eum quod quidem contrarium existit. Ergo non 
est unusquisque numerorum a et e ad alium primus, 
ergo e numerat a. Ergo omnis numerus primus nume- 
rans d numerat a qui sequitur unum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[IX.13] Si fuerint numeri sese sequentes secundum 
proportionem unam quotcumque sint et fuerit qui se- 
quitur unum primus, tunc maiorem numerum qui est 
ex ipsis non numerat numerus nisi numerus qui est 
illius proportionis. 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d continue pro- 
portionales ab uno et sit ille qui sequitur unum qui est 
a primus. Dico igitur, quod non numerat numerum 
maiorem ex eis qui est d nisi numerus qui sit illius 
proportionis scilicet a; b; g. 

Probatio eius: Quoniam ostendam quod non est pos- 
sibile illud. Sed si possibile fuerit, numeret ipsum e. Et 
e non est equalis alicui numerorum a et b et g et d et 
tamen numerat d, ergo e aut est primus aut composi- 
tus. Sed ipsum esse primum non est possibile. Quo- 
niam cum fuerint ab uno sese sequentes secundum 
proportionem unam, tunc numerus primus qui nu- 
merat maiorem, ipse etiam numerat numerum qui se- 
quitur unum. Non est ergo possibile ut e numeret a 
quoniam a est numerus primus. Ergo e non est pri- 
mus. Quod si e etiam fuerit numerus compositus, im- 


218 


possibile est quin numeret ipsum numerus primus. 
Dico igitur, quod non numerat ipsum numerus pri- 
mus nisi a. Sed si fuerit possibile, numeret ipsum &. Et 
quia k numerat e et e numerat d, ergo k numerat d. Sed 
cum fuerint numeri qui se vicissim ab uno secundum 
proportionem unam sequuntur tunc numerus primus 
qui numerat postremum, numerat numerum qui se- 
quitur unum, ergo & numerat a. Sed a est primus. 
Quod est omnino contrarium. Non ergo numerat e 
numerus primus nisi a, ergo a numerat e et e numerat 
d. Numeret itaque ipsum secundum quantitatem uni- 
tatum que sunt in z. 

Dico igitur, quod z numerat g et ipse non est equalis 
alicui numerorum a; b; g. 

Et quia e numerat d secundum quantitatem unita- 
tum que sunt in z, ergo e multiplicatur in z et provenit 
d. Sed a multiplicatur in g et fit d. Ergo superficialis 
qui fit ex a in g equalis est superficiali qui fit ex e in z, 
ergo proportio a ad e est sicut proportio z ad g. Sed a 
numerat e, ergo z numerat g. 

Et dico, quod z non est equalis alicui numerorum a; 
b. Quoniam cum fuerit ipse unus eorum erunt numeri 
sese ab uno sequentes secundum proportionem unam, 
ergo minor eis numerabit maiorem secundum quanti- 
tatem unitatum alicuius numeri illius proportionis. 
Ergo z numerat d secundum quantitatem unitatum 
numeri qui fit ex numeris illius proportionis, ergo z 
numerat d secundum quantitatem unitatum numeri 
qui fit ex numeris a et b et g. Sed ipse numerat eum 
secundum quantitatem unitatum e. Et e non est equalis 
uni ex numeris a et b et g, ergo z non est equalis uni ex 
numeris a et b et g. Et iam ostensum est, quod ipse 
numerat g. Et etiam quia z numerat g, ergo numeret 
ipsum secundum quantitatem unitatum A. Et osten- 
dam, sicut prius ostendi, quod a numerat z et quod h 
numerat b et non est equalis uni numerorum a et b. 
Et quia h numerat b, ergo numeret ipsum secundum 
quantitatem unitatum ¢. Sed aut est primus aut com- 
positus. Sed si fuerit primus cum ipse numeret 6, 
numerat etiam a qui est primus. Quod omnino est 
contrarium. Ergo h non est primus. Sed si est compo- 
situs, impossibile est quin numeret ipsum numerus 
primus. Dico igitur, quod non numerat ipsum nume- 
rus primus nisi a. Quoniam si fuerit numerus primus 
numerans h cum h numeret b, ipse numerabit b et 
etiam numerabit a. Sed a est primus. Quod est contra- 
rium. Non ergo numerat numerus primus / preter a, 
ergo a numerat A. Dico igitur, quod ¢ non est equalis 
numero a qui sequitur unum, quoniam ¢ non numerat 
b secundum quantitatem unitatum numeri proportio- 
nalis eis. Sed si possibile est, numeret b secundum 
quantitatem unitatum alicuius numeri illius propor- 
tionis, ergo numeret ipsum secundum quantitatem 
unitatum A. Sed h non est equalis a, ergo ¢ non est 
equalis a. Sed h numerat b secundum quantitatem uni- 
tatum ¢, ergo A multiplicatur in ¢ et provenit b, et a 
multiplicatur in se ipsum et provenit 6, ergo quod fit 
ex a in se ipsum equale est ei quod fit ex h in ¢, ergo 
proportio a ad h est sicut proportio ¢ ad a. Sed a nu- 
merat h, ergo t numerat a et nec est ei equalis. Sed a est 
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numerus primus. Hoc autem contrarium est. Ergo 
non numerat maiorem numerum eorum numerorum 
qui ab uno sunt continue proportionales cum nume- 
rus qui sequitur unum fuerit primus, nisi numerus qui 
sit illius proportionis. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[IX.14] Omnium primorum numerorum data nume- 
ratione erunt numeri primi numerationis maioris. 


Exempli causa: Sint numeri primi a; b; g date nume- 
rationis. Dico igitur, quod erunt ex numeris primis 
qui erunt maioris numerationis. 

Probatio eius: Quoniam producam minorem nume- 
rum quem numerant a et b et g qui sit ed et adiungam 
ei unum qui sit ez. Si ergo zd fuerit primus, tunc iam 
verum erit quod proposuimus, quoniam iam inveni- 
mus numerum primum non equalem alicui numero- 
rum a; b; g qui est zd, sed addentem super unum- 
quemque eorum. Sed si zd fuerit compositus, ergo 
numerat ipsum numerus primus. Sitque h. Dico igitur, 
quod h est numerus primus non equalis alicui nume- 
rorum a; b; g. Quoniam si ipse foret equalis alicui 
eorum, tunc ipse numeraret ed et numerat totum zd, 
ergo numeraret unum reliquum qui est ez. Ergo ipse 
scilicet unus est numerus. Quod contrarium est et im- 
possibile. Ergo h est numerus primus neque est equalis 
alicui numerorum a; b; g, ergo omnium numerorum 
data numeratione erunt numeri primi qui erunt maio- 
ris numerationis. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[IX.15] Si fuerit numerus minor quem numeri primi 
dati numerent, non numerabit ipsum numerus primus 
nisi qui fuerit illius numerationis. 


Exempli causa: Sit numerus a minor numerus quem 
numeri b; g et d primi dati numerant. Dico igitur, 
quod non numerat a numerus primus nisi numeri b et 
g etd. 

Probatio eius: Quoniam non est illud possibile. Sed si 
fuerit possibile, numeret ipsum numerus primus qui 
non sit equalis alicui numerorum 5; g; d, sitque e. Et 
sint unitates z secundum quantitatem qua e numerat a, 
ergo e multiplicatur in z et provenit a. Et quia quando 
unus:numerus multiplicatur in alium si numerus pri- 
mus numerat superficialem eorum, numerat etiam 
unum duorum numerorum multiplicatorum. Ergo 
cum b numeret a, numerat unum numerorum e; z. Sed 
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ipse non numerat e quoniam e primus, ergo ipse nu- 
merat z. Et similiter g et d numerant z, ergo numeri b; 
g; d numerant z qui est minor a. Hoc autem contra- 
rium existit quoniam a fuit minor numerus, quem 
numeri b; g; d numerant. Non ergo numerat a nisi 


numeri 6; g; d. Ft illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[IX.16] Si fuerint tres numeri continue proportionales 
qui sint secundum proportionem suam minores, om- 
nes duo ex eis coniuncti erunt ad numerum tertium 
numerus primus. 
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Verbi gratia: Sint tres numeri a; b; g continue propor- 
tionales et sint minores numeri secundum proportio- 
nem ipsorum. Dico igitur, quod omnes duo numeri 
coniuncti ex numeris a; b; g sunt numerus primus ad 
reliquum tertium. 

Probatio eius: Quoniam assumam duos minores nu- 
meros secundum proportionem a; 5; g qui sint ze et ed, 
ergo unusquisque numerorum ze; ed est ad alterum 
primus. Et illud ostenditur quoniam cum ze multipli- 
catur in se ipsum provenit a, et cum multiplicatur in 
ed provenit 6. Et etiam cum ed multiplicatur in se 
ipsum, provenit g. Sed unusquisque numerorum ze et 
ed est ad alterum primus, ergo totus zd est primus ad 
de et ez est primus ad ed, ergo unusquisque numero- 
rum dz; ze est primus ad ed. Sed si fuerint duo numeri 
quorum unus sit ad alterum primus, erit superficialis 
qui fit ex uno eorum in alium etiam primus ad illum 
numerum. Ergo superficialis qui fit ex dz in ze erit 
primus ad ed. Sed cum fuerint duo numeri quorum 
unusquisque est ad alterum primus, erit quadratus 
unius eorum in se ad alium primus. Ergo quadratus 
qui fit ex de in se ipsum est primus ad superficialem 
qui fit ex dz in ze, ergo superficialis qui fit ex dz in ze 
est primus ad superficialem qui fit ex ed in se ipsum. 
Sed superficialis qui fit ex dz in ze est equalis superfi- 
ciali qui fit ex de in ez cum quadrato qui fit ex ez. Ergo 
superficialis qui fit ex de in ez cum quadrato ez est 
primus ad quadratum qui fit ex de in se ipsum. Sed 
superficialis qui fit ex de in ez est b, et quadratus qui fit 
ex ez in se ipsum est a, et isti omnes sunt equales super- 
ficiali qui fit ex dz in ze. Ergo a et b coniuncti sunt pri- 
mi ad quadratum qui fit ex ed in se ipsum. Sed qua- 
dratus qui fit ex ed in se ipsum est g. Ergo a; b con- 
iuncti sunt primi ad g. Et similiter erunt g et b coniunc- 
ti primi ad a. 

Et dico, quod g et a coniuncti erunt etiam numerus 
primus ad b. 

Probatio eius: Quoniam unusquisque numerorum ze 
et ed est ad alterum primus et totus zd est ad unum- 
quemque numerorum ze et ed primus, ergo unusquis- 
que numerorum ze et ed est primus ad zd. Sed si fue- 
rint duo numeri ad alterum primi, superficialis qui fit 
ex multiplicatione unius eorum in alterum est etiam 
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ad illum numerum primus. Ergo superficialis qui fit ex 
ze in ed est primus ad zd. Sed cum fuerint duo numeri 
ad invicem primi, quadratus qui fit ex uno eorum in se 
ipsum est primus ad alium. Ergo quadratus qui fit ex 
zd in se ipsum est primus ad superficialem qui fit ex ze 
in ed. Sed quadratus qui fit ex zd in se ipsum est equa- 
lis eis qui fiunt ex ze in se ipsum et ed in se ipsum et 
duplo quod fit ex ez in ed coniunctim. Ergo totum 
quod fit ex quadrato ze in se ipsum et quadrato ed in 
se ipsum et duplum superficiei ze in ed est primum ad 
superficialem qui fit ex ze in ed. Et cum diviserimus, 
erunt quadratus ze et quadratus ed et superficialis ze in 
ed primi ad superficialem ze in ed. Et cum diviserimus 
iterum, erit totum quod congregatur ex ze in se ipsum 
et ed in se ipsum incommunicans superficiali qui fit ex 
ze in de. Sed illud quod congregatur ex ze in se ipsum 
et ed in se ipsum est a et g, ergo a et g coniuncti sunt 
numerus primus ad superficialem qui fit ex ze in ed. 
Sed superficialis qui fit ex ze in ed est b, ergo a et g 
coniuncti sunt numerus primus ad b. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[IX.17] Si fuerint duo numeri quorum unusquisque sit 

ad alterum primus, non erit proportio primi eorum ad 

secundum sicut proportio secundi ad alium numerum. 
b a 
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Exempli causa: Sit unusquisque duorum numerorum 
a et b ad alterum primus. Dico igitur, quod proportio 
a ad b non est sicut proportio b ad numerum alium. 

Probatio eius: Quoniam non est illud possibile. Si 
tamen fuerit illud possibile, sit proportio primi qui est 
a ad b sicut proportio b ad g. Sed unusquisque nume- 
rorum a et b est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo 
minores numeri secundum proportionem ipsorum et 
numerant omnes duos numeros secundum proportio- 
nem suam minor minorem et maior maiorem equali- 
ter. Ergo a numerat 5 et numerat se ipsum, ergo a 
numerat a et 6 quorum unusquisque est ad alterum 
primus. Quod est omnino contrarium. Non est ergo 
proportio a ad b sicut proportio b ad numerum alium. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(1X.18] Si fuerint numeri quotcumque sint continue 
proportionales et fuerit unusquisque duorum extre- 
morum ad alterum primus, non erit proportio primi 
ad secundum sicut proportio numeri postremi ad nu- 
merum alium. 


Exempli causa: Sint numeri a; 6; g continue propor- 
tionales et sit unusquisque duorum extremorum, qui 
sunt a et g, ad alterum primus. Dico igitur, quod pro- 
portio a ad b non est sicut proportio g ad alium nume- 
rum. 


ee 


Probatio eius: Quoniam illud non est possibile. Sed si 
fuerit possibile, sit proportio a ad sicut proportio g 
ad d. Et quia proportio a ad b est sicut proportio g ad 
d, cum ergo permutaverimus, erit proportio a ad g 
sicut proportio b ad d. Sed unusquisque numerorum a 
et g est ad alterum primus, ergo ipsi sunt duo minores 
numeri secundum proportionem suam. Sed minores 
numeri secundum proportionem numerant omnes 
duos numeros secundum proportionem ipsorum 
equaliter minor minorem et maior maiorem. Ergo a 
numerat b. Sed cum fuerint numeri continue propor- 
tionales et fuerit primus numerans secundum, ipse 
numerabit postremum. Ergo a numerat g et numerat 
se ipsum, unusquisque tamen eorum est ad alterum 
primus. Quod est omnino contrarium. Non est ergo 
proportio a ad 6 sicut proportio g ad numerum alium. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.19] Si fuerint duo numeri dati an sit eis tertius 
numerus proportionalis investigare. 


Exempli causa: Sint duo numeri dati a et b. Cum ergo 
voluero scire si est possibile ut sit tertius numerus pro- 
portionalis numeris a et b, considerabo utrum unus- 
quisque eorum sit ad alterum primus. Si enim ita fue- 
rit, non erit possibile ut sit numerus tertius eis propor- 
tionalis. Sed si non fuerit unusquisque eorum ad alte- 
rum primus, tunc multiplicetur b in se ipsum et pro- 
veniat quadratus g. Dico igitur quod si fuerit a nume- 
rans g, tunc possibile est ut sit numerus tertius propor- 
tionalis numeris a; b. Quod si non fuerit a numerans g, 
non erit possibile ut sit numerus tertius proportionalis 
numeris a et b. 

Probatio eius: Quoniam ponam primum ut a numeret 
g et numeret ipsum secundum quantitatem unitatum 
d, ergo a multiplicatur in d et provenit inde g. Et b 
multiplicatur in se ipsum et fit ex eo g, ergo superficia- 
lis qui fit ex a in d equalis est quadrato qui fit ex b in se 
ipsum. Ergo proportio a ad 5 est sicut proportio 6 ad 
d. lam ergo invenimus numerum tertium proportio- 
nalem numeris a; b, qui est d. 

Et etiam ponam quod a non numeret g. Dico igitur, 
quod non est possibile ut sit numerus tertius propor- 
tionalis a et b. 

Probatio eius: Quoniam non est illud possibile. Si 
tamen fuerit possibile ut sit tertius numerus propor- 
tionalis a; b, sit numerus d proportionalis eis. Ergo 
proportio a ad b est sicut proportio b ad d, ergo super- 
ficialis qui fit ex a in d est equalis quadrato, qui fit ex b 
in se ipsum. Sed quadratus qui fit ex b in se ipsum est 
g. Ergo superficialis qui fit ex a in d est equalis g, ergo 
a numerat g. Sed iam fuit non numerans eum. Quod 
est omnino contrarium. Non est ergo possibile ut sit 
numerus tertius proportionalis numeris a; b. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 
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[IX.20] Si fuerint tres numeri dati an sit possibile quar- 
tum eis proportionalem esse investigare. 


d 


Exempli causa: Sint tres numeri dati a; b; g. Cum ergo 
voluero scire utrum sit possibile invenire quartum 
numerum proportionalem a; 5; g, considerabo an 
unusquisque duorum extremorum a et g sit ad alterum 
primus. Quod si fuerit, non erit possibile ut sit nume- 
rus quartus proportionalis a; b; g. Sed si non fuerit 
unusquisque numerorum a et g ad alterum primus, 
multiplicetur b in g et proveniat d. Dico igitur, quod si 
a fuerit numerans d tunc erit possibile ut sit numerus 
quartus proportionalis a; 6; g. Quod si non fuerit a 
numerans d, tunc non erit possibile ut sit numerus 
quartus proportionalis a; 5; g. 

Probatio eius: Quoniam ponam primum a numeran- 
tem d, numeret itaque eum secundum quantitatem 
unitatum e. Ergo a multiplicatur in e et fit d. Sed b 
multiplicatur in g et provenit d, ergo superficialis qui 
fit ex a in e equalis est superficiali qui fit ex b in g. 
Ergo proportio a ad 5 est sicut proportio g ad e. Iam 
ergo invenimus numerum quartum proportionalem a; 
b; g, qui est e. 

Sed si a non fuerit numerans d, tunc non est possi- 
bile ut sit numerus quartus proportionalis a; b; g. 

Probatio eius: Quoniam non est illud possibile. Sed si 
possibile fuerit, sit e eis proportionalis, ergo proportio 
a ad b est sicut proportio g ad e. Ergo superficialis qui 
fit ex a in e equalis est superficiali qui fit ex b in g. Sed 
superficialis qui fit ex b in g est d, ergo superficialis qui 
fit ex a in e est d, ergo a numerat d. Sed iam fuit non 
numerans eum. Quod est omnino contrarium. Non 
est ergo possibile ut sit numerus quartus proportiona- 
lis a; b; g cum fuerit a non numerans d. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IX.21] Cum coniungentur numeri pares quotcumque 
fuerint, tunc ipsi coniuncti erunt pares. 


di e b a 


Exempli causa: Sint numeri ab; bg; gd pares et con- 
iungantur. Dico igitur, quod totus ad est par. 

Probatio eius: Quoniam unusquisque numerorum ab; 
bg; gd est par, ergo unusquisque eorum habet medieta- 
tem unitatum perfectarum, ergo totus ad habet medie- 
tatem unitatum perfectarum, ergo ad est numerus par. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[1X.22] Si numeri impares quotcumque fuerint con- 
iungantur qui sint paris numerationis, numerus con- 
iunctus qui proveniet ex eis erit numerus par. 


Exempli causa: Coniungantur numeri ab; bg; gd; de et 
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sint impares et paris numerationis. Dico igitur, quod 
totus ae qui fit ex coniunctione eorum est par. 


e d g b a 


Probatio eius: Quoniam unusquisque numerorum ab; 
bg; gd; de est impar, ergo inter unumquemque eorum 
et parem est unus. Cum ergo removero ab unoquoque 
eorum unum, remanebunt numeri pares paris nume- 
rationis. Numeratio quoque unitatum remotarum erit 
par, ergo numerus ae est numerus par. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IX.23] Si coniungantur numeri impares quotcumque 
fuerint qui sint imparis numerationis, coniunctus ex 
eis erit numerus impar. 


de g b a 


Exempli causa: Coniungantur numeri ab; bg; gd qui 
sint impares et numerationis imparis. Dico igitur, 
quod totus ad est impar. 

Probatio eius: Quoniam gd est impar si diminuero ab 
eo unum qui est ed remanebit ge par. Et ag erit par, 
quoniam congregatur ex numeris imparibus qui sunt 
paris numerationis qui sunt ab; bg. Ergo totus ae est 
par. Sed ed est unus, ergo ad est impar. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IX.24] Si ex numero pari numerus par minuatur, re- 
liquus erit numerus par. 


— € ES 


Exempli causa: Sit numerus ab par et minuatur ab eo 
numerus bg et sit numerus bg par. Dico igitur, quod 
reliquus ag est par. 

Probatio eius: Quoniam unusquisque ab et bg est par, 
ergo unusquisque eorum habet medietatem perfecta- 
rum unitatum. Ergo reliquus ga habet medietatem 
unitatum perfectarum, ergo ipse est numerus par. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.25] Si ex numero pari impar numerus minuatur, 
reliquus numerus erit impar. 


d b g 
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Exempli causa: Sit numerus ad par et minuatur ex eo 
numerus ag qui est impar. Dico igitur, quod reliquus 
gd est numerus impar. 

Probatio eius: Quoniam ag est impar, ergo cum ad- 
iunxero ei unum qui est gb fiet ab numerus par. Sed si 
minuatur ab ad qui est par numerus ab qui est par, 
remanebit bd par. Sed gb est unus, ergo gd est impar. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[IX.26] Si ex numero impari numerus par minuatur, 
reliquus numerus impar erit. 


d b g E. 


Exempli causa: Sit numerus ab impar a quo numerus 
ag qui est par minuatur. Dico igitur, quod reliquus gb 
est impar. 

Probatio eius: Quoniam ab est impar, ergo cum ad- 
iunxerimus ei unum qui est bd fiet ad par. Sed cum 
minuerimus ex numero pari ad numerum parem ag, 
remanebit gd par. Sed bd est unus, ergo gb est impar. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(IX.27] Si ex numero impari numerus impar minuatur, 
reliquus par numerus erit. 
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Exempli causa: Sit numerus ab impar et minuatur bg 
qui sit impar. Dico igitur, quod reliquus ag est par. 

Probatio eius: Quoniam unusquisque numerorum ab 
et bg est impar, ergo si minuatur ab unoquoque eorum 
unus qui est bd, remanebit unusquisque numerorum 
ad et dg par. Et quia iam minuitur a numero pari ad 
numerus dg par, remanet ag par. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


(IX.28] Si numerus impar in numerum parem multi- 
plicetur, qui inde aggregabitur par numerus erit. 
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Exempli causa: Sit numerus a impar et multiplicetur 
in numerum 6 qui sit par et congregetur inde g. Dico 
igitur, quod g par numerus est. 

Probatio eius: Quoniam a impar numerus multiplica- 
tur in numerum qui est par et congregatur g, ergo g 
componitur ex numeris imparibus quorum numeratio 
est par. Ergo numerus g est par. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[1X.29] Si impar numerus in imparem numerum mul- 
tiplicetur, qui inde aggregabitur impar numerus erit. 
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Exemfli causa: Sit numerus impar a qui in numerum 
b imparem multiplicetur et aggregetur inde g. Dico 
igitur, quod g est impar. 

Probatio eius: Quoniam impar numerus a multiplica- 
tur in numerum 6 qui est impar et aggregatur g, ergo 
numerus g componitur ex numeris imparibus qui sunt 
imparis numerationis. Ergo numerus g est impar. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 
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[IX.30] Figuram que invenitur tricesima et figuram 
que est tricesima prima non inveni in aliqua ex scrip- 
turis grecis que reperiantur, sed inveni eas in libro 
arabico. 


Dixit Thebit: Ex eis, que prediximus, manifestum est 
quod si fuerit numerus impar numerans parem nume- 
rum, numerabit eum secundum numerum parem. 


Exempli causa: Sit numerus a impar qui numeret 
numerum 6 qui sit par. Dico igitur, quod numerat 
ipsum secundum numerum parem. 

Probatio eius: Quoniam ponam unitates g secundum 
quantitatem qua a impar numerus numerat b parem, 
ergo a multiplicatur in g et provenit 6. Dico igitur 
quod g est par. Neque est possibile ut sit aliter. Sed si 
non fuerit ita, sit g impar. Ergo a impar numerus mul- 
tiplicatur in imparem numerum g et provenit b, ergo b 
est impar. Quod est contrarium quoniam ipse iam fuit 
par. Non est ergo g impar, sed ipse est par. Ergo a 
numerat b secundum numerum g qui est par. Ergo iam 
ostensum est quod a numerat b secundum numerum 
parem. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.31] Si fuerit numerus impar numerans imparem 
numerum, secundum imparem numerum ipsum nu- 
merabit. 
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Exempli causa: Sit a numerus impar qui numeret b 
qui sit impar et numeret ipsum secundum g. Dico igi- 
tur, quod g est impar. 

Probatio eius: Quoniam non est aliter possibile. Sed 
si fuerit possibile, sit g numerus par. Et quia iam 
ostensum est quod quando a multiplicatur in g, pro- 
venit b, ergo a impar multiplicatur in g qui est par et 
provenit b. Ergo b est par. Quod est contrarium quo- 
niam ipse fuit impar. Ergo g non est par. Sed ipse est 
impar. Ergo a impar numerus numerat b imparem 
numerum secundum numerum g qui est impar, ergo 
imparibus vicibus a numerat b. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[IX.32] Si numerus impar fuerit numerans numerum 
parem, numerabit etiam eius medietatem. 


Exempli causa: Sit numerus impar a numerans nume- 
rum bg qui sit par et sit medietas numeri bg numerus 
gd. Dico igitur, quod a numerat gd. 
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Probatio eius: Quoniam ponam numerum eius quod 
est in ez ex unitatibus equalem numerationi qua a 
numerat bg, ergo numerus ez est par. Sit ergo eius 
medietas zh. Et quia a numerat bg, ergo quantitas uni- 
tatum que est in ez est numeri a. Ergo a multiplicatur 
in ez et provenit ex eis bg. Sed medietas ez est hz et 
medietas bg est gd, ergo a cum multiplicatur in zh pro- 
venit inde gd, ergo a numerat gd. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[IX.33] Omnis numerus impar qui ad alium numerum 
est primus est etiam ad ipsius duplum primus. 


TO 


Exempli causa: Sit numerus a impar qui sit primus ad 
numerum gd et sit ge duplum numeri gd. Dico igitur, 
quod a est primus ad eg. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter. 
Sed si fuerit possibile ut non sit ita, tunc numeret eos 
numerus alius. Sitque b. Ergo 6 numerat a qui est im- 
par, ergo b est impar. Sed ipse numerat ge qui est par. 
Ergo ipse numerat medietatem eius que est gd et nu- 
merat a, ergo b numerat a et numerat dg. Sed unus- 
quisque eorum est ad alterum primus. Hoc vero con- 
trarium est et impossibile. Non ergo numerat a et eg 
numerus alius, ergo unusquisque eorum est ad alte- 
rum primus. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.34] Numeri, qui a duobus duplantur, sunt pariter 
pares tantum. 


Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d duplati a duo- 
bus. Dico igitur, quod unusquisque numerorum b et g 
et d est pariter par. 

Probatio eius: Quoniam ponam unum antecedentem 
et a sit duo qui sit duplus unius et b sit duplus a et g sit 
duplus 5 et d duplus g, ergo unusquisque numerorum 
b; g; d est par. Sed a est duo, qui est primus. Et cum 
fuerint numeri qui ab uno sint continue proportio- 
nales quotcumque sint et fuerit ille qui sequitur unum 
ex eis primus, non numerabit numerum maiorem qui 
est ex eis nisi numerus qui fit ex proportione eorum. 
Ergo d non numerat nisi numerus qui fit ex numeris 
a; b; g. Sed omnis numerus ex eis numerans eum nu- 
merat ipsum secundum quantitatem numeri qui fit ex 
numeris 4; b; g qui sunt pares. Ergo g minor numerat 
d maiorem secundum numerum ex numeris illius 
proportionis. Sed g est par qui numerat d secundum 
numerum a et 6 qui sunt pares. Ergo numerus d est 
pariter par. Et similiter ostenditur, quod unusquisque 
ex numeris 5; g est pariter par. Et dico, quod unus- 
quisque eorum est pariter par tantum. Quod si possi- 
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bile est ut sint pariter pares et pares impariter, tunc 
numerat eos numerus impar. Sequitur ergo ex eo ut sit 
unus ex numeris 5; g; d impar. Sed hoc non est possi- 
bile. Ergo non est aliquis ex numeris b; g; d par im- 
pariter, ergo unusquisque ex numeris a; b; g; d est 
pariter par tantum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[IX.35] Omnis numerus, cuius medietas est impar, est 
par impariter tantum. 


b g a 


Exempli causa: Sit medietas numeri ab que est bg im- 
par. Dico igitur, quod ab est par impariter tantum. 

Probatio eius: Sed quod ab sit par impariter mani- 
festum est, quod ideo patet quoniam eius medietas 
non est par. Dico igitur, quod ipse est par impariter 
tantum. Quod si possibile est ut sit cum hoc pariter 
par, medietas eius erit par. Sed non est ita, ergo nu- 
merus ab est par impariter tantum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[IX.36] Omnis numerus non duplatus a duobus et 
cuius medietas non est impar est pariter par et par 
impariter. 
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Exempli causa: Sit numerus ab non duplatus a duobus 
neque sit eius medietas que est bg impar. Dico igitur, 
quod ab est pariter par et par impariter. 

Probatio eius: Quod autem numerus ab sit pariter par, 
manifestum est ex eo quod eius medietas est par. Dico 
igitur, quod etiam par impariter existit. Et illud est 
ideo quoniam cum diviserimus bg in duo media et 
medietatem eius in duo media et non cessaverimus 
facere secundum similitudinem illius, tunc pervenie- 
mus ad numerum imparem numerantem eum post 
quem ipse sequitur qui est ante eum antequam perve- 
niatur ad unum. Quoniam si non pervenitur ad nume- 
rum imparem numerantem illum qui est ante eum 
post quem ipse sequitur donec perveniatur ad unum, 
tunc ab erit ex numeris duplatis a duobus. Sed iam fuit 
positum, quod non est ita. Ergo perveniemus ad nu- 
merum imparem numerantem illum post quem ipse 
sequitur qui est ante eum et numerantem ab. Et hoc 
manifestum est quoniam numerat ipsum paribus vici- 
bus numerationis sue. Ergo numerus ab est par impa- 
riter. Sed iam fuit ostensum, quod ipse etiam est par 
pariter, ergo numerus ab est pariter par et par impari- 
ter. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[IX.37] Si numeri quotcumque fuerint secundum pro- 
portionem continuentur et minuatur ex secundo et ex 
postremo quod sit equale primo, erit proportio resi- 
dui ex secundo ad primum sicut proportio residui ex 
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postremo ad omnes numeros qui sunt ante eum, 
quando coniunguntur. 
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Exempli causa: Sint numeri ab; gd; zh; tn continui 
secundum proportionem et minuatur ex gd, qui est 
secundus, et ex £n postremo, quod sit equale ab qui est 
primus. Et sint qui diminuuntur ex secundo et ex 
postremo ed et mn. Dico igitur, quod proportio ge qui 
ex secundo residuus est ad ab qui est primus est sicut 
proportio £m qui est postremi residuus ad omnes nu- 
meros qui sunt ante eum, quando coniunguntur qui 
sunt ab; gd; zh. 

Probatio eius: Quoniam ponam /n equalem gd et kn 
equalem zh. Et quia proportio tn ad zh est sicut pro- 
portio zh ad gd et sicut proportio gd ad ab, et zh est 
equalis kn et gd est equalis /n et ab est equalis mn, ergo 
proportio tn ad nk est sicut proportio kn ad nl et sicut 
proportio /n ad mn. Ergo cum diviserimus, erit pro- 
portio /& ad kn sicut proportio l ad In et sicut propor- 
tio /m ad mn. Sed proportio unius antecedentium ad 
comparem suum ex consequentibus est sicut proportio 
omnium antecedentium ad omnes consequentes. Ergo 
proportio im ad mn est sicut proportio omnium tk; kl; 
Im, ad omnes kn; In; mn que est proportio mt ad omnes 
kn; In; mn. Sed im est equalis ge. Quoniam totus /n est 
equalis gd, sed mn est equalis unicuique numerorum 
ab et ed. Remanet ergo /m equalis ge. Sed mn est equalis 
ab, ergo proportio ge ad ab est sicut proportio tm ad 
omnes Ån; in; mn. Sed kn est equalis zh et In est equalis 
gd et mn est equalis ab, ergo proportio superflui gd 
super ab ad ab est sicut proportio tm qui est super- 
fluum /n super ab ad omnes zh; gd; ab. Ergo proportio 
residui ex gd secundo ad ab est sicut proportio residui 
ex tn postremo ad omnes zh; gd; ab et ipsi sunt numeri 
qui sunt ante /n. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[IX.38] Si fuerint numeri continui secundum propor- 
tionem dupli incipientes ab uno quotcumque sint, 
postea congregentur omnes et unus cum eis et fuerit 
totum illud numerus primus, deinde multiplicetur ille 
numerus primus in postremum numerorum qui ag- 
gregati sunt, numerus qui ex multiplicatione aggrega- 
bitur, erit numerus perfectus. 
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Exempli causa: Sint numeri a; b; g; d duplicati ab 
uno, deinde aggregentur omnes et unus cum eis et fiat 
numerus e et sit e numerus primus. Et cum e multipli- 
catur in postremum numerorum qui est d proveniat 
zh. Dico igitur, quod zh est numerus perfectus. 
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Probatio eius: Quoniam assumam ex multiplicibus e 
numeros secundum proportionem a; 5; g; d et secun- 
dum numerationem eorum. qui sint e; tk; l; m. Et quia 
e et th et l et m sunt equalis numeationis cum numeris 
a; b; g; d et secundum eorum proportionem, ergo 
proportio a ad d est sicut proportio e ad m. Ergo su- 
perficialis qui fit ex multiplicatione e in d est equalis 
superficiali qui fit ex multiplicatione a in m. Sed super- 
ficialis qui fit ex e in d est zh, ergo superficialis qui fit 
ex a in m est zh. Sed a est duo, ergo zh est duplus m. Et 
m est duplus / et / est duplus tk et tk est duplus e, ergo 
quinque numeri qui sunt e et tk et / et m et zh sunt 
continue proportionales. Sed quando minuitur ab 
unoquoque qui est secundus et postremus quod est 
equale primo, est proportio eius qui fuit residuus se- 
cundi ad primum sicut proportio residui ex postremo 
ad omnes numeros qui sunt ante eum, quando con- 
gregantur. Minuam igitur ab unoquoque numerorum 
th et zh numerum qui sit equalis e qui sunt ks; hg. Ergo 
proportio residui ex tk quod est superfluum tk super ks 
qui est numerus fs ad e est sicut proportio residui ex zh 
qui est zg ad omnes numeros m et / et tk et e. Sed th est 
duplus e, ergo st est equalis e quoniam ks est equalis e. 
Sed zg est equalis omnibus m et / et tk et e, et e est 
equalis a et b et g et d et uni. Et e est etiam equalis gh, 
ergo gh est equalis a et b et g et d et uni cum eis, ergo 
totus zh est equalis omnibus numeris m et / et tk et e et 
d et g et b et a et uni cum eis coniuncto. Dico igitur, 
quod non numerat zh numerus alius nisi d et g et b et a 
ete et th et / etm et numerat ipsum unus. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Quod si fuerit possibile, numeret ipsum n. Et n non est 
equalis alicui numerorum a et b et g et d et e et tk et l et 
m. Et numeret ipsum n secundum quantitatem unita- 
tum f. Ergo f multiplicatur in n et provenit zh. Sed e 
multiplicatur in d et provenit zh, ergo superficialis qui 
fit ex f in n equalis est superficiali qui fit ex e in d. 
Ergo proportio f ad e est sicut proportio d ad n. Et 
cum permutaverimus, erit proportio e ad f sicut pro- 
portio n ad d. Sed n non est unus ex numeris a; b; g; d. 
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Et cum fuerint numeri ab uno secundum proportio- 
nem continui et fuerit ille qui sequitur unum primus, 
tunc maiorem numerum non numerat nisi numerus 
qui fit ex numeris illius proportionis. Ergo 7 non nu- 
merat d. Sed proportio n ad d est sicut proportio e ad 
f. ergo e non numerat f. Sed e est primus, ergo unus- 
quisque numerorum e et f est ad alterum primus. Sed 
proportionales ad invicem primi sunt minores numeri 
secundum proportionem ipsorum et minores numeri 
secundum proportionem suam sunt numerantes nu- 
meros qui sunt in proportione eorum equaliter minor 
minorem et maior maiorem. Ergo f numerat d. Sed 
cum fuerint numeri ab uno continue proportionales 
quotcumque fuerint et fuerit ille qui sequitur unum 
primus, tunc maiorem numerum non numerat nisi 
numerus qui fit ex numeris illius proportionis. Ergo 
numerum d non numerat nisi numerus qui fit ex nu- 
meris a; b; g, sed f numerat ipsum, ergo f est unus ex 
numeris a; b; g. Sit ergo b, ergo secundum quantitatem 
numerorum b et g et d similiter accipiam ex numeris 
qui sint secundum proportionem 6 et g et d qui sunt e 
et th et l, ergo b et g et d sunt secundum proportionem 
e et th et |. Et numeratio b et g et d est equalis numera- 
tioni e et tk et l. Ergo proportio b ad d est sicut propor- 
tio e ad /. Ergo superficialis qui fit ex e in d est equalis 
superficiali qui fit ex b in l. Sed superficialis qui fit ex e 
in d est equalis superficiali qui fit ex f in n qui est zh. 
Ergo superficialis qui fit ex b in / est equalis superficiali 
qui fit ex f in n qui est zh, ergo proportio b ad f est 
sicut proportio n ad l. Sed f est b, ergo n est l. Sed iam 
fuit n non equalis alicui ex numeris a et b et g et d et e 
et tk et | et m. Quod est contrarium. Non ergo nume- 
rat hz numerus alius nisi a; b; g; d; e; kt; l; m. Et unus 
etiam numerat ipsum. Et hz est equalis eis coniunctis et 
uni cum eis, ergo zh est numerus perfectus quoniam 
perfectus numerus est equalis omnibus suis partibus. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Libri Euclidis pars nona expleta est. 
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[LIBER X] 


INCIPIT PARS EIUSDEM DECIMA 


[Definitiones] 


li] +- Quantitates sive sint linee sive superficies sive 
corpora que communicantes dicuntur sunt quas 
omnes quantitas una communiter mensurat. 
Incommunicantes vero dicuntur quas omnes una 
quantitas eis communis non mensurat. 

[ii] Linee recte in potentia communicantes dicuntur 

cum quadratis que ex eis fiunt fuerit una super- 
ficies communis numerans ea. Incommunicantes 
vero in potentia dicuntur linee cum non fuerit 
quadratis que ex eis fiunt una superficies com- 
munis numerans ea. 
Cumque hoc ita fuerit manifestum est quod cui- 
libet linee recte primum posite sunt linee recte 
infinite et multe incommunicantes, alie in longi- 
tudine tantum, alie in longitudine et potentia 
simul. 

[iii] Linea recta quecumque linea fuerit a qua pri- 
mum posita incipitur dicitur rationalis. Linee 
quoque ei communicantes dicuntur rationales. 
Que vero ei sunt incommunicantes, dicuntur 
irrationales et surde. 

liv] Omnis superficies data cum qua ratiocinatur 

dicitur rationalis. Superficies quoque ei com- 
municantes dicuntur rationales. Que vero ei exi- 
stunt incommunicantes, dicuntur irrationales et 
surde. 
Linee quoque ex quibus quadrata illa fiunt sunt 
etiam irrationales. Et etiam latera potentia super 
quadrata earum sunt surda. Linea ex qua fit 
quadratum irrationale est irrationalis. 


[X.1] Si fuerint due quantitates inequales posite et 
minuatur ex maiore earum plus medietate ipsius et ex 
eo quod residuum est plus medietate ipsius et fiat illud 
multociens, remanebit ex ea quantitas que erit minor 
minore quantitate posita. 
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Exempli causa: Sint due quantitates inequales ab et g 
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et sit maior earum ab et minor g. Dico igitur, quod si 
minuatur ex ab plus medietate ipsius et ex eo quod est 
residuum plus medietate ipsius et fiat illud multis vici- 
bus, remanebit ex ea quantitas que erit minor g. 
Probatio eius: Quoniam si g multociens multiplicetur 
fiet maior ab. Multiplicetur igitur donec fit maior ab. 
Et sit quod aggregatur ex ea de, ergo de est maior ab. 
Dividam autem de secundum equalitatem g. Sint ita- 
que divisiones eius dz; zh; he. Deinde minuam ex ab 
plus medietate eius sitque 5t et ex at plus medietate 
ipsius sitque ¢k. Et faciam illud multociens, donec 
numeratio divisionum ab sit equalis numero divisio- 
num de. Sit itaque illud. Et sint divisiones ab ak; kt; tb. 
Et sit in /s ex multiplicibus ak equale ei quod est in de 
ex multiplicibus g.. Dividam itaque /s secundum quan- 
titatem ak. Sint ergo divisiones eius sn; nm; ml, ergo 
numeratio sn; nm; ml equalis est numerationi dz; zh; 
he. Et quia tb maior est medietate ab, erit bt maior ta. 
Ergo bt est multo maior ak. Sed ak equalis im, ergo bt 
est maior im. Et quia etiam At est maior medietate ta, 
erit th maior Aa. Sed ka est equalis mn, ergo tk est maior 
mn. Iam autem ostensum fuit etiam, quod bt est maior 
Im. Ergo tota bk maior existit tota /n. Sed Ka est equalis 
ns, ergo tota ab est maior tota /s. Sed de est maior ab, 
ergo de multo maior existit /s. Ergo /s minor est de. Et 
quia quantitates sn; nm; ml sunt equales et quantitates 
dz; zh; he etiam sunt equales et.numeratio sn; nm; ml 
est equalis numerationi dz; zh; he, ergo erit proportio 
sn ad dz sicut proportio nm ad zh et sicut proportio ml 
ad he. Sed proportio unius antecedentium ad unum ex 
consequentibus est sicut proportio omnium antece- 
dentium ad omnes consequentes. Ergo proportio sn 
ad dz est sicut proportio sl ad de. Sed sl est minor de, 
ergo sn est minor dz. Sed sn est equalis ak et dz est 
equalis g, ergo ak est minor g. Iam ergo remansit ex 
linea ab quantitas minor g que est minor duarum 
quantitatum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.2] Si fuerint due quantitates posite inequales et 
minuatur ex maiore quod est in ea ex multiplicibus 
minoris donec superfluat quantitas que sit minor mi- 
nore posita. Deinde minuatur ex minore quod est in 
ea ex multiplicibus illius superflue quantitatis donec 
superfluat minor ea. Deinde minuatur ex eo quod 
prius superfluit quod est in eo ex eo quod secundo 
superfluum fuit donec superfluat minor ea. Et fiat talis 
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diminutio inter eas sine intermissione et non pervenia- 
tur ad aliquam quantitatem superfluentem ex eis que 
mensuret superfluum quod est ante eam, ille due 
quantitates erunt incommunicantes. 
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Exempli causa: Sint due quantitates posite inequales 
que sint ab et gd et sit minor gd et minuatur minor 
duarum quantitatum ab et gd ex maiore earum que est 
ab. Et superfluat minor gd. Postea ex minore minuatur 
quod est in ea ex multiplicibus illius superflui et su- 
perfluat minor ea. Deinde minuatur ex superfluo 
primo superfluum secundum. Et fiat secundum simili- 
tudinem illius ex eo quod superfluit ex eis et sine in- 
termissione minuendo non perveniatur ad superfluum 
quod numeret illud quod superfluit ante ipsum. Dico 
igitur, quod quantitates ab; gd sunt incommunicantes. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sint 
communicantes. Sed si fuerit possibile ut sint commu- 
nicantes, tunc erit eis una quantitas communis que 
mensuret eas. Mensuret itaque eas /. Cum ergo gd 
mensurat be, superfluit minor ea que est ea. Et cum ea 
mensurat dz, superfluit minor ea que est zg. Et cum zg 
mensurat eh, superfluit minor ea que est ha. Et faciam 
illud multociens, donec superfluat quantitas minor t£. 
Superfluat itaque et sit ah que sit minor ¢. Et quia ¢ 
mensurat gd et gd mensurat be, ergo t mensurat be. Sed 
ipsa etiam mensurat totam ab, ergo ipsa mensurat re- 
liquam que est ae. Sed ae mensurat dz, ergo t mensurat 
dz. Sed ipsa etiam mensurat totam gd, ergo mensurat 
reliquam que est gz. Sed gz mensurat eh, ergo t mensu- 
rat eh. Sed ipsa etiam mensurat totam ae, ergo ipsa 
mensurat residuam que est ah maior scilicet mensurat 
minorem. Hoc vero contrarium est et impossibile. 
Non est ergo quantitatibus ab; gd una quantitas com- 
munis que eas mensuret, ergo quantitates ab et gd sunt 
incommunicantes. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.3] Datis duabus quantitatibus inequalibus commu- 
nicantibus maiorem quantitatem eas communiter 
mensurantem invenire. 
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Exempli causa: Sint due quantitates date communi- 
cantes que sint inequales ab; gd. Cum igitur voluero 
invenire maiorem quantitatem communiter numeran- 
tem eas, ponam minorem duarum quantitatum gd. 
Ergo gd aut mensurat ab aut non mensurat eam. Si 
ergo gd mensuraverit ab et mensuraverit se ipsam, tunc 
ipsa erit maior quantitas communis que mensurat ab 
et gd. Quod si gd non mensuraverit ab, tunc cum mi- 


235 


10 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


55 


60 


nuero ex maiore quod est in ea ex multiplicibus mino- 
ris et faciam secundum similitudinem illius ex eo quod 
superfluit inter eas, sicut prius nominavi, et non cessa- 
vero minuendo, remanebit quantitas mensurans quan- 
titatem que superfluit ante eam. Et illud est ideo quo- 
niam si non superfluerit quantitas mensurans eam que 
est ante eam, due quantitates ab et gd erunt incommu- 
nicantes. Sed iam posuimus eas communicantes. Hoc 
autem contrarium est et impossibile. Iam ergo super- 
fluit quantitas mensurans eam que est ante ipsam. 
Cum ergo gd mensurat be, superfluit minor ea que est 
ea. Et cum ea mensurat dz, superfluit minor ea que est 
zg et zg mensurat ae. Et quia zg mensurat ae et ae men- 
surat dz, ergo zg mensurat dz et mensurat se ipsam, 
ergo ipsa mensurat totam gd. Sed tota gd mensurat be, 
ergo gz mensurat be. Et ipsa etiam mensurat ae, ergo 
ipsa mensurat totam ab. Et ipsa etiam mensurat gd, 
ergo gz mensurat ab et gd, ergo gz est quantitas com- 
munis mensurans duas quantitates ab et gd. Dico igi- 
tur, quod ipsa est maior quantitas que mensurat eas. 
Neque est possibile ut alia quantitas maior gz mensu- 
rat ab et gd. 

Probatio eius: Quoniam si fuerit possibile ut sit quan- 
titas maior ea mensurans duas quantitates ab et gd, sit 
ergo t. Et quia £ numerat gd et gd numerat be, ergo t 
numerat etiam be. Sed ipsa etiam numerat totam ab, 
ergo ipsa mensurat residuum eius quod est ae. Sed ae 
mensurat dz, ergo t mensurat dz. Sed ipsa mensurat 
totam gd, ergo ipsa mensurat residuum eius quod est 
gz maior scilicet mensurat minorem. Sed illud est con- 
trarium et impossibile. Non ergo mensurat duas quan- 
titates ab et gd quantitas communis maior gz, ergo gz 
est maior quantitas communis que mensurat duas 
quantitates ab et gd, si gd non fuerit mensurans ab. Sed 
si gd fuerit mensurans ab, tunc gd est quantitas com- 
munis maior que mensurat duas quantitates ab et gd. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Corollarium: Unde ex hoc manifestum est quod cum 
fuerit quantitas mensurans duas quantitates mensura- 
bit quantitatem maiorem communem que mensurat 
eas. Et illud etiam est quod demonstrare voluimus. 


[X.4]Datis tribus lineis inequalibus communicantibus 
maiorem quantitatem communem eas mensurantem 
invenire. 


Exempli causa: Sint tres quantitates date communi- 
cantes que non sint equales a; b; g. Cum igitur voluero 
maiorem quantitatem communem eas mensurantem 
invenire, assumam maiorem quantitatem communem 
que mensurat duas quantitates ex eis que sunt a et b 
sitque d. Ergo d aut mensurat g aut non mensurat 
ipsam. Ponamus itaque primum ut mensuret eam. Sed 


.ipsa etiam mensurat a; b, ergo d est quantitas com- 
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munis numerans a; b; g. Dico igitur, quod ipsa est 
maior quantitas que mensurat eas. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut quantitas 
maior ea numeret eas. Quod sí possibile fuerit ut non 
sit ita, sit quantitas e maior d que numerat quantitates 
a; b; g. Et quia e mensurat a; b; g, ergo ipsa mensurat a 
et b. Ergo ipsa mensurat maiorem quantitatem com- 
munem que mensurat eas. Sed maior quantitas com- 
munis que mensurat a; b est d, ergo e mensurat d 
maior scilicet mensurat minorem. Illud vero est im- 
possibile et contrarium. Non ergo mensurat quantita- 
tes a; b; g quantitas maior d, ergo d est maior quantitas 
communis mensurans a; b; g. 

Et etiam ponam quod d non numeret g. Assumam 
ergo maiorem quantitatem communem que mensuret 
duas quantitates d et g sitque z. Et quia z mensurat d et 
d mensurat a; b, ergo quantitas z mensurat a; b. Sed 
ipsa etiam mensurat g, ergo z est quantitas communis 
mensurans a; b; g. Dico igitur, quod ipsa est maior 
quantitas communis que mensurat eas. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut quantitas 
maior z mensuret eas. Quod si fuerit possibile ut non 
sit ita, sit quantitas communis mensurans a; b; g maior 
z sitque A. Et quia h mensurat a; b; g, ergo ipsa mensu- 
rat a; b. Ergo mensurat maiorem quantitatem com- 
munem que mensurat a; b. Sed maior quantitas com- 
munis que mensurat a; b est d, ergo h mensurat d. Et 
ipsa etiam mensurat g, ergo h mensurat d; g. Ergo ipsa 
mensurat maiorem quantitatem communem que 
mensurat eas. Sed maior quantitas communis que 
mensurat eas est z, ergo A mensurat z maior scilicet 
mensurat minorem. Hoc autem est impossibile et con- 
trarium. Non ergo mensurat quantitates a; b; g quan- 
titas communis maior z, ergo quantitas z est maior 
quantitas communis que mensurat a; b; g si d non 
mensurat g. Sed si d fuerit mensurans g, ergo d est 
maior quantitas communis que mensurat a; b; g. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.5] Omnium duarum quantitatum communicantium 
proportio unius ad alteram est sicut proportio numeri 
ad numerum. 


Exempli causa: Sint due quantitates a et b communi- 
cantes. Dico igitur, quod proportio a ad 5 est sicut 
proportio numeri ad numerum. 

Probatio eius: Quoniam due quantitates a et b sunt 
communicantes, ergo mensurat eas aliqua quantitas 
communis. Ergo mensuret eas e. Et sit in numero g ex 
unitatibus secundum quantitatem que est in a ex mul- 
tiplicibus e. Et sit in numero d ex unitatibus secundum 
quantitatem que est in b ex multiplicibus e. Et quia e 
mensurat a secundum quantitatem unitatum que sunt 
in numero g et unus mensurat g secundum quantita- 
tem unitatum que sunt in g, sequitur ut sit e mensu- 
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rans a secundum quantitatem qua unus mensurat nu- 
merum g. Ergo proportio e ad a est sicut proportio 
unius ad numerum g. Et secundum conversionem 
etiam erit proportio a ad e sicut proportio numeri g ad 
unum. Et etiam quia e mensurat b secundum quantita- 
tem unitatum que sunt in numero d et unus mensurat 
d secundum quantitatem unitatum que sunt in d, se- 
quitur ut sit e mensurans b secundum quantitatem qua 
unus numerat numerum d. Ergo proportio e ad b est 
sicut proportio unius ad numerum d. Sed iam fuit 
ostensum etiam, quod proportio a ad e est sicut pro- 
portio g ad unum. Ergo secundum proportionem 
equalitatis erit proportio a ad 6 sicut proportio nu- 
meri g ad numerum d, ergo proportio a ad b est sicut 
proportio numeri ad numerum. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.6] Si fuerit proportio unius quantitatis ad aliam 
sicut proportio numeri ad numerum, ipse quantitates 
erunt communicantes. 
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Exempli causa: Sit proportio quantitatis a ad quanti- 
tatem b sicut proportio numeri g ad numerum d. Dico 
igitur, quod a et b communicantes existunt. 

Probatio eius: Quoniam partiar a in sectiones secun- 
dum quantitatem unitatum que sunt in g, et sit e equa- 
lis uni sectionum eius et ponam unum. Et sit in z ex 
multiplicibus e secundum quantitatem unitatum d. 
Ergo a et z sunt communicantes, quoniam quantitas 
earum communis est e. Et quia a iam fuit divisa in 
sectiones secundum numerum qui est in g ex unitati- 
bus et una sectionum eius est equalis e, ergo e numerat 
a secundum quantitatem qua unus numerat g. Ergo 
pars que est unus numeri g est equalis parti que est e 
quantitatis a, ergo proportio unius ad g est sicut pro- 
portio e ad a et e converso. Ergo proportio g ad unum 
est sicut proportio a ad e. Et similiter ostenditur, quod 
proportio unius ad d est sicut proportio e ad z. Sunt 
itaque tres quantitates g et unus et d et alie secundum 
earum numerationem que sunt a et e et z. Ergo pro- 
portio g ad d est sicut proportio a ad z. Sed proportio 
g ad d est sicut proportio a ad b, ergo proportio a ad b 
est sicut proportio a ad z. Ergo z est equalis b. Sed a et 
z sunt communicantes, ergo quantitates a et b sunt 
communicantes. Et quantitas earum communis est e. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Invenitur etiam alia littera a loco illo ubi dicitur e 
converso que est huiusmodi: Sed proportio numeri g 
ad numerum d est sicut proportio a ad b, ergo secun- 
dum proportionem equalitatis erit proportio unius ad 
numerum d sicut proportio e ad b. Sed unus numerat 
numerum d, ergo e numerat b. Sed ipsa etiam numerat 
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a, ergo a est communicans b. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 

Secundum hanc litteram vero non est in hoc theo- 
remate z sed sunt figure aliter disposite. Ponamus ita- 
que prius illas, deinceps ponemus istas. 


[X.7] Quadratorum que fiunt ex lineis rectis in longi- 
tudine communicantibus proportio unius ad aliud est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum. Et si fuerit unius duorum quadratorum propor- 
tio ad aliud sicut proportio numeri quadrati ad nume- 
rum quadratum, latera eorum erunt in longitudine 
communicantia. Quadratorum vero quorum non est 
proportio unius ad aliud ut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum, latera non sunt in lon- 
gitudine communicantia. 
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Exempli causa: Sint due recte linee in longitudine 
communicantes que sint a et b. Dico igitur, quod pro- 
portio a ad b in potentia est sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. 

Probatio eius: Quoniam a communicat b in longitu- 
dine, proportio a ad b est sicut proportio numeri ad 
numerum. Sit ergo sicut proportio numeri g ad nume- 
rum d. Sed g multiplicatur in se ipsum et fit e, et d 
multiplicatur in se ipsum et provenit z. Ergo e et z sunt 
duo numeri quadrati quorum latera sunt numeri g et 
d. Et quia proportio quadrati quod fit ex a ad quadra- 
tum quod fit ex b est sicut proportio a ad b duplicata et 
proportio e ad z est sicut proportio g ad d duplicata. 
Sed proportio a ad b est sicut proportio g ad d. Ergo 
erit proportio quadrati quod fit ex a ad quadratum 
factum ex b sicut proportio quadrati qui fit ex g ad 
quadratum qui fit ex d, ergo proportio quadrati facti 
ex a ad quadratum factum ex b est sicut proportio 
numeri quadrati e, et ipse est qui fit ex g, ad numerum 
quadratum z, et ipse est qui fit ex d. 

Et etiam sit proportio quadrati facti ex a ad quadra- 
tum factum ex b sicut proportio numeri quadrati, qui 
fit ex g et est e, ad numerum quadratum, qui fit ex d et 
est z. Dico igitur, quod a et b sunt communicantes in 
longitudine. 

Probatio eius: Ut sit dispositio una. Et quoniam pro- 
portio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex b 
est sicut proportio a ad b duplicata et etiam proportio 
quadrati facti ex g ad quadratum qui fit ex d est sicut 
proportio g ad d duplicata et proportio quadrati facti 
ex a ad quadratum factum ex 6 est sicut proportio 
quadrati facti ex g ad quadratum factum ex d, ergo 
proportio a ad 6 est sicut proportio g ad d. Ergo pro- 
portio a ad 6 est sicut proportio numeri g ad nume- 
rum d, ergo a et b sunt communicantes in longitudine. 

Et etiam ponam ut sit proportio quadrati facti ex a 
ad quadratum factum ex b non sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Dico igitur, quod a 
et b sunt incommunicantes in longitudine. 
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Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Quod si fuerit possibile aliter esse, sint ergo communi- 
cantes in longitudine. Ergo est proportio quadrati facti 
ex a ad quadratum factum ex b sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Sed hoc non est ita, 
ergo a non est communicans b in longitudine. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[X.8] Si fuerint quattuor quantitates proportionales et 
fuerit prima communicans secunde, erit tertia com- 
municans quarte. Quod si prima fuerit secunde in- 
communicans, erit tertia incommunicans quarte. 


Exempli causa: Sint quattuor quantitates proportio- 
nales a et b et g et d, et sit proportio a ad b sicut 
proportio g ad d et sit a communicans b. Dico igitur, 
quod g communicat d. 

Probatio eius: Quoniam a est communicans b, ergo 
proportio a ad b est sicut proportio numeri ad nume- 
rum. Sed proportio a ad b est sicut proportio g ad d. 
Ergo proportio g ad d est sicut proportio numeri ad 
numerum, ergo g est communicans d. 

Et etiam non sit a communicans b. Dico igitur, quod 
etiam g non communicat d. 

Probatio eius: Quoniam a et 6 non sunt communican- 
tes, ergo proportio a ad b non est sicut proportio nu- 
meri ad numerum. Sed proportio a ad 5 est sicut pro- 
portio g ad d, ergo proportio g ad d non est sicut 
proportio numeri ad numerum. Ergo g non est com- 
municans d in longitudine. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.9] Linee recte date duas rectas lineas incommuni- 
cantes invenire, unam in longitudine tantum, alteram 
in longitudine et potentia simul. 


b a 


Exempli causa: Sit linea recta data a cui duas rectas 
lineas incommunicantes unam in longitudine tantum 
et alteram in longitudine et potentia simul volumus 
invenire. 

Ponam itaque duos numeros quorum proportio 
unius ad alterum non sit sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum qui sint b et g. Et po- 
nam proportionem quadrati facti ex a ad quadratum 
factum ex d sicut est proportio b ad g. Sed proportio b 
ad g non est sicut proportio numeri quadrati ad nume- 
rum quadratum. Ergo proportio quadrati facti ex a ad 
quadratum factum ex d non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum, ergo a non est 
communicans d in longitudine. Sed proportio qua- 
drati facti ex a ad quadratum factum ex d est sicut 
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proportio numeri ad numerum, ergo duo quadrata 
sunt communicantia. Ergo linea a est communicans d 
in potentia tantum. Assumam itaque duabus quantita- 
tibus a et d quantitatem proportionalem eis inter eas 
existentem. Sitque e. Et sit proportio a ad d sicut pro- 
portio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex e. 
Sed a est incommunicans d in longitudine, ergo qua- 
dratum factum ex a est incommunicans quadrato facto 
ex e. Ergo a est incommunicans e in potentia. Iam ergo 
invenimus duas lineas linee a date incommunicantes 
unam que est d in longitudine tantum et aliam que est 
e in longitudine et in potentia. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.10] Si fuerint quantitates uni quantitati communi- 
cantes, unaqueque illarum erit communicans alteri. 
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Exempli causa: Sit unaqueque duarum quantitatum a et 
£ communicans quantitati b. Dico igitur, quod a est 
communicans g. 

Probatio eius: Quoniam a est communicans b, erit 
proportio a ad 6 sicut proportio numeri ad numerum. 
Sit ergo sicut proportio numeri d ad numerum e. Et 
quia etiam b est communicans g, erit proportio b ad g 
sicut proportio numeri ad numerum. Sit ergo sicut 
proportio numeri z ad numerum A. Ergo proportiones 
earum sunt proportio d ad e et proportio z ad h. 
Assumam ergo minores numeros qui continuentur 
secundum proportionem d ad e et z ad h. Sintque 
numeri t; k; / donec sit proportio d ad e sicut propor- 
tio ¢ ad k et proportio z ad h sicut proportio k ad /. Et 
quia proportio a ad b est sicut proportio d ad e, et 
proportio d ad e est sicut proportio ¢ ad k, ergo pro- 
portio a ad b est sicut proportio ¢ ad &. Et similiter 
ostenditur etiam, quod proportio b ad g est sicut pro- 
portio k ad /. Ergo secundum proportionem equalita- 
tis erit proportio a ad g sicut proportio ¢ ad /. Ergo 
proportio a ad g est sicut proportio numeri ¢ ad nume- 
rum /, ergo a est communicans g. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.11] Si fuerint due quantitates communicantes et 
coniungantur, totum earum erit communicans unicui- 
que illarum. Et si totum earum fuerit communicans 
unicuique illarum, due quantitates prime erunt com- 
municantes. 
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Exempli causa: Sint due quantitates ab et bg commu- 
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nicantes. Dico igitur, quod tota ag est communicans 
unicuique duarum quantitatum ab et bg. 

Probatio eius: Quoniam ab est communicans bg, erit 
eis quantitas communis mensurans eas. Mensuret ita- 
que eas d. Et quia d mensurat unamquamque duarum 
quantitatum ab et bg, ergo mensurat totam ag. Ergo d 
mensurat ga et ab, ergo d est quantitas communis ga et 
ab mensurans eas. Ergo ag est communicans ab. Et 
similiter ostenditur, quod ag est communicans gb. 
Ergo ag est communicans unicuique duarum quantita- 
tum ab et bg. 

Et etiam sit ag communicans unicuique duarum 
quantitatum ab et bg. Dico igitur, quod ab est commu- 
nicans bg. 

Probatio eius: Quoniam ag et ab sunt communicantes, 
ergo quantitas communis eis mensurat eas. Sitque 
quantitas d. Ergo d mensurat ga et mensurat ab, ergo 
ipsa mensurat reliquam quantitatem que est 5g. Sed 
ipsa mensurat ab, ergo d est quantitas communis dua- 
bus quantitatibus ab et bg. Ergo ab est communicans 
bg. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.12] Si fuerint quattuor quantitates proportionales et 
fuerit prima earum addens super secundam in poten- 
tia quod sit equale quadrato qui fit ex linea communi- 
cante ei in longitudine, tertia addet super quartam in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante ei in longitudine. Et si fuerit prima addens super 
secundam in potentia equale quadrato quod est ex 
linea incommunicante ei in longitudine, tertia addet 
super quartam in potentia equale quadrato quod est 
ex linea incommunicante ei in longitudine. 


g a 
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Exempli causa: Sint quattuor quantitates proportio- 
nales a; b; g; d et sit proportio a ad b sicut proportio g 
ad d. Dico igitur, quod si a addit super b in potentia 
equale quadrato linee communicantis a in longitudine, 
g addet super d in potentia equale quadrato linee 
communicantis g in longitudine. Et si a addit super b 
in potentia equale quadrato linee incommunicantis a 
in longitudine, g addet super d in potentia equale 
quadrato linee incommunicantis g in longitudine. 

Probatio eius: Quoniam ponam quadratum linee a 
equale duobus quadratis duarum linearum b et e con- 
iunctis. Et ponam quadratum g equale duobus qua- 
dratis que fiunt ex d et z coniunctis. Ergo a addit super 
b quadratum linee e, et g addit super d quadratum 
linee z. Et quia proportio a ad b est sicut proportio g 
ad d, erit proportio quadrati facti ex a ad quadratum 
factum ex 6 sicut proportio quadrati facti ex g ad qua- 
dratum factum ex d. Sed quadratum factum ex a est 
equale duobus quadratis factis ex b et e, et quadratum 
quod fit ex g est equale duobus quadratis factis ex d et 
z. Ergo proportio duorum quadratorum que fiunt ex 
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b; e coniunctorum ad quadratum factum ex b est sicut 
proportio duorum quadratorum que fiunt ex d et z ad 
quadratum factum ex d. Cum ergo diviserimus, erit 
proportio quadrati facti ex e ad quadratum factum ex 
b sicut proportio quadrati facti ex z ad quadratum 
factum ex d. 7 Et etiam proportio b ad e est sicut 
proportio d ad z. Sed proportio a ad b est sicut pro- 
portio g ad d. Cum ergo sint tres quantitates que sunt a 
et b et e et alie secundum earum numerationem que 
sunt g et d et z, erit quantitas a ad e sicut quantitas g ad 
z. Ergo proportio a ad e est sicut proportio g ad z. 
Ergo si a fuerit communicans e in longitudine, tunc g 
erit communicans z in longitudine. Et si a fuerit in- 
communicans e in longitudine, tunc g erit incommuni- 
cans z in longitudine. Sed a addit super b in potentia 
quadratum quod fit ex e, ergo g addit in potentia su- 
per d quadratum quod fit ex z. Ergo si a addit in 
potentia super b quadratum linee communicantis sibi 
in longitudine, tunc g addit in potentia super d qua- 
dratum linee communicantis sibi in longitudine. Et si 
a fuerit addens in potentia super 6 quadratum linee 
incommunicantis a in longitudine, tunc g addet in 
potentia super d quadratum linee incommunicantis g 
in longitudine. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


Littere que est ante hoc signum 7 secundum alium 
librum alia continuatur littera que est huiusmodi: 
ergo proportio e ad b est sicut proportio z ad d. Cum 
ergo converterimus, erit proportio b ad e sicut propor- 
tio d ad z. Sed proportio a ad b est sicut proportio g ad 
d. Ergo secundum proportionem equalitatis erit pro- 
portio a ad e sicut proportio g ad z. Si ergo a fuerit 
communicans e, tunc g erit communicans z. Et si a 
fuerit incommunicans e, tunc g erit incommunicans z. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.13] Si fuerint due recte linee inequales et adiunga- 
tur ad longiorem earum superficies equalis quarte 
quadrati facti ex linea breviore et minuatur ex com- 
plemento linee superficies quadrata et superficies ad- 
iuncta dividat lineam longiorem in duas sectiones 
communicantes, linea longior addet super breviorem 
lineam in potentia equale quadrato quod est ex linea 
communicante maiori linee in longitudine. Et si linea 
longior fuerit addens super breviorem lineam in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante longiori linee in longitudine et adiungatur ad 
lineam longiorem superficies equalis quarte quadrati 
facti ex linea breviore et minuatur ex complemento 
linee superficies quadrata, tunc ipsa dividet lineam 
longiorem in duas sectiones communicantes. 


b d € a 
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Exempli causa: Sint due recte linee super quas sunt 
ab; g et sit minor earum g et adiungatur ad ab, que est 
longior, superficies equalis quarte quadrati facti ex g. 
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Et minuatur ex complemento linee quadratum quod 
est linee bd et sit superficies illa que continetur ab his 
duabus lineis ad; db et sit ad communicans db in longi- 
tudine. Dico igitur quod ab addit super g in potentia 
equale quadrato quod est ex linea communicante linee 
ab in longitudine. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut de sit equalis bd, et 
ut quarta quadrati g sit equalis superficiei ad in db. Et 
quia linea ad iam est divisa in duas sectiones quolibet 
modo in puncto e erit quadruplum superficiei recto- 
rum angulorum que continetur ab his duabus lineis 
ad; de cum quadrato quod fit ex ea equale quadrato 
quod fit ex lineis ad et de coniunctis. Sed ed est equalis 
db. Ergo quadruplum superficiei rectorum angulorum 
que comprehenditur ab his duabus lineis ad et db cum 
quadrato facto ex ae est equale quadrato facto ex ab. 
Sed quadruplum superficiei rectorum angulorum que 
continetur ab his duabus lineis ad; db est equale qua- 
drato facto ex g. Ergo quadratum factum ex ab est 
equale duobus quadratis que fiunt ex duabus lineis g 
et ae. Ergo quadratum factum ex ab addit super qua- 
dratum factum ex g equale quadrato facto ex ae, ergo 
ab addit super g in potentia equale quadrato linee ae. 

Dico igitur, quod ab est communicans ae in longitu- 
dine. 

Probatio eius: Quoniam due linee ad; db sunt com- 
municantes in longitudine, ergo linea ab est commu- 
nicans linee bd in longitudine. Sed linea be est dupla 
linee bd, ergo linea ab est communicans linee be in 
longitudine. Remanet ergo linea ae communicans linee 
ab in longitudine. Et ita erit linea ab addens super 
lineam g in potentia equale quadrato quod est ex linea 
communicante sibi in longitudine. 

Et etiam ponam ut linea ab addat super lineam g in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante linee ab in longitudine. Et adiungam superficiem 
equalem quarte quadrati facti ex g ad lineam ab et 
minuatur ex complemento eius quadratum et sit su- 
perficies ista superficies que comprehenditur ab his 
duabus lineis ad; db. Dico igitur, quod ad est commu- 
nicans db in longitudine. 

Et illud est ideo quoniam cum processerimus secun- 
dum hanc similitudinem ostendetur, quod ab addit 
super lineam g in potentia equale quadrato quod fit ex 
ae et erit ab communicans ae in longitudine et rema- 
nebit etiam be communicans ab in longitudine. Sed eb 
est dupla bd, ergo ab est communicans bd in longitu- 
dine. Cum ergo diviserimus, erit ad communicans db 
in longitudine. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[X.14] Si fuerint due linee inequales et adiungatur lon- 
giori earum superficies equalis quarte quadrati facti 
ex linea breviore et minuatur ex complemento linee 
superficies quadrata et superficies adiuncta dividat 
lineam longiorem in duas sectiones incommunicantes, 
linea longior addit super lineam breviorem in potentia 
equale quadrato quod est ex linea incommunicante ei 
in longitudine. Et si fuerit linea longior addens super 
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breviorem in potentia equale quadrato quod est ex 
linea incommunicante sibi in longitudine et adiunga- 
tur ad lineam longiorem superficies equalis quarte 
quadrati facti ex linea breviore et minuatur ex com- 
plemento linee superficies quadrata, superficies ad- 
iuncta dividet lineam longiorem in duas sectiones in- 
communicantes. 


Sg c ——  — p 
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Exempli causa: Sint due linee inequales a et dg et sit 
minor earum a. Et adiungatur ad bg longiorem super- 
ficies equalis quarte quadrati facti ex linea a et minua- 
tur ex complemento linee bg superficies quadrata que 
fit ex gd et sit superficies adiuncta que fit ex bd in dg et 
sit bd incommunicans dg in longitudine. Dico igitur, 
quod bg addit super a in potentia equale quadrato 
quod est ex linea incommunicante bg in longitudine. 

Probatio eius: Quoniam ponam de equalem gd et 
ostendam, sicut ostendi in figura que est ante istam, 
quod bg addit super a in potentia equale quadrato 
quod fit ex be. Dico igitur, quod dg est incommunicans 
be in longitudine. Quoniam si ipsa foret communicans 
be, esset bd communicans dg in longitudine. Sed illud 
non est ita, ergo bg non communicat be in longitudine. 
Sed bg addit super a in potentia equale quadrato facto 
ex be, ergo bg addit super a in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea incommunicante sibi in longi- 
tudine. 

Et etiam ponam ut bg addat super a in potentia 
equale quadrato quod est ex linea incommunicante bg 
in longitudine. Dico igitur, quod bd est incommuni- 
cans dg in longitudine. 

Quoniam si ipsa foret communicans ei, esset bg 
addens super a in potentia equale quadrato quod est 
ex linea communicante bg in longitudine. Sed non est 
ita, ergo bd non est communicans dg in longitudine, 
ergo ipsa est incommunicans ei in longitudine. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[X.15] Omnis superficies rectorum angulorum que 
continetur a duabus rectis lineis in longitudine com- 
municantibus rationalibus est rationalis. 
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Exempli causa: Protrahantur due recte linee rationa- 
les ba et ag continentes superficiem 5g. Dico igitur, 
quod superficies bg est rationalis. 

Probatio eius: Quoniam faciam super lineam ba qua- 
dratum super quod est bd. Sed ab est rationalis, ergo 
quadratum bd est rationale. Et quia linea ab est com- 
municans linee ag in longitudine et ab est equalis ad, 
ergo linea ad est communicans linee ag in longitudine. 
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Sed proportio ad ad ag est sicut proportio superficiei 
bd ad superficiem bg, ergo superficies bd est communi- 
cans superficiei bg. Sed quadratum db est rationale, 
ergo superficies bg est rationalis. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.16] Si ad lineam rationalem superficies rectorum 
angulorum adiungatur rationalis, latus eius secundum 
erit in longitudine rationale et erit communicans linee 
in longitudine cui adiuncta fuit superficies. 
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Exempli causa: Sit linea ab rationalis et sit superficies 
rationalis que adiungitur ad eam bg et proveniat latus 
ag secundum. Dico igitur, quod ag est rationale in lon- 
gitudine et communicat linee ab in longitudine. 

Probatio eius: Quoniam constituam super ab quadra- 
tum quod sit bd, ergo quadratum bd est rationale. Sed 
superficies etiam bg est rationalis, ergo bd est commu- 
nicans bg. Sed proportio db ad bg est sicut proportio da 
ad ag. Ergo linea da est communicans linee ag in longi- 
tudine. Sed linea da est rationalis, ergo linea ag est 
rationalis et communicat linee ab in longitudine. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.17] Omnis superficies rectorum angulorum conten- 
ta a duabus rectis lineis rationalibus in potentia et in 
ea tantum communicantibus est surda et dicitur me- 
dialis et etiam linea potens super eam est surda et 
nominatur medialis. 


b 


Exempli causa: Sit superficies bg contenta a duabus 
rectis lineis ba et ag que sint in potentia rationalibus et 
in ipsa tantum communicantibus. Dico igitur, quod 
superficies bg est surda, et quod linea que potest super 
eam est surda et nominantur superficies medialis et 
linea medialis. 

Probatio eius: Quoniam constituam super ab superfi- 
ciem quadratam que sit bd. Ergo quadratum db est 
rationale. Et quia ba et ag sunt incommunicantes in 
longitudine et ba est equalis ad, ergo da est incommu- 
nicans ag in longitudine. Sed proportio da ad ag est 
sicut proportio db ad bg, ergo db est incommunicans in 
longitudine bg. Sed db est rationalis, ergo bg est irra- 
tionalis. Et etiam linea que potest super eam est surda 
et nominatur superficies medialis et linea medialis. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 
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[X.18] Si ad rectam lineam rationalem adiungatur su- 
perficies equalis quadrato quod est ex linea mediali, 
proveniet latus secundum rationale in potentia tan- 
tum quod in longitudine erit incommunicans linee cui 
adiungitur superficies. 
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Exempli causa: Sit linea a medialis et linea rationalis 
in longitudine sit bg. Et adiungatur ad lineam £g super- 
ficies equalis quadrato quod est ex a que sit superficies 
gd et sit latus eius secundum bd. Dico igitur, quod bd 
est rationale in potentia tantum et incommunicans 5g 
in longitudine. 

Probatio eius: Quoniam linea a est medialis, ergo iam 
erit superficies super quam potest linea a contenta a 
duabus rectis lineis in potentia rationalibus et in ea 
tantum communicantibus. Sitque superficies ista super 
quam potest linea a superficies eh. Et ipsa etiam potest 
super superficiem gd, ergo superficies gd est equalis 
superficiei eh quoniam unaqueque earum est equalis 
quadrato quod fit ex a. Anguli quoque illius sunt 
equales angulis huius. Sed superficierum equidistan- 
tium laterum equalium quarum anguli sunt equales, 
latera equales angulos continentia sunt alternata in 
proportione. Ergo proportio bg ad ze est sicut propor- 
tio zh ad bd. Sed linea bg est communicans linee ze in 
potentia. Et illud est quoniam unaqueque illarum est 
rationalis in potentia. Ergo linea zh est communicans 
bd in potentia. Sed linea zh est rationalis in potentia et 
linea bd est communicans ei in potentia, ergo linea bd 
est rationalis in potentia. Et quia Az est incommuni- 
cans linee ze in longitudine et proportio hz ad ze est 
sicut proportio superficiei facte ex zh in ze ad quadra- 
tum factum ex ze, erit superficies facta ex hz in ze in- 
communicans quadrato facto ex ze. Sed superficies que 
fit ex hz in ze est equalis superficiei que fit ex db in bg et 
quadratum quod fit ex ze est communicans quadrato 
quod fit ex bg, ergo superficies que fit ex db in bg est 
incommunicans quadrato facto ex bg. Sed proportio 
superficiei facte ex db in bg ad quadratum factum ex bg 
est sicut proportio db ad bg, ergo linea db est incom- 
municans linee bg in longitudine. Ergo linea db est 
rationalis in potentia et est incommunicans linee bg in 
longitudine. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.19] Omnis linea communicans linee mediali est 
medialis. 


Exempli causa: Sit linea a medialis et sit communi- 
cans linee b. Dico igitur, quod b est medialis. 
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Probatio eius: Sit ergo linea gd rationalis et adiunga- 
tur ad gd superficies equalis quadrato facto ex a que sit 
superficies de. Et adiungatur etiam ad gd superficies 
equalis quadrato facto ex b que sit superficies dz. Et 
quia a est medialis et iam adiuncta est superficies 
equalis quadrato facto ex ea ad lineam rationalem que 
est gd et sit superficies de cuius latitudo est ge, ergo 
latitudo ge est rationalis in potentia tantum et incom- 
municans linee gd in longitudine. Et quia a est com- 
municans b, sit quadratum factum ex a communicans 
quadrato quod fit ex b. Sed quadratum quod fit ex a 
est equale superficiei de et quadratum quod fit ex b est 
equale superficiei dz, ergo superficies de est communi- 
cans superficiei dz. Sed proportio de ad dz est sicut 
proportio eg ad gz. Ergo linea eg est communicans 
linee gz. Sed eg est rationalis in potentia et est incom- 
municans linee gd in longitudine, ergo linea gz est 
rationalis in potentia et incommunicans linee gd in 
longitudine. Sed cum due recte linee continent super- 
ficiem que sint in potentia rationales et in ea tantum 
communicantes, superficies illa est irrationalis et no- 
minatur medialis et linea que potest super eam etiam 
est irrationalis et nominatur medialis. Ergo superficies 
dz est irrationalis et nominatur medialis. Sed linea 5 
potest super superficiem dz, ergo linea b est irrationa- 
lis et nominatur medialis. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.20] Superfluum medialis super mediale est irratio- 
nale. 


Exempli causa: Sit superficies ab medialis et superfi- 
cies a medialis et superfluum quod est inter eas sit 
superficies b. Dico igitur, quod 6 est irrationalis. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit ratio- 
nalis. Sed si fuerit possibile ut non sit ita, sit rationalis 
et sit etiam linea gd rationalis cui due superficies ad- 
iungantur quarum una sit equalis superficiei ab cuius 
latitudo sit ge et alia sit equalis superficiei a et ipsa est 
cuius latitudo est gz. Remanet ergo superficies eh equa- 
lis superficiei b. Sed b est rationalis, ergo superficies eh 
est rationalis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam 
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rationalem que est zh, ergo latitudo ze est rationalis. 
Sed superficies ab est medialis et superficies a est me- 
dialis que sunt equales duabus superficiebus de et dz, 
ergo due superficies de et dz sunt mediales. Sed ipse 
fuerunt adiuncte ad lineam rationalem que est gd, 
ergo unaqueque duarum linearum gz et ge est rationa- 
lis in potentia. Et etiam quia a est medialis et 5 ratio- 
nalis, ergo a est incommunicans b. Sed a et b sunt 
equales gh et eh, ergo gh est incommunicans eh. Ergo 
linee gz et ze etiam sunt incommunicantes. Et similiter 
erit superficies gz in ze incommunicans quadrato quod 
fit ex ze. Sed superficies gz in ze est communicans 
duplo superficiei gz in ze. Sed quadratum factum ex ze 
est communicans quadrato quod fit ex gz quoniam 
unumquodque eorum est rationale in potentia. Ergo 
duplum superficiei facte ex gz in ze est incommunicans 
duobus quadratis factis ex duabus lineis gz et ze. Cum 
ergo coniungentur omnes, erit totum quadratum fac- 
tum ex ge incommunicans duobus quadratis factis ex 
duabus lineis gz et ze. Sed duo quadrata que fiunt ex gz 
et ze sunt rationalia, ergo quadratum factum ex ge est 
surdum. Hoc autem est impossibile quoniam ge iam 
fuit rationalis in potentia. Ergo augmentum medialis 
super mediale non est superficies rationalis. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.21] Qualiter due linee mediales in potentia tantum 
communicantes superficiem rationalem continentes 
inveniantur demonstrare. 


Exempli causa: Sint itaque due linee communicantes 
in potentia tantum et in ea ratiocinetur cum eis que 
sint a; b. Et sit quadratus factus ex g equalis superficiei 
facte ex a in b et superficies facta ex a in b medialis, 
ergo quadratus factus ex g est medialis, ergo g est me- 
dialis. Et sit superficies g in d equalis quadrato facto ex 
b et quadratus factus ex b rationalis, ergo superficies g 
in d est rationalis. 

Probatio eius: Et quoniam superficies a in b est equalis 
quadrato facto ex g et quadratus factus ex b est equalis 
superficiei facte ex g in d, erit proportio superficiei 
que fit ex a in b ad quadratum factum ex g sicut pro- 
portio quadrati facti ex b ad superficiem factam ex g in 
d. Et quando permutaverimus, erit proportio superfi- 
ciei facte ex a in b ad quadratum factum ex b sicut 
proportio quadrati facti ex g ad superficiem factam ex 
g in d. Sed proportio superficiei a in b ad quadratum 
factum ex b est sicut proportio a ad b, sed et proportio 
quadrati facti ex g ad superficiem g in d est sicut pro- 
portio g ad d, ergo proportio a ad b est sicut proportio 
gad d. Sed linea a est communicans linee b in potentia 
tantum, ergo linea g est communicans linee d in po- 
tentia tantum. Linea vero g est medialis, ergo linea d 
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est medialis. Ergo due linee g; d sunt mediales et sunt 
communicantes in potentia tantum et continentes su- 
perficiem rationalem scilicet superficiem g in d. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.22] Qualiter inveniantur due linee mediales in po- 
tentia tantum communicantes superficiem continentes 
medialem ostendere. 


[27 


Verbi gratia: Sint itaque tres linee rationales in poten- 
tia communicantes in ea tantum que sint a; b; g. Et sit 
quadratus factus ex d equalis superficiei facte ex a in b 
et superficies facta ex a in b est medialis, ergo quadra- 
tus factus ex d est medialis. Et sit superficies facta ex b 
in g equalis superficiei facte ex d in e et superficies 
facta ex b in g est medialis, ergo superficies facta ex d 
in e est medialis. 

Probatio: Et quoniam superficies facta ex a in b est 
equalis quadrato facto ex d et superficies facta ex b in g 
est equalis superficiei facte ex d in e, erit proportio 
superficiei facte ex a in 6 ad quadratum factum ex d 
sicut proportio superficiei facte ex b in g ad superfi- 
ciem factam ex d in e. Et quando permutaverimus, erit 
proportio superficiei facte ex a in b ad superficiem 
factam ex 6 in g sicut proportio quadrati facti ex d ad 
superficiem factam ex d in e. Sed proportio superficiei 
facte ex a in b ad superficiem factam ex b in g est sicut 
proportio a ad g, sed proportio quadrati facti ex d ad 
superficiem factam ex d in e est sicut proportio d ad e, 
ergo proportio a ad g est sicut proportio d ad e. Sed a 
communicat linee g in potentia tantum, ergo d com- 
municat linee e in potentia tantum. Sed linea d est 
medialis, ergo linea e est medialis. Ergo due linee d; e 
sunt mediales in potentia tantum communicantes et 
superficiem d in e que est medialis continentes. Et illud 
est quod declarare voluimus. 


(X.23] Omnis superficies rectorum angulorum conten- 
ta a duabus lineis medialibus in potentia tantum 
communicantibus aut est rationalis aut est medialis. 
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Exempli causa: Sit superficies bg a duabus lineis me- 
dialibus in potentia tantum communicantibus conten- 
ta que sint ba et ag. Dico igitur, quod bg aut est ratio- 
nalis aut est medialis. 

Probatio eius: Quoniam constituam super duas lineas 
ba et ag duo quadrata bd et ge, unumquodque igitur 
quadratorum bd et ge est mediale que sunt communi- 
cantia. Ponam itaque zh rationalem et adiungam ad zh 
superficiem equalem superficiei bd que est At. Et ad- 
iungam ad tk superficiem equalem superficiei bg que 
est Al. Et adiungam ad Im superficiem equalem qua- 
drato ge que est mn. Et quia unaqueque duarum linea- 
rum ba et ag est medialis, ergo unaqueque duarum 
superficierum db et eg est medialis. Et db est communi- 
cans eg. Sed db est equalis ht et eg est equalis mn que 
iam fuerunt adiuncte ad duas lineas rationales que 
sunt zh et Im. Ergo unaqueque duarum superficierum 
ht et mn est medialis. Et zt et /n sunt rationales in po- 
tentia et sunt communicantes in longitudine. Et super- 
ficies que fit ex zt in /n est rationalis. Et quia linea da 
est equalis linee ab et linea ga est equalis linee ae, erit 
proportio da ad ag sicut proportio 5a ad ae. Sed pro- 
portio da ad ag est sicut proportio db ad bg et propor- 
tio ba ad ae est sicut proportio bg ad ge. Ergo proportio 
db ad bg est sicut proportio bg ad ge. Sed db est equalis 
ht et bg est equalis Ål et ge est equalis mn, ergo propor- 
tio ht ad Al est sicut proportio kl ad mn. Et similiter erit 
proportio zt ad // sicut proportio tl ad In. Ergo superfi- 
cies que fit ex zt in In equalis est quadrato facto ex t. 
Sed superficies facta ex tz in n est rationalis, ergo qua- 
dratum factum ex // est rationale. Sed linea tk est ra- 
tionalis quoniam est equalis linee zh. Ergo si // fuerit 
communicans in longitudine linee th, superficies Al erit 
rationalis. Et si ¢/ fuerit incommunicans in longitudine 
linee tk, superficies l erit medialis. Ergo superficies Al 
aut est rationalis aut medialis. Sed superficies Ål est 
equalis superficiei bg, ergo superficies bg aut est ratio- 
nalis aut medialis. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.24] Duas lineas rationales in potentia et in potentia 
tantum communicantes quarum longior super brevio- 
rem in potentia addat equale quadrato linee commu- 
nicantis sibi in longitudine invenire. 


Z 


Exempli causa: Sint duo numeri quadrati super quos 
sunt ab et ag et non sit superfluum quod est inter eos 
quod est bg numerus quadratus. Et sit linea de ratio- 
nalis super quam describam semicirculum dze. Et sit 
proportio quadrati facti ex de ad quadratum factum ex 
dz sicut proportio ab ad bg. Et protraham lineam ze. 
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Et quia proportio ab ad bg est sicut proportio qua- 
drati facti ex de ad quadratum factum ex dz et propor- 
tio ab ad bg est sicut proportio numeri ad numerum 
nec tamen est sicut proportio numeri quadrati ad nu- 
merum quadratum, ergo proportio quadrati facti ex 
de ad quadratum factum ex dz est sicut proportio nu- 
meri ad numerum. Sed non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum. Ergo linea de 
est incommunicans linee dz in longitudine que tamen 
est communicans ei in potentia. Et quia proportio ab 
ad bg est sicut proportio quadrati facti ex de ad qua- 
dratum factum ex dz, erit cum permutabimus propor- 
tio ab ad ag sicut proportio quadrati facti ex de ad 
quadratum factum ex ze. Sed proportio ab ad ag est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum, ergo proportio quadrati facti ex de ad quadratum 
factum ex ze est sicut proportio numeri quadrati ad 
numerum quadratum. Ergo linea de est communicans 
linee ze in longitudine, ergo linea de addit super li- 
neam dz in potentia equale quadrato linee communi- 
cantis ei in longitudine. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


Huius theorematis invenitur alia probatio et est di- 
versitas in hoc quod cum hic dicatur quod longior 
linea addit super breviorem equale quadrato linee 
communicantis sibi in longitudine, ibi dicitur incom- 
municantis sibi in longitudine. 


Et est dispositio talis: Sit linea ab rationalis in longi- 
tudine super quam describam semicirculum agb. Ft 
notabo duos numeros de et ez. Et non sit proportio dz 
ad quemlibet numerorum de et ez sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum. Et sit propor- 
tio dz ad ze sicut proportio quadrati ab ad quadratum 
bg. Et protraham lineam ag. 

Et quia proportio quadrati ab ad quadratum bg est 
sicut proportio numeri dz ad numerum ze, ergo ab est 
communicans bg in potentia. Sed ab est rationalis in 
longitudine, ergo bg est rationalis in potentia. Ergo ab 
et bg in potentia tantum sunt rationales et communi- 
cantes. Et etiam proportio dz ad ze est sicut proportio 
quadrati ab ad quadratum 5g. Cum ergo converteri- 
mus, erit proportio dz ad de sicut proportio quadrati 
ba ad quadratum ag. Ergo ba est incommunicans ag in 
longitudine. Sed ab addit super bg in potentia equale 
quadrato linee ga, ergo ab addit super bg in potentia 
equale quadrato linee incommunicantis sibi in longi- 
tudine. Ergo ab et bg in potentia tantum sunt ratio- 
nales et communicantes. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. Et hec est figura huius. 
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[X.25] Duas lineas rationales in potentia et in potentia 
tantum communicantes invenire, quarum longior su- 
per breviorem in potentia addat equale quadrato quod 
est ex linea incommunicante sibi in longitudine. 


Z 


D M ^3 


Verbi gratia: Sint ergo duo numeri quadrati quisint 
ag et gb et sit totum eorum quod est ab non quadra- 
tum. Et sit linea de rationalis super quam describam 
semicirculum dze. Et sit proportio quadrati facti ex de 
ad quadratum factum ex dz sicut proportio ab ad ag. Et 
protraham lineam ze. 

Et quia proportio ab ad ag est sicut proportio nu- 
meri ad numerum, sed non est sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum, erit linea de in- 
communicans linee dz in longitudine, sed tamen est ei 
communicans in potentia. Et quia proportio ab ad ag 
est sicut proportio quadrati facti ex de ad quadratum 
factum ex dz, erit cum permutaverimus proportio ab 
ad gb sicut proportio quadrati facti ex de ad quadra- 
tum factum ex ze. Ergo linea de est incommunicans 
linee ze in longitudine. Ergo linea de addit super dz in 
potentia equale quadrato quod est ex linea incommu- 
nicante sibi in longitudine. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Probatio que premittitur huic theoremati et dicitur 
esse precedentis est huius sed secundum alium librum. 


[X.26] Duas lineas mediales communicantes tantum in 
potentia et continentes superficiem rationalem qua- 
rum una super alteram in potentia addat equale qua- 
drato quod est ex linea communicante sibi in longitu- 
dine invenire. 


Exempli causa: Sint due recte linee rationales in po- 
tentia et in ea tantum communicantes que sint a et b. 
Et addat maior earum que est a super minorem que 
est b equale quadrato quod est ex linea communicante 
sibi in longitudine. Et assumam inter duas lineas a et b 
lineam proportionalem eis que sit g. Et sit proportio 6 
ad d sicut proportio a ad g. Dico igitur g et d lineas esse 
quales voluimus. 

Probatio eius: Quoniam superficies que fit ex a in 5 
est equalis quadrato facto ex g. Et superficies que est 
ex a in b est medialis, erit quadratum factum ex g 
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mediale. Ergo linea g est medialis. Et quia proportio a 
ad g est sicut proportio b ad d, erit cum permutaveri- 
mus proportio a ad b sicut proportio g ad d. Sed linea 
a est communicans linee b in potentia tantum, ergo 
linea g est communicans linee d in potentia tantum. 
Sed linea g est medialis, ergo linea d est medialis. Ergo 
due linee g et d sunt mediales que sunt in potentia 
tantum communicantes. Et quia proportio a ad g est 
sicut proportio b ad d et proportio a ad g est sicut 
proportio g ad b, erit proportio g ad b sicut proportio 
b ad d. Ergo quod fit ex g in d equale est quadrato 
quod est ex b. Sed quadratum factum ex b est ratio- 
nale, ergo quod fit ex g in d est rationale. Ergo due 
linee g et d sunt mediales et in potentia tantum com- 
municantes et continentes superficiem rationalem. 
Quod autem g addat super d in potentia equale qua- 
drato linee communicantis sibi in longitudine mani- 
festum est ex hoc quod linea a addit super lineam b in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. Hoc theorema idem videtur cum xxi’. 


[X.27] Duas lineas mediales in potentia tantum com- 
municantes et superficiem rationalem continentes qua- 
rum una super alteram addat in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea incommunicante sibi in longi- 
tudine invenire. 


Esse autem huius theorematis et dispositio et proba- 
tio constant sicut theorematis que hoc precedit cum 
posuerimus duas primas lineas, cum quibus fit illud, 
rationales in potentia et in ea tantum communicantes 
quarum maior super minorem in potentia addat equa- 
le quadrato quod est ex linea incommunicante sibi in 
longitudine. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(X.28] Duas lineas mediales in potentia tantum com- 
municantes et superficiem medialem continentes qua- 
rum una super alteram in potentia addat equale qua- 
drato quod est ex linea communicante sibi in longitu- 
dine invenire. 


Exempli causa: Sint tres linee rationales in potentia et 
sint in potentia tantum communicantes que sint a et b 
et g. Et addat a super g in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 

Et sit quadratum factum ex d equale ei quod fit ex a 
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in b. Sed illud quod fit ex a in b est mediale, ergo 
quadratum quod est ex d est mediale. Ergo linea d est 
medialis. Et sit superficies que fit ex d in e equalis ei 
que fit ex b in g. Sed illa que est ex b in g est medialis, 
ergo illa que est ex d in e est medialis. Et quia illa que 
est ex d in e est equalis ei que est ex b in g, erit propor- 
tio b ad d sicut proportio e ad g. Sed proportio b ad d 
est sicut proportio d ad a, ergo proportio d ad a est 
sicut proportio e ad g. Cum ergo permutaverimus, erit 
proportio d ad e sicut proportio a ad g. Sed linea a est 
communicans linee g in potentia tantum, ergo linea d 
est communicans linee e in potentia tantum. Sed linea 
d est medialis, ergo linea e est medialis. Et quia pro- 
portio a ad g est sicut proportio d ad e et linea a addit 
super lineam g in potentia equale quadrato quod est 
ex linea communicante sibi in longitudine, ergo linea 
d addit super lineam e in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Ergo linee d et e sunt mediales communicantes tantum 
in potentia et continentes superficiem medialem et 
addit una earum que est d super alteram que est e 
equale quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[X.29] Duas lineas mediales communicantes in poten- 
tia et continentes superficiem medialem quarum una 
super alteram in potentia addat equale quadrato quod 
est ex linea incommunicante sibi in longitudine in- 
venire. 


h e b a 


Huius figure dispositio et cetera demonstrantur, 
sicut ostensa sunt ea que sunt attendenda in figura que 
precedit istam, cum posuerimus tres lineas, cum qui- 
bus executi sumus dispositionem illius et cetera, ratio- 
nales in potentia et in ea tantum communicantes qua- 
rum una super aliam in potentia addat equale quadra- 
to quod est ex linea incommunicante sibi in longitu- 
dine. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.30] Duas rectas lineas in potentia incommunicantes 
ex quarum quadratis cum coniunguntur sit quod pro- 
venit rationale et duplum superficiei que ab eis conti- 
netur sit mediale invenire. 


Exempli causa: Sint due linee rationales in potentia et 
in ea tantum communicantes que sint ab et bg. Et sit ab 
addens super bg in potentia equale quadrato quod est 
ex linea incommunicante sibi in longitudine. Et divi- 
dam bg in duo media in puncto d. Et adiungam ad ab 
superficiem equalem quadrato quod est ex bd et mi- 
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nuatur ex complemento ab quadratum et sit superficies 
que fit ex ae in eb. Et constituam super ab semicircu- 
lum azb et protraham ad punctm z a puncto e linee ab 
lineam ez super rectos angulos et producam duas li- 
neas za et zb. Dico igitur duas lineas az et zb quales 
volumus esse. 

Probatio eius: Quoniam due linee ab et bg sunt in- 
communicantes et linea ab addit super lineam 5g in 
potentia equale quadrato quod est ex linea incommu- 
nicante sibi in longitudine. Et iam adiuncta est super- 
ficies equalis quarte quadrati facti ex bg ad lineam ab et 
minuitur ex complemento eius quadratum que est su- 
perficies ae in eb, erit linea ae incommunicans eb. Sed 
proportio eius ad eam est sicut proportio quadrati 
facti ex az ad quadratum factum ex zb, ergo quadra- 
tum factum ex az est incommunicans quadrato facto ex 
zb. Ergo due linee az et zb sunt incommunicantes in 
potentia. Et quia superficies ae in eb est equalis quadra- 
to facto ex ze que etiam est equalis quadrato facto ex 
bd, erit linea ze equalis linee bd. Et quia quadratum 
quod fit ex ab est equale duobus quadratis que fiunt ex 
az et zb et quadratum factum ex ab est rationale, erunt 
duo quadrata que fiunt ex az et zb quando coniungen- 
tur rationalia. Et quia superficies que fit ex ab in bg est 
medialis, erit etiam superficies que fit ex ab in bd me- 
dialis. Et ita etiam quod fit ex ab in bd duabus vicibus 
est mediale. Sed iam ostensum fuit, quod bd est equalis 
ze. Ergo quod fit ex ab in ze duabus vicibus est media- 
le. Sed ipsum est equale ei quod est ex az in zb duabus 
vicibus, ergo quod est ex az in zb duabus vicibus est 
mediale. Iam ergo invenimus duas lineas rectas in- 
communicantes in potentia que sunt az et zb. Et quan- 
do coniungentur duo quadrata facta ex eis, erit quod 
congregatur rationale et erit duplum superficiei que 
ab eis continetur mediale. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Huius autem theorematis probatio secundum alium 
librum brevior invenitur. In propositione vero et 
exemplo et dispositione nichil mutatur nisi quod non 
est ibi de duplo superficiei unius in aliam aliquid et in 
figura littere secundum loca mutantur, quia e est in 
loco d et d in loco z et z in loco e, cetera non mutantur. 

Probatio: Quoniam ab potest super bg cum augmento 
quadrati cuius lateri ab est incommunicans in longitu- 
dine et quarta quadrati bg est equalis superficiei az in 
zb et az est incommunicans zb in longitudine et pro- 
portio az ad zb est sicut proportio quadrati ad ad qua- 
dratum db quoniam trianguli sunt similes, ergo qua- 
dratum ad est incommunicans quadrato 5d. Et etiam 
quia quadratum be est equale superficiei az in zb et 
superficies az in zb est equalis quadrato dz, ergo qua- 
dratum be est equale quadrato dz. Ergo be est equalis 
dz. Et etiam ab et bg sunt in potentia tantum commu- 
nicantes et superficies ab in bg est medialis, ergo super- 
ficies ab in be est medialis. Sed be est equalis dz, ergo 
superficies ab in dz est medialis que est equalis super- 
ficiei ad in db. Et etiam quia ab est rationalis in poten- 
tia, ergo quadratum eius est rationale. Sed quadratum 
ab est equale duobus quadratis ad et db, ergo duo qua- 
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drata ad et db coniuncta sunt rationalia. Sed ad et db in 
potentia sunt incommunicantes et continent superfi- 
ciem medialem et quadrata earum coniuncta sunt 
rationalia. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Refert Thebit, qui transtulit hunc librum de greco in 
arabicam linguam, se invenisse quod additur ante fi- 
guram tricesimam primam: huius partis in quibusdam 
scriptis grecis cuiusdam Iohanicii Babiloniensis, quod 
tamen non est de libro. Est autem hoc: 


Sit ergo triangulus orthogonius abg cuius angulus 
bag sit rectus et producam perpendicularem ad. Dico 
igitur, quod fit ex bg in bd esse equale ei quod fit ex ba 
in se ipsam, et quod fit ex bg in gd esse equale ei quod 
fit ex ga in se ipsam, et quod fit ex bd in dg equari ei 
quod fit ex ad in se ipsam. Et quod fit ex bg in ad esse 
equale ei quod fit ex ba in ag. 

Et quia a triangulo orthogonio iam protracta est 
perpendicularis ad basim trianguli que est ad, ergo 
duo trianguli abd; adg sunt similes sibi. Et sunt etiam 
similes triangulo abg, ergo triangulus abg est similis 
triangulo abd. Ergo erit proportio gb ad ba sicut pro- 
portio ba ad bd. Ergo quod fit ex gb in bd equale est ei 
quod fit ex ab in se ipsam. Et propter hoc erit illud 
quod fit ex bg in gd equale ei quod fit ex ag in se 
ipsam. Et quia, cum in triangulo orthogonio a recto 
angulo ipsius protrahitur perpendicularis ad basim, 
perpendicularis sit proportionalis sectionibus basis, 
erit proportio bd ad da sicut proportio da ad dg. Ergo 
quod fit ex bd in dg equale est ei quod fit ex ad in se 
ipsam. 

Et dico etiam, quod illud quod fit ex bg in ad equale 
est ei quod fit ex ba in ag. 

Probatio: Et quia triangulus abg similis est triangulo 
agd, erit proportio bg ad ga sicut proportio ba ad ad. 
Sed si fuerint quattuor recte linee proportionales, 
quod fiet ex duabus extremis equale erit ei quod fit ex 
duabus mediis. Ergo quod fit ex bg in ad equale est ei 
quod fit ex ba in ag. 

Et etiam si constituero superficiem eg rectorum an- 
gulorum et equidistantium laterum et complevero su- 
perficiem an, erit superficies an equalis superficiei eg 
quoniam eg est dupla trianguli abg. Sed eg est equalis 
superficiei que continetur a bg et ad quoniam ad est 
equalis eb. Superficies quoque an est dupla trianguli 
abg quoniam bg est diametrus eius. Ergo superficies an 
est equalis superficiei eg. Ergo quod fit ex bg in ad est 
equale ei quod fit ex ba in ag. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


257 


10 


15 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


55 


60 


[X.31] Duas rectas lineas incommunicantes in potentia 
superficiem continentes rationalem quarum quadrata 
cum coniunguntur sit quod fit ex eis mediale et du- 
plum superficiei que ab eis continetur sit rationale in- 
venire. 


g d D: e a 


Exempli causa: Sint ergo due linee mediales in poten- 
tia tantum communicantes ab et bg et sit superficies 
quam continent que fit ex ab in bg rationalis. Et sit 
augmentum ab super bg in potentia equale quadrato 
quod est ex linea incommunicante in longitudine 
linee ab. Deinde faciam sicut feci in figura que precedit 
hanc et ostendam sicut ostendi ibi quod due linee az et 
zb sunt incommunicantes in potentia. Dico igitur ipsas 
esse quales volumus. 

Probatio eius: Quoniam quadratum quod fit ex ab est 
equale duobus quadratis que fiunt ex az et zb et qua- 
dratum quod fit ex ab est mediale, ergo quod fit ex 
duobus quadratis az et zb quando coniunguntur est 
mediale. Et quia superficies que continetur a lineis ab 
et bg est rationalis, ergo superficies que continetur ab 
ab et bd est rationalis. Et quia superficies contenta ab 
ab et bd est rationalis, erit similiter duplum superficiei 
que continetur a lineis ab et bd etiam rationalis. Sed 
ipsa est equalis duplo superficiei que continetur a 
duabus lineis az et zb. Ergo due linee az et zb sunt 
incommunicantes in potentia et quando duo quadrata 
earum coniungentur, erit quod fiet. ex eis mediale et 
duplum superficiei que comprehenditur ab eis erit ra- 
tionale. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.32] Duas rectas lineas incommunicantes in potentia 
superficiem medialem continentes invenire quarum 
quadrata cum coniunguntur sit quod fit ex eis mediale 
et sit duplum superficiei quam continent mediale et 
sint quadrata earum cum coniunguntur incommuni- 
cantia duplo superficiei que ab eis continetur. 


Exempli causa: Sint due linee mediales in potentia 
tantum communicantes ab et bg et continentes superfi- 
ciem medialem que est ea que fit ex ab in bg et addat ab 
super bg in potentia equale quadrato linee incommu- 
nicantis sibi in longitudine. Et faciam sicut feci in his 
que antecedunt et ostendam, sicut ostendi in eis, quod 
duo quadrata facta ex lineis az et zb quando coniun- 
guntur est quod fit ex eis mediale, et quod duplum 
superficiei que ab his duabus continetur lineis est 
etiam mediale. Dico igitur, quod duo quadrata que 
fiunt ex az et z quando coniungentur, erit quod pro- 
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veniet ex eis incommunicans duplo superficiei que est 
ex az in zb. 

Probatio eius: Quoniam ab linea est seiuncta linee bg 
in longitudine et linea ab est seiuncta linee bd in longi- 
tudine, ergo quadratum factum ex ab est seiunctum 
superficiei que fit ex ab in bd et seiunctum duplo super- 
ficiei que fit ex ab in bd. Sed quadratum factum ex ab 
est equale duobus quadratis factis ex az et zb, ergo 
duplum superficiei facte ex ab in bd est equale duplo 
superficiei que fit ex az in zb, ergo linee az et zb sunt 
seiuncte in potentia. Et cum earum quadrata coniun- 
gentur, erit quod aggregabitur ex eis mediale, duplum 
quoque superficiei que ab eis continetur etiam erit 
mediale et erit seiunctum duobus quadratis factis ex 
duabus lineis az et zb, quando coniungentur. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[X.33] Si linea ex duabus rectis lineis in potentia ratio- 
nalibus et in ea tantum communicantibus compona- 
tur, tota linea erit irrationalis et vocabitur binomium. 


E LM ue 


Exempli causa: Componatur aliqua linea ex duabus 
rectis lineis rationalibus in potentia et in ea tantum 
communicantibus que sint ab et bg. Dico igitur, quod 
tota ag est surda et vocatur binomium. 

Probatio eius: Quoniam ab et bg sunt in potentia ra- 
tionales et in ea tantum communicantes, ergo duo 
quadrata facta ex ab et bg sunt rationalia et duplum 
superficiei que continetur ab ab et bg est mediale. Ergo 
cum duo quadrata que fiunt ab ab et bg coniungentur, 
erit quod proveniet ex eis seiunctum duplo superficiei 
que continetur ab ab et bg. Cum ergo coniungentur 
duo quadrata facta ex duabus lineis ab et bg cum duplo 
superficiei que est ex ab in bg, erit quod aggregabitur 
seiunctum duobus quadratis factis ex duabus lineis ab 
et bg. Sed duo quadrata que fiunt ex ab et bg sunt 
rationalia, ergo quadratum factum ex ag est irratio- 
nale. Ergo linea ag est irrationalis et vocatur bino- 
mium. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.34] Si linea aliqua componatur ex duabus rectis li- 
neis medialibus in potentia tantum communicantibus 
et superficiem rationalem continentibus, tota linea erit 
irrationalis et vocabitur bimedium primum. 


tab 0 


Exempli causa: Componatur linea ex duabus rectis 
lineis medialibus communicantibus in potentia tantum 
que sint ab et bg et sit superficies quam continent 
rationalis que est superficies que fit ex ab in bg. Dico 
igitur, quod ag est surda et nominatur bimedium pri- 
mum. 

Probatio eius: Quoniam duo quadrata facta ex ab et 
bg sunt medialia et duplum superficiei facte ex ab in bg 
est rationale, ergo quadrata ab et bg coniuncta sunt 
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seiuncta duplo superficiei ab in bg. Cum ergo coniun- 
gentur duo quadrata facta ex ab et bg simul cum duplo 
superficiei facte ex ab in bg, erit quod congregabitur 
seiunctum duplo superficiei facte ex ab in bg. Sed du- 
plum superficiei facte ex ab in bg est rationale, ergo 
quadratum factum ex ag est irrationale. Ergo linea ag 
est irrationalis et nominatur bimedium primum. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.35] Si linea ex duabus rectis lineis medialibus com- 
municantibus tantum in potentia et continentibus 
superficiem medialem componatur, tota linea erit 
surda et dicetur bimedium secundum. 


bacb sa 
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Exempli causa: Componatur linea ex duabus rectis 
lineis medialibus in potentia tantum communicantibus 
que sint ab et bg et continentibus superficiem medialem 
que est superficies ab in bg. Dico igitur, quod tota ag 
est surda et nominatur bimedium secundum. 

Probatio eius: Quoniam ponam lineam de rationalem 
cui adiungam superficiem equalem duobus quadratis 
factis ex ab et bg cum coniunguntur que est superficies 
dz et fiet latus eius secundum dh. Et adiungam ad hz 
superficiem equalem duplo superficiei facte ex ab in bg 
que est zt. Ergo quadratum quod fit ex ag est equale 
superficiei te. Et quia quadrata facta ex ab et bg sunt 
medialia et etiam duplum superficiei facte ex ab in bg 
est mediale, erit unaqueque duarum superficierum dz 
et zt medialis. Sed ipse sunt adiuncte ad duas lineas 
rationales, que sunt de et hz. Ergo due linee dh et ht 
sunt rationales in potentia et in longitudine sunt 
seiuncte linee de. Et quia linea ab est seiuncta in longi- 
tudine linee bg et proportio ab ad bg est sicut proportio 
quadrati facti ex ab ad superficiem factam ex ab in bg, 
erit quadratum factum ex ab seiunctum superficiei 
facte ex ab in bg. Sed quadratum factum ex ab est 
communicans duobus quadratis que fiunt ex ab et bg. 
Et superficies que fit ex ab in bg est communicans du- 
plo superficiei facte ex ab in bg. Ergo duo quadrata 
que fiunt ex ab et bg sunt seiuncta duplo superficiei 
facte ex ab in bg. Sed duo quadrata facta ex ab et bg 
sunt equalia superficiei dz et duplum superficiei facte 
ex ab in bg est equale superficiei zt, ergo superficies dz 
est seiuncta superficiei zt. Sed proportio dz ad zt est 
sicut proportio dh ad ht, ergo linea dh est seiuncta 
linee At in longitudine. Ergo due linee dh et ht sunt 
rationales in potentia et in ea sunt tantum communi- 
cantes, ergo linea dt est irrationalis. Sed linea de est 
rationalis. Et cum superficies continetur a duabus li- 
neis quarum una sit rationalis et alia irrationalis, linea 
que potest in superficiem que continetur ab his dua- 
bus lineis est irrationalis. Sed linea ag potest super 
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superficiem ef, ergo linea ag est surda et vocatur bi- 
medium secundum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.36] Si linea componatur ex duabus rectis lineis in 
potentia seiunctis et fuerit superficies equalis duobus 
quadratis earum quando coniunguntur rationalis et 
fuerit superficies quam continent medialis, tota linea 
erit surda et nominabitur maior. 
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Exempli causa: Sint due recte linee in potentia seiunc- 
te que sint ab et bg et sit superficies equalis duobus 
quadratis duarum linearum que coniunguntur ab et bg 
rationalis et sit superficies que continetur a lineis ab et 
bg medialis. Dico igitur, quod tota ag est surda et no- 
minatur maior. 

Probatio eius: Quoniam, cum quadrata facta ex ab et 
bg coniungentur, erit quod aggregabitur ex eis ratio- 
nale et superficies que continetur a duabus lineis ab et 
bg est medialis et duplum superficiei que ab eis conti- 
netur est mediale, ergo duo quadrata facta ex lineis ab 
et bg quando coniunguntur sunt seiuncta duplo super- 
ficiei que a duabus continetur lineis ab et bg. Cum ergo 
coniunxerimus, erunt duo quadrata que fiunt ex ab et 
bg simul cum duplo superficiei que continetur a dua- 
bus lineis ab et bg seiuncta duobus quadratis que fiunt 
a duabus lineis ab et bg, quando coniungentur. Sed 
duo quadrata facta ex ab et bg simul cum duplo super- 
ficiei que continetur a duabus lineis ab et bg sunt equa- 
lia quadrato facto ex ag, ergo quadratum factum ex ag 
est seiunctum duobus quadratis factis ex ab et bg, 
quando coniungentur. Sed quod ex duobus quadratis 
factis ex ab et bg quando coniunguntur provenit est 
rationale, ergo quadratum factum ex ag est irrationale. 
Ergo linea ag est surda et nominatur maior. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.37] Si linea ex duabus rectis lineis in potentia se- 
iunctis componatur et fuerit superficies duobus qua- 
dratis earum equalis medialis et fuerit superficies que 
ab illis duabus lineis continetur rationalis, tota linea 
erit irrationalis et dicetur potens super rationale et 
mediale. 
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Exempli causa: Sint due recte linee in potentia seiunc- 
te ab et bg, et sit superficies equalis duobus quadratis 
factis ex eis medialis, et sit superficies quam ipse con- 
tinent rationalis. Dico igitur, quod tota ag est surda et 
nominatur potens super rationale et mediale. 

Probatio eius: Quoniam si fuerit superficies equalis 
duobus quadratis factis ex ab et bg medialis et fuerit 
duplum superficiei que continetur a duabus lineis ab et 
bg rationale, erit superficies equalis duobus quadratis 
factis ex ab et bg seiuncta duplo superficiei que conti- 
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netur a duabus lineis ab et bg. Cum ergo coniungentur, 
fient duo quadrata facta ex ab et bg simul cum duplo 
superficiei que continetur a duabus lineis ab et bg se- 
iuncta duplo superficiei que continetur a duabus lineis 
ab et bg. Et similiter sit quadratum factum ex ag se- 
iunctum duplo superficiei que continetur a duabus 
lineis ab et bg. Sed duplum superficiei que continetur a 
duabus lineis ab et bg est rationale, ergo quadratum 
quod fit ex ag est irrationale. Ergo linea ag est irratio- 
nalis et dicitur potens super rationale et mediale. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.38] Si due recte linee coniungantur in potentia se- 
iuncte et fuerit superficies equalis quadratis earum 
medialis et etiam superficies quam continent medialis 
et fuerint duo quadrata earum cum coniunguntur se- 
iuncta duplo superficiei que ab eis continetur, tota 
linea ex eis composita erit irrationalis et nominabitur 
potens super duo medialia. 
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Exempli causa: Sint due recte linee in potentia seiunc- 
te ab et bg, et sit superficies equalis duobus quadratis 
que ex eis fiunt medialis, et sit etiam duplum superfi- 
ciei quam ipse continent mediale, et sint duo quadrata 
ex eis facta quando coniunguntur seiuncta duplo su- 
perficiei que ab eis continetur. Dico igitur, quod tota 
ag est surda et nominatur potens super duo medialia. 

Probatio eius: Quoniam ponam lineam de rationalem 
ad quam adiungam superficiem equalem duobus qua- 
dratis factis ex ab et bg que sit superficies dz et prove- 
niet latus Ad. Et adiungam superficiem equalem duplo 
superficiei que continetur a duabus lineis ab et bg ad 
lineam hz que est superficies zt et proveniet latus At. Sit 
ergo tota superficies dk equalis quadrato facto ex ag. Et 
quia superficies equalis duobus quadratis ab et bg est 
medialis que est equalis superficiei dz, erit superficies 
dz medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam de 
que est rationalis et provenit latus dh, ergo linea dh est 
rationalis in potentia et est seiuncta in longitudine 
linee de. Et similiter etiam ostenditur, quod superficies 
zt, cum sit equalis duplo superficiei que continetur ab 
ab et bg et duplum superficiei que ab eis continetur sit 
mediale, est medialis. Et quod linea At est rationalis in 
potentia et seiuncta in longitudine linee de. Et quia 
duo quadrata facta ex lineis ab et bg quando coniun- 
guntur sunt seiuncta duplo superficiei facte ex ab in bg, 
et duo quadrata facta ex ab et bg coniuncta sunt equa- 
lia superficiei dz, et duplum superficiei ab in bg est 
equale superficiei z¢, erit superficies dz seiuncta super- 
ficiei zt. Sed proportio dz ad zt est sicut proportio dh 
ad ht, ergo linea dh est seiuncta in longitudine ht. Sed 
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unaqueque illarum est in potentia rationalis et ipse 
etiam sunt tantum in ea communicantes. Ergo linea dt 
est irrationalis et est ea que vocatur binomia. Sed linea 
de est rationalis et superficies rectorum angulorum que 
continetur a linea rationali et linea irrationali est irra- 
tionalis. Linea quoque que potest super eam est irra- 
tionalis. Sed linea ag potest super superficiem et, ergo 
linea ag est surda et nominatur potens super duo me- 
dialia. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.39] Linea binomia non dividitur in duas lineas suas 
ex quibus componitur et in duo nomina nisi super 
unum punctum tantum. 
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Exempli causa: Sit linea binomia ag et dividatur in 
duas lineas ex quibus componitur et in duo nomina 
super punctum b. Dico igitur, quod ag non dividitur in 
duas lineas et in duo nomina super aliud punctum. 

Probatio eius: Quoniam illud non est possibile. Quod 
si fuerit possibile, dividatur super punctum d etiam. Et 
quia linea ab et linea bg sunt rationales in potentia et 
in ea tantum communicantes, ergo superficies ab in bg 
est medialis secundum quod positum est in coniunc- 
tione linearum. Et duplum eius mediale existit. Sed 
quadratum ag est equale duobus quadratis ab et bg et 
duplo superficiei facte ex ab in bg coniunctim. Ipsum 
quoque est equale duobus quadratis que fiunt ex ad et 
dg et duplo superficiei facte ex ad in dg simul, ergo duo 
quadrata que fiunt ex duabus lineis ab et bg simul cum 
duplo superficiei que fit ex ab in bg sunt equalia duo- 
bus quadratis factis ex duabus lineis ad et dg simul 
cum duplo superficiei que fit ex ad in dg. Ergo super- 
fluum quod est inter duo quadrata duarum linearum 
ab et bg quando coniunguntur et duo quadrata ad et dg 
quando coniunguntur est equale superfluo quod est 
inter duplum superficiei que continetur a duabus li- 
neis ab et bg et inter duplum superficiei que continetur 
a duabus lineis ad et dg. Sed superfluum quod est inter 
duo quadrata ab et bg quando coniunguntur et super- 
fluum quod est inter duo quadrata ad et dg quando 
coniunguntur est rationale, ergo bd est rationale. Et 
illud est quoniam unumquodque eorum est rationale, 
ergo superfluum quod est inter duplum superficiei 
que continetur ab his lineis ab et bg et quod est inter 
duplum superficiei que continetur a lineis ad et dg est 
rationale. Sed hoc est impossibile et contrarium quo- 
niam superfluum medialis super mediale est irratio- 
nale, ergo linea binomia non dividitur in duas lineas 
suas et in duo nomina in duobus diversis locis, ergo in 
uno tantum puncto dividitur. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.40] Linea bimedia prima non dividitur in duo me- 
dialia nisi in uno puncto tantum. 


E — deeb  — «3 


263 


10 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


85 


60 


Exempli causa: Sit linea bimedia prima ag que sit di- 
visa super punctum b in duo medialia. Dico igitur, 
quod ag in duo medialia in alio puncto non dividitur. 

Probatio eius: Quoniam non potest aliter esse. Quod 
si possibile fuerit, dividatur etiam in puncto d. Et quia 
superfluum quod est inter duo quadrata ab et bg 
quando coniunguntur et inter duo quadrata ad et dg 
quando coniunguntur, ut in precedenti theoremate 
ostensum est, est equale superfluo quod est inter du- 
plum superficiei que continetur a duabus lineis ab et 
bg et duplum superficiei que continetur a duabus lineis 
ad et dg. Et superfluum quod est inter duplum superfi- 
ciei que continetur a lineis ab et bg et quod.est inter 
duplum superficiei que continetur a lineis ad et dg est 
rationale, quoniam ipsa sunt rationalia. Ergo super- 
fluum quod est inter duo quadrata duarum linearum 
ab et bg quando coniunguntur et quod est inter duo 
quadrata ad et dg quando coniunguntur est rationale. 
Sed hoc est impossibile et contrarium quoniam super- 
fluum quod est inter duo medialia non est rationale. 
Ergo linea bimedia prima non dividitur in duo media- 
lia in duobus diversis locis. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Hic additur quedam figura que non est huius libri 
neque invenitur in translatione Thebit, sed quia est 
necessaria theoremati in quo dicitur quod linea bino- 
mia non dividitur in suas lineas et in sua nomina nisi 
in uno puncto tantum et aliis que ipsum sequuntur, 
ideo adiuncta est et dicitur esse cuiusdam qui vocaba- 
tür iezidi. 


Ipsum autem theorema est huiusmodi: Superfluum 
quod est inter diversas diminutiones quantitatum 
equalium superfluo, quod est inter residua earum, est 
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Exempli causa: Sit linea ag in duobus punctis b et d 
divisa. Dico igitur, quod superfluum quod est inter 
coniunctionem duorum quadratorum ab et bg et inter 
coniunctionem duorum quadratorum ad et dg est 
equale superfluo quod est inter duplum superficiei 
contente a duabus lineis ab et bg et inter duplum super- 
ficiei contente a lineis ad et dg. Et illud ideo est quo- 
niam coniunctio duorum quadratorum ab et bg cum 
duplo superficiei que continetur ab ab et bg est equalis 
quadrato facto ex ag. Et similiter erit coniunctio duo- 
rum quadratorum ad et dg cum duplo superficiei que 
continetur ab ad et dg equalis quadrato facto ex ag. 
Cum ergo minuetur ex eo coniunctio quadratorum ab 
et bg et coniunctio quadratorum ad et dg, residuum 
erit superfluum quod est inter ea. Dico igitur, quod 
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ipsum est equale superfluo quod est inter duplum su- 
perficiei ab et bg et inter duplum superficiei ad et dg. 

Probatio eius: Quoniam ponam lineam ez cui adiun- 
gam superficiem equalem quadrato linee ag sitque su- 
perficies Az ex qua minuam superficiem hz equalem 
coniunctioni quadratorum ab et bg. Et remanebit su- 
perficies tk equalis duplo superficiei contente ab ab et 
bg. Et minuam etiam ex ea superficiem /z equalem 
coniunctioni quadratorum ad et dg. Et remanebit su- 
perficies mk equalis duplo superficiei contente a lineis 
ad et dg. Superfluum vero superficiei /z super superfi- 
ciem hz est superficies //. Et similiter superfluum super- 
ficiei th super superficiem mk est superficies //. Sed 
superficies /z est equalis coniunctioni quadratorum ad 
et dg et superficies hz est equalis coniunctioni quadra- 
torum ab et bg. Augmentum ergo quadratorum ad et 
dg super quadrata ab et bg est superficies ¢/. Et etiam 
quia duplum superficiei que continetur ab ab et bg est 
equale superficiei tk et duplum superficiei contente ab 
ad et dg est equale superficiei mk, ergo superfluum 
dupli superficiei contente ab ab et bg super duplum 
superficiei que continetur ab ad et dg est superficies tl. 
Iam ergo manifestum est quod superfluum coniunc- 
tionis quadratorum ad et dg super coniunctionem 
quadratorum ab et bg est equale superfluo dupli super- 
ficiei ab in bg super duplum superficiei ad in dg. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.41] Linea bimedia secunda non dividitur in duo 
medialia sua nisi in uno puncto tantum. 
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Exempli causa: Sit linea bimedia secunda ag que divi- 
datur in duo medialia sua in puncto b. Dico igitur, 
quod ag non dividitur in duo medialia in alio puncto. 
Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Quod si possibile fuerit, dividatur etiam in puncto d. 
Sit ergo linea ez rationalis et adiungatur ad lineam ez 
superficies equalis quadrato facto ex ag que sit zk. Et 
adiungatur etiam ei superficies equalis duobus qua- 
dratis factis ex duabus lineis ab et bg coniunctis que sit 
zh. Remanet ergo superficies tk equalis duplo superfi- 
ciei que continetur a duabus lineis ab et bg. Et etiam si 
minuero ex superficie z& superficiem equalem duobus 
quadratis factis ex duabus lineis ad et dg que est zi, 
remanebit duplum superficiei contente a duabus lineis 
ad et dg equale superficiei mk vel aliter remanebit su- 
perficies equalis duplo superficiei que continetur a 
duabus lineis ad et dg que est superficies m&. Et quia 
duo quadrata facta ex lineis ab et bg cum coniunguntur 


sunt mediale et duplum superficiei que continetur a 
lineis ab et bg etiam est mediale et duo quadrata facta 
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ex duabus lineis ab et bg cum coniunguntur sunt equa- 
lia superficiei zh et duplum superficiei que continetur 
a duabus lineis ab et bg est equale superficiei tk, erit 
unaqueque duarum superficierum et et tk medialis. 
Sed ipse iam fuerunt adiuncte ad duas lineas rationales 
que sunt ez et At, ergo unaqueque duarum linearum eh 
et hk est rationalis in potentia. Et queque illarum est 
seiuncta linee ez in longitudine. Et quia linea ab est 
seiuncta linee bg in longitudine et proportio ab ad bg 
est sicut proportio quadrati facti ex ab ad superficiem 
quam continent linee ab et bg, erit quadratum factum 
ex ab seiunctum superficiei que continetur a lineis ab 
et bg. Sed quadratum factum ex ab est communicans 
duobus quadratis factis ex ab et bg et superficies que 
continetur a lineis ab et bg est communicans duplo 
superficiei que continetur a lineis ab et bg, ergo duo 
quadrata facta ex duabus lineis ab et bg coniunctim 
sunt seiuncta duplo superficiei que continetur a dua- 
bus lineis ab et bg. Sed duo quadrata facta ex lineis ab 
et bg quando coniunguntur sunt equalia superficiei zh. 
Et duplum superficiei que continetur a duabus lineis 
ab et bg est equalis superficiei tk, ergo superficies et est 
seiuncta superficiei tk. Sed proportio et ad tk est sicut 
proportio eh ad hk, ergo linea eh est seiuncta in longi- 
tudine linee hk. Ergo due linee eh et hk sunt rationales 
in potentia et sunt tantum in ea communicantes. Ergo 
linea ek est binomia que iam fuit divisa in duo nomina 
in puncto A. Similiter quoque ostenditur, quod iam 
fuit divisa in duo nomina in puncto /, ergo linea bi- 
nomia dividitur in duo nomina et in duas lineas in 
duobus punctis diversis. Sed iam fuit manifestum illud 
esse impossibile. Linea ergo bimedia secunda non di- 
viditur in duo medialia in duobus punctis diversis. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.42] Linea maior non dividitur in lineas suas ex qui- 
bus componitur nisi in uno puncto tantum. 
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Exempli causa: Sit linea maior ag que sit divisa in 
puncto b in lineas suas, ergo linee ab et bg sunt in 
potentia seiuncte. Et quod congregatur ex quadratis 
earum quando coniunguntur est rationale et superfi- 
cies quam continent est medialis. Dico igitur, quod 
linea ag non dividitur. in alio puncto in duas alias li- 
neas in termino suarum linearum. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter. 
Quod si possibile est aliter esse, dividatur ergo in 
puncto d. Et quia duo quadrata linearum ab et bg cum 
duplo superficiei que continetur a lineis ab et bg sunt 
equalia duobus quadratis duarum linearum ad et dg 
cum duplo superficiei que continetur a lineis ad et dg, 
erit superfluum quod est inter duo quadrata linearum 
ab et bg quando coniungentur et inter duo quadrata 
linearum ad et dg quando coniungentur equale super- 
fluo quod est inter duplum superficiei que continetur 
a duabus lineis ad et dg et inter duplum superficiei que 
continetur a lineis ab et bg. Sed superfluum quod est 
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inter duo quadrata duarum linearum ab et bg, quando 
coniunguntur, et duo quadrata duarum linearum ad et 
dg, quando coniunguntur, est rationale. Et illud est 
ideo quoniam ipsa sunt rationalia. Ergo superfluum 
quod est inter duplum superficiei contente a duabus 
lineis ad et dg et inter duplum superficiei que contine- 
tur a duabus lineis ab et bg est rationale. Hoc autem 
est impossibile et contrarium, quoniam unumquod- 
que eorum est mediale. Non ergo dividitur linea 
maior super duo puncta diversa neque dividitur nisi 
tantum in lineas ex quibus componitur. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.43] Linea potens super rationale et mediale non di- 
viditur in lineas suas nisi in uno puncto tantum. 


Exempli causa: Sit linea potens super rationale et me- 
diale ag que in puncto 6 dividatur in lineas suas, ergo 
due linee ab et bg sunt seiuncte in potentia et duo 
quadrata facta ex eis quando coniunguntur fiunt me- 
dialia et superficies que ab eis continetur est rationalis. 
Dico igitur, quod linea ag non dividitur in alio puncto 
neque in alias duas lineas in termino linearum suarum. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Quod si fuerit possibile, dividatur etiam in puncto 4. 
Et quia duo quadrata duarum linearum ab et bg cum 
duplo superficiei que continetur a lineis ab et bg sunt 
equalia duobus quadratis ad et dg cum duplo superfi- 
ciei que continetur a duabus lineis ad et dg, erit super- 
fluum quod est inter duplum superficiei contente a 
lineis ab et bg et inter duplum superficiei que contine- 
tur a lineis ad et dg equale superfluo quod est inter 
duo quadrata linearum ab et bg, quando coniungun- 
tur, et inter duo quadrata duarum linearum ad et dg, 
quando coniunguntur. Sed superfluum quod est inter 
duplum superficiei que continetur a duabus lineis ab et 
bg et inter duplum superficiei que continetur a lineis 
ad et dg est rationale, quoniam unumquodque eorum 
est rationale. Ergo superfluum quod est inter duo 
quadrata linearum ab et bg et inter quadrata linearum 
ad et dg quando coniunguntur est rationale. Hoc 
autem contrarium est et impossibile, quoniam unum- 
quodque eorum est mediale. Non ergo dividitur linea 
potens super rationale et mediale in duobus punctis 
diversis. Sed dividitur in uno solo puncto et in lineas 
suas tantum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.44] Linea potens super duo medialia non dividitur 
in duas lineas nisi in termino suarum linearum ex qui- 
bus est composita in quas ipsa dividitur et in uno 
puncto tantum. 


Exempli causa: Sit linea ad potens super duo medialia 
et dividatur in puncto 6 in suas lineas ex quibus com- 
ponitur. Due ergo linee ab et bd sunt seiuncte in po- 
tentia et duo quadrata facta ex lineis ab et bd quando 
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coniunguntur aggregatur quod est mediale, et superfi- 
cies etiam quam due linee continent ab et bd est media- 
lis. Et duo quadrata facta ex lineis ab et bd quando 
coniunguntur sunt seiuncta superficiei que continetur 
a duabus lineis ab et bd. Dico igitur, quod ad non 
dividitur in alio puncto in termino suarum linearum 
que sunt ab et bd neque in alias lineas. 
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Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter. 
Quod si possibile fuerit, dividatur etiam in puncto g. 
Ergo due linee ag et gd sunt incommunicantes in po- 
tentia. Et cum coniungentur duo quadrata facta ex 
lineis ag et gd, erit coniunctum mediale, et superficies 
que continetur a lineis ag et gd etiam erit medialis et 
duo quadrata facta ex lineis ag et gd cum coniunguntur 
sunt seiuncta superficiei que continetur a duabus lineis 
ag et gd. Sit ergo aliqua linea rationalis que sit ez ad 
quam adiungatur superficies equalis duobus quadratis 
factis ex duabus lineis ab et bd quando coniunguntur 
que sit superficies e& cuius latitudo est eh. Et ad lineam 
hk adiungatur superficies equalis duplo superficiei que 
continetur a duabus lineis ab et bd que sit superficies 
hm cuius latitudo est Ac. Ergo tota superficies em est 
equalis quadrato facto ex ad. Et quia superficies equa- 
lis duobus quadratis factis ex duabus lineis ab et bd est 
medialis et superficies equalis duplo superficiei que 
continetur a lineis ab et bd etiam est medialis et super- 
ficies ek est equalis duobus quadratis factis ex duabus 
lineis ab et bd et superficies hm est equalis duplo super- 
ficiei contente a lineis ab et bd, erit unaqueque duarum 
superficierum e&; hm medialis. Et quia unaqueque illa- 
rum est adiuncta ad lineam rationalem et fiunt earum 
latitudines linee eh et Ac, erit unaqueque duarum linea- 
rum eh et hc in potentia rationalis et seiuncta linee ez 
in longitudine. Et quia duo quadrata duarum linea- 
rum ab et bd sunt seiuncta duplo superficiei que conti- 
netur a lineis ab et bd, erit superficies ek seiuncta super- 
ficiei hm. Sed proportio ek ad hm est sicut proportio eh 
ad hc. Ergo linea eh est seiuncta in longitudine linee Ac. 
Unaqueque autem linearum eh et hc est rationalis in 
potentia et ipse tantum in ea sunt communicantes, 
ergo linea ec est binomia que iam fuit divisa in puncto 
h. Si ergo linea ad sit divisa in alio puncto etiam in 
duas lineas ag et gd, cum processerimus hac via qua 
processimus, ostendemus quod linea ec que binomia 
est divisa etiam in puncto ¢ in duas lineas. Sed iam 
ostensum est, quod hoc est contrarium et impossibile. 
Non ergo dividitur linea ad in alio puncto nisi in punc- 
to 6. Ergo linea que potest super duo medialia non 
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dividitur nisi in uno puncto tantum neque dividitur 
nisi in lineas suas et in termino linearum suarum. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[Definitiones] 


[i] Si fuerit aliqua linea rationalis et alia linea bi- 
nomia, que in duo nomina sit divisa, et fuerit 
maius nomen addens super minus eis in potentia 
equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine et fuerit nomen maius 
communicans in longitudine linee rationali date, 
tota linea nominabitur binomium primum. 

[ii]' Et si fuerit nomen minus communicans linee 
rationali date, tota linea vocabitur binomium 
secundum. 

liii] Quod si nullum duorum nominum fuerit com- 
municans in longitudine linee rationali date, tota 
linea nominabitur binomium tertium. 

liv] Sed si maius nomen fuerit etiam addens super 
minus in potentia equale quadrato quod est ex 
linea seiuncta sibi in longitudine et si fuerit 
maius nomen in longitudine communicans linee 
rationali date, dicetur tota linea binomium 
quartum. 

[v] Etsi fuerit minus nomen communicans in longi- 
tudine linee rationali date, tota linea vocabitur 
binomium quintum. 

[vi] Quod si nullum duorum nominum linee ratio- 
nali date fuerit communicans in longitudine, 
nominabitur tota linea binomium sextum. 


[X.45] Lineam binomiam primam invenire. 


Exempli causa: Ponam lineam rationalem a cui sit in 
longitudine communicans linea 5g. Sed linea a est ra- 
tionalis, ergo linea bg est rationalis. Et sint duo numeri 
quadrati ed et dz et non sit superfluum quod est inter 
eos scilicet ez numerus quadratus. Et sit proportio 
quadrati facti ex bg ad quadratum factum ex gh sicut 
proportio de ad ez. Ergo quadratum factum ex bg est 
communicans quadrato facto ex gh, quoniam propor- 
tio eius ad ipsum est sicut proportio numeri ad nume- 
rum. Sed quadratum factum ex bg est rationale, ergo 
quadratum ex linea gh est rationale. Et quia proportio 
de ad ez est sicut proportio quadrati facti ex bg ad 
quadratum factum ex gh, sed proportio de ad ez non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum, ergo proportio quadrati ex bg ad quadratum 
ex gh non est sicut proportio numeri quadrati ad nu- 
merum quadratum. Ergo linea bg est seiuncta in longi- 
tudine linee gh. Sed unaqueque earum est in potentia 
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rationalis, ergo due linee bg et gh sunt rationales in 
potentia et in ea tantum communicantes. Ergo linea bh 
est binomium. Dico igitur, quod est binomium pri- 
mum ex lineis que sunt binomie. 

Probatio eius: Quoniam proportio de ad ez est sicut 
proportio quadrati facti ex bg ad quadratum factum ex 
gh et numerus de est maior numero ez, ergo quadra- 
tum factum ex linea bg est maius quadrato quod fit ex 
linea gh. Sit ergo augmentum quadrati facti ex bg ad 
quadratum factum ex gh equale quadrato facto ex t. Et 
quia proportio de ad ez est sicut proportio quadrati 
facti ex bg ad quadratum factum ex gh, erit etiam, cum 
everterimus, proportio ed ad dz sicut proportio qua- 
drati ex bg ad quadratum factum ex ¢. Sed unusquis- 
que numerorum ed et dz est numerus quadratus, ergo 
proportio quadrati ex bg ad quadratum factum ex ¢ est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum. Ergo linea bg est communicans linee ¢ in longitu- 
dine. Sed augmentum bg super gh in potentia est equa- 
le quadrato facto ex ¢, ergo linea bg addit super lineam 
gh in potentia equale quadrato quod est ex linea 
communicante sibi in longitudine que est /. Sed linea 
bg est maior duabus lineis 5g et gh et ipsa est commu- 
nicans linee rationali date in longitudine que est a, 
ergo linea bh est binomium primum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


(X.46] Binomium secundum invenire. 
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Verbi gratia: Ponam itaque lineam rationalem a cui 
linea gh sit in longitudine communicans. Ergo linea gh 
est rationalis. Et sint duo numeri quadrati ed et dz et 
non sit superfluum quod est inter eos, scilicet, ez nu- 
merus quadratus. Et sit proportio quadrati facti ex gh 
ad quadratum factum ex bg sicut proportio ze ad ed. 
Ergo quadratum factum ex gh est communicans qua- 
drato facto ex bg, quoniam proportio eius ad ipsum est 
sicut proportio numeri ad numerum. Sed quadratum 
factum ex gh est rationale, ergo quadratum factum ex 
bg est rationale. Et quia proportio ze ad ed est sicut 
proportio quadrati facti ex gh ad quadratum factum ex 
bg, sed proportio ze ad ed non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum, ergo propor- 
tio quadrati facti ex gh ad quadratum factum ex bg 
non est sicut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum. Ergo linea gh est seiuncta in longitudine 
linee bg. Ipse autem sunt rationales in potentia et in ea 
tantum communicantes, ergo linea bh est binomium. 
Dico igitur, quod est secundum ex lineis que sunt bi- 
nomie. 

Probatio eius: Quoniam proportio quadrati facti ex 
gh ad quadratum factum ex dg est sicut proportio nu- 
meri ez ad numerum de, sed numerus ez est minor 
numero de, ergo quadratum factum ex gh est minus 
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quadrato facto ex bg. Ergo quadratum factum ex bg est 
maius quadrato facto ex gh. Sit ergo augmentum qua- 
drati facti ex bg super quadratum factum ex gh equale 
quadrato facto ex ¢. Et ostendam, sicut ostendi in eo 
quod antecessit, quod ¢ est communicans linee bg in 
longitudine. Ergo linea bg addit super lineam gh in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine. Sed linea gh que est minor 
duabus lineis bg et gh est communicans in longitudine 
linee rationali date que est a. Ergo linea bh est bino- 
mium secundum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.47] Lineam binomii tertii invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
tres numeros quorum nullius proportio ad alium sit 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum qui sint bg; gd; e. Et sit proportio bg ad bd sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
Et sit proportio quadrati facti ex a ad quadratum fac- 
tum ex zh sicut proportio e ad bg. Ergo quadratum 
factum ex linea a est communicans quadrato facto ex 
zh, quoniam proportio eius ad ipsum est sicut propor- 
tio numeri ad numerum. Sed quadratum factum ex a 
est rationale, ergo quadratum factum ex zh est ratio- 
nale. Et quia proportio e ad bg est sicut proportio 
quadrati facti ex a ad quadratum factum ex zh et pro- 
portio e ad bg non est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum, ergo proportio quadrati 
facti ex a ad quadratum factum ex zh non est sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
Ergo linea a est seiuncta in longitudine linee zh. Et 
etiam quia ponam proportionem quadrati facti ex zh 
ad quadratum factum ex ht sicut est proportio bg ad 
gd, et ostendam, sicut ostendi in precedentibus, quod 
quadratum factum ex linea ht est rationale, tunc linea 
ht erit seiuncta in longitudine linee zh. Ergo due linee 
zh et ht sunt rationales in potentia et in ea tantum 
communicantes. Ergo linea zt est binomium. Dico 
ergo, quod ipsa est binomium tertium ex lineis que 
dicuntur binomie. 

Probatio eius: Quoniam proportio e ad bg est sicut 
proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
zh et proportio bg ad gd est sicut proportio quadrati 
facti ex zh ad quadratum factum ex ht, ergo secundum 
proportionem equalem erit proportio e ad gd sicut 
proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
ht. Sed proportio e ad gd non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum. Ergo propor- 
tio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex At non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum. Ergo linea a est seiuncta linee ht in longitu- 
dine. Nulla ergo duarum linearum zh et At est commu- 
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nicans in longitudine linee rationali a. Et etiam quia 
proportio bg ad gd est sicut proportio quadrati facti ex 
zh ad quadratum factum ex ht et linea bg est maior 
linea gd, ergo quadratum factum ex linea zh est maius 
quadrato facto ex linea ht. Sit ergo augmentum eius 
super ipsam equale quadrato facto ex linea k. Et quia 
proportio bg ad gd est sicut proportio quadrati facti ex 
zh ad quadratum factum ex At, erit, cum everterimus, 
proportio bg ad bd sicut proportio quadrati facti ex zh 
ad quadratum factum ex k. Sed proportio bg ad bd est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum. Ergo proportio quadrati facti ex zh ad quadra- 
tum factum ex & est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum, ergo linea zh est communi- 
cans linee Å in longitudine. Ergo linea zh addit super 
lineam At in potentia equale quadrato quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine. Sed nulla 
duarum linearum z et ht est communicans in longitu- 
dine linee rationali date que est a. Ergo linea z/ est 
binomium tertium. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.48] Lineam binomii quarti invenire. 


Exempli causa: Ponam lineam rationalem a cui linea 
bg sit in longitudine communicans. Sed linea a est ra- 
tionalis, ergo linea bg est rationalis. Et sint duo numeri 
quadrati dz et ze et non sit totum eorum qui est de 
numerus quadratus. Et sit proportio quadrati facti ex 
bg ad quadratum factum ex gh sicut proportio de ad ez. 
Sed de et ez sunt numeri, ergo quadratum factum ex bg 
est communicans quadrato facto ex gh. Sed quadratum 
factum ex bg est rationale, ergo quadratum factum ex 
gh est rationale. Et etiam quia proportio de ad ez est 
sicut proportio quadrati facti ex bg ad quadratum fac- 
tum ex gh et proportio de ad ez non est sicut proportio 
numeri quadrati ad numerum quadratum, ergo pro- 
portio quadrati facti ex bg ad quadratum factum ex gh 
non est sicut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum. Linea ergo 5g linee gh est seiuncta in longi- 
tudine. Unaqueque tamen earum est in potentia ratio- 
nalis et ipse tantum in ea sunt communicantes, ergo 
linea bh est binomium. Dico igitur, quod ipsa est quar- 
tum ex lineis que sunt binomie. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex bg est 
maius quadrato facto ex gh, sit ergo augmentum eius 
super ipsum equale quadrato facto ex linea ¢. Et quia 
proportio de ad ez est sicut proportio quadrati facti ex 
bg ad quadratum factum ex gh, erit, cum everterimus, 
proportio de ad dz sicut proportio quadrati facti ex bg 
ad quadratum factum ex f. Sed proportio de ad dz non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum. Proportio igitur quadrati facti ex bg ad qua- 
dratum factum ex ¢ non est sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Linea igitur bg se- 
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iuncta est in longitudine linee /. Ergo linea bg addit 
super lineam gh in potentia equale quadrato facto ex t 
que est seiuncta ei in longitudine. Maior quoque dua- 
rum linearum bg et gh, que est bg, est communicans in 
longitudine linee rationali date que est a. Ergo linea bh 
est binomium quartum. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.49] Lineam binomii quinti reperire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut sit linea gh communicans in longitudine linee a. Sed 
linea a est rationalis, ergo linea gh est rationalis. Et sint 
duo numeri quadrati dz et ze et non sit totum eorum, 
quod est de, numerus quadratus. Et sit proportio qua- 
drati facti ex gh ad quadratum factum ex bg sicut pro- 
portio ze ad ed, ergo quadratum factum ex gh est 
communicans quadrato facto ex bg. Sed quadratum 
factum ex gh est rationale, ergo quadratum factum ex 
bg est rationale. Sed quia proportio ze ad ed etiam est 
sicut proportio quadrati facti ex gh ad quadratum fac- 
tum ex 5g et proportio ze ad ed non est sicut proportio 
numeri quadrati ad numerum quadratum, ergo pro- 
portio quadrati facti ex gh ad quadratum factum ex bg 
non est sicut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum. Ergo linea gh est seiuncta linee bg in longi- 
tudine. Ergo unaqueque duarum linearum gh et bg in 
potentia est rationalis et ipse in ea tantum sunt com- 
municantes. Ergo linea bh est binomium. Dico ergo, 
quod est quintum ex lineis que sunt binomie. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex bg est 
maius quadrato facto ex gh, ergo sit augmentum eius 
super ipsum equale quadrato facto ex t. Ostendam 
ergo, sicut ostendi in precedentibus, quod linea bg est 
seiuncta linee ¢ in longitudine, et quod bg addit super 
gh in potentia equale quadrato facto ex linea £ que 
seiuncta est ei in longitudine, et quod minor duabus 
lineis bg et gh, que est gh, est communicans in longitu- 
dine linee rationali date que est a. Ergo linea bh est 
binomium quintum. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.50] Lineam binomii sexti invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et sint 
tres numeri quorum nullius proportio ad alium sit ut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum 
qui sint bg; gd; e. Neque etiam sit proportio bg ad bd ut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
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Et sit proportio quadrati facti ex a ad quadratum fac- 
tum ex zh sicut proportio e ad bg, ergo quadratum 
factum ex zh est communicans quadrato facto ex a. Sed 
quadratum factum ex a est rationale, ergo quadratum 
factum ex zh est rationale. Sed zh est seiuncta linee a in 
longitudine, ergo si nos processerimus, sicut proces- 
simus in opere linee binomii tertii, manifestum erit 
nobis quod due linee zh et ht sunt rationales in poten- 
tia et in ea tantum communicantes, et quod nulla 
earum in longitudine communicat linee rationali date 
que est a, et quod maior que est zh addit super mino- 
rem que est At equale quadrato facto linee seiuncte ei 
in longitudine. Ergo linea zt est binomium sextum. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.51] Si superficies contineatur a linea rationali et 
linea binomii primi, linea potens super illam superfi- 
ciem est irrationalis et est linea que vocatur binomium. 
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Exempli causa: Sit superficies bg contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea binomii primi que est ag. 
Dico igitur, quod linea que potest super superficiem 
bg est irrationalis, et quod est linea que est ex binomiis. 

Probatio eius: Quoniam linea ag est linea binomii 
primi. Dividam ergo ipsam in duo nomina in puncto d 
et sit maius nomen ad. Ergo due linee ad et dg in 
potentia sunt rationales et in ea tantum communican- 
tes et linea ad addit super lineam dg in potentia equale 
quadrato quod est ex linea communicante sibi in lon- 
gitudine. Linea quoque ad est communicans linee ab 
in longitudine. Cum ergo adiungatur ad lineam ad 
superficies equalis quarte quadrati facti ex dg et 
minuitur ex complemento linee superficies quadrata, 
dividit ipsam in duas sectiones communicantes in lon- 
gitudine. Dividatur ergo dg in duo media in puncto e 
et adiungatur ad lineam ad superficies equalis quadra- 
to facto ex de et minuatur ex complemento linee su- 
perficies quadrata. Sitque superficies adiuncta equalis 
superficiei que continetur a duabus lineis az et zd. 
Linea ergo az linee zd communicat in longitudine. 
Protraham ergo a punctis z; d; e lineas equidistantes 
duabus lineis ab et gl que sint linee zh; dt; ek. Et faciam 
quadratum equale superficiei bz quod sit mn et aliud 
quadratum equale superficiei Ad quod sit ns cuius unus 
angulus sit relatus angulo quadrati mn. Duo itaque 
quadrata mn; ns super unam consistunt diametrum. 
Protraham ergo inter ea diametrum ms et complebo 
lineas figure gc. Et quia superficies rectorum angulo- 
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rum que continetur a lineis az; zd est equalis quadrato 
facto ex de, erit linea de proportionalis lineis az et zd 
existens inter eas. Similiter quoque fiet superficies dk 
proportionalis duabus superficiebus ah et hd inter eas 
existens. Et similiter etiam superficies dk sit proportio- 
nalis duobus quadratis mn; ns inter ea existens. Sed 
superficies ah est equalis quadrato mn et superficies Ad 
est equalis quadrato ns. Superficies ergo dk est equalis 
superficiei ng, quoniam n4 est proportionalis inter duo 
quadrata mn et ns existens inter ea, quia proportio 
lateris minoris quadrati quod est ns ad latus superficiei 
nq est sicut proportio lateris superficiei ng ad latus 
maioris quadrati quod est mn. Sed superficies dk est 
equalis superficiei el. Superficies quoque ng est equalis 
superficiei nc. Ergo superficies el est equalis superficiei 
nc. Ergo tota superficies bg est equalis toti superficiei 
qc. Sed superficies gc est quadratum, ergo linea qs 
potest super superficiem bg. Dico igitur, quod linea qs 
est ex binomiis. 

Probatio: Quoniam linea az est communicans zd in 
longitudine, erit linea ad communicans unicuique 
duarum linearum az et zd in longitudine. Sed linea ad 
est rationalis et communicans ab in longitudine, ergo 
unaqueque duarum linearum az et zd est rationalis et 
communicat in longitudine linee ab. Ergo due linee az 
et zd sunt rationales et communicantes in longitudine 
linee ab. Ergo unaqueque duarum superficierum ah et 
hd est rationalis et ipse etiam sunt communicantes. Sed 
superficies ah est equalis quadrato mn et superficies hd 
est equalis quadrato ns, ergo unumquodque duorum 
quadratorum mn et ns est rationale que etiam sunt 
communicantia in potentia. Sed quadrata mn et ns sunt 
facta ex lineis gf; fs, ergo linee gf; fs in potentia sunt 
rationales et in ea communicantes. Et quia linea de est 
equalis linee eg et linea dg est rationalis in potentia 
que in longitudine est seiuncta linee ab, erit unaque- 
que duarum linearum de; eg rationalis in potentia et 
seiuncta linee ab in longitudine. Ergo unaqueque dua- 
rum superficierum dk; kg est medialis. Et quia dk est 
medialis et est equalis superficiei gn et quadratum ns 
est rationale, erit superficies qn seiuncta quadrato ns. 
Sed proportio gn ad ns est sicut proportio 4f ad fs, ergo 
linea gf est seiuncta linee fs in longitudine. Ergo ipse in 
potentia tantum sunt communicantes et in ea sunt ra- 
tionales. Ergo linea gs est ex binomiis que potest super 
superficiem bg, ergo linea que potest super superficiem 
bg est irrationalis et est ea que vocatur binomium. Ft 
illud est quod demonstrare voluimus. 


Manifestum est quod superficies dk equatur superfi- 
ciei ng ex hoc quod proportio linee que potest super ah 
ad lineam que potest super dk est sicut proportio linee 
que potest super dk ad lineam que potest super zt. 
Ergo superficies que continetur a duabus extremis 
equalis est quadrato quod fit ex media earum. Simili- 
ter quoque ostenditur, quod illa que continetur ab his 
extremis equalis est quadrato cius que potest super 
superficiem ng. Sed ea que sunt equalia uni et eidem 
rei sunt equalia. Ergo quadratum eius que potest 
super superficiem dk est equalis quadrato eius que 
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potest super superficiem n4. Ergo dk est equalis ng. Et 
illud est quod demonstrare intendimus. 


[X.52] Si superficies contineatur a linea rationali et 
linea binomii secundi, linea que potest super illam 
superficiem est irrationalis et est ea que dicitur bime- 
dium primum. 
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Exempli causa: Sit superficies al que contineatur a 
linea rationali ab et linea binomii secundi que sit ag. 
Dividatur itaque ag in duo nomina in puncto d. Dico 
igitur, quod linea que potest super superficiem al est 
irrationalis, et quod est ea que dicitur bimedium pri- 
mum. 

Probatio eius: Quoniam linea ag est linea binomii se- 
cundi que iam divisa est in duo nomina in puncto d, 
ergo est unaqueque duarum linearum ad et dg in po- 
tentia rationalis et in ea tantum sunt communicantes 
et addit linea ad super lineam dg in potentia equale 
quadrato quod est ex linea communicante sibi in lon- 
gitudine. Sed linea dg est communicans in longitudine 
linee rationali ab. Ergo cum adiungitur ad ad superfi- 
cies equalis quarte quadrati facti ex dg et minuitur ex 
complemento linee superficies quadrata, tunc ipsa di- 
vidit eam in duas sectiones in longitudine communi- 
cantes. Dividatur ergo dg in duo media in puncto e et 
adiungatur ad lineam ad superficies equalis quadrato 
facto ex de et minuatur ex complemento ipsius super- 
ficies quadrata et sit superficies adiuncta equalis su- 
perficiei contente a duabus lineis az et zd. Ergo linea 
az est communicans in longitudine linee zd. Protraham 
itaque a punctis e; z; d lineas equidistantes lineis ab et 
£l que sint linee zh; dt; ek et faciam quadratum equale 
superficiei ah quod sit mn et quadratum aliud equale 
superficiei dh quod sit ns cuius angulus sit oppositus 
angulo quadrati mn. Ergo duo quadrata mn; ns sunt 
super diametrum unam. Producam ergo inter ea dia- 
metrum ms et complebo lineas figure qc. Et quia super- 
ficies rectorum angulorum que continetur a duabus 
lineis az et zd est equalis quadrato facto ex de, erit linea 
de proportionalis duabus lineis az et zd existens in 
medio earum. Similiter quoque sit superficies dk inter 
superficies ah; hd proportionalis eis. Et superficies ng 
etiam est proportionalis duobus quadratis mn et ns 
inter ea existens. Sed superficies ah est equalis quadra- 
to mn et superficies Ad est equalis quadrato ns, ergo 
superficies dk est equalis superficiei ng. Sed superficies 
dk est equalis superficiei kg et superficies ng est equalis 
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superficiei nc, ergo superficies kg est equalis superficiei 
nc. Ergo tota superficies bg equalis est toti superficiei 
qc. Sed superficies qc est quadratum, ergo linea qs 
potest super superficiem bg. Dico igitur, quod qs est 
linea que dicitur bimedium primum. 

Probatio eius: Quoniam linea az est communicans 
linee zd in longitudine, erit linea ad in longitudine 
communicans unicuique duarum linearum az et zd. 
Sed linea ad est rationalis in potentia et est seiuncta 
linee ab in longitudine. Ergo unaqueque duarum li- 
nearum az et zd est seiuncta linee ab in longitudine. 
Ergo unaqueque duarum superficierum ah et hd est 
medialis, ipse tamen sunt communicantes. Sed super- 
ficies ah est equalis quadrato mn et superficies Ad est 
equalis quadrato ns, ergo unumquodque duorum 
quadratorum mn et ns est mediale que tamen sunt 
communicantia. Sed duo quadrata mn; ns sunt facta ex 
duabus lineis gf; fs, ergo due linee gf; fs sunt mediales. 
Sed et linea gf est communicans linee fs in potentia. Et 
quia de est equalis eg et linea dg est rationalis, quoniam 
est communicans linee ab in longitudine, erit unaque- 
que duarum linearum de; eg rationalis et communi- 
cans in longitudine linee ab. Ergo unaqueque duarum 
superficierum dk et Ag est rationalis. Sed superficies dk 
est equalis superficiei qn, ergo superficies qn est ratio- 
nalis. Sed ipsa est equalis superficiei que continetur a 
duabus lineis gf; fs, quoniam nf est equalis fs. Ergo 
superficies que continetur a lineis gf; fs est rationalis. 
Et quia superficies qn est rationalis et superficies ns est 
medialis, erit superficies qn seiuncta superficiei ns. Sed 
proportio qn ad ns est sicut proportio 4f ad fs, ergo 
linea gf est seiuncta linee fs in longitudine. Ergo due 
linee gf; fs sunt mediales et ipse sunt in potentia tan- 
tum communicantes et continentes superficiem ratio- 
nalem que est ea que continetur a duabus lineis gf; fs. 
Ergo linea qs est linea que est bimedium primum. Ipsa 
quoque est que potest super superficiem dg, ergo linea 
que potest super superficiem dg est irrationalis et est ea 
que est bimedium primum. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.53] Si superficies a linea rationali et linea binomii 
tertii contineatur, linea potens super illam superficiem 
est irrationalis et est ea que dicitur bimedium secun- 
dum. 
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Exempli causa: Sit superficies bg que contineatur linea 
rationali ab et linea binomii tertii que est ag. Dividatur 
ergo ag in duo nomina in puncto d et sit maius nomen 
ad. Dico igitur, quod linea que potest super superfi- 
ciem bg est irrationalis, et quod ipsa est ea que dicitur 
bimedium secundum. 
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Probatio eius: Quoniam linea ag est linea binomii 
tertii et iam divisa est in duo nomina in puncto d et 
maius nomen est aZ, erunt due linee ad et dg in poten- 
tia rationales et in ea tantum communicantes. Et addet 
linea ad super lineam dg in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Et queque duarum linearum ad et dg est seiuncta linee 
ab in longitudine. Cum ergo adiungetur ad lineam ad 
superficies equalis quarte quadrati facti ex dg et mi- 
nuetur ex complemento eius superficies quadrata, tunc 
ipsa dividet eam in duas sectiones communicantes in 
longitudine. Dividatur ergo dg in duo media in puncto 
e. Et adiungatur ad lineam ad superficies equalis qua- 
drato facto ex de et minuatur ex complemento eius 
superficies quadrata. Et sit superficies adiuncta equalis 
superficiei que continetur a lineis az et zd. Ergo linea 
az est communicans linee zd in longitudine. Protraham 
ergo a punctis z; d; e lineas equidistantes lineis ab et gi 
que sint linee zh; dt; ek. Et faciam, quemadmodum feci 
in figura que precessit hanc, et ostendam, sicut osten- 
di ibi, quod linea qs potest super superficiem al. Dico 
igitur, quod linea gs est bimedium secundum. 

Probatio eius: Quoniam linea az est communicans 
linee zd in longitudine, erit linea ad communicans uni- 
cuique duarum linearum az et zd in longitudine. Sed 
linea ad in potentia est rationalis que tamen linee ab in 
longitudine est seiuncta. Ergo unaqueque duarum li- 
nearum az et 2d est rationalis in potentia et est seiuncta 
linee ab in longitudine. Ergo unaqueque duarum su- 
perficierum ah et hd est medialis et ipse sunt communi- 
cantes. Sed superficies ah est equalis quadrato mn et 
superficies hd est equalis quadrato ns, ergo unum- 
quodque duorum quadratorum mn; ns est mediale et 
ipsa sunt communicantia. Sed duo quadrata mn; ns 
sunt facta ex duabus lineis gf; fs, ergo unaqueque dua- 
rum linearum qf; fs est medialis. Sed linea gf est com- 
municans linee fs in potentia. Et quia linea de est equa- 
lis linee eg et linea dg in potentia est rationalis, sed in 
longitudine est seiuncta linee ab, et ab est rationalis in 
longitudine, ergo erit unaqueque duarum linearum de 
et eg rationalis in potentia et seiuncta linee ab in longi- 
tudine. Ergo ipse sunt in longitudine irrationales. 
Ergo unaqueque duarum superficierum dk et kg est 
medialis. Sed superficies dk est equalis superficiei gn et 
superficies gn est equalis superficiei que continetur a 
duabus lineis gf et fs. Et illud est propter hoc quod 
linea nf est equalis linee fs. Ergo superficies que conti- 
netur a duabus lineis gf; fs est medialis. Et quia linea 
ad est seiuncta linee dg in longitudine et linea ad est 
communicans linee dz in longitudine et linea dg est 
communicans linee de in longitudine, erit linea dz se- 
iuncta linee de in longitudine. Sed proportio zd ad de 
est sicut proportio superficiei z¢ ad superficiem te. 
Ergo superficies zt est seiuncta superficiei te. Sed super- 
ficies zt est equalis superficiei ns et superficies te est 
equalis superficiei gn, ergo superficies ns est seiuncta 
superficiei gn. Sed proportio qn ad ns est sicut propor- 
tio gf ad fs, ergo linea gf est seiuncta linee fs. Ergo due 
linee gf et fs sunt mediales et in potentia tantum com- 
municantes et superficiem medialem continentes. Ex 
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quadratis quoque earum quando coniungentur quod 
proveniet erit mediale. Et superficies, que ab eis conti- 
netur, erit seiuncta quadratis earum quando coniun- 
gentur. Ergo linea qs est bimedium secundum que 
quidem potest super superficiem 5g. Ergo linea que 
potest super superficiem bg est bimedium secundum. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.54] Si superficies contineatur a linea rationali et 
linea binomii quarti, linea potens super illam superfi- 
ciem est irrationalis et vocatur maior. 
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Exempli causa: Sit superficies bg contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea binomii quarti que est ag. 
Dividatur itaque ag in duo nomina in puncto d et sit 
maius nomen ad. Dico igitur, quod linea que potest 
super superficiem bg est irrationalis, et quod ipsa est 
ea que dicitur maior. 

Probatio eius: Quoniam linea ag est linea binomii 
quarti, ergo erunt due linee ad et dg in potentia ratio- 
nales et in ea tantum communicantes. Et addit linea ad 
super lineam dg in potentia equale quadrato quod est 
ex linea seiuncta sibi in longitudine, et etiam linea ad 
est communicans linee ab in longitudine. Cum ergo 
adiungetur ad lineam ad superficies equalis quarte 
quadrati facti ex linea dg et minuetur ex complemento 
linee superficies quadrata, tunc ipsa dividit eam in 
duas sectiones in longitudine seiunctas. Dividatur ergo 
dg in duo media in puncto e. Et adiungatur ad lineam 
ad superficies equalis quadrato facto ex de et minuatur 
ex complemento linee superficies quadrata. Et sit su- 
perficies adiuncta equalis superficiei que continetur a 
duabus lineis az et zd. Linea ergo az est seiuncta linee 
zd in longitudine. Producam itaque a punctis z; d; e 
lineas equidistantes duabus lineis ab et gi que sint linee 
zh; dt; ek. Et faciam, sicut feci in figuris que sunt ante 
istam. Et ostendam, sicut ostendi ibi, quod linea qs 
potest super superficiem bg. Dico igitur, quod linea 4: 
est maior. 

Probatio eius: Quoniam linea az est seiuncta linee zd 
in longitudine, erit superficies ah seiuncta superficiei 
hd. Ergo duo quadrata mn; ns, quibus due superficies 
ah et hd sunt equales, sunt seiuncta, ergo due linee gf; 

fs sunt seiuncte in potentia. Et quia linea ad est com- 
municans in longitudine linee ab et linea ab est ratio- 
nalis, erit superficies at rationalis. Ergo quod aggrega- 
tur ex duobus quadratis duarum linearum 4f et fs 
quando coniunguntur est rationale. Sed quia linea dg 
est seiuncta linee ab in longitudine et ab est equalis dt 
et linea de est medietas linee dg, erit linea de seiuncta 
linee dt in longitudine. Sed ipse sunt in potentia ratio- 
nales. Ergo superficies te est medialis. Sed ipsa est 
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equalis superficiei ng. Et superficies n4 est equalis su- 
perficiei que continetur a duabus lineis gf; fs, ergo 
superficies que continetur a duabus lineis 4f; fs est me- 
dialis. Sed iam ostensum est, quod due linee 4f; fs sünt 
seiuncte in potentia, et quod duo quadrata earum 
quando coniunguntur sunt rationale. Ergo linea qs est 
maior et ipsa potest super superficiem bg. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.55] Si superficies contineatur a linea rationali et 
linea binomii quinti, linea potens super illam superfi- 
ciem est irrationalis et est ea que potest super rationale 
et mediale. 
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Exempli causa: Sit superficies bg contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea binomii quinti que sit ag. Et 
dividatur ag in duo nomina in puncto d et sit nomen 
maius ad. Dico igitur, quod linea que potest super bg 
est irrationalis, et quod ipsa est ea que dicitur potens 
super rationale et mediale. 

Probatio eius: Quoniam ag est linea binomii quinti, 
erunt due linee ad et dg in potentia rationales et in ea 
tantum communicantes. Et addit linea ad super lineam 
dg in potentia equale quadrato quod est ex linea se- 
iuncta sibi in longitudine. Sed linea dg est communi- 
cans linee ab rationali in longitudine. Cum ergo ad- 
iungatur ad lineam ad superficies equalis quarte qua- 
drati facti ex dg et minuitur ex complemento eius 
superficies quadrata, tunc ipsa dividit eam in duas 
sectiones in longitudine seiunctas. Dividatur ergo dg in 
duo media in puncto e. Et adiungatur ad lineam ad 
superficies equalis quadrato facto ex de et minuatur ex 
complemento eius superficies quadrata. Et sit superfi- 
cies adiuncta equalis superficiei quam continent due 
linee az; zd. Ergo linea az seiuncta est linee zd in longi- 
tudine. Protraham ergo a punctis z; d; e lineas equi- 
distantes duabus lineis ab et gi que sint linee zh; dt; ek. 
Et faciam, sicut feci in figuris que hanc precesserunt, et 
ostendam sicut ostendi in eis, quod linea qs potest su- 
per superficiem bg. Dico ergo, quod linea qs est ea que 
potest super rationale et mediale. 

Probatio eius: Quoniam linea az est seiuncta linee zd 
in longitudine, erit superficies ah seiuncta superficiei 
hd. Ergo duo quadrata mn; ns, quibus due superficies 
ah et hd sunt equales, sunt seiuncta. Ergo due linee gf; 
fs sunt in potentia seiuncte. Et quia linea dg est com- 
municans linee ab in longitudine, erit superficies tg ra- 
tionalis. Et similiter erit te rationalis. Sed ipsa est equa- 
lis superficiei ng et superficies nq est equalis superficiei 
que continetur a lineis 4f; fs, ergo superficies que con- 
tinetur a lineis gf; fs est rationalis. Et quia linea ad est 
seiuncta linee ab in longitudine et in potentia sunt ra- 
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tionales, erit superficies at medialis. Sed ipsa est equa- 
lis duobus quadratis duarum linearum df; fs quando 
coniunguntur. Ergo duo quadrata linearum qf; fs 
quando coniunguntur sunt mediale. Ergo gf; fs in po- 
tentia sunt seiuncte, et continent superficiem rationa- 
lem, et ex quadratis earum cum coniunguntur fit me- 
diale. Ergo linea qs est potens super rationale et me- 
diale que potest super superficiem dg. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.56] Si superficies contineatur a linea rationali et 
linea binomii sexti, linea potens super illam superfi- 
ciem erit irrationalis et dicetur potens super duo 
medialia. 
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Exempli causa: Sit superficies bg contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea binomii sexti que est ag. Et 
dividatur linea ag in duo nomina in puncto d et sit 
maior sectio ad. Dico igitur, quod linea que potest 
super bg est irrationalis et dicitur linea potens super 
duo medialia. 

Probatio eius: Quoniam ag est linea binomii sexti, 
erunt due linee ad; dg in potentia rationales et in ea 
tantum communicantes. Et addit linea ad super lineam 
dg in potentia equale quadrato quod est ex linea se- 
iuncta sibi in longitudine. Neque aliqua duarum li- 
nearum ad et dg est communicans linee rationali ab in 
longitudine. Si ergo ad lineam ad adiungatur superfi- 
cies equalis quarte quadrati facti ex linea dg et desit ad 
complementum eius superficies quadrata, tunc ipsa 
dividet eam in duas sectiones seiunctas in longitudine. 
Dividatur ergo dg in duo media in puncto e. Et adiun- 
gatur ad lineam ad superficies equalis quadrato facto 
ex linea de, et desit ad complementum linee superficies 
quadrata. Et sit superficies adiuncta equalis superficiei 
que continetur a duabus lineis az et zd, et sit linea az 
seiuncta in longitudine linee zd. Protraham ergo a 
punctis z; d; e lineas equidistantes duabus lineis ab et 
gl que sint linee zh; dt; ek. Et faciam, quemadmodum 
feci in figuris que sunt ante istam. Et ostendam, sicut 
ostendi in eis, quod linea qs potest super superficiem 
bg. Dico igitur, quod linea qs est ea que potest super 
duo medialia. 

Probatio eius: Quoniam linea az est seiuncta linee zd 
in longitudine, erit superficies ah seiuncta superficiei 
hd. Ergo duo quadrata mn; ns que sunt equalia duabus 
superficiebus ah; hd sunt incommunicantia. Ergo due 
linee gf; fs sunt seiuncte in potentia. Et quia linea ad 
est seiuncta linee ab in longitudine que in potentia 
sunt rationales, erit superficies af medialis. Sed ipsa 
est equalis duobus quadratis duarum linearum 4f; fs 
quando coniunguntur. Ergo quod fit ex duobus qua- 
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dratis harum duarum linearum quando coniunguntur 
est mediale. Et quia linea dg est seiuncta linee ab in 
longitudine, erit superficies £g medialis. Et similiter 
erit superficies te medialis. Sed ipsa est equalis superfi- 
ciei ng et superficies ng est equalis superficiei que con- 
tinetur a lineis gf; fs, ergo superficies que continetur a 
lineis gf; fs est medialis. Ergo due linee gf; fs sunt me- 
diales et sunt in potentia seiuncte et continent superfi- 
ciem medialem, ex quadratis quoque earum cum con- 
iunguntur quod provenit est mediale. Et superficies 
quam ipse continent est seiuncta quadratis earum 
quando coniunguntur et duplum superficiei earum 
similiter, ergo linea gs est ea que potest super duo 
medialia. Sed ipsa potest super superficiem bg, ergo 
linea que potest super superficiem bg est ea que potest 
super duo medialia. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.57] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex binomio, latitudo que pro- 
veniet erit binomium primum. 
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Exempli causa: Sit linea binomia ab que in puncto g 
in duo nomina dividatur et sit maius nomen Jg. Et sit 
linea rationalis de. Et adiungatur superficies equalis 
quadrato facto ex linea ab ad lineam de que sit superfi- 
cies ez. Et proveniat latitudo dz. Dico igitur, quod 
linea dz est linea binomii primi. 

Probatio eius: Quoniam cum separavero ex superficie 
ze superficiem equalem duobus quadratis factis ex 
duabus lineis ag et gb que sit superficies ek, remanebit 
superficies /z equalis duplo superficiei que continetur 
a lineis ag; gb. Dividam ergo lineam Åz in duo media in 
puncto m a quo protraham lineam equidistantem uni- 
cuique duarum linearum de; zs que sit linea mn. Ergo 
superficies que continetur a lineis ag; gb est equalis 
unicuique duarum superficierum &n; nz. Et etiam quia 
ponam superficiem eh equalem quadrato facto ex bg, 
remanebit superficies tk equalis quadrato facto ex ag. 
Et quoniam linea ab est binomia et iam est divisa in 
duo nomina in puncto g, erit unaqueque duarum li- 
nearum ag et gb in potentia rationalis et in ea tantum 
communicantes. Et quoniam duo quadrata facta ex 
lineis ag et gb coniunctim sunt rationalia et iam adiunc- 
ta est superficies equalis eis que est ek ad lineam ratio- 
nalem que est de, erit superficies ek rationalis. Et lati- 
tudo Ad rationalis et communicans linee de in longitu- 
dine. Et etiam quoniam fuit duplum superficiei que 
continetur a lineis ag; gb mediale et iam adiuncta est 
superficies ei equalis que est /z ad lineam rationalem 
que est equalis linee de, erit superficies /z medialis. Et 
latitudo £z in potentia rationalis et in longitudine se- 
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iuncta linee rationali de. Linea quoque dk est seiuncta 
linee kz in longitudine, quoniam duo quadrata dua- 
rum linearum ag et gb coniuncta sunt seiuncta duplo 
superficiei que continetur a lineis ag et gb. Et superfi- 
cies dl est equalis duobus quadratis linearum ag et gb et 
superficies /z est equalis duplo superficiei que contine- 
tur a lineis ag et gb. Unde superficies dl est seiuncta 
superficiei lz et linea dk seiuncta linee zk in longitu- 
dine, due ergo linee dk; kz in potentia sunt rationales 
et in ea tantum communicantes. Ergo linea dz est bi- 
nomium. Dico igitur, quod ipsa est primum. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex ag est 
communicans quadrato facto ex bg et quadratum fac- 
tum ex ag est equale superficiei /& et quadratum fac- 
tum ex bg est equale superficiei eh, ergo superficies dt 
est communicans superficiei tk. Sed proportio superfi- 
ciei dt ad tk est sicut proportio linee dh ad hk. Ergo 
linea dh est communicans in longitudine hk. Et quia 
proportio bg ad ga est sicut proportio quadrati facti ex 
bg ad superficiem que continetur a duabus lineis bg et 
ga et proportio bg ad ga est sicut proportio superficiei 
que continetur a duabus lineis bg et ga ad quadratum 
factum ex ga, erit proportio quadrati facti ex bg ad 
superficiem quam due linee bg et ga continent sicut 
proportio superficiei contente a duabus lineis bg et ga 
ad quadratum factum ex ga. Sed quadratum factum ex 
bg est equale superficiei eh et superficies contenta a 
lineis bg et ga est equalis superficiei /m et quadratum 
factum ex ag est equale superficiei tk, ergo proportio eh 
ad im est sicut proportio /m ad tk. Ergo superficies Im 
est inter duas superficies eh; tk proportionalis eis exi- 
stens. Et similiter erit linea km proportionalis duabus 
lineis dh et hk inter eas existens. Ergo superficies que 
continetur a lineis dh; hk est equalis quadrato facto ex 
linea km. Hoc autem quadratum est quarta quadrati 
facti ex linea kz. Cum.ergo adiungitur ad lineam dk 
superficies equalis quarte quadrati facti ex linea kz et 
deest ad complementum eius superficies quadrata di- 
videns eam in duas sectiones in puncto A que sunt dh; 
hk communicantes, est linea dk maior linea kz in po- 
tentia secundum equalitatem quadrati quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine. Sed linea dk 
communicat in longitudine linee de rationali que posi- 
ta est. Ergo linea dz est linea binomii primi. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.58] Si superficies equalis quadrato facto ex linea 
bimedii primi ad lineam rationalem adiungatur, lati- 
tudo que proveniet erit binomium secundum. 


~ 
oO 


s n 
b 


Exempli causa: Sit linea bimedii primi ab que in punc- 
to g in duo medialia dividatur. Et sit linea de rationalis 
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ad quam adiungatur superficies equalis quadrato 
quod est ex linea ab que sit superficies ez. Et proveniat 
latitudo dz. Dico igitur, quod linea zd est linea binomii 
secundi. 

Probatio eius: Quoniam cum separavero ex superficie 
ez superficiem equalem duobus quadratis factis ex 
duabus lineis ag et gb et posuero eam superficiem ek, 
remanebit superficies iz equalis duplo superficiei que 
continetur a duabus lineis ag et gb. Dividam ergo li- 
neam Az in duo media in puncto m a quo protraham 
lineam equidistantem unicuique duarum linearum de; 
zs que sit linea mn. Superficies ergo que continetur a 
duabus lineis ag; gb est equalis unicuique duarum su- 
perficierum Ån; nz. Et etiam si posuero superficiem eh 
equalem quadrato facto ex bg, remanebit superficies tk 
equalis quadrato facto ex ag. Et quia linea ab est bime- 
dium primum, erit unumquodque duorum quadrato- 
rum que fiunt ex lineis bg et ga mediale. Ipsa quoque 
cum coniunguntur sunt medialia quoniam quadrata 
earum cum coniunguntur sunt communicantia uni- 
cuique duorum quadratorum earum. Sed iam adiunc- 
ta est superficies equalis duobus quadratis duarum 
linearum £g et ga quando coniunguntur que est ek ad 
lineam rationalem que est de. Et sit latitudo dk. Ergo 
linea dk est in potentia rationalis et in ea tantum est 
communicans linee de. Et quoniam duplum superficiei 
que continetur a duabus lineis bg et ga est rationale, 
erit superficies /z rationalis. Sed iam adiuncta fuit ad 
lineam rationalem et provenit latitudo 4z, ergo linea 
kz est rationalis communicans linee de in longitudine. 
Sed linea dk in potentia est rationalis et seiuncta in 
longitudine linee de, ergo due linee dk; kz in potentia 
sunt rationales et in ea tantum sunt communicantes. 
Ergo linea dz est ex binomiis. Dico igitur, quod ipsa 
est secundum. 

Probatio eius: Quoniam duo quadrata facta ex lineis 
ag; gh sunt communicantia, ergo superficies eh est 
communicans superficiei tk. Sed proportio eh ad tk est 
sicut proportio dh ad hk, ergo due linee dh et hk sunt 
communicantes. Et quia proportio bg ad ga est sicut 
proportio quadrati facti ex bg ad superficiem conten- 
tam ex lineis bg et ga et proportio bg ad ga est sicut 
proportio superficiei contente ex lineis bg et ga ad 
quadratum factum ex linea ga, erit proportio quadrati 
facti ex bg ad superficiem que continetur ex lineis bg et 
ga sicut proportio superficiei que continetur a lineis bg 
et ga ad quadratum factum ex ga. Sed quadratum fac- 
tum ex bg est equale superficiei eh, et superficies que 
continetur a duabus lineis bg et ga est equalis superfi- 
ciei ml, et quadratum factum ex ag est equale superfi- 
ciei th, ergo proportio eh ad im est sicut proportio im 
ad kt. Ergo superficies /m est proportionalis duabus 
superficiebus eh; tk existens inter eas. Et similiter erit 
linea km proportionalis duabus lineis dh; hk existens 
inter eas. Ergo superficies que continetur a duabus 
lineis dh; hk est equalis quadrato facto ex linea km. Sed 
quadratum factum ex linea km est quarta quadrati 
facti ex linea kz, ergo superficies que continetur a dua- 
bus lineis dh; hk est equalis quarte quadrati facti ex 
linea Az. Et quia cum additur ad lineam dk superficies 
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equalis quarte quadrati facti ex linea kz et minuitur ex 
complemento eius superficies quadrata, illa superficies 
dividit lineam dk in puncto h in duas sectiones com- 
municantes. Erit linea dk addens super lineam kz in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine. Sed linea kz est communicans 
in longitudine linee de que posita fuit rationalis. Ergo 
linea dz est binomium secundum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.59] Si ad lineam rationalem superficies equalis 
quadrato facto ex linea bimedii secundi adiungatur, 
latitudo que proveniet erit binomium tertium. 


Exempli causa: Sit linea bimedii secundi ab que divi- 
datur in duo medialia in puncto g. Et sit linea rationa- 
lis de ad quam adiungatur superficies equalis quadrato 
facto ex linea ab que sit superficies ez. Et proveniat 
latitudo dz. Dico igitur, quod dz est linea binomii 
tertii. 

Probatio eius: Quoniam si separavero ex superficie ez 
superficiem equalem duobus quadratis factis ex lineis 
ag; gb et posuero eam ek, remanebit superficies /z equa- 
lis duplo superficiei que continetur a duabus lineis bg 
et ga. Dividam itaque lineam Åz in duo media in punc- 
to m a quo producam lineam mn equidistantem uni- 
cuique duarum linearum de; zs. Superficies ergo que 
continetur a duabus lineis ag; gb est equalis unicuique 
duarum superficierum kn; nz. Et etiam si posuero 
superficiem eh equalem quadrato facto ex bg, remane- 
bit superficies tk equalis quadrato facto ex ga. Et 
ostendam, sicut ostendi in figuris que sunt ante istam, 
quod superficies que continetur a lineis dh; hk est 
equalis quarte quadrati facti ex linea Az. Et quia si 
adiungitur ad lineam dk superficies equalis quarte 
quadrati facti ex linea Az et minuitur ex complemento 
eius superficies quadrata, tunc superficies illa dividit 
lineam dk in puncto h in duas sectiones communi- 
cantes. Erit linea dk addens super lineam &z in potentia 
equale quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine. Ergo due linee dk; kz in potentia sunt 
rationales et in ea tantum communicantes et addit 
linea dk super lineam Az in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Neque aliqua duarum linearum d; kz est communi- 
cans linee de in longitudine. Ergo linea dz est linea 
binomii tertii. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.60] Si superficies equalis quadrato facto ex linea 
maiore ad lineam adiungatur rationalem, latitudo que 
proveniet erit binomium quartum. 
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Exempli causa: Sit linea maior ab que in suas divida- 
tur sectiones in puncto g. Et sit ag maior gb. Et sit linea 
rationalis de ad quam adiungatur superficies equalis 
quadrato facto ex ab que sit superficies ez. Et sit lati- 
tudo eius dz. Dico igitur, quod linea dz est linea bi- 
nomii quarti. 

Probatio eius: Quoniam faciam sicut feci in figuris 
que sunt ante istam. Et quia linea ab est maior et iam 
divisa est in suas sectiones in puncto g, erunt due linee 
ag et gb seiuncte in potentia. Et erunt quadrata earum 
quando coniunguntur rationalia et erit superficies que 
continetur ab eis medialis. Et quia duo quadrata facta 
ex lineis ag et gb quando coniunguntur sunt rationalia, 
fit superficies ek rationalis. Et erit similiter linea dk 
rationalis communicans linee de in longitudine. Et 
etiam quia duplum superficiei contente a lineis ag et gb 
est mediale quod fuit equale superficiei iz que iam est 
adiuncta ad lineam rationalem Al, sit linea kz in poten- 
tia rationalis et seiuncta in longitudine linee rationali 
de. Et similiter erit linea dk seiuncta linee &z in longi- 
tudine. Ergo due linee dk; kz in potentia sunt rationa- 
les et in ea tantum communicantes. Ergo linea dz est 
binomium. Dico igitur, quod ipsa est quartum ex li- 
neis que sunt binomie. 

Probatio eius: Quoniam ostendam, sicut ostendi in eis 
que precesserunt, quod linea dk est maior linea kz, et 
quod superficies que continetur a duabus lineis dh; hk 
est equalis quadrato facto ex km. Et quia quadratum 
factum ex linea ag est seiunctum quadrato facto ex 
linea bg, erit superficies dt seiuncta superficiei tk. Et 
similiter erit linea dh seiuncta linee h& in longitudine. 
Sed si fuerint due linee seiuncte et adiungatur ad ma- 
iorem eis superficies equalis quarte quadrati facti ex 
minore et desit ad complementum eius superficies 
quadrata et ipsa dividet lineam in duas sectiones in- 
communicantes, tunc linea maior addet super mino- 
rem in potentia equale quadrato quod est ex linea 
seiuncta sibi in longitudine. Ergo linea dk addit super 
lineam Åz in potentia equale quadrato quod est ex 
linea seiuncta sibi in longitudine. Ergo due linee dk; kz 
in potentia sunt rationales et in ea tantum communi- 
cantes. Et linea dk est communicans linee rationali de 
in longitudine. Ergo linea dz est binomium quartum. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.61] Si superficies equalis quadrato facto ex linea 
que potest super rationale et mediale ad lineam ratio- 
nalem adiungatur, latitudo que proveniet erit linea bi- 
nomii quinti. 


Exempli causa: Sit linea que potest super rationale et 
mediale ab que in suas sectiones in puncto g dividatur 
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et sit sectio ag maior gb. Et sit linea rationalis de ad 
quam adiungatur superficies equalis quadrato facto ex 
ab que sit superficies ez cuius latitudo sit dz. Dico igi- 
tur, quod dz est linea binomii quinti. 

Probatio eius: Quoniam faciam, sicut feci in figuris 
que sunt ante istam. Et quia linea ab est ea que potest 
super rationale et mediale et iam est divisa in suas 
sectiones in puncto g, erunt due linee ag; gb seiuncte in 
potentia et erunt quadrata ipsarum quando coniun- 
gentur medialia et erit superficies quam continent ra- 
tionalis. Et quia quod aggregatur ex quadratis factis ex 
lineis ag; gh quando coniunguntur est mediale, erit 
superficies d] medialis. Et erit similiter linea dk ratio- 
nalis in potentia et seiuncta linee de in longitudine. Et 
etiam quia duplum superficiei que continetur a lineis 
ag; gb est rationale quod est equale superficiei /z, et 
ipsa iam est adiuricta ad lineam rationalem kl, ergo 
linea z rationalis est communicans linee de in longi- 
tudine. Et similiter erit linea dk seiuncta linee kz in 
longitudine. Ergo due linee dk; kz in potentia sunt 
rationales et in ea tantum sunt communicantes. Ergo 
linea dz est binomium. Dico igitur, quod est quinta ex 
lineis que sunt binomie. 

Probatio eius: Quoniam ostendam, sicut ostendi in 
precedentibus, quod superficies que continetur a lineis 
dh; hk est equalis quadrato facto ex km, et quod linea 
dh est seiuncta linee hk in longitudine. Ergo erit linea 
dk addens super lineam kz in potentia equale quadrato 
quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. Ergo 
linee dk; kz in potentia sunt rationales et in ea tantum 
sunt communicantes. Linea quoque kz communicat 
linee rationali de in longitudine. Ergo linea dz est bi- 
nomium quintum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.62] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex linea que potest super duo 
medialia, latitudo que proveniet erit binomium sex- 
tum. 
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Exempli causa: Sit linea que potest super duo media- 
lia ab que dividatur in sectiones suas in puncto g et sit 
ag maior gb. Et sit linea de rationalis ad quam adiunga- 
tur superficies equalis quadrato facto ex linea ab que 
sit superficies ez cuius latitudo sit dz. Dico igitur, quod 
dz est binomium sextum. 
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Probatio eius: Quoniam faciam, quemadmodum feci 
in figuris que sunt ante istam. Et quia linea ab est linea 
que potest super duo medialia et iam est divisa in suas 
sectiones in puncto g, erunt due linee ag et gb seiuncte 
in potentia et erunt quadrata earum quando coniun- 
gentur medialia et erit superficies etiam quam ipse 
continent medialis et duplum eius mediale. Et erunt 
quadrata earum cum coniungentur seiuncta superficiei 
quam ipse continent et duplo ipsius. Ex hoc ergo 
ostendam, quod unaqueque duarum superficierum dl 
et /z est medialis. Et ipse fuerunt adiuncte ad duas 
lineas rationales. Ergo erit unaqueque duarum linea- 
rum dk; kz in potentia rationalis et seiuncta linee de in 
potentia. Et quia duo quadrata facta ex duabus lineis 
ag et gb sunt seiuncta duplo superficiei que continetur 
a lineis ag et gb, erit superficies d/ seiuncta superficiei 
lz. Et similiter erit linea dk seiuncta linee z. Ergo due 
linee dk; kz in potentia sunt rationales et ipse in ea 
tantum sunt communicantes. Ergo linea dz est bi- 
nomium. Dico igitur, quod est sexta ex lineis que di- 
cuntur binomie. 

Probatio eius: Quoniam ostendam, sicut ostendi in eis 
que precesserunt, quod superficies que continetur a 
lineis dh; hk est equalis quadrato facto ex linea km, et 
quod linea dh est seiuncta linee Ak in longitudine. 
Ergo erit linea dk addens super lineam &z in potentia 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine. Neque aliqua duarum linearum dk; kz est 
communicans in longitudine linee rationali de. Ergo 
linea dz est binomium sextum. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.63] Omnis linea communicans linee binomie in 
longitudine est binomia cuius ordines sunt ut ordines 
illius. 
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Exempli causa: Sit linea binomia ab que dividatur in 
duo nomina in puncto g. Et sit linea de communicans 
in longitudine linee ab. Dico igitur, quod linea de est 
binomia et ordines eius sunt sicut ordines linee ab. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit proportio dz ad 
ze sicut est proportio ag ad gb, ergo erit proportio 
totius ab ad totam de sicut proportio cuiusque duarum 
linearum ag; gb ad suam relativam duarum linearum 
dz; ze. Sed linea ab communicat linee de in longitudine, 
ergo unaqueque duarum linearum ag; gb communicat 
in longitudine sue relative duarum linearum dz; ze. 
Sed due linee ag et gb in potentia sunt rationales et in 
ea tantum communicantes, ergo due linee dz; ze in 
potentia sunt rationales et ipse in ea tantum sunt 
communicantes. Ergo linea de est binomium. Dico igi- 
tur, quod ordines eius sunt ut ordines linee ab. 

Probatio eius: Quoniam proportio ag ad gb est sicut 
proportio dz ad ze, ergo si linea ag fuerit addens super 
lineam gb in potentia equale quadrato quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine, tunc linea dz 
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addit super lineam ze in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Et deinde si fuerit linea ag communicans linee rationali 
date in longitudine, tunc linea dz erit communicans in 
longitudine linee rationali date et erit unaqueque dua- 
rum linearum ab et de binomium primum. Et si fuerit 
g^ communicans in longitudine linee rationali date, 
tunc ze erit communicans in longitudine linee rationali 
date et erit unaqueque linearum ab et de binomium 
secundum. Et si fuerit unaqueque duarum linearum ag 
et gb seiuncta in longitudine linee rationali date, erit 
unaqueque duarum linearum dz et ze seiuncta in longi- 
tudine linee rationali date et unaqueque linearum ab 
et de erit binomium tertium. Et si fuerit linea ag 
addens super lineam g in potentia equale quadrato 
quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine, tunc 
linea dz addet super lineam ze in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. Et 
etiam si ag fuerit communicans in longitudine linee 
rationali date, tunc linea dz communicabit linee ratio- 
nali date et erit unaqueque linearum ab et de bino- 
mium quartum. Et si fuerit linea gb communicans in 
longitudine linee rationali date, tunc linea ze commu- 
nicabit in longitudine linee rationali date et erit una- 
queque linearum ab et de binomium quintum. Et si 
nulla duarum linearum ag et gb fuerit communicans 
linee rationali in longitudine, tunc nulla duarum li- 
nearum dz et zz communicabit linee rationali in longi- 
tudine et erit unaqueque linearum ab et de binomium 
sextum. Ergo linea de est binomium et ordines eius 
sunt ut ordines linee ab. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.64] Omnis linea communicans linee bimedie in 
longitudine est bimedia et ordines eius sunt ut ordines 
illius. 
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Exempli causa: Sit linea bimedia ab que in duo media- 
lia dividatur in puncto g. Et sit linea de communicans 
linee ab in longitudine. Dico igitur, quod linea de est 
bimedia et ordines eius sunt ut ordines linee ab. 

Probatio eius: Quoniam ponam proportionem dz ad 
ze sicut est proportio ag ad g5. Ergo fit proportio totius 
ab ad totam de sicut proportio cuiusque duarum linea- 
rum ag et gb ad eam que ei refertur ex duabus lineis dz; 
ze. Sed linea ab est communicans linee de in longitu- 
dine, ergo unaqueque duarum linearum ag et gb 
communicat in longitudine sue relative duarum linea- 
rum dz et ze. Sed due linee ag et gb sunt mediales et in 
potentia tantum communicantes, ergo due linee dz et 
ze sunt mediales et in potentia tantum communicantes. 
Ergo linea de est bimedia. Dico igitur, quod ordines 
eius sunt ut ordines linee ab. 

Probatio eius: Quoniam proportio ag ad gb est sicut 
proportio dz ad ze. Sed proportio ag ad gb est sicut 
proportio quadrati facti ex ag ad superficiem que con- 
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tinetur a lineis ag et gb. Et proportio dz ad ze est sicut 
proportio quadrati facti ex dz ad superficiem que con- 
tinetur a lineis dz et ze, ergo erit proportio quadrati 
facti ex ag ad superficiem que continetur a lineis ag et 
£b sicut proportio quadrati facti ex dz ad superficiem 
que continetur a lineis dz et ze. Sed quadratum factum 
€x ag est communicans quadrato facto ex dz. Ergo 
superficies que continetur a duabus lineis ag et gb est 
communicans superficiei que continetur a lineis dz et 
ze. Sed omnis linea communicans linee mediali est 
medialis. Et similiter omnis linea communicans linee 
rationali est rationalis. Ergo si fuerit superficies que 
continetur a lineis ag et gb rationalis, tunc superficies 
que continetur a lineis dz et ze est rationalis, et erit 
unaqueque duarum linearum ab et de bimedium pri- 
mum. Et si fuerit superficies que continetur a lineis ag 
et gb medialis, tunc superficies que continetur a lineis 
dz et ze est etiam medialis, et erit unaqueque duarum 
linearum ab et de bimedium secundum. Ergo linea de 
est bimedium. Et ordines eius sunt ut ordines linee ab. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.65] Omnis linea communicans in longitudine linee 
maiori est linea maior. 
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Exempli causa: Sit linea maior ab que in suas sectiones 
partiatur in puncto g. Ergo due linee ag; gb sunt in 
potentia seiuncte et quadrata earum cum coniungun- 
tur sunt rationalia et superficies quam ipse continent 
est medialis. Et sit linea de communicans linee ab in 
longitudine. Dico igitur, quod linea de est maior. 

Probatio eius: Quoniam faciam, sicut feci in figuris 
que sunt ante istam. Ergo erit proportio ab ad de sicut 
proportio ag ad dz et sicut proportio bg ad ze, ergo 
proportio ag ad dz est sicut proportio bg ad ze. Sed 
linea ab est communicans linee de in longitudine. Ergo 
unaqueque duarum linearum ag et gb communicat sue 
relative duarum linearum dz et ze. Et quia proportio 
ag ad gb est sicut proportio dz ad ze ergo, cum com- 
posuerimus, erit proportio ab ad bg sicut proportio de 
ad ze. Ergo proportio quadrati facti ex ab ad quadra- 
tum factum ex bg est sicut proportio quadrati facti ex 
de ad quadratum factum ex ze. Et etiam ita ostenditur, 
quod proportio quadrati facti ex ab ad quadratum fac- 
tum ex ag est sicut proportio quadrati facti ex de ad 
quadratum factum ex dz. Ergo proportio quadrati 
facti ex ab ad duo quadrata facta ex ag et gb est sicut 
proportio quadrati facti ex de ad duo quadrata facta 
ex dz et ze. Cum ergo permutaverimus, erit proportio 
quadrati facti ex ab ad quadratum factum ex de sicut 
proportio duorum quadratorum que fiunt ex ag et gb 
ad duo quadrata facta ex dz et ze. Sed quadratum fac- 
tum ex ab est communicans quadrato facto ex de. Ergo 
duo quadrata facta ex lineis ag et gb sunt communican- 
tia duobus quadratis factis ex lineis dz et ze. Sed duo 
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quadrata facta ex lineis ag et gb quando coniunguntur 
sunt rationale, ergo duo quadrata facta ex lineis dz et 
ze quando coniunguntur sunt rationale. Et similiter 
etiam ostenditur, quod superficies que continetur a 
lineis ag et gh est communicans superficiei que contine- 
tur a lineis dz et ze. Sed superficies que continetur a 
duabus lineis ag et gb est medialis, ergo superficies que 
continetur a lineis dz et ze est medialis. Sed due linee 
ag et gb sunt seiuncte in potentia, ergo due linee dz; ze 
sunt seiuncte in potentia. Et quadrata earum quando 
coniunguntur sunt rationale et superficies quam con- 
tinent est medialis, ergo tota linea de est irrationalis, et 
est ea que vocatur maior. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


Invenitur etiam huius theorematis aliud exemplum 
et alia probatio et alia figura hoc modo: 
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Exempli causa: Sit linea maior a et sit linea b com- 
municans ei. Dico igitur, quod etiam 5 est maior. 

Probatio eius: Quoniam linea gd sit data rationalis et 
adiungatur ad gd superficies de equalis quadrato linee 
a et superficies zh equalis quadrato linee b. Et quia 
linea a est maior et gd est rationalis et de est equalis 
quadrato a, ergo linea ge est binomium quartum. Sed a 
communicat b, ergo quadratum a communicat qua- 
drato b. Sed gz et zh sunt equales duobus quadratis a et 
b. Ergo gz communicat zh. Et ge communicat eh. Sed ge 
est binomium quartum, ergo eh est binomium quar- 
tum. Sed ze est rationalis, ergo linea potens super su- 
perficiem zh est maior. Sed b potest super eam, ergo 
linea b est maior. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.66] Omnis linea communicans linee que potest su- 
per rationale et mediale in longitudine est linea potens 
super rationale et mediale. 
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Exempli causa: Sit linea que potest super rationale et 
mediale ab que in puncto g in suas dividatur sectiones. 
Ergo due linee ag et gb sunt in potentia seiuncte, et 
quadrata earum quando coniunguntur sunt mediale, 
et superficies quam continent est rationalis. Et sit linea 
de communicans in longitudine linee ab. Dico igitur, 
quod linea de est ea que potest super rationale et me- 
diale. 

Probatio eius: Quoniam faciam, sicut feci in figuris 
que sunt ante istam. Et ostendam, quod unaqueque 
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duarum linearum ag et gb communicat sue relative li- 
nearum dz et ze, et quod proportio quadrati facti ex ab 
ad quadratum factum ex de est sicut proportio duo- 
rum quadratorum que fiunt ex ag et gb ad duo qua- 
drata facta ex dz et ze. Sed quadratum factum ex ab est 
communicans quadrato facto ex de, ergo duo quadra- 
ta facta ex ag et gb sunt communicantia duobus qua- 
dratis factis ex dz et ze. Et superficies que continetur a 
lineis ag et gh communicat superficiei que continetur a 
duabus lineis dz et ze. Sed due linee ag et gb sunt in 
potentia seiuncte, ergo due linee dz et ze sunt in poten- 
tia seiuncte. Sed duo quadrata earum quando coniun- 
guntur sunt mediale et superficies quam continent est 
rationalis. Ergo tota de est irrationalis, et est ea que 
potest super rationale et mediale. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Huius quoque theorematis invenitur aliud exem- 
plum et alia probatio et alia figura hoc modo: 
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Exempli causa: Sit linea a potens super rationale et 
mediale et linea b communicans linee a. Dico igitur, 
quod etiam linea b potest super rationale et mediale. 

Probatio eius: Ut sit dispositio eius sicut est dispositio 
eius que est ante eam. Ergo a potest super rationale et 
mediale, et gd est rationalis, et de est equalis quadrato 
a, et ge est binomium quintum, et ipsa est communi- 
cans eh. Ergo eh est binomium quintum. Sed ze est 
rationalis. Et linea que potest super z est linea potens 
super rationale et mediale. Sed b potest super eam, 
ergo linea b potest super rationale et mediale. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


(X.67] Si quelibet linea communicaverit linee que 
potest super duo medialia in longitudine, ipsa etiam 
poterit super duo medialia. 


Exempli causa: Sit linea que potest super duo media- 
lia ab que in suas sectiones in puncto g dividatur. Ergo 
due linee ag et gb sunt in potentia seiuncte, et earum 
quadrata quando coniunguntur sunt mediale, et etiam 
superficies quam continent est medialis. Et quadrata 
earum quando coniunguntur sunt seiuncta superficiei 
quam ipse continent. Et sit linea ab communicans in 
longitudine linee de. Dico igitur, quod etiam linea de 
potest super duo medialia. 

Probatio eius: Quoniam faciam, sicut feci in figuris 
que sunt ante istam, et ostendam, quod unumquod- 
que duorum quadratorum que fiunt ex lineis ag et gb 
communicat suo relativo duorum quadratorum que 
fiunt ex lineis dz et ze. Et quod superficies que contine- 
tur a duabus lineis ag et gb communicat superficiei que 
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continetur a lineis dz et ze. Sed duo quadrata facta ex 
lineis ag et gh quando coniunguntur sunt seiuncta 
superficiei que continetur a lineis ag et gb. Ergo duo 
quadrata facta ex lineis dz et ze quando coniunguntur 
sunt seiuncta superficiei que continetur a lineis dz et 
ze. Et duo quadrata linearum ag et gb quando coniun- 
guntur sunt medialia. Et similiter superficies que ab 
eis continetur est medialis. Ergo duo quadrata facta ex 
lineis dz et zz quando coniunguntur sunt medialia. Et 
similiter etiam superficies quam ipse continent est me- 
dialis. Sed iam fuit ostensum, quod duo quadrata facta 
ex lineis dz; ze quando coniunguntur sunt seiuncta 
superficiei que continetur a lineis dz et ze. Ergo due 
linee dz et ze sunt seiuncte in potentia. Et quadrata 
facta ex eis quando coniunguntur sunt medialia et 
etiam superficies quam continent est medialis. Et duo 
quadrata facta ex eis sunt seiuncta superficiei quam 
ipse continent. Ergo linea de est ea que potest super 
duo medialia. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Hoc quoque theorema aliter probatur hoc modo 


scilicet: 
h e g 
pi 
| tt 
L z d 


Verbi gratia: Sit linea a potens super duo medialia et 
linea b communicet linee a. Dico igitur, quod b potest 
super duo medialia. 

Probatio eius: Ut sit dispositio eius sicut dispositio 
eius que est ante ipsam. Et similiter ostendam, quod eh 
est binomium sextum et ze est rationalis. Ergo linea 
potens super zh est potens super duo medialia. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[X.68] Si due superficies coniungantur quarum una sit 
rationalis et altera medialis, linea que super eas potest 
est una quattuor linearum irrationalium, scilicet, aut 
est binomium aut est bimedium primum aut est linea 
maior aut est ea que potest super rationale et mediale. 


go b 


Exempli causa: Sit superficies rationalis ab et super- 
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ficies medialis gd. Dico igitur, quod si due superficies 
ab et gd coniungantur linea potens super eas erit una 
quattuor linearum quas nominavimus. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea ez rationa- 
lis ad quam adiungatur superficies equalis superficiei 
ab que sit eh. Et ad lineam th adiungatur superficies 
equalis superficiei gd que sit hk. Et quia superficies ab 
est rationalis, erit superficies eh rationalis. Sed ipsa 
iam fuit adiuncta ad lineam rationalem ez, ergo lati- 
tudo /e est rationalis communicans in longitudine 
linee ze. Et etiam quia superficies gd est equalis super- 
ficiei hk et superficies gd est medialis, ergo superficies 
hk est medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam 
rationalem th. Ergo latitudo /& in potentia est rationa- 
lis, sed in longitudine est seiuncta linee ez. Sed linea te 
rationalis communicat in longitudine linee ez. Ergo 
linea rationalis et est seiuncta in longitudine linee th. 
Ergo due linee et; tk in potentia sunt rationales et in ea 
tantum sunt communicantes. Ergo linea ek est bino- 
mium. Sed superficies ab aut est maior superficie gd 
aut est minor ea. Si ergo fuerit maior ea, tunc superfi- 
cies eh erit etiam maior superficie hk. Sed proportio 
superficiei eh ad hk est sicut proportio linee et ad li- 
neam ¢k. Ergo linea et est maior linea tk. Sed linea et 
aut est addens super lineam /& in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea communicante sibi in longitu- 
dine aut est addens super eam in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. Si 
ergo linea et fuerit addens in potentia super lineam th 
equale quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine et fuerit linea te communicans linee 
rationali date ez, tunc linea e erit binomium primum. 
Sed si linea et fuerit addens super lineam /4 in potentia 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine et fuerit linea ¢e communicans linee posite 
rationali ez, tunc linea ek erit binomium quartum. Si 
ergo fuerit linea ek aut binomium primum aut bino- 
mium quartum et fuerit linea ez rationalis, tunc linea 
que potest super superficiem z& aut erit binomium aut 
erit linea maior. Sed linea que potest super superficies 
ab et dg est ea que potest super superficiem kz. Ergo 
linea que potest super superficies ab et gd quando con- 
iunguntur aut erit binomium aut erit linea maior. 

Et etiam ponam superficiem ab minorem superficie 
gd. Sed superficies eh est equalis superficiei ab et super- 
ficies hk est equalis superficiei gd. Ergo erit superficies 
eh minor superficie hk. Et similiter erit linea e? minor 
linea tk. Ergo linea tk est maior linea te. Ergo linea th 
addit in potentia super lineam te aut equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine 
aut equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in 
longitudine. Si ergo fuerit linea tk addens in potentia 
super lineam /e equale quadrato quod est ex linea 
communicante sibi in longitudine et linea e£ commu- 
nicat linee rationali ez in longitudine, tunc linea ek erit 
binomium secundum. Sed si augmentum linee ¢ in 
potentia super lineam fe fuerit equale quadrato quod 
est ex linea seiuncta sibi in longitudine, tunc linea ek 
erit binomium quintum. Cum ergo fuerit linea ek aut 
binomium secundum aut binomium quintum et fuerit 
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linea ez rationalis, tunc linea que potest super superfi- 
ciem zk aut erit bimedium primum aut erit ea que 
potest super rationale et mediale. Sed linea que potest 
super superficiem Az est ea que potest super superficies 
ab et gd coniunctas. Ergo linea que potest super super- 
ficies ab et gd coniunctas aut erit bimedium primum 
aut erit ea que potest super rationale et mediale. Si 
ergo due superficies coniungantur quarum una sit 
rationalis et altera medialis, linea que potest super eas 
quando coniunguntur erit una quattuor linearum irra- 
tionalium, scilicet, aut erit binomium aut erit bime- 
dium primum aut erit linea maior aut erit ea que 
potest super rationale et mediale. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.69] Si due superficies mediales incommunicantes 
coniungantur, linea potens super eas erit una duarum 
linearum surdarum, scilicet, aut erit bimedium secun- 
dum aut erit ea que potest super duo medialia. 


g a k t e 
d b 

Exempli causa: Sint due superficies mediales seiuncte 
ab et gd. Dico igitur, quod si ipse coniungantur, erit 
linea potens super eas una duarum linearum quas 
nominavimus. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea ez rationa- 
lis ad quam adiungam superficiem equalem superficiei 
ab que sit superficies eh. Et adiungam ad lineam th 
superficiem equalem superficiei gd que sit hk. Et quia 
unaqueque duarum superficierum ab et gd est media- 
lis, erit etiam unaqueque duarum superficierum eh et 
hk medialis. Sed ipse sunt adiuncte ad lineas rationales, 
ergo unaqueque linearum e et tk in potentia est ratio- 
nalis et seiuncta in longitudine linee ez. Sed due super- 
ficies eh et hk sunt incommunicantes, ergo due linee et; 
tk sunt seiuncte in longitudine, sed in potentia sunt 
rationales et in ea tantum communicantes. Ergo linea 
ek est binomium. Sed superficies ab aut est maior su- 
perficie gd aut est minor ea. Et similiter erit superficies 
eh aut maior superficie hk aut minor ea. Et ita etiam 
erit linea e¢ aut maior linea tk aut minor ea. Quod si 
fuerit maior ea, tunc augmentum eius super eam aut 
erit equale quadrato linee communicantis sibi in lon- 
gitudine aut erit equale quadrato linee seiuncte sibi in 
longitudine. Si ergo augmentum eius super eam in 
potentia fuerit equale quadrato quod est ex linea 
communicante sibi in longitudine, cum unaqueque 
duarum linearum et et tk sit in longitudine seiuncta 
linee rationali ez, tunc linea ek erit binomium tertium. 
Et quia linea ez est rationalis, ergo linea potens super 
superficiem z& est bimedium secundum. Sed si fuerit 
augmentum eius super eam in potentia equale qua- 


drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine 
cum unaqueque duarum linearum et; tk sit in longitu- 
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dine seiuncta linee rationali ez, ergo linea ek erit bino- 
mium sextum. Ft quia linea ez est rationalis, ergo linea 
potens super superficiem zk est ea que potest super 
duo medialia. Et etiam si tk fuerit maior et et addat 
super eam quod sit equale quadrato linee communi- 
cantis sibi in longitudine aut seiuncte sibi in longitu- 
dine, erit linea potens super superficiem zk una dua- 
rum linearum surdarum, scilicet, aut bimedium se- 
cundum aut potens super duo medialia. Ergo linea 
potens in superficiem z& est aut bimedium secundum 
aut linea potens super duo medialia. Sed superficies zk 
est equalis duabus superficiebus ab et gd, ergo linea 
que potest super superficiem zk potest super duas su- 
perficies ab et gd. Ergo linea que potest super duas 
superficies ab et gd est aut bimedium secundum aut 
linea que potest super duo medialia. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.70; Nulla linea binomia neque aliqua earum que 
sunt post eam ex generibus linearum irrationalium est 
medialis neque aliqua earum est aliquid quod fit ex 
genere remanentis ex ea. 


Probatio eius: Quoniam superficies equalis quadrato 
quod fit ex linea mediali quando adiungitur ad lineam 
rationalem provenit latitudo rationalis in potentia. Sed 
cum superficies equales quadratis que fiunt ex linea 
binomia et ex generibus linearum surdarum que sunt 
post eam adiunguntur ad lineam rationalem, provenit 
latitudo que est species linearum que sunt binomie, 
provenit enim latitudo que est binomium primum. 
Sed nulla latitudinum diversarum quas nominavimus 
est aliquid quod fit ex genere sui comparis, ergo nulla 
linearum ex quarum quadratis proveniunt ille diverse 
latitudines est aliquid quod fit ex genere sui comparis. 


[X.71] Si ex linea rationali recta in potentia separetur 
linea recta rationalis in potentia et fuerint ambe linee 
in potentia tantum communicantes, remanens linea 
erit irrationalis et nominabitur residuum. 


fe... — "apu ae 


Exempli causa: Sit linea rationalis in potentia ag a 
qua separetur linea rationalis in potentia que sit bg. Et 
sint in potentia tantum communicantes linee ag et gb. 
Dico igitur, quod remanens linea que est ab est surda 
et nominatur residuum. 

Probatio eius: Quoniam due linee ag et gb in potentia 
sunt rationales et in ea tantum communicantes, ergo 
superficies que continetur a lineis ag et gb est medialis 
et duplum eius mediale. Sed duo quadrata facta ex 
lineis ag et gh quando coniunguntur sunt rationalia et 
seiuncta duplo superficiei que continetur a lineis ag et 
gb. Cum ergo everterimus, erunt duo quadrata que 
fiunt ex lineis ag et gb cum coniunguntur seiuncta 
quadrato facto ex ab. Sed duo quadrata facta ex lineis 
ag et gb sunt rationalia, ergo quadratum factum ex 
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linea ab est irrationale. Ergo linea ab est surda et no- 
minatur residuum. Ft illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.72] Si ex linea mediali minuatur linea medialis et 
fuerint in potentia tantum communicantes et fuerit 
superficies quam continent rationalis, linea remanens 
erit surda et nominabitur residuum bimediale pri- 
mum. 


à —— E 


Exempli causa: Sit linea medialis ag a qua separetur 
linea medialis que sit gb et sint in potentia tantum 
communicantes. Et sit superficies quam ipse continent 
rationalis et duplum eius rationale. Dico igitur, quod 
reliquum quod est ab est irrationale et nominatur resi- 
duum bimediale primum. 

Probatio eius: Quoniam quadrata linearum ag et gb 
coniuncta sunt medialia et linee mediales et duplum 
superficiei que continetur a lineis ab et bg est rationale, 
ergo duo quadrata facta ex lineis ag et gb sunt seiuncta 
duplo superficiei que continetur a lineis ag et gb. Re- 
manet ergo quadratum factum ex ab seiunctum duplo 
superficiei que continetur a lineis ag et gb. Sed duplum 
superficiei que continetur a lineis ag et gb est rationale, 
ergo quadratum factum ex ab est irrationale. Ergo li- 
nea ab est surda et dicitur residuum bimediale pri- 
mum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.73] Si ex linea mediali minuatur linea medialis et 
fuerint in potentia tantum communicantes et superfi- 
cies quam continent medialis fuerit, linea remanens 
erit irrationalis et nominabitur residuum bimediale 


secundum. 
h 
pz 


Exempli causa: Sit linea medialis ag a qua separetur 
linea medialis que sit gb et sit communicans ei in po- 
tentia tantum. Et sit superficies que continetur a lineis 
ag et gb medialis. Dico igitur, quod reliquum ab est 
irrationale et nominatur residuum bimediale secun- 
dum. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea de ratio- 
nalis ad quam adiungam superficiem equalem duobus 
quadratis factis ex lineis ag et gb coniunctis que sit 
superficies et et proveniat latus secundum dt. Et divi- 
dam ab hac superficie superficiem equalem duplo 
superficiei que continetur a lineis ag et gb, que sit su- 
perficies zt. Remanet ergo superficies eh equalis qua- 
drato facto ex ab. Et quia duo quadrata facta ex ag et 
gb cum coniunguntur sunt medialia et duplum super- 
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ficiei que continetur a lineis ag et gb etiam est mediale 
et et est equalis duobus quadratis factis ex lineis ag et 
bg coniunctis et zt est equalis duplo superficiei que 
continetur a lineis ag et gb, ergo erit unaqueque dua- 
rum superficierum et et zt medialis. Sed ipse iam sunt 
adiuncte ad lineam rationalem de. Ergo unaqueque 
duarum linearum dt; th in potentia est rationalis et 
ipse sunt seiuncte in longitudine linee de. Et quia linea 
ag est seiuncta in longitudine linee gb et proportio ag 
ad gb est sicut proportio quadrati facti ex ag ad super- 
ficiem que continetur a lineis ag et gb, ergo quadratum 
factum ex ag est seiunctum superficiei que continetur a 
lineis ag et gb. Sed quadratum factum ex ag est com- 
municans duobus quadratis factis ex ag et gh coniunctis 
et superficies que continetur a duabus lineis ag et gb est 
communicans duplo superficiei que continetur a lineis 
ag et gb. Ergo duo quadrata facta ex lineis ag et gb 
coniuncta sunt seiuncta duplo superficiei que contine- 
tur a lineis ag et gb. Sed quadrata facta ex duabus lineis 
ag et gb coniuncta sunt equalia superficiei et et duplum 
superficiei que continetur a lineis ag et gb est equale 
superficiei zt, ergo superficies e¢ est seiuncta superficiei 
zt. Sed proportio et ad zt est sicut proportio dt ad th. 
Ergo linea dt est seiuncta linee th in longitudine. Ergo 
due linee dt et th in potentia sunt rationales et in ea 
tantum sunt communicantes. Ergo linea dh est surda et 
est residuum. Et linea de est rationalis. Sed superficies 
que continetur a linea rationali et linea surda est irra- 
tionalis. Et linea que potest super eam est irrationalis. 
Ergo superficies dz est irrationalis. Sed linea que 
potest super eam est ab, ergo linea ab est surda et no- 
minatur residuum bimediale secundum. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.74] Si a linea recta separetur linea recta et fuerint in 
potentia incommunicantes et fuerint duo quadrata fac- 
ta ex eis quando coniunguntur rationalia et fuerit 
superficies quam continent medialis, remanens linea 
erit surda et nominabitur minor. 


P E 2 


Exempli causa: Sit aliqua linea recta sitque ab a qua 
separetur linea bg. Et sint due linee ab et bg in potentia 
seiuncte, et quadrata facta ex lineis ab; bg cum coniun- 
guntur rationalia, et sit superficies quam continent 
medialis. Dico igitur, quod remanens linea ag est irra- 
tionalis et nominatur minor. 

Probatio eius: Quoniam duo quadrata facta ex lineis 
ab et bg coniuncta sunt rationalia et duplum superficiei 
quam ipse continent est mediale, ergo duo quadrata 
facta ex lineis ab et bg cum coniunguntur sunt seiuncta 
duplo superficiei que continetur a lineis ab et dg. Cum 
ergo diversificaverimus, erit reliquum quod est qua- 
dratum factum ex ag seiunctum duobus quadratis fac- 
tis ex duabus lineis ab et bg. Sed hec quadrata cum 
coniunguntur sunt rationalia, ergo quadratum factum 
ex ag est irrationale. Ergo linea ag est surda et nomina- 
tur minor. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[X.75] Si a linea recta linea recta separetur et fuerint 
ambe in potentia seiuncte et fuerint quadrata facta ex 
eis cum coniunguntur medialia et superficies quam 
continent rationalis, remanens linea erit surda et no- 
minabitur ea que cum rationali facit totum mediale. 


p _& Ce 


Exempli causa: Sit linea recta ab a qua separetur linea 
bg. Et sint due linee ab; bg in potentia seiuncte, et sint 
duo quadrata facta ex eis cum coniunguntur medialia 
et sit superficies quam continent rationalis. Dico igitur, 
quod linea ag remanens est surda et nominatur con- 
iuncta cum rationali faciens totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam duo quadrata facta ex dua- 
bus lineis ab et bg coniuncta sunt medialia et duplum 
superficiei quam ipse continent est rationale, ergo duo 
quadrata facta ex lineis ab et bg coniuncta sunt seiuncta 
duplo superficiei quam ipse continent. Cum ergo divi- 
serimus, erit reliquum quod est quadratum factum ex 
ag seiunctum duplo superficiei que continetur a lineis 
ab et bg. Sed duplum huius superficiei est rationale, 
ergo quadratum factum ex ag est irrationale. Ergo li- 
nea ag est surda et nominatur ea que coniuncta cum 
rationali facit totum mediale. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


(X.76] Si ex linea recta linea recta minuatur et fuerint 
ambe in potentia seiuncte et fuerint quadrata facta ex 
eis cum coniunguntur medialia et superficies etiam 
quam ipse continent medialis et fuerint quadrata facta 
ex eis cum coniunguntur seiuncta superficiei quam 
ipse continent et duplo ipsius, linea remanens erit 
surda et nominabitur ea que coniuncta cum mediali 
facit totum mediale. 


Exempli causa: Sit linea recta ab a qua minuatur linea 
bg. Et sint linee ab et bg in potentia seiuncte, et sint duo 
quadrata facta ex eis cum coniunguntur medialia, et sit 
superficies quam ipse continent etiam medialis, et sint 
duo quadrata facta ex eis cum coniunguntur seiuncta 
superficiei quam due linee ab et bg continent. Dico 
igitur, quod remanens linea ag est surda et nominatur 
ea que coniuncta cum mediali facit totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea de ratio- 
nalis ad quam adiungam superficiem equalem duobus 
quadratis factis ex lineis ab et bg coniunctis que sit 
superficies et ex qua separabo superficiem equalem 
duplo superficiei que continetur a lineis ab et bg que sit 
superficies zt. Remanebit ergo superficies eh equalis 
quadrato facto ex ag. Ergo linea ag potest in superfi- 
ciem eh. Et quia duo quadrata facta ex lineis ab et bg 
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cum coniunguntur sunt medialia et duplum superficiei 
quam ipse continent etiam est mediale et e/ est equalis 
duobus quadratis factis ex lineis ab et bg et zt est equa- 
lis duplo superficiei que continetur a lineis ab et bg, 
erit unaqueque duarum superficierum et et zt medialis. 
Sed ipse sunt adiuncte ad lineam rationalem de, ergo 
unaqueque duarum linearum dt; th in potentia est ra- 
tionalis et in longitudine seiuncta linee de. Et quia 
quadrata facta ex lineis ab; bg cum coniunguntur sunt 
seiuncta duplo superficiei que continetur a lineis ab et 
bg, erit superficies et seiuncta superficiei tz. Sed pro- 
portio superficiei et ad superficiem tz est sicut propor- 
tio linee dt ad lineam th. Ergo linea dt est seiuncta 
linee th in longitudine. Ergo due linee dt; th in poten- 
tia sunt rationales et in ea tantum sunt communican- 
tes. Ergo linea dh est surda et est residuum et linea de 
est rationalis. Sed superficies que continetur a linea 
rationali et linea irrationali est irrationalis, et linea que 
potest super eam est irrationalis. Ergo superficies dz 
est irrationalis et linea que potest super eam est irra- 
tionalis. Sed linea que potest super dz est ag. Ergo 
linea ag est surda et nominatur ea que coniuncta cum 
mediali facit totum mediale. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.77] Linee que est residuum non coniungitur nisi 
una linea tantum rationalis in potentia, communicans 
toti in potentia tantum. 
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Exempli causa: Sit linea ab residuum cui adiungatur 
linea secundum quod diximus que sit linea bg. Dico 
igitur, quod non coniungitur linee ab alia linea ratio- 
nalis in potentia, communicans toti in potentia tan- 
tum. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Sed si fuerit possibile, coniungatur ei etiam alia linea 
que sit bd. Ergo superfluum quod est inter duo qua- 
drata linearum ag et bg et inter duplum superficiei que 
continetur a lineis ag et gb est sicut superfluum quod 
est inter duo quadrata ad et db et duplum superficiei 
que continetur a lineis ad et db. Cum ergo permutave- 
rimus, erit superfluum quod est inter duo quadrata 
linearum ag et gb et inter quadrata duarum linearum 
ad et db cum coniunguntur equale superfluo quod est 
inter duplum superficiei que continetur a lineis ag et 
gb et inter duplum superficiei que continetur a lineis 
ad et db. Sed superfluum quod est inter duo quadrata 
ag et gb cum coniunguntur et inter duo quadrata ad et 
db cum coniunguntur est rationale, quoniam omnia 
sunt rationalia. Ergo superfluum quod est inter du- 
plum superficiei que continetur a lineis ag; gb et inter 
duplum superficiei que continetur a lineis ad et db est 
rationale. Hoc autem contrarium est et impossibile, 
quoniam ipsa sunt medialia. Sed quod est mediale 
non addit super mediale quod sit rationale. Ergo linee 
que est residuum non coniungitur nisi linea una tan- 
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tum in potentia rationalis, communicans toti in poten- 
tia tantum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.78] Residuo bimediali primo non coniungitur nisi 
una linea tantum medialis communicans toti in poten- 
tia tantum et continens cum toto rationale. 


PX b. a 


Exempli causa: Sit linea ab residuum bimediale pri- 
mum cui linea una coniungatur secundum quod no- 
minavimus que sit bg. Dico igitur, quod non coniungi- 
tur ei linea alia medialis communicans toti in potentia 
tantum et continens cum eo rationale. 

Probatio eius: Quoniam non est illud possibile. Quod 
si possibile fuerit, coniungatur ei etiam linea bd. Ergo 
superfluum quod est inter duo quadrata facta ex lineis 
ag et gb et inter duo quadrata facta ex lineis ad et db 
cum coniunguntur est equale superfluo quod est inter 
duplum superficiei que continetur a lineis ag et gb et 
inter duplum superficiei que continetur a lineis ad et 
db. Sed superfluum quod est inter duplum superficiei 
que continetur a lineis ag et gb et inter duplum superfi- 
ciei que continetur a lineis ad et db est rationale, quo- 
niam omnia sunt rationalia. Ergo superfluum quod est 
inter duo quadrata linearum ag et gb coniuncta et inter 
quadrata linearum ad et db coniuncta est rationale. 
Hoc autem est impossibile et contrarium, quoniam 
unumquodque eorum est mediale. Sed mediale non 
addit super mediale rationale. Ergo residuo bimediali 
primo non coniungitur nisi una linea tantum medialis 
communicans toti in potentia tantum et continens 
cum eo rationale. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.79] Residuo bimediali secundo non coniungitur nisi 
una linea tantum medialis communicans toti in poten- 
tia tantum et continens cum toto mediale. 
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Exempli causa: Sit linea ab residuum bimediale se- 
cundum cui coniungatur linea dg secundum quod 
prediximus. Dico igitur, quod non coniungitur ei alia 
linea medialis communicans toti in potentia tantum et 
continens cum eo mediale. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter. 
Quod si possibile fuerit, coniungatur ei etiam linea bd. 
Et sit linea rationalis ez ad quam adiungatur superfi- 
cies equalis duobus quadratis coniunctis factis ex dua- 
bus lineis ag et gb, que sit superficies zk. Et sit superfi- 
cies tk equalis duplo superficiei que continetur a lineis 
ag et gb. Remanet ergo superficies et equalis quadrato 
facto ex ab. Ergo linea ab potest super superficiem et. 
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Et sit etiam superficies z/ equalis duobus quadratis fac- 
tis ex lineis ad et db cum coniunguntur. Remanet ergo 
superficies ¢/ equalis duplo superficiei que continetur 
a lineis ad et db, quoniam superficies et est equalis 
quadrato facto ex ab. Et quia duo quadrata linearum 
ag et gb cum coniunguntur provenit ex eis mediale et 
etiam duplum superficiei que continetur a lineis ag et 
gb est mediale, erunt superficies zk; kt mediales. Sed 
ipse sunt adiuncte ad lineam rationalem, ergo una- 
queque duarum linearum ek; hk in potentia est ratio- 
nalis, sed in longitudine est seiuncta linee ez. Et quia 
due linee ag et gb sunt seiuncte in longitudine et pro- 
portio ag ad gb est sicut proportio quadrati facti ex ag 
ad superficiem que continetur a lineis ag et gb erit 
quadratum factum ex ag seiunctum superficiei que 
continetur a lineis ag et gb. Sed quadratum factum ex 
ag est communicans duobus quadrati factis ex lineis 
ag et gb et superficies que continetur a lineis ag et gb est 
communicans duplo superficiei que continetur a lineis 
ag et gb. Ergo duo quadrata linearum ag et gb con- 
iuncta sunt seiuncta duplo superficiei que continetur a 
lineis ag et gb. Sed duo quadrata facta ex lineis ag et gb 
sunt equalia superficiei zk et duplum superficiei que 
continetur a lineis ag et gb est equale superficiei tk, 
ergo superficies zk est seiuncta superficiei tk. Sed pro- 
portio superficiei zk ad superficiem At est sicut propor- 
tio ek ad kh, ergo linea ek est seiuncta linee kh in longi- 
tudine. Ergo due linee ek; kh in potentia sunt rationa- 
les et in ea tantum communicantes. Ergo linea eh est 
residuum. Et linea ei coniuncta cuius ipsa fuit resi- 
duum est hk. Et similiter etiam ostenditur, quod linea 
Al ita coniungitur ei quod ipsa est eius residuum. Iam 
ergo coniunguntur linee residue due linee in potentia 
rationales communicantes toti in potentia tantum. Sed 
iam fuit ostensum illud esse contrarium et impossibile. 
Residuo itaque bimediali secundo non coniungitur 
nisi una linea tantum medialis communicans toti in 
potentia tantum et continens cum toto mediale. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.80] Linee minori non coniungitur nisi una linea 
tantum seiuncta toti in potentia cuius quadratum cum 
quadrato totius sit rationale et superficies quam ipse 
continent sit medialis. 
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Exempli causa: Sit linea minor ab cui coniungatur 
linea bg. Et sint due linee ag et gb in potentia seiuncte, 
et quadrata earum cum coniunguntur sunt rationalia, 
et sit superficies quam ipse continent medialis. Dico 
igitur, quod linee ab non coniungitur alia linea que sit 
secundum hanc formam. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter. 
Quod si fuerit possibile, iungatur ei etiam linea bd. 
Ergo due linee ad et db sunt in potentia seiuncte et 
quadrata earum coniuncta sunt rationalia et superfi- 
cies quam continent linee ad et db est medialis. Ergo 
superfluum quod est inter quadrata linearum ad et db 
et inter quadrata linearum ag et gb cum coniunguntur 
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equale est superfluo quod est inter duplum superficiei 
que continetur a lineis ad et db et inter duplum super- 
ficiei que continetur a lineis ag et gb. Sed superfluum 
quod est inter quadrata linearum ad et db coniuncta et 
inter quadrata linearum ag et gb coniuncta est ratio- 
nale, quoniam omnia sunt rationalia. Ergo super- 
fluum quod est inter duplum superficiei que contine- 
tur a lineis ad et db et inter duplum superficiei que 
continetur a lineis ag et gb est rationale. Hoc autem 
contrarium est et impossibile, quoniam ipsa sunt me- 
dialia. Linee ergo minori non coniungitur nisi una 
linea tantum seiuncta toti in potentia cuius quadratum 
cum quadrato totius sit rationale et superficies quam 
continent sit medialis. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.81] Linee que coniuncta cum rationali facit totum 
mediale non coniungitur nisi una linea tantum seiunc- 
ta toti in potentia cuius quadratum cum quadrato 
totius sit mediale et sit superficies quam ipse continent 
rationalis. 
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Exempli causa: Sit linea coniuncta cum rationali fa- 
ciens totum mediale ab cui coniungatur linea bg. Et 
sint linee ag et gb seiuncte in potentia, et sint quadrata 
earum coniuncta medialia, et superficies quam ipse 
continent sit rationalis. Dico igitur, quod non coniun- 
gitur linee ab alia linea existens secundum hunc mo- 
dum. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit illud. 
Sed si fuerit possibile, coniungatur ei linea bd. Ergo 
due linee ad et db sunt in potentia seiuncte, et earum 
quadrata coniuncta sunt medialia, et superficies quam 
continent est rationalis. Ergo superfluum quod est 
inter quadrata linearum ad et db coniuncta et inter 
quadrata linearum ag et gb coniuncta est equale super- 
fluo quod est inter duplum superficiei contente a lineis 
ad et db et inter duplum superficiei contente a lineis ag 
et gb. Sed superfluum quod est inter duplum superfi- 
ciei contente a lineis ad et db et inter duplum superfi- 
ciei contente a lineis ag et gb est rationale. Ergo super- 
fluum quod est inter duo quadrata linearum ad et db 
coniuncta et inter duo quadrata linearum ag et gb con- 
iuncta est rationale. Hoc autem contrarium est et im- 
possibile, quoniam quadrata linearum ad et db con- 
iuncta sunt medialia et quadrata linearum ag et gb 
similiter. Linee ergo que cum rationali coniuncta facit 
totum mediale non coniungitur nisi una linea tantum 
seiuncta toti in potentia cuius quadratum cum qua- 
drato totius est mediale et superficies quam ipse con- 
tinent est rationalis. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.82] Linee que cum mediali coniuncta facit totum 
mediale non coniungitur nisi una linea tantum seiunc- 
ta toti in potentia cuius quadratum cum quadrato 


303 


20 


25 


30 


35 


40 


45 


50 


55 


60 


totius sit mediale et sit etiam superficies quam conti- 
nent medialis. Et sint quadrata earum coniuncta se- 
iuncta superficiei quam ipse continent. 
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Exempli causa: Sit linea coniuncta cum mediali fa- 
ciens totum mediale ab cui coniungatur linea bg. Et 
sint linee ag et gb seiuncte in potentia, et sint quadrata 
earum cum coniunguntur medialia, et sit etiam super- 
ficies quam ipse continent medialis, et sint quadrata 
earum cum coniunguntur seiuncta superficiei quam 
ipse continent. Dico igitur, quod linee ab non coniun- 
gitur alia linea secundum hunc modum. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Sed si possibile fuerit, coniungatur ei etiam linea bd. 
Ergo erunt etiam due linee ad et db seiuncte in poten- 
tia, et erunt quadrata earum coniuncta medialia, et 
etiam superficies quam continent erit medialis, et 
erunt quadrata earum cum coniunguntur seiuncta 
superficiei quam ipse continent. Ponam itaque lineam 
rationalem ez ad quam adiungam superficiem equalem 
duobus quadratis factis ex lineis ag et gb coniunctis 
que sit superficies eh. Et ponam superficiem th equa- 
lem duplo superficiei que continetur a lineis ag et gb. 
Remanet ergo superficies ek equalis quadrato facto ex 
ab. Et etiam adiungam ad lineam ez superficiem equa- 
lem duobus quadratis linearum ad et db coniunctis que 
sit el. Sed superficies ek que est eius iam fuit equalis 
quadrato facto ex ab, ergo remanet superficies tl equa- 
lis duplo superficiei que continetur a lineis ad et db. 
Sed quadrata linearum ag et gb cum coniunguntur sunt 
equalia superficiei eh et ipsa etiam coniuncta sunt me- 
dialia. Ergo superficies eh que iam fuit adiuncta ad 
lineam rationalem que est ez est medialis et fuit eius 
latitudo em. Ergo linea em in potentia est rationalis et 
est seiuncta linee ez in longitudine. Et etiam quia du- 
plum superficiei que continetur a lineis ag et gb est 
mediale et est equale superficiei th, ergo superficies th 
est medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam ra- 
tionalem et provenit latitudo tm. Ergo latitudo tm in 
potentia est rationalis et in longitudine est seiuncta 
linee ez. Et etiam quia quadrata linearum ag et gb cum 
coniunguntur sunt seiuncta duplo superficiei que con- 
tinetur a lineis ag et gb, ergo due superficies eh et At 
sunt seiuncte. Et similiter linea em est in longitudine 
seiuncta linee (m. Sed ipse sunt in potentia tantum 
communicantes, ergo linea et est residuum cui iam fuit 
coniuncta linea cuius ipsa est residuum que est tm. 
Similiter etiam ostenditur, quod linea /n iam fuit ei 
coniuncta et est cum ea secundum modum qui preces- 
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sit. Quod est omnino impossibile. Ergo linee que con- 
iuncta cum mediali facit totum mediale non coniungi- 
tur nisi una linea tantum seiuncta toti in potentia cuius 
quadratum cum quadrato totius est mediale, et etiam 
superficies quam ipse continent est medialis, et earum 
quadrata coniuncta sunt seiuncta superficiei quam 
ipse continent. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[Definitiones] 


[i] Si posita fuerit linea rationalis et linea residua 
data fuerit et coniungatur linee residue linea 
cuius residuum fuit et fuerit totum addens in 
potentia super lineam que coniungitur equale 
quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine et fuerit tota linea communicans 
in longitudine linee rationali date, linea illa no- 
minabitur residuum primum. 

[ii] Quod si fuerit ea que linee rationali date com- 
municat linea adiuncta, linea nominabitur resi- 
duum secundum. 

[iii] Et si nulla earum fuerit communicans linee ra- 
tionali date in longitudine, nominabitur resi- 
duum tertium. 

liv] Et etiam si tota linea que constat ex residua et ex 
adiuncta fuerit addens in potentia super lineam 
adiunctam equale quadrato quod est ex linea se- 
iuncta sibi in longitudine et fuerit tota linea 
communicans linee rationali date in longitudine, 
linea illa residua nominabitur residuum quar- 
tum. 

[v] Et si illa que linee rationali date communicat in 
longitudine fuerit linea que adiungatur, linea illa 
residua nominabitur residuum quintum. 

[vi] Quodsi nulla earum linee rationali date in longi- 
tudine fuerit communicans, linea illa residua 
nominabitur residuum sextum. 


[X.83] Residuum primum invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
lineam bh communicantem linee a in longitudine. Erit 
ergo etiam linea dA rationalis. Et sint duo numeri qua- 
drati de et ez, sed superfluum quod est inter eos scilicet 
zd non sit numerus quadratus. Non erit ergo propor- 
tio ed ad dz sicut proportio numeri quadrati ad nume- 
rum quadratum. Et ponam ut sit proportio quadrati 
facti ex bh ad quadratum factum ex gh sicut proportio 
ed ad dz, ergo quadratum factum ex bh est communi- 
cans quadrato facto ex gh. Sed quadratum factum ex bh 
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est rationale, ergo quadratum factum ex gh est ratio- 
nale. Et quia proportio ed ad dz non est sicut propor- 
tio numeri quadrati ad numerum quadratum, ergo 
non est proportio quadrati facti ex bh ad quadratum 
factum ex gh sicut proportio numeri quadrati ad nu- 
merum quadratum. Ergo linea bh est seiuncta in longi- 
tudine linee gh. Ergo due linee bh et gh in potentia sunt 
rationales et in ea tantum sunt communicantes. Ergo 
linea bg est residuum. Dico igitur, quod ipsum est 
primum residuorum. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex linea 
bh est maius quadrato quod fit ex linea gh, sit ergo 
augmentum eius super ipsum equale quadrato facto ex 
linea ¢. Et quia fuit proportio quadrati facti ex bh ad 
quadratum factum ex gh sicut proportio ed ad dz ergo, 
cum everterimus, erit proportio quadrati facti ex bh ad 
quadratum factum ex £ sicut proportio ed ad ez. Sed 
proportio ed ad ez est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum, quoniam ipsi sunt quadrati. 
Ergo proportio quadrati facti ex bh ad quadratum fac- 
tum ex ¢ est sicut proportio numeri quadrati ad nume- 
rum quadratum. Ergo linea bh est communicans in 
longitudine linee /. Ergo linea bh addit super lineam gh 
in potentia equale quadrato quod est ex linea com- 
municante sibi in longitudine. Sed tota linea bh est 
communicans in longitudine linee rationali date que 
est a. Ergo linea bg est residuum primum. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


(X.84] Residuum secundum reperire. 
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Verbi gratia: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut linea gh sit ei communicans in longitudine. Sit ergo 
etiam linea gh rationalis. Et sint duo numeri quadrati 
de et ez, sed superfluum quod est inter eos quod est dz 
non sit numerus quadratus. Et sit proportio quadrati 
facti ex gh ad quadratum factum ex bh sicut proportio 
dz ad de. Ergo quadratum factum ex gh communicat 
quadrato facto ex bh, sed quadratum factum ex gh est 
rationale, ergo quadratum factum ex bh est rationale. 
Et quia proportio quadrati facti ex gh ad quadratum 
factum ex bh non est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum, erit linea gh linee bh in longi- 
tudine seiuncta. Ergo due linee gh; bh in potentia sunt 
rationales et in ea tantum communicantes. Ergo linea 
bg est residuum. Dico igitur, quod est secunda linea- 
rum que sunt residue. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex bh est 
maius quadrato facto ex gh, ergo sit augmentum eius 
super ipsum equale quadrato facto ex ¢. Et quia pro- 
portio quadrati facti ex bh ad quadratum factum ex gh 
est sicut proportio de ad dz, erit, cum everterimus, 
proportio quadrati facti ex bh ad quadratum factum ex 
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t sicut proportio de ad ez. Sed unusquisque numero- 
rum de et ez est numerus quadratus, ergo proportio 
quadrati facti ex bh ad quadratum factum ex t est sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
Ergo linea bh est communicans in longitudine linee £, 
ergo linea bh addit in potentia super lineam gh equale 
quadrato quod est ex linea communicante sibi in lon- 
gitudine. Sed linea gh, que divisa fuit a linea bh, com- 
municat linee rationali in longitudine. Ergo linea bg 
est residuum secundum. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.85] Residuum tertium invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut sint tres numeri super quos sunt e et bg et gd. Neque 
sit proportio alicuius eorum ad suum comparem sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
Sed sit proportio uniuscuiusque numerorum bg et bd 
ad alterum sicut proportio numeri quadrati ad nume- 
rum quadratum. Et sit proportio quadrati facti ex a ad 
quadratum factum ex zh sicut proportio e ad bg, et sit 
proportio quadrati facti ex zh ad quadratum factum ex 
ht sicut proportio numeri bg ad numerum gd. Ergo 
quadratum factum ex a sit communicans quadrato fac- 
to ex zh. Sed quadratum factum ex a est rationale, 
ergo quadratum factum ex zh est rationale. Ergo linea 
zh in potentia est rationalis. Sed quia proportio e ad bg 
non est sicut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum, ergo proportio quadrati facti ex a ad 
quadratum factum ex zh non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum. Ergo linea a 
est seiuncta in longitudine linee zh. Et etiam quia pro- 
portio bg ad gd est sicut proportio quadrati facti ex zh 
ad quadratum factum ex ht, ergo quadratum factum 
ex zh est communicans quadrato facto ex ht. Sed qua- 
dratum factum ex zh est rationale, ergo quadratum 
factum ex ht est rationale. Sed proportio bg ad gd non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum, ergo proportio quadrati facti ex zh ad quadra- 
tum factum ex hf non est sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum. Ergo linea zh linee ht in 
longitudine est-seiuncta. Ergo due linee zh; ht in po- 
tentia sunt rationales et ipse in ea tantum sunt com- 
municantes. Ergo linea z/ est residuum. Dico igitur, 
quod ipsa est tertia linearum que sunt residuum. 

Probatio eius: Quoniam proportio e ad bg est sicut 
proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
zh et proportio bg ad gd est sicut proportio quadrati 
facti ex zh ad quadratum factum ex ht, ergo secundum 
proportionem equalitatis erit proportio e ad gd sicut 
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proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
ht. Sed proportio e ad gd non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum. Ergo propor- 
tio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex ht non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum. Linea ergo a in longitudine est seiuncta linee 
ht. Nulla ergo duarum linearum zh et At communicat 
linee rationali a in longitudine. Quadratum vero quod 
fit ex linea zh maius est quadrato quod fit ex At. Sit 
ergo augmentum eius super ipsum equale quadrato 
facto ex k. Sed proportio bg ad gd est sicut proportio 
quadrati facti ex zh ad quadratum factum ex At. Cum 
ergo everterimus, erit proportio bg ad bd sicut propor- 
tio quadrati facti ex zh ad quadratum factum ex k. Sed 
proportio bg ad bd est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum. Ergo proportio quadrati 
facti ex zh ad quadratum factum ex & est sicut propor- 
tio numeri quadrati ad numerum quadratum. Linea 
igitur zh linee & in longitudine communicat. Sed linea 
zh addit in potentia super lineam ht equale quadrato 
facto ex k, ergo linea zh addit super lineam ht in poten- 
tia equale quadrato quod est ex linea communicante 
sibi in longitudine. Et nulla linearum zh et At commu- 
nicat linee rationali a in longitudine. Ergo linea zt est 
residuum tertium. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.86] Residuum quartum invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut linea bh sit ei in longitudine communicans. Ergo 
etiam linea bh sit rationalis. Et ponam duos numeros 
super quos sunt de et ez quorum nullius proportio ad 
alterum sit ut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum. Neque etiam sit proportio de ad dz sicut 
proportio numeri quadrati ad numerum quadratum. 
Et ponam ut sit proportio quadrati facti ex bh ad qua- 
dratum factum ex gh sicut proportio de ad ez. Quadra- 
tum ergo factum ex 6h communicat quadrato facto ex 
gh. Sed quadratum factum ex bh est rationale, ergo 
quadratum factum ex għ est rationale. Sed quia pro- 
portio de ad ez non est sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum, erit linea bh linee gh in 
longitudine seiuncta. Ergo unaqueque duarum linea- 
rum bh et gh in potentia est rationalis et ipse in ea 
tantum sunt communicantes. Ergo linea bg est resi- 
duum. Dico igitur, quod est quartum residuorum. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex bh est 
maius quadrato facto ex gh. Sit ergo augmentum super 
ipsum equale quadrato quod fit ex ¢. Et quia propor- 
tio de ad ez est sicut proportio quadrati facti ex bh ad 
quadratum factum ex gh, erit, cum everterimus, pro- 
portio ed ad dz sicut proportio quadrati facti ex bh ad 


308 


quadratum factum ex t. Sed proportio ed ad dz non est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum, ergo proportio quadrati facti ex bh ad quadratum 
factum ex / non est sicut proportio numeri quadrati ad 
numerum quadratum. Ergo linea bh est in longitudine 
seiuncta linee £. Sed augmentum linee bh super lineam 
gh in potentia est equale quadrato facto ex £, ergo 
augmentum linee bh super lineam gh in potentia est 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine. Sed tota linea bh communicat linee a in 
longitudine que posita est rationalis. Ergo linea bg est 
residuum quartum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.87] Residuum quintum reperire. 


Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut linea gh communicet ei in longitudine. Erit ergo 
linea gh rationalis. Et ponam duos numeros super 
quos sunt de; ez sicut numeros quos in figura que est 
ante istam nominavi. Et ponam ut sit proportio qua- 
drati facti ex gh ad quadratum factum ex bh sicut pro- 
portio ez ad de. Sed quadratum factum ex gh est ratio- 
nale, ergo quadratum factum ex bh est rationale. Et 
quia proportio de ad ez est sicut proportio quadrati 
facti ex bh ad quadratum factum ex gh, sed proportio 
de ad ez non est sicut proportio numeri quadrati ad 
numerum quadratum, ergo proportio bh ad gh non est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum. Ergo linea bh in longitudine est seiuncta linee gh. 
Ergo due linee bh et gh in potentia sunt rationales et in 
ea tantum sunt communicantes. Ergo linea bg est resi- 
duum. Dico igitur, quod est quintum residuorum. 

Probatio eius: Quoniam quadratum factum ex bh est 
maius quadrato facto ex gh, ergo sit augmentum eius 
super ipsum equale quadrato facto ex £t. Sed proportio 
quadrati facti ex bh ad quadratum factum ex gh est 
sicut proportio de ad ez. Cum ergo everterimus, erit 
proportio quadrati facti ex bh ad quadratum factum ex 
t sicut proportio de ad dz. Sed proportio de ad dz non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum, ergo proportio quadrati facti ex bh ad qua- 
dratum factum ex / non est sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Ergo linea 5^ est 
seiuncta linee ¢ in longitudine. Ergo linea bh in poten- 
tia addit super lineam gh equale quadrato quod est ex 
linea seiuncta sibi in longitudine. Sed linea gh, que 
separatur, communicat in longitudine linee rationali 
a. Ergo linea bg est residuum quintum. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.88] Residuum sextum invenire. 
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Exempli causa: Ponam lineam rationalem a et ponam 
ut sint tres numeri super quos sunt e; bg; gd, quorum 
nullius ad alterum sit proportio ut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Neque etiam sit 
proportio bg ad bd sicut proportio numeri quadrati ad 
numerum quadratum. Et sit proportio quadrati facti 
ex a ad quadratum factum ex zh sicut proportio e ad 
bg. Et sit etiam proportio quadrati facti ex zh ad qua- 
dratum factum ex ht sicut proportio bg ad gd. Et quia 
proportio numeri e ad numerum 6g est sicut proportio 
quadrati facti ex a ad quadratum factum ex zh, erit 
quadratum factum ex a communicans quadrato facto 
ex zh. Sed quadratum factum ex a est rationale, ergo 
quadratum factum ex zh est rationale. Ergo linea zh in 
potentia est rationalis. Sed proportio e ad gb non est 
sicut proportio numeri quadrati ad numerum quadra- 
tum, ergo proportio quadrati facti ex a ad quadratum 
factum ex zh non est sicut proportio numeri quadrati 
ad numerum quadratum. Ergo linea a in longitudine 
est seiuncta linee zh. Et etiam quia proportio bg ad gd 
est sicut proportio quadrati facti ex zh ad quadratum 
factum ex At, ergo quadratum factum ex zh communi- 
cat quadrato facto ex ht. Sed quadratum factum ex zh 
est rationale, ergo quadratum factum ex ht est ratio- 
nale, ergo linea At in potentia est rationalis. Sed pro- 
portio bg ad gd non est sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum, ergo proportio zh ad ht 
non est sicut proportio numeri quadrati ad numerum 
quadratum. Ergo linea zh est in longitudine seiuncta 
linee At. Sed ipse in potentia sunt rationales et in ea 
tantum communicantes. Ergo linea zt est residuum. 
Dico igitur, quod ipsa est sextum residuorum. 

Probatio eius: Quoniam proportio e ad bg est sicut 
proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
zh, et proportio bg ad gd est sicut proportio quadrati 
facti ex zh ad quadratum factum ex ht, ergo secundum 
proportionem equalitatis erit proportio e ad gd sicut 
proportio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex 
ht. Sed proportio e ad gd non est sicut proportio nu- 
meri quadrati ad numerum quadratum, ergo propor- 
tio quadrati facti ex a ad quadratum factum ex ht non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
dratum. Ergo linea a est seiuncta linee At in longitu- 
dine. Nulla ergo duarum linearum zh; At communicat 
linee a in longitudine. Sed quadratum factum ex zÀ est 
maius quadrato facto ex ht. Sit ergo augmentum eius 
super ipsum equale quadrato facto ex k. Sed proportio 
bg ad gd est sicut proportio quadrati facti ex zh ad 
quadratum factum ex ht. Cum ergo everterimus, erit 
proportio bg ad bd sicut proportio quadrati facti ex zh 
ad quadratum factum ex 4. Sed proportio bg ad bd non 
est sicut proportio numeri quadrati ad numerum qua- 
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dratum, ergo proportio quadrati facti ex zh ad quadra- 
tum factum ex Å non est sicut proportio numeri qua- 
drati ad numerum quadratum. Ergo linea zh est in 
longitudine seiuncta linee 4. Sed augmentum quadrati 
linee zh super quadratum linee At est quadratum linee 
k. Ergo linea zh addit in potentia super lineam ht 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine. Neque aliqua duarum linearum zh; ht com- 
municat linee rationali posite a in longitudine. Ergo 
linea zt est residuum sextum. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.89] Si superficies contineatur a linea rationali et li- 
nea que est residuum primum, linea que potest super 
illam superficiem est irrationalis et est ea que nomina- 


tur residuum. 
= fy 


PR 


Exempli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua prima que est az, et 
sit linea a qua fuit divisa coniuncta ei que est zg. Dico 
igitur, quod linea que potest super superficiem aA est 
irrationalis et est ea que nominatur residuum. 

Probatio eius: Quoniam linea az est residuum pri- 
mum et linea a qua fuit divisa est zg, ergo due linee ag 
et gz in potentia sunt rationales et in ea tantum sunt 
communicantes. Et linea ag addit super lineam gz in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine. Et linea ag communicat in 
longitudine linee rationali ab. Si ergo ad lineam ga 
adiungatur superficies equalis quarte quadrati ex zg et 
minuatur ex complemento superficies quadrata, tunc 
ipsa dividet lineam ag in duas sectiones communican- 
tes in longitudine. Dividam ergo zg in duo media in 
puncto d et adiungam ad lineam ag superficiem equa- 
lem quadrato facto ex zd et minuetur ex complemento 
eius superficies quadrata. Et sit superficies adiuncta ad 
lineam ag superficies que continetur a lineis ae et eg. 
Ergo linea ae communicat linee eg in longitudine. Et 
protraham a punctis d; e; g lineas equidistantes lineis 
ab et zh que sint dt; ek; gl et producam lineam bh usque 
ad /. Et sit superficies quadrata gc equalis superficiei 
be. Et sit quadratum sn equale superficiei el. Ergo qua- 
dratum ns est super dyametrum quadrati qc. Protra- 
ham ergo hanc dyametrum que sit zs. Et complebo 
lineas figure qmcs. Et quia superficies que continetur a 
lineis ae et eg est equalis quadrato facto ex gd, ergo 
linea gd est proportionalis duabus lineis ae et eg inter 
eas existens. Et similiter erit superficies gt proportiona- 
lis superficiebus ak et kg inter eas existens. Ergo inter 
ak et kg est una superficies secundum proportionem 
earum. Dico igitur, quod inter superficies gc et ns est 
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superficies secundum earum proportionem que est 
superficies gr. Et quia superficies ak est equalis super- 
ficiei ms et superficies kg est equalis superficiei ns, ergo 
superficies gt est equalis superficiei gr. Sed superficies 
gt est equalis superficiei tz, quoniam superficies zl est 
dupla superficiei gt. Et superficies gr est equalis super- 
ficiei fr, quoniam gnomo opn cum quadrato ns est 
duplus superficiei gr. Ergo tota superficies z/ est equa- 
lis toti gnomoni ofn cum quadrato ns. Sed superficies 
el est equalis quadrato ns. Remanet ergo superficies zk 
equalis gnomoni opn. Sed tota ak est equalis toti qc, 
remanet ergo superficies ah equalis superficiei mn. Sed 
superficies mn est quadratum et fit ex linea gf, ergo 
linea gf potest super superficiem ah. Dico igitur, quod 
linea gf est residuum. 

Probatio eius: Quoniam linea ae communicat linee eg 
in longitudine, ergo linea ag communicat unicuique 
duarum linearum ae et eg in longitudine. Sed linea ag 
est rationalis in potentia communicans linee ab in lon- 
gitudine, ergo unaqueque duarum superficierum ak; 
kg est rationalis. Et ipse sunt communicantes. Sed su- 
perficies ak que est una earum est equalis superficiei 
ms et superficies kg est equalis ns, ergo unaqueque dua- 
rum superficierum ms et ns est rationalis et ipse sunt 
communicantes. Sed ms et ns sunt quadrata facta ex 
duabus lineis qs; sf, ergo unaqueque duarum linearum 
qs; sf est rationalis in potentia et in ea sunt communi- 
cantes. Sed linea zd est equalis linee dg et linea zg in 
potentia est rationalis et in longitudine est seiuncta 
linee ab. Ergo unaqueque duarum linearum zd; dg ra- 
tionalis est in potentia et in longitudine seiuncta linee 
ab. Ergo unaqueque duarum superficierum zt; tg est 
medialis. Sed superficies /g est equalis superficiei gr, 
ergo superficies gr est medialis. Sed superficies fr est 
rationalis, ergo superficies gr est seiuncta superficiei fr. 
Sed proportio gr ad fr est sicut proportio gs ad sf, ergo 
linea gs est seiuncta linee sf in longitudine. Ergo due 
linee qs et sf in potentia sunt rationales et in ea tantum 
sunt communicantes. Ergo linea gf est residuum. Et 
ipsa potest super superficiem ah. Ergo linea que potest 
super superficiem ah est surda et est ea que dicitur 
residuum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Ultima autem probatio huius theorematis invenitur 
aliter ita scilicet: linea ag est communicans in longitu- 
dine linee eg, ergo linea zg est seiuncta linee ge, quo- 
niam linea ag est seiuncta linee zg. Sed linea zg com- 
municat in longitudine dg, ergo linea dg seiuncta est 
linee ge in longitudine. Ergo superficies gt seiuncta est 
superficiei kg. Sed superficies gt et kg sunt equales su- 
perficiebus qr et fr, ergo superficies gr et fr sunt seiunc- 
te. Ergo linea qs est seiuncta linee sf in longitudine. Et 
ipse sunt in potentia tantum rationales et communi- 
cantes. Ergo 4f est residuum et potest in superficiem 
ah. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.90] Si superficies contineatur a linea rationali et re- 
siduo secundo, linea potens super illam superficiem 
est ea que nominatur residuum bimediale primum. 
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Exempli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua secunda que est az cui 
coniungatur linea a qua ipsa fuit divisa que est zg. 
Dico igitur, quod linea que potest in superficiem ah 
est surda et est ea que nominatur residuum bimediale 
primum. 

Probatio eius: Quoniam linea az est residuum secun- 
dum et linea a qua ipsa fuit divisa est zg. Ergo due 
linee ag et gz in potentia sunt rationales et ipse in ea 
tantum sunt communicantes. Ft linea ag addit in po- 
tentia super lineam gz equale quadrato quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine. Et linea zg 
communicat linee ab in longitudine. Si ergo ad lineam 
ag adiungatur superticies equalis quarte quadrati quod 
est ex linea gz et minuatur ex complemento eius super- 
ficies quadrata, tunc ipsa dividet lineam ag in duas 
sectiones in longitudine communicantes. Dividam 
ergo lineam zg in duo media in puncto d. Et adiungam 
ad lineam ag superficiem equalem quadrato facto ex 
dg et minuetur ex complemento eius superficies qua- 
drata. Sitque superficies que continetur a lineis ae et eg. 
Ergo linea ae in longitudine communicat linee eg. Et 
protraham a punctis d; e; g lineas equidistantes uni- 
cuique linearum ab et zh que sint linee dt; ek; gl. Et 
producam lineam bh usque ad /. Et sit quadratum cq 
equale superficiei be et sit quadratum rf equale superfi- 
ciei el. Quadratum ergo fr est super dyametrum qua- 
drati cg. Et protraham in eis communiter dyametrum 
ms et complebo lineas figure. Et quia superficies que 
continetur a lineis ae; eg est equalis quadrato facto ex 
dg, ergo linea gd est proportionalis duabus lineis ae et 
eg existens inter eas. Et similiter erit superficies gt pro- 
portionalis duabus superticiebus ak et kg inter eas exi- 
stens. Et etiam superficies gr est proportionalis super- 
ficiebus qc et fr existens inter eas. Sed superficies ak est 
equalis superficiei cg et superficies Ag est equalis super- 
ficiei fr, ergo superficies /g est equalis superficiei gr. 
Sed superficies gt est equalis superficiei tz et superficies 
qr est equalis superficiei fc, ergo superficies tz est equa- 
lis superficiei fc. Ergo tota superficies z/ est equalis toti 
gnomoni onp cum quadrato fr. Sed superficies kg est 
equalis quadrato fr. Remanet ergo superficies zk equa- 
lis gnomoni onp. Sed tota ak est equalis toti gc. Re- 
manet ergo superficies ah equalis superficiei mn. Sed 
quadratum mn est factum ex linea gf, ergo linea 4f 
potest in superficiem ah. Dico igitur, quod gf est resi- 
duum bimediale primum. 

Probatio eius: Quoniam linea ae communicat linee eg 
in longitudine, ergo tota linea ag communicat unicui- 
que duarum linearum ae et eg in longitudine. Sed li- 
nea ag in potentia est rationalis et est seiuncta linee ab 
in longitudine, ergo unaqueque duarum linearum ae 
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et eg in potentia est rationalis et est seiuncta linee ab in 
longitudine. Ergo unaqueque duarum superficierum 
ak et kg est medialis. Sed ipse sunt communicantes. Et 
superficies ak est equalis quadrato qc et superficies kg 
est equalis quadrato fr, ergo unumquodque duorum 
quadratorum qc et fr est mediale et sunt communican- 
tia. Sed ipsa sunt quadrata facta ex lineis qs; sf, ergo 
unaqueque duarum linearum 45; sf est medialis. Et 
ipse in potentia sunt communicantes, sed in longitu- 
dine seiuncte. Sed linea zd est equalis linee dg et tota 
linea zg in potentia est rationalis communicans linee ab 
in longitudine, ergo unaqueque duarum linearum zd 
et dg est rationalis communicans linee ab in longitu- 
dine. Ergo unaqueque duarum superficierum z/; tg est 
rationalis. Sed superficies /g est equalis superficiei gr, 
ergo superficies gr est rationalis. Sed superficies gr est 
ea que continetur a lineis gs; sf. Ergo superficies que 
continetur a lineis qs; 5f est rationalis. Et quia superfi- 
cies qr est rationalis et superficies rf est medialis, ergo 
superficies gr est seiuncta superficiei fr. Sed proportio 
superficiei gr ad superficiem fr est sicut proportio linee 
qs ad lineam sf. Ergo linea qs est in longitudine seiunc- 
ta linee sf. Ergo due linee gs; sf sunt mediales et ipse in 
potentia tantum sunt communicantes et superficies 
quam continent est rationalis, ergo linea gf est resi- 
duum bimediale primum que potest super superficiem 
ah et est residuum bimediale primum. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[X.91] Si superficies contineatur a linea rationali et li- 
nea que est residuum tertium, linea potens super illam 
superficiem est illa que vocatur residuum bimediale 


secundum. 
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Exempli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua tertia que est az cui 
coniungatur linea a qua ipsa fuit divisa que est zg. 
Dico igitur, quod linea potens in superficiem ah est 
irrationalis et est ea que nominatur residuum bime- 
diale secundum. 

Probatio eius: Quoniam linea za est residuum tertium 
et linea a qua fuit divisa est zg. Ergo due linee ag et gz 
in potentia sunt rationales et in ea tantum sunt com- 
municantes. Et linea ag in potentia addit super lineam 
gz equale quadrato quod est ex linea communicante 
sibi in longitudine. Neque aliqua linearum ag et gz 
communicat linee rationali ab in longitudine. Si ergo 
ad lineam ag adiungatur superficies equalis quarte 
quadrati quod est ex linea zg et minuatur ex comple- 
mento linee superficies quadrata, tunc ipsa dividet li- 
neam ag in duas sectiones communicantes in longitu- 
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dine. Dividam ergo zg in duo media in puncto d. Et 
adiungam ad lineam ag superficiem equalem quadrato 
facto ex dg et minuetur ex complemento eius superfi- 
cies quadrata. Sitque superficies que continetur a dua- 
bus lineis ae; eg. Ergo linea ae linee ge in longitudine 
communicat. Et protrabam a punctis d; e; g lineas 
equidistantes unicuique duarum linearum ab; zh que 
sint linee dt; ek; gl. Et producam lineam bh usque ad /. 
Et faciam, sicut feci in duabus figuris que sunt ante 
istam, et ostendam, sicut ostendi in eis, quod linea gf 
potest in superficiem aA. Dico igitur, quod linea gf est 
residuum bimediale secundum. 

Probatio eius: Quoniam linea ae in longitudine 
communicat linee eg, ergo tota linea ag communicat 
unicuique duarum linearum ae et eg in longitudine. 
Sed linea ag in potentia est rationalis et in longitudine 
est seiuncta linee ab. Ergo unaqueque duarum linea- 
rum ae; eg in potentia est rationalis et in longitudine 
est seiuncta linee ab. Ergo unaqueque duarum superti- 
cierum ak; kg est medialis et sunt communicantes. Sed 
superficies ak est equalis quadrato qc et superficies Ag 
est equalis quadrato fr, ergo unumquodque duorum 
quadratorum qc; fr est mediale et sunt communicantia. 
Sed ipsa sunt quadrata facta ex lineis qs; sf. Ergo una- 
queque duarum linearum gs; sf est medialis. Et ipse 
sunt in potentia communicantes. Sed linea zd est equa- 
lis linee dg. Sed tota linea zg est rationalis in potentia 
et in longitudine seiuncta linee ab, ergo unaqueque 
duarum superticierum zt; tg est medialis. Sed superfi- 
cies tg est equalis superficiei q1. Ergo superficies gr est 
medialis. Sed superficies gr est ea que continetur a li- 
neis qs; sf, ergo superficies que continetur a lineis gs; sf 
est medialis. Et quia linea ag est seiuncta in longitudine 
linee gz et linea ag communicat linee ge in longitudine 
et linea gz communicat linee dg in longitudine, erit 
linea dg seiuncta linee ge in longitudine. Sed proportio 
dg ad ge est sicut proportio tg ad gk. Ergo superficies tg 
est seiuncta superficiei gk. Sed superficies tg est equalis 
superficiei gr et superficies kg est equalis superficiei rf, 
ergo superficies gr est seiuncta superficiei rf. Sed pro- 
portio superficiei gr ad superficiem rf est sicut propor- 
tio qs ad sf, ergo linea qs linee sf est in longitudine se- 
iuncta. Ergo due linee qs; sf sunt mediales et sunt in 
potentia tantum communicantes et superficies quam 
continent est medialis. Ergo linea gf est residuum bi- 
mediale secundum. Et ipsa potest super superficiem 
ah. Ergo linea que potest in superficiem ah est resi- 
duum bimediale secundum. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.92] Si superficies a linea rationali contineatur et li- 
nea que est residuum quartum, linea que potest super 
illam superficiem est irrationalis et est ea que nomina- 
tur minor. 


Exempli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua quarta que est az cui 
coniungatur linea a qua ipsa fuit divisa que est zg. 
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Dico igitur, quod linea que potest in superficiem ah 
est irrationalis et est ea que nominatur minor. 

Probatio eius: Quoniam linea az est residuum quar- 
tum et linea cuius ipsa fuit residuum est zg. Ergo due 
linee ag; gz in potentia sunt rationales et in ea tantum 
communicantes. Et linea ag addit in potentia super 
lineam gz equale quadrato quod est ex linea seiuncta 
sibi in longitudine. Et linea ag linee rationali ab in 
longitudine communicat. Si ergo ad lineam ag adiun- 
gatur superficies equalis quarte quadrati facti ex zg et 
minuatur ex complemento linee superficies quadrata, 
tunc ipsa dividet lineam ag in duas sectiones seiunctas 
sibi in longitudine. Dividam ergo lineam zg in duo 
media in puncto d. Et adiungam ad lineam ag superfi- 
ciem equalem quadrato facto ex dg et minuetur ex 
complemento linee superficies quadrata. Sitque super- 
ficies adiuncta ea que a lineis ae et eg continetur. Ergo 
linea ae in longitudine est seiuncta linee eg. Et faciam, 
quemadmodum feci in his que precesserunt, et osten- 
dam, quod linea gf potest super superficiem ah. Dico 
igitur, quod linea gf est minor. 

Probatio eius: Quoniam due linee ae et eg sunt in 
longitudine seiuncte, ergo due superficies ak; kg sunt 
seiuncte. Sed ipse sunt equales duobus quadratis qc; fr, 
ergo duo quadrata qc; fr sunt seiuncta. Sed ipsa sunt 
facta ex duabus lineis qs; sf. Ergo due linee qs; sf sunt 
seiuncte in potentia. Sed linea ag est rationalis et linea 
ab rationalis, ergo superficies al est rationalis. Et ipsa 
est equalis duabus superficiebus ak; kg que duobus 
quadratis gc ; fr equales existunt. Duo igitur quadrata 
qc; fr cum coniunguntur sunt rationalia. Sed linea zg in 
potentia est rationalis et in longitudine est seiuncta 
linee rationali zh. Ergo medietas zg que est dg est in 
potentia rationalis et in longitudine est seiuncta linee 
rationali dt. Ergo superficies £g est medialis. Sed ipsa 
est equalis superficiei gr. Ergo superficies gr est media- 
lis. Sed ipsa est ea que continetur a lineis qs; sf. Ergo 
due linee qs; sf sunt in potentia seiuncte et quadrata 
earum quando coniunguntur sunt rationalia et ipse 
continent superficiem medialem. Ergo linea gf est 
minor et ipsa potest super superficiem ah. Et illud est. 
quod demonstrare voluimus. 


[X.93] Si superficies contineatur a linea rationali et li- 
nea que sit residuum quintum, linea potens super 
illam superficiem est irrationalis et est ea que cum 
rationali coniuncta facit totum mediale. 


Exemfli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua quinta que est az et 
coniungatur ei linea a qua ipsa fuit divisa que est zg. 
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Dico igitur, quod linea que potest in superficiem aA 
est irrationalis et est ea que cum rationali coniuncta 
facit totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam linea az est residuum quin- 
tum et linea cuius residuum fuit est zg. Ergo due linee 
ag; gz sunt rationales in potentia et in ea tantum sunt 
communicantes. Et linea ag addit in potentia equale 
quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine 
super lineam gz. Et linea zz communicat in longitudine 
linee rationali ab. Si ergo ad lineam ag adiungatur su- 
perficies equalis quarte quadrati facti ex linea zg et 
desit ad complementum linee superficies quadrata, 
tunc ipsa dividet lineam ag in duas sectiones in longi- 
tudine seiunctas. Dividam ergo lineam zg in duo me- 
dia in puncto d. Et adiungam ad lineam ag superficiem 
equalem quadrato facto ex dg et minuetur ex com- 
plemento eius superficies quadrata et sit superficies 
adiuncta ea que continetur a duabus lineis ae; eg. Ft 
faciam, quemadmodum feci in figura que est ante 
istam. Et ostendam, quod linea gf potest in superfi- 
ciem ah, et quod due linee gs; sf sunt in potentia se- 
iuncte, et quod linea ag est rationalis in potentia et est 
in longitudine linee ab seiuncta, ergo superficies al est 
medialis. Sed ipsa est equalis duabus superticiebus ak; 
kg que duobus quadratis gc; fr equantur. Ergo duo 
quadrata qc; fr quando coniunguntur sunt medialia. Et 
linea zg communicat in longitudine linee rationali zh. 
Et similiter erit medietas linee zg que est dg rationalis 
communicans in longitudine linee rationali dt, quo- 
niam zg in longitudine communicat dg. Ergo superti- 
cies tg est rationalis. Sed ipsa est equalis superticiei qr, 
ergo superficies gr est rationalis. Sed ipsa est ea que a 
duabus lineis gs; sf continetur. Ergo due linee qs; sf 
sunt in potentia seiuncte et quadrata earum cum con- 
iunguntur sunt medialia, et ipse continent superficiem 
rationalem. Ergo linea gf est ea que cum rationali con- 
iuncta facit totum mediale. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[X.94] Si superticies contineatur a linea rationali et li- 
nea que est residuum sextum, linea in superficiem 
illam potens est irrationalis et est ea que mediali con- 
iuncta facit totum mediale. 
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Exempli causa: Sit superficies ah contenta a linea ra- 
tionali que est ab et linea residua sexta que est az cui 
coniungatur linea a qua ipsa fuit divisa que est zg. 
Dico igitur, quod linea que potest in superficiem ah 
est irrationalis et est ea que cum mediali facit totum 
mediale. 

Probatio eius: Quoniam linea az est residuum sextum 
et linea a qua ipsa fuit separata est zg. Ergo due linee 
ag et gz sunt rationales in potentia et in ea tantum sunt 
communicantes, et linea ag addit super lineam gz in 
potentia equale quadrato quod est ex linea seiuncta 
sibi in longitudine. Et neque est aliqua duarum linea- 
rum ag et gz communicans in longitudine linee ratio- 
nali ab. Si ergo adiungatur ad lineam ag superficies 
equalis quarte quadrati facti ex zg et desit ad comple- 
mentum linee superficies quadrata, tunc ipsa dividet 
lineam ag in duas sectiones in longitudine seiunctas. 
Dividam ergo lineam zg in duo media in puncto d. Et 
adiungam ad lineam ag superficiem equalem quadrato 
facto ex dg, et minuetur ex complemento linee superfi- 
cies quadrata sitque superficies adiuncta ea que conti- 
netur a lineis ae; eg. Et faciam, sicut feci in duabus 
figuris que sunt ante istam. Et ostendam, quod linea gf 
potest in superficiem ah, et quod due linee qs; sf sunt in 
potentia seiuncte, et quod queque duarum superficie- 
rum al; tg est medialis, et quod superticies tg que est 
una earum est equalis superficiei que continetur a li- 
neis 45; sf. Sed linea ag est seiuncta in longitudine linee 
zg, ergo ipsa est seiuncta medietati eius que est gd. Sed 
proportio ag ad gd est sicut proportio superficiei a/ ad 
superficiem gt, ergo superficies al est seiuncta superti- 
ciei gt. Sed superticies al est equalis duobus quadratis 
factis ex lineis 9s; sf, et superficies tg est equalis superfi- 
ciei que continetur a lineis gs; sf, ergo duo quadrata 
facta ex lineis qs; sf cum coniunguntur sunt seiuncta 
superficiei que continetur a lineis gs; sf. Sed iam fuit 
ostensum, quod due linee qs; sf sunt seiuncte in poten- 
tia, et quod quadrata earum cum coniunguntur sunt 
medialia, et quod superficies quam continent etiam 
est medialis. Ergo linea gf est ea que cum mediali facit 
totum mediale. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[X.95] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex linea residua, latitudo que 
provenit est residuum primum. 
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Exempli causa: Sit linea residua bg et coniungatur ei 
linea a qua ipsa fuit separata que est ag. Et sit linea 
rationalis de ad quam adiungatur superficies equalis 
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quadrato facto ex bg que est superficies eh et proveniat 
latitudo dh. Dico igitur, quod linea dh est residuum 
primum. 

Probatio eius: Quoniam adiungam ad lineam de su- 
perficiem equalem duobus quadratis factis ex lineis 
ba; ag que sit superficies ez. Sed superficies eh est equa- 
lis quadrato facto ex bg. Remanet ergo duplum super- 
ficiei que continetur a lineis ba; ag equale superficiei 
tz. Dividam ergo lineam hz in duo media in puncto 4. 
Et protraham lineam Al equidistantem unicuique dua- 
rum linearum de; At. Ergo superficies que continetur a 
lineis ba; ag est equalis unicuique duarum superficie- 
rum Al; lz. Et etiam si posuero superficiem em equalem 
quadrato facto ex linea ab, remanebit superficies nz 
equalis quadrato facto ex linea ag. Et quia quadrata 
facta ex lineis ba; ag sunt rationalia, erit superficies ez 
rationalis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam ratio- 
nalem que est de, ergo latitudo dz est rationalis com- 
municans in longitudine linee rationali de. Et quia 
superficies que continetur a lineis ba; ag est medialis et 
duplum eius mediale, erit superficies tz medialis. Sed 
ipsa iam fuit adiuncta ad lineam rationalem et prove- 
nit latitudo Az, ergo latitudo Az est rationalis in poten- 
tia et seiuncta linee de in longitudine. Et quia quadra- 
tum factum ex ab communicat quadrato facto ex ag, 
erit superficies em communicans superficiei nz. Sed 
proportio em ad nz est sicut proportio dm ad mz, ergo 
linea dm communicat linee mz in longitudine. Et quia 
proportio ba ad ag est sicut proportio quadrati facti ex 
ba ad superficiem que continetur a lineis ba; ag et pro- 
portio ba ad ag est sicut proportio superficiei que con- 
tinetur a lineis ba; ag ad quadratum factum ex ag, erit 
proportio quadrati facti ex ab ad superficiem que con- 
tinetur a lineis ba; ag sicut proportio superficiei que 
continetur a lineis ba; ag ad quadratum factum ex ag. 
Sed quadratum factum ex ab est equale superficiei em 
et superficies que continetur a lineis ba; ag est equalis 
superficiei /z et quadratum factum ex ag est equale 
superficiei nz, ergo proportio superficiei em ad superfi- 
ciem /z sicut proportio superficiei /z ad superficiem nz. 
Ergo superficies /z est inter duas superficies em; nz 
proportionalis eis existens. Ergo linea Az etiam est 
inter lineas dm; mz proportionalis eis existens. Ergo 
quadratum factum ex Az est equale superficiei que 
continetur a duabus lineis dm; mz. Sed quadratum fac- 
tum ex kz est quarta quadrati facti ex zh, ergo superfi- 
cies que continetur a lineis dm; mz est quarta quadrati 
facti ex zh. Iam ergo adiuncta est superficies equalis 
quarte quadrati facti ex linea zh ad lineam dz et deest 
ad complementum eius superficies quadrata que divi- 
dit ipsam in duas sectiones in longitudine communi- 
cantes. Ergo augmentum linee dz super lineam zh in 
potentia est equale quadrato quod est ex linea com- 
municante sibi in longitudine. Ergo due linee dz; zh in 
potentia sunt rationales et in ea tantum communican- 
tes. Sed linea dz addit in potentia super lineam zh 
equale quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine. Et linea dz linee rationali date de in 
longitudine communicat, ergo linea dh est residuum 
primum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[X.96] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex residuo bimediali primo, la- 
titudo que proveniet erit residuum secundum. 
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Exempli causa: Sit linea bg residuum bimediale pri- 
mum cui coniungatur linea a qua ipsa fuit divisa que 
est ag. Et sit linea rationalis de ad quam adiungatur 
superficies equalis quadrato facto ex bg que sit eh et 
proveniat latitudo dh. Dico igitur, quod linea dh est 
residuum secundum. 

Probatio eius: Quoniam adiungam ad lineam de su- 
perficiem equalem duobus quadratis factis ex lineis 
ba; ag que sit superficies ez. Sed superficies eh est equa- 
lis quadrato facto ex bg. Remanet ergo duplum super- 
ficiei que continetur a lineis ba; ag equale superficiei 
tz. Dividam ergo hz in duo media in puncto &. Et pro- 
traham lineam Ål equidistantem unicuique duarum li- 
nearum de; ht. Ergo superficies que continetur a lineis 
ba; ag est equalis unicuique duarum superficierum Al; 
Iz. Et etiam si posuero superficiem em equalem qua- 
drato facto ex ab, remanebit superficies nz equalis 
quadrato facto ex ag. Et quia linea bg est residuum 
bimediale primum, erunt due linee ba; ag mediales et 
in potentia tantum communicantes et superficiem ra- 
tionalem continentes. Et ipsa est ea que a lineis ba; ag 
continetur. Et quia quadrata duarum linearum ba; ag 
quando coniunguntur sunt medialia, erit superficies ez 
medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam rationa- 
lem que est de. Ergo linea dz est rationalis in potentia 
et seiuncta in longitudine linee rationali de. Et quia 
duplum superficiei que continetur a lineis ba; ag est 
rationale, erit superficies /z rationalis. Sed ipsa est ad- 
iuncta ad lineam rationalem, ergo latitudo zh est ra- 
tionalis communicans linee rationali de in longitudine. 
Et quia quadratum ex ab communicat quadrato facto 
ex ag, erit superficies em communicans superficiei nz. 
Et quia proportio em ad nz est sicut proportio dm ad 
mz et superficies em communicat superficiei nz, erit li- 
nea dm communicans linee mz. Et quia proportio ba ad 
ag est sicut proportio quadrati facti ex ba ad superfi- 
ciem que continetur a lineis ba; ag et proportio ba ad 
ag est sicut proportio superficiei que continetur a li- 
neis ba; ag ad quadratum factum ex ag, erit proportio 
quadrati facti ex ab ad superficiem que continetur a 
lineis ba; ag sicut proportio superficiei contente a lineis 
ba; ag ad quadratum factum ex ag. Sed quadratum 
factum ex ab est equale superficiei em et superficies que 
continetur a lineis ba; ag est equalis superficiei /z et 
quadratum factum ex ag est equale superficiei nz, ergo 
proportio superficiei em ad superficiem iz est sicut 
proportio superficiei /z ad superficiem nz. Ergo super- 
ficies /z inter superficies em; nz existens est eis propor- 
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tionalis. Et similiter erit linea kz proportionalis lineis 
dm; m: inter eas existens. Ergo superficies que contine- 
tur a lineis dm; mz est equalis quadrato facto ex linea 
kz. Sed quadratum factum ex linea &z est quarta qua- 
drati facti ex zh, ergo superficies que continetur a li- 
neis dm; mz est quarta quadrati facti ex zh. Iam ergo 
adiuncta est superficies equalis quarte quadrati facti ex 
zh ad lineam dz et minuitur ex complemento linee su- 
perficies quadrata et dividit eaim in duas sectiones in 
longitudine-communicantes, ergo linea dz addit super 
lineam zh in potentia equale quadrato quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine. Ergo due li- 
nee dz; zh in potentia sunt rationales et sunt in ea 
tantum communicantes. Et linea dz addit super lineam 
zh in potentia equale quadrato quod est ex linea 
communicante sibi in longitudine. Et linea hz com- 
municat in longitudine linee rationali de, ergo linea dh 
est residuum secundum. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.97] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex residuo bimediali secundo, 
latitudo que proveniet erit residuum tertium. 
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Exempli causa: Sit linea bg residuum bimediale se- 
cundum cui linea que ex ipsa fuit separata coniunga- 
tur que est ag. Et sit linea rationalis de ad quam ad- 
iungatur superficies equalis quadrato facto ex linea bg 
que sit superficies eh et proveniat latitudo dh. Dico 
igitur, quod linea dh est residuum tertium. 

Probatio eius: Quia adiungam ad lineam de superfi- 
ciem equalem duobus quadratis factis ex lineis ba; ag 
que sit superficies ez, sed superficies eh est equalis qua- 
drato facto ex bg, remanet ergo duplum superficiei que 
continetur a lineis ba; ag equale superficiei tz. Dividam 
ergo lineam Az in duo media in puncto k. Et protra- 
ham lineam A/ equidistantem unicuique duarum linea- 
rum de; ht. Ergo superficies que continetur a duabus 
lineis ba; ag est equalis unicuique duarum superficie- 
rum hl; lz. Et etiam si posuero superficiem em equalem 
quadrato facto ex linea ab, remanebit superficies nz 
equalis quadrato facto ex linea ag. Et quia linea bg est 
residuum bimediale secundum, erunt due linee ba; ag 
mediales in potentia tantum communicantes et super- 
ficiem continentes medialem. Et ipsa est ea que conti- 
netur a duabus lineis ab; ag. Et duplum eius mediale 
similiter. Et quia duo quadrata duarum linearum ba; 
ag cum coniunguntur sunt medialia, erit superficies ez 
medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam rationa- 
lem que est linea de. Ergo latitudo dz est rationalis in 
potentia et in longitudine seiuncta linee rationali de. 
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Et quia duplum superficiei que continetur a duabus 
lineis ba; ag est mediale, erit superficies tz medialis que 
iam quidem ad lineam rationalem adiuncta fuit. Ergo 
latitudo zh est rationalis in potentia et in longitudine 
linee rationali de seiuncta. Et quia linea ab est in longi- 
tudine seiuncta linee ag et proportio linee ba ad lineam 
ag €st sicut proportio quadrati facti ex linea ab ad su- 
perficiem que continetur a duabus lineis ab; ag, sit 
quadratum factum ex ab seiunctum superficiei que 
continetur a duabus lineis ab; ag. Sed quadratum fac- 
tum ex linea ab est equale superficiei em et superficies 
que continetur a lineis ab; ag est equalis superficiei kz, 
ergo superficies em est seiuncta superficiei /z. Et simi- 
liter erit linea dm seiuncta linee kz. Sed quadrata linea- 
rum ab; ag coniuncta sunt communicantia quadrato 
facto ex ab et superficies que continetur a lineis ba; ag 
communicat duplo superficiei contente a lineis 5a; ag 
et quadrata facta ex lineis ba; ag sunt equalia superfi- 
ciei ez et duplum superficiei contente a lineis ba; ag est 
equalis superficiei tz, ergo superficies ez est seiuncta 
superficiei tz, quoniam duo quadrata linearum ba; ag 
sunt seiuncta duplo superficiei contente a lineis ba; ag. 
Et similiter linea dz in longitudine seiuncta est linee zh. 
Et quia linea ba linee ag communicat in potentia, erit 
superficies em communicans superficiei nz. Et similiter 
erit linea dm communicans linee mz et erit propter 
illud etiam linea dm communicans in longitudine linee 
dz. Et quia iam fuit ostensum, quod linea dm est se- 
iuncta in longitudine linee kz, et ostensum etiam, quod 
linea dm linee mz in longitudine communicat, ergo 
linea mz est seiuncta linee kz in longitudine. Ergo tota 
linea dz est seiuncta linee kz in longitudine. Sed linea 
zh est dupla linee kz, ergo linea dz est seiuncta linee zh 
in longitudine. Et ostendam, sicut ostendi in duabus 
figuris que sunt ante istam, quod superficies que con- 
tinetur a duabus lineis dm; mz est equalis quarte qua- 
drati facti ex zh. Sed ipsa est adiuncta ad lineam dz et 
minuitur ex complemento eius superficies quadrata et 
dividit eam in duas sectiones communicantes in longi- 
tudine, ergo linea dz addit super lineam zh in potentia 
equale quadrato quod est ex linea communicante sibi 
in longitudine. Ergo due linee dz; zh in potentia sunt 
rationales et in ea tantum communicantes, et linea zd 
addit in potentia super lineam zh equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Neque aliqua duarum linearum dz; zh linee rationali 
de communicat in longitudine, ergo linea dh est resi- 
duum tertium. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[X.98] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex linea que nominatur minor, 
latitudo que proveniet erit residuum quartum. 


Exempli causa: Sit linea minor linea bg cui linea a qua 
ipsa fuit divisa coniungatur que est ag. Et sit linea ra- 
tionalis de ad quam superficies quadrato facto ex bg 
equalis adiungatur que sit eh et proveniat latitudo dh. 
Dico igitur, quod linea dh est residuum quartum. 
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Probatio eius: Quoniam adiungam ad lineam de su- 
perficiem equalem duobus quadratis factis ex lineis 
ab; ag que sit superficies ez, sed superficies eh est equa- 
lis quadrato facto ex bg, remanet ergo duplum superfi- 
ciei que continetur a lineis ba; ag equale superficiei tz. 
Dividam ergo lineam Az in duo media in puncto & a 
quo producam lineam equidistantem unicuique dua- 
rum linearum de; ht que sit linea kl. Superficies ergo 
que continetur a lineis ba; ag cuique duarum superfi- 
cierum Al; lz est equalis. Et etiam si posuero superfi- 
ciem em equalem quadrato facto ex ab, remanebit su- 
perficies nz equalis quadrato facto ex ag. Et quia duo 
quadrata facta ex lineis ba; ag sunt rationalia cum con- 
iunguntur, erit superficies ez rationalis. Sed ipsa iam 
fuit adiuncta ad lineam rationalem de, ergo latitudo dz 
est rationalis in longitudine communicans linee ratio- 
nali de. Et quia duplum superficiei que a lineis ba; ag 
continetur est mediale, erit superficies tz medialis. Sed 
ipsa iam fuit adiuncta ad lineam rationalem, ergo lati- 
tudo hz in potentia est rationalis, sed in longitudine 
est seiuncta linee de. Et quia quadratum factum ex ab 
est seiunctum quadrato facto ex ag, erit superficies em 
seiuncta superficiei nz. Et similiter erit linea dm in lon- 
gitudine seiuncta linee mz. Et quia proportio ba ad ag 
est sicut proportio quadrati facti ex ba ad superficiem 
que continetur a lineis ba; ag et sicut proportio super- 
ficiei que continetur a lineis ba; ag ad quadratum fac- 
tum ex ag, erit proportio quadrati facti ex ab ad super- 
ficiem contentam a lineis ba; ag sicut proportio super- 
ficiei contente a lineis ba; ag ad quadratum factum ex 
ag. Sed quadratum factum ex ab est equale superficiei 
em et superficies que continetur a lineis ba; ag est equa- 
lis superficiei /z et quadratum factum ex ag est equale 
superficiei nz, ergo proportio superficiei em ad superfi- 
ciem /z est sicut proportio superficiei /z ad superficiem 
nz. Ergo superficies /z est proportionalis duabus su- 
perficiebus em; nz inter eas existens. Ergo linea kz 
etiam est proportionalis duabus lineis dm; mz inter eas 
existens. Quadratum ergo factum ex kz superficiei que 
continetur a lineis dm; mz est equale. Sed quadratum 
factum ex zk est quarta quadrati facti ex zh, ergo su- 
perficies que continetur a lineis dm; mz est quarta qua- 
drati facti ex zh. Et quia iam adiuncta est superficies 
equalis quarte quadrati facti ex linea zh ad lineam dz 
et minuitur ex complemento eius superficies quadrata 
et dividit eam in duas sectiones in longitudine incom- 
municantes, ergo augmentum linee dz super lineam zh 
in potentia est equale quadrato quod est ex linea in- 
communicante sibi in longitudine. Ergo linea dz et zh 
in potentia sunt rationales et in ea tantum sunt com- 
municantes. Et linea dz addit super lineam zh in poten- 
tia equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in 
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longitudine. Et linea dz communicat linee rationali 
date de in longitudine, ergo linea dh est residuum 
quartum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.99] Si ad lineam rationalem adiungatur superficies 
equalis quadrato facto ex linea que cum rationali iunc- 
ta facit totum mediale, latitudo que proveniet erit resi- 
duum quintum. 
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Exempli causa: Sit linea bg linea que rationali con- 
iuncta facit totum mediale cui linea a qua ipsa fuit 
divisa coniungatur que est ag. Et sit linea rationalis de 
ad quam superficies equalis quadrato facto ex bg ad- 
iungatur que sit superficies eh et proveniat latitudo dh. 
Dico igitur, quod linea dh est residuum quintum. 

Probatio eius: Quoniam adiungam ad lineam de su- 
perficiem equalem duobus quadratis factis ex lineis 
ba; ag que sit superficies ez, sed superficies eh est equa- 
lis quadrato facto ex bg, remanet ergo duplum superfi- 
ciei que continetur a lineis ba; ag equale superficiei tz. 
Dividam ergo lineam hz in duo media in puncto ka 
quo protraham lineam l equidistantem unicuique 
duarum linearum de; ht. Ergo superficies que contine- 
tur a lineis ba; ag est equalis unicuique duarum super- 
ficierum hl; iz. Et etiam si posuero superficiem em 
equalem quadrato facto ex ab, remanebit superficies 
nz equalis quadrato facto ex ag. Et quia linea bg est ea 
que cum rationali facit totum mediale, erunt quadrata 
duarum linearum ba; ag cum coniungentur medialia. 
Et similiter erit superficies ez medialis. Sed ipsa iam est 
adiuncta ad lineam rationalem que est de, ergo linea 
dz est in potentia rationalis et in longitudine seiuncta 
linee rationali de. Et quia duplum superficiei que con- 
tinetur a lineis ba; ag est rationale, erit superficies tz 
rationalis. Sed ipsa iam est adiuncta ad lineam ratio- 
nalem, ergo latitudo zh est rationalis communicans in 
longitudine linee rationali de. Et quia quadratum fac- 
tum ex ab est seiunctum quadrato facto ex ag, erit 
superficies em seiuncta superficiei nz. Et quia propor- 
tio em ad nz est sicut proportio dm ad mz et superficies 
em est seiuncta superficiei nz, erit linea dm seiuncta 
linee mz in longitudine. Et quia proportio ba ad ag est 
sicut proportio quadrati facti ex ba ad superficiem que 
continetur a lineis ba et ag et sicut proportio superficiei 
que continetur a lineis ba; ag ad quadratum factum ex 
ag, erit proportio quadrati facti ex ab ad superficiem 
que continetur a lineis ba; ag sicut proportio superfi- 
ciei contente a lineis ba; ag ad quadratum factum ex 
ag. Sed quadratum factum ex ab est equale superficiei 
em et superficies que continetur a lineis ba; ag est equa- 
lis superficiei /z et quadratum factum ex ag est equale 
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superficiei nz, ergo proportio superficiei em ad superfi- 
ciem /z sicut proportio superficiei /z ad superficiem nz. 
Ergo superficies /z est proportionalis duabus superfi- 
ciebus em; nz inter eas existens. Et similiter erit linea Az 
duabus lineis dm; mz proportionalis inter eas existens. 
Ergo superficies que continetur a duabus lineis dm; mz 
est equalis quadrato facto ex kz. Sed quadratum fac- 
tum ex Az est quarta quadrati facti ex zh, ergo superfi- 
cies que continetur a lineis dm; mz est quarta quadrati 
facti ex zh. Ergo iam adiuncta est superficies equalis 
quarte quadrati facti ex zh ad lineam dz et deest ad 
complementum linee superficies quadrata et dividit 
eam in duas sectiones in longitudine seiunctas. Ergo 
linea dz addit super lineam zh in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. 
Ergo due linee dz; zh sunt in potentia rationales et in 
ea tantum communicantes. Sed linea dz addit in po- 
tentia super lineam zh equale quadrato quod est ex 
linea seiuncta sibi in longitudine. Et linea hz commu- 
nicat in longitudine linee rationali de, ergo linea dh est 
residuum quintum. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.100] Si superficies equalis quadrato facto ex linea 
que mediali coniuncta facit totum mediale ad lineam 
rationalem adiungatur, latitudo que proveniet erit re- 
siduum sextum. 
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Exempli causa: Sit linea bg linea que cum mediali facit 
totum mediale cui linea a qua ipsa fuit separata con- 
iungatur que est ag. Et sit linea rationalis de ad quam 
adiungatur superficies equalis quadrato facto ex bg 
que sit superficies eh cuius latus secundum est dh. Dico 
igitur, quod linea dh est residuum sextum. 

Probatio eius: Quoniam adiungam ad lineam de su- 
perficiem equalem duobus quadratis factis ex duabus 
lineis ab; ag que sit ez, sed superficies eh est equalis 
quadrato facto ex bg, remanet ergo duplum superficiei 
que continetur a lineis ba; ag equale superficiei tz. 
Dividam ergo lineam hz in duo media in puncto k a 
quo protraham lineam A/ equidistantem cuique dua- 
rum linearum de; ht. Ergo superficies que continetur a 
lineis ba; ag est equalis unicuique duarum superficie- 
rum Al; lz. Et etiam si posuero superficiem em equalem 
quadrato facto ex ab, remanebit superficies nz equalis 
quadrato facto ex ag. Et quia linea bg est ea que cum 
mediali facit totum mediale, erunt duo quadrata dua- 
rum linearum ab; ag cum coniungentur medialia. Et 
similiter erit superficies ez medialis. Sed ipsa iam est 


adiuncta ad lineam rationalem que est de, ergo linea 
dz in potentia est rationalis et in longitudine est se- 
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iuncta linee rationali de. Et quia duplum superficiei 
que continetur a lineis ab; ag est medialis, erit superfi- 
cies tz medialis. Sed ipsa iam fuit adiuncta ad lineam 
rationalem, ergo latitudo zh in potentia est rationalis 
et in longitudine est seiuncta linee rationali de. Et quia 
duo quadrata facta ex duabus lineis ab; ag cum con- 
iunguntur sunt seiuncta superficiei que continetur a 
lineis ab; ag et duplo eius, ergo superficies ez est seiunc- 
ta superficiei zt. Et similiter erit linea dz seiuncta linee 
zh in longitudine. Ergo due linee dz; zh in potentia 
sunt rationales et in ea tantum sunt communicantes. Et 
quia quadratum factum ex ab est seiunctum quadrato 
facto ex ag, erit superficies em seiuncta superficiei nz. 
Et similiter erit linea dm seiuncta linee mz. Et quia 
proportio ba ad ag est sicut proportio quadrati facti ex 
ba ad superficiem que continetur a duabus lineis ba; ag 
et sicut proportio superficiei que continetur a duabus 
lineis ba; ag ad quadratum factum ex ag, erit proportio 
quadrati facti ex ab ad superficiem que continetur a 
duabus lineis 5a; ag sicut proportio superficiei con- 
tente a lineis ba; ag ad quadratum factum ex ag. Sed 
quadratum factum ex ab est equale superficiei em et 
superficies que continetur a lineis ba; ag est equalis 
superficiei /z et quadratum factum ex ag est equale 
superficiei nz, ergo proportio superficiei em ad superfi- 
ciem /z est sicut proportio superficiei /z ad superficiem 
nz. Ergo superficies /z est proportionalis duabus su- 
perficiebus em; nz inter eas existens. Et similiter erit 
linea &z proportionalis duabus lineis dm; mz inter eas 
existens. Ergo superficies que continetur a lineis dm; 
mz est equalis quadrato facto ex kz. Sed quadratum 
factum ex kz est quarta quadrati facti ex zh, ergo su- 
perficies que continetur a lineis dm; mz est quarta qua- 
drati facti ex zh. Iam ergo adiuncta est ad lineam dz 
superficies equalis quarte quadrati hz et minuitur ex 
complemento linee superficies quadrata et dividit 
ipsam in duas sectiones in longitudine seiunctas. Ergo 
linea dz addit super lineam zh in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. 
Ergo due linee dz; zh sunt in potentia rationales et in 
ea tantum sunt communicantes. Sed linea dz addit 
super lineam zh in potentia equale quadrato quod est 
ex linea seiuncta sibi in longitudine. Neque aliqua 
duarum linearum dz; zh communicat linee rationali de 
in longitudine, ergo linea dh est residuum sextum. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.101] Omnis linea data communicans in longitudine 
linee que est residuum, est residuum et eius ordo est 
sicut ordo illius. 
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Exempli causa: Sit linea ag linea residua cui coniunga- 
tur linea a qua ipsa fuit separata que est bg. Et sit linea 
dz communicans in longitudine linee ag. Dico igitur, 
quod linea dz est residuum, et quod ordo eius est sicut 
ordo linee ag. 
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Probatio eius: Quoniam ponam ut sit proportio dz ad 
ze sicut est proportio ag ad gb, ergo erit proportio 
cuiusque duarum linearum ab et bg ad suam relativam 
duarum linearum de et ez sicut proportio ag ad dz. Sed 
linea ag communicat in longitudine linee dz, ergo 
unaqueque duarum linearum ab; bg communicat in 
longitudine sue relative duarum linearum de; ez. Sed 
due linee ab; bg in potentia sunt rationales et in ea 
tantum sunt communicantes, ergo due linee de; ez in 
potentia sunt rationales et in ea tantum communican- 
tes. Ergo linea dz est residuum. Dico igitur, quod ordo 
ipsius est sicut ordo linee ag. 

Probatio eius: Quoniam proportio ab ad de est sicut 
proportio bg ad ez, ergo, cum permutaverimus, erit 
proportio ab ad bg sicut proportio de ad ez. Sequitur 
ergo ut si linea ab fuerit addens in potentia super li- 
neam 5g equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine, tunc etiam linea de addet in 
potentia super lineam ez equale quadrato quod est ex 
linea communicante sibi in longitudine. Et si fuerit 
linea ab communicans linee rationali date in longitu- 
dine, tunc linea de communicabit linee rationali date 
in longitudine, et erit unaqueque duarum linearum ag 
et dz residuum primum. Et si fuerit bg communicans in 
longitudine linee rationali date, tunc linea ez commu- 
nicabit linee rationali date in longitudine, et erit una- 
queque duarum linearum ag et dz residuum secun- 
dum. Quod si unaqueque duarum linearum ab et bg 
fuerit in longitudine seiuncta linee rationali date, tunc 
unaqueque duarum linearum de; ez erit seiuncta linee 
rationali date in longitudine et erit unaqueque dua- 
rum linearum ag et dz residuum tertium. Quod si linea 
ab addiderit super lineam 5g in potentia equale qua- 
drato quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine, 
tunc etiam linea de addet in potentia super lineam ez 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine. Et similiter ostenditur, quod unaqueque 
duarum linearum ag et dz est residuum quartum et 
quintum et sextum, ergo ordo linee dz residue sicut 
ordo linee ag residue, ergo linea dz est residuum sicut 
linea ag. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.102] Omnis linea communicans in longitudine re- 
siduo bimediali est residuum bimediale et ordo eius 
sicut ordo ipsius. 
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Exempli causa: Sit linea ag residuum bimediale cui 
linea a qua ipsa fuit divisa que est bg coniungatur. Et 
sit linea dz in longitudine communicans linee ag. Dico 
igitur, quod linea dz est residuum bimediale et ordo 
eius est sicut ordo linee ag. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit proportio dz ad 
ze sicut proportio ag ad gb, ergo proportio cuiusque 
duarum linearum ab; bg ad suam relativam duarum 
linearum de; ez est sicut proportio ag ad dz. Sed linea 
ag communicat linee dz in longitudine, ergo unaque- 
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que duarum linearum ab et bg communicat sue relative 
duarum linearum de; ez. Sed due linee ab; bg sunt me- 
diales et in potentia tantum communicantes, ergo due 
linee de; ez sunt mediales et in potentia tantum com- 
municantes. Ergo linea dz est residuum bimediale. 
Dico igitur, quod ordo eius est sicut ordo ipsius. 

Probatio eius: Quoniam proportio ab ad bg est sicut 
proportio de ad ez, et proportio ab ad bg est sicut pro- 
portio quadrati facti ex ab ad superficiem que contine- 
tur a duabus lineis ab et bg, et proportio de ad ez est 
sicut proportio quadrati facti ex de ad superficiem que 
continetur a lineis de; ez, erit proportio quadrati facti 
ex ab ad superficiem que continetur a lineis ab; bg sicut 
proportio quadrati facti ex de ad superficiem que con- 
tinetur a lineis de et ez. Cum ergo permutaverimus, 
erit proportio quadrati facti ex ab ad quadratum fac- 
tum ex de sicut proportio superficiei contente a lineis 
ab et bg ad superficiem contentam a lineis de et ez. Sed 
quadratum factum ex ab communicat quadrato facto 
ex de, ergo superficies que continetur a lineis ab et bg 
communicat superficiei que continetur a lineis de; ez. 
Si ergo superficies que continetur a lineis ab; bg fuerit 
rationalis, tunc superficies que continetur a lineis de; 
ez erit rationalis et erit unaqueque duarum linearum 
ag et dz residuum bimediale primum. Quod si superfi- 
cies que continetur a lineis ab et bg fuerit medialis, 
tunc superficies que continetur a lineis de; ez erit me- 
dialis et erit unaqueque duarum linearum ag et dz re- 
siduum bimediale secundum. Ergo linee dz que est 
residuum bimediale ordo est sicut ordo ag que est re- 
siduum bimediale. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X.103] Omnis linea minori linee in longitudine com- 
municans est linea minor. 
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Exempli causa: Sit linea a linea minor cui in longitu- 
dine communicet linea b. Dico igitur, quod linea 5 est 
minor. 

Probatio eius: Quoniam ponam lineam rationalem gd 
ad quam adiungam superficiem equalem quadrato 
facto ex a que sit superficies de. Et quia a est linea 
minor et linea gd est rationalis, ergo linea ge est resi- 
duum quartum, ad lineam quoque gd adiungam su- 
perficiem equalem quadrato facto ex b que sit superfi- 
cies dz. Et quia linea a communicat in longitudine 
linee 6, ergo quadratum factum ex linea a communicat 
quadrato facto ex linea 6. Sed quadratum factum ex 
linea a est equale superficiei de, et quadratum factum 
ex linea 5 est equale superficiei dz, ergo superficies de 
communicat superficiei dz. Sed proportio eius ad eam 
est sicut proportio eg ad gz, ergo linea eg communicat 
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in longitudine linee gz. Sed linea eg est residuum quar- 
tum, ergo etiam linea gz est residuum quartum. Sed 
linea gd est rationalis. Et quia cum superficies a linea 
rationali et linea que est residuum quartum continetur 
linea potens in illam superficiem est irrationalis et est 
ea que nominatur minor et linea 6 potest super super- 
ficiem dz, ergo linea b est minor. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X.104] Omnis linea in longitudine communicans linee 
que rationali coniuncta facit totum mediale est linea 
que cum rationali totum facit mediale. 


Exempli causa: Sit linea cum rationali faciens totum 
mediale a cui in longitudine communicet linea b. Dico 
igitur, quod linea b est linea cum rationali faciens to- 
tum mediale. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut linea gd sit ratio- 
nalis ad quam adiungam superficiem equalem qua- 
drato facto ex a que sit de. Et etiam adiungam ad eam 
superficiem equalem quadrato facto ex 5 que sit su- 
perficies dz. Et quia linea a est ea que cum rationali 
facit totum mediale et iam adiuncta est ad lineam ra- 
tionalem gd superficies equalis quadrato facto ex a que 
est de, erit linea ge residuum quintum. Et quia linea a 
communicat linee b in longitudine, sit quadratum fac- 
tum ex a communicans quadrato facto ex b. Sed qua- 
dratum factum ex a est equale superficiei de, et qua- 
dratum factum ex b est equale superficiei dz, et pro- 
portio de ad dz est sicut proportio eg ad gz, ergo linea 
eg communicat in longitudine linee gz. Sed linea eg est 
residuum quintum, ergo linea gz est residuum quin- 
tum. Et quia cum superficies continetur a linea ratio- 
nali et linea que est residuum quintum linea que 
potest in illam superficiem est irrationalis et est ea que 
nominatur cum rationali faciens totum mediale, et li- 
nea 6 potest super superficiem dz, ergo linea est irra- 
tionalis et nominatur ea que cum rationali facit totum 
mediale. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


(X.105] Omnis linea communicans linee cum mediali 
facienti totum mediale est linea cum mediali faciens 
totum mediale. 
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Exempli causa: Sit linea que cum mediali facit totum 
mediale a cui in longitudine communicet linea b. Dico 
igitur, quod linea b est linea que cum mediali facit 
totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea gd ratio- 
nalis ad quam adiungam superficiem equalem qua- 
drato facto ex a que sit superficies de. Et adiungam ad 
eam etiam superficiem equalem quadrato facto ex b 
que sit superficies dz. Et quia linea a est ea que cum 
mediali facit totum mediale, et iam adiuncta est ad 
lineam gd superficies equalis quadrato facto ex a que 
est de, erit linea ge residuum sextum. Et quia linea a 
communicat linee 5, sit quadratum factum ex a com- 
municans quadrato facto ex b. Sed quadratum factum 
ex a est equale superficiei de, et quadratum factum ex b 
est equale superficiei dz, ergo superficies de communi- 
cat superficiei dz. Sed proportio de ad dz est sicut pro- 
portio eg ad gz. Ergo linea eg communicat linee gz in 
longitudine. Sed linea ge est residuum sextum, ergo 
linea gz est residuum sextum. Sed cum superficies a 
linea rationali et linea que est residuum sextum conti- 
netur, linea que in superficiem illam potest est irratio- 
nalis et est ea que nominatur cum mediali faciens to- 
tum mediale. Sed linea b potest super superficiem dz, 
ergo linea b est surda et est ea que nominatur cum 
mediali faciens totum mediale. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[X.106] Si ex superficie rationali superficies minuatur, 
medialis linea que potest super remanentem superfi- 
ciem est una duarum linearum surdarum, scilicet, aut 
residuum aut minor. 
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Exempli causa: Sit superficies ab rationalis ex qua 
minuam superficiem medialem bg. Dico igitur, quod 
linea que potest in superficiem remanentem ad aut erit 
residuum aut erit minor. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut linea ez sit rationa- 
lis ad quam adiungam superficiem equalem superficiei 
ab que sit superficies z4. Ergo superficies z4 est rationa- 
lis. Sed ipsa est adiuncta ad lineam rationalem ez, ergo 
linea Ae est rationalis communicans in longitudine ez. 
Minuam itaque ex superficie zk superficiem equalem 
superficiei bg que est tk. Sed superficies bg est medialis, 
ergo superficies tk est medialis. Sed ipsa adiuncta est 
ad lineam rationalem ht, ergo latitudo hk est rationalis 
in potentia et in longitudine seiuncta linee ez. Sed iam 
ostensum est, quod linea ke est rationalis in longitu- 
dine communicans linee ez. Ergo linea ek in longitu- 
dine est seiuncta linee kh. Ergo due linee ek; kh in 
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potentia sunt rationales et in ea tantum communican- 
tes, ergo linea eh est residuum. Sed linea ek aut erit 
addens in potentia super lineam kh equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine, 
aut erit addens super eam in potentia equale quadrato 
quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. Sed si 
linea ek addit in potentia super lineam kh equale qua- 
drato quod est ex linea communicante sibi in longitu- 
dine, linea eh est residuum primum. Sed linea ez est 
rationalis, ergo linea potens in superficiem ef est resi- 
duum. Quod si fuerit addens super eam in potentia 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine, tunc linea eh erit residuum quartum. Sed li- 
nea ez est rationalis, ergo linea potens in superficiem et 
erit linea minor. Ergo linea que potest in superficiem 
zh aut erit residuum aut minor. Sed superficies zh est 
equalis superficiei ad, ergo linea que potest in superfi- 
ciem zh potest etiam in superficiem ad. Ergo linea que 
potest in superficiem ad aut est residuum aut minor. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X.107] Si ex superficie mediali superficies minuatur 
rationalis, linea potens in remanentem superficiem est 
una duarum linearum surdarum, videlicet, aut re- 
siduum bimediale primum aut ea que cum rationali 
facit totum mediale. 


k H e g a 
s | a 
b d 
| LE 
t Z 


Exempli causa: Sit superficies ab medialis ex qua su- 
perficies rationalis £g minuatur. Dico igitur, quod li- 
nea que potest super residuam superficiem que est ad 
aut est residuum bimediale primum aut est ea que 
cum rationali facit totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea ez rationa- 
lis ad quam adiungam superficiem equalem superficiei 
ab que sit zk. Ergo superficies zk est medialis. Sed ipsa 
adiuncta est ad lineam rationalem ez, ergo linea ke in 
potentia est rationalis et in longitudine seiuncta linee 
ez. Minuam autem ex superficie zk superficiem equa- 
lem superficiei bg que est superficies tk. Sed superficies 
bg est rationalis, ergo superficies tk est rationalis. Sed 
ipsa adiuncta est ad lineam rationalem ez, ergo linea 
kh est rationalis communicans in longitudine linee ez. 
Sed linea ek est in potentia rationalis et in longitudine 
seiuncta linee ez, ergo linea ek est in potentia rationalis 
et in longitudine seiuncta linee kh. Ergo due linee ek; 
kh in potentia sunt rationales et in ea tantum sunt 
communicantes. Ergo linea eh est residuum. Sed linea 
ek aut erit addens in potentia super lineam kh equale 
quadrato quod est ex linea communicante sibi in lon- 
gitudine, aut erit addens super eam equale quadrato 
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quod est ex linea seiuncta sibi in longitudine. Sed si 
fuerit addens super eam in potentia equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine et 
linea kh communicat in longitudine linee rationali ez, 
tunc linea eh erit residuum secundum. Sed linea ez est 
rationalis, ergo linea potens super zh erit residuum 
bimediale primum. Quod si e fuerit addens super kh 
equale quadrato quod est ex linea seiuncta sibi in lon- 
gitudine, cum linea kh communicet linee rationali ez in 
longitudine, erit linea eh residuum quintum. Sed linea 
ez est rationalis, ergo linea potens in superficiem zh 
erit ea que rationali coniuncta facit totum mediale. 
Ergo linea potens in superficiem zh aut erit residuum 
bimediale primum aut erit ea que cum rationali facit 
totum mediale. Sed linea que potest in superficiem zh 
potest etiam in superficiem ad quoniam est ei equalis, 
ergo linea que potest in superficiem ad aut erit resi- 
duum bimediale primum aut erit ea que cum rationali 
facit totum mediale. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X.108] Si ex superficie mediali superficies minuatur 
medialis toti superficiei ex qua minuitur seiuncta, linea 
in residuam potens superficiem erit una duarum irra- 
tionalium linearum, scilicet, aut residuum bimediale 
secundum aut ea que cum mediali facit totum mediale. 
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Exempli causa: Sit superticies ab medialis ex qua su- 
perficies medialis que sit bg minuatur. Neque sit ab 
communicans bg. Dico igitur, quod linea que potest in 
remanentem superficiem que est ad aut est residuum 
bimediale secundum, aut est ea que cum mediali facit 
totum mediale. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea rationalis 
ez ad quam adiungam superficiem equalem superficiei 
ab que sit superficies zk ex qua minuam superficiem 
equalem superficiei bg que sit superficies tk. Unaque- 
que igitur duarum superficierum zk; kt est medialis. 
Sed superficies z4 est seiuncta superficiei At, ergo una- 
queque duarum linearum ek; kh est rationalis in poten- 
tia et sunt incommunicantes in longitudine linee ez. Et 
quia superficies zk est seiuncta superficiei th et propor- 
tio zk ad kt est sicut proportio ek ad kh, erit linea ek 
seiuncta in longitudine linee kh. Ergo due linee ek; kh 
sunt rationales in potentia et in ea tantum communi- 
cantes, ergo linea eh est residuum. Sed linea ek aut erit 
addens in potentia super lineam AA equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine, 
aut erit addens super eam equale quadrato quod est ex 
linea seiuncta sibi in longitudine et nulla duarum li- 
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nearum ek; kh communicat in longitudine linee ratio- 
nali ez. Quod si linea ek addiderit super lineam Åh in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine, linea eh erit residuum ter- 
tium. Et linea potens in superficiem zh erit residuum 
bimediale secundum. Si autem fuerit addens super 
eam in potentia equale quadrato quod est ex linea 
seiuncta sibi in longitudine, linea eh erit residuum sex- 
tum. Sed linea ez est rationalis, ergo linea potens in 
superficiem z/ erit que mediali coniuncta facit totum 
mediale. Ergo linea potens in superficiem zh aut est 
residuum bimediale secundum aut est ea que cum 
mediali facit totum mediale. Sed linea que potest in 
superficiem zh potest etiam in superficiem ad. Ergo 
linea que potest in superficiem ad aut est residuum 
bimediale secundum aut est ea que cum mediali facit 
totum mediale. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[X.109] Neque residuum neque aliqua ex generibus 
linearum irrationalium est linea que fit ex genere alia- 
rum linearum precedentium que sunt irrationales ne- 
que est aliqua ex eis medialis neque etiam est aliqua 
earum que sit ex genere remanentis ex ea. 


Illud autem propterea accidit quoniam cum super- 
ficies equalis quadrato facto ex linea mediali ad lineam 
adiungitur rationalem, provenit latitudo in potentia 
rationalis et in longitudine linee ad quam adiungitur 
seiuncta, videlicet, cum superficies equalis quadrato 
facto ex linea que est residuum ad lineam adiungitur 
rationalem, provenit latitudo que est residuum pri- 
mum. Et cum superficies equalis quadrato facto ex 
residuo bimediali primo ad lineam rationalem adiun- 
gitur, provenit latitudo que est residuum secundum. 
Et cum superficies equalis quadrato facto ex residuo 
bimediali secundo adiungitur ad lineam rationalem, 
provenit latitudo que est residuum tertium. Similiter 
quoque cum superficies equalis quadrato facto ex li- 
nea minore ad lineam adiungitur rationalem, provenit 
latitudo que est residuum quartum. Et cum superficies 
equalis quadrato facto ex linea que cum rationali facit 
totum mediale ad lineam adiungitur rationalem, lati- 
tudo proveniens est residuum quintum. Et cum super- 
ficies equalis quadrato facto ex linea que cum mediali 
facit totum mediale ad lineam adiungitur rationalem, 
provenit latitudo que est residuum sextum. 

Manifestum est autem, quod nulla diversarum lati- 
tudinum quas nominavimus est ex genere sui compa- 
ris. Ego quoque ostendam, quod nulla istarum latitu- 
dinum residuorum est ex genere linearum que sunt 
binomie. Sunt autem latitudines que proveniunt ex 
quadratis factis ex linea binomia et ex lineis que eam 
sequuntur cum ad lineas adiunguntur rationales. Si 
ergo huiusmodi latitudines quas nominavimus fuerint 
diverse, tunc ipsarum linearum ex quarum quadratis 
hee proveniunt latitudines nulla est que sit ex genere 
sui comparis. 


Aliter secundum alium librum hoc idem: 
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Neque linea que est residuum neque alia linearum 
surdarum que eam sequuntur est in diffinitione alte- 
rius neque in ordine. 


Probatio eius: Quoniam cum ad lineam rationalem 
adiungitur superficies equalis quadrato residui, fit 
latus eius secundum residuum primum. Et similiter 
cum superficies equales quadratis surdarum que eam 
sequuntur ad lineas adiunguntur rationales, fit latus 
secundum cuiusque superficiei earum, sicut nomina- 
vimus in hoc quod precessit ex dicto nostro. Diversifi- 
cantur enim latera quadratorum earum et unum- 
quodque eorum diversificat aliud sicut unaqueque 
surda diversificat aliam. Ergo residuum non est in 
termino surde que eam sequitur neque aliqua aliarum 
est in termino, idest, diffinitione alterius. 


Linea que est residuum non est ea que est binomium. 


Exempli causa: Sit linea a residuum. Dico igitur, quod 
a non est binomium. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile t sit aliter. 
Quod si possibile fuerit, ponam lineam rationalem bg 
ad quam adiungam superficiem equalem quadrato 
facto ex a que sit gd et proveniet latitudo bd. Et quia 
linea a est residuum, ergo linea bd est residuum pri- 
mum. Coniungam ergo ei lineam a qua ipsa fuit sepa- 
rata que est de et fient be et ed in termino earum ante 
separationem, ergo due linee be et ed in potentia sunt 
rationales et in ea tantum sunt communicantes. Sed 
linea eb communicat in longitudine linee rationali bg et 
addit in potentia super lineam de equale quadrato 
quod est ex linea communicante sibi in longitudine. 
Quod si linea a fuerit etiam binomium, cum linea bg 
sit rationalis ad quam adiuncta est superficies equalis 
quadrato facto ex a que est gd, ergo linea bd est bino- 
mium primum. Dividam ergo ipsam in duo nomina in 
puncto z cuius maior sectio sit bz. Ergo due linee bz et 
zd in potentia sunt rationales et in ea tantum sunt 
communicantes. Et linea 6z addit super lineam dz in 
potentia equale quadrato quod est ex linea communi- 
cante sibi in longitudine et linea bz communicat in 
longitudine linee rationali que est bg. Et quia queque 
duarum linearum eb et bz communicat in longitudine 
linee rationali dg, erit linea eb communicans linee bz in 
longitudine. Sed linea be communicat etiam linee ez in 
potentia et linea be iam fuit communicans linee ed in 
potentia, ergo linea ez communicat linee ed in potentia 
tantum. Ergo due linee~ze; ed in potentia sunt ratio- 


884 


nales et in ea tantum communicantes. Ergo linea dz est 
residuum. Sed ipsa etiam fuit rationalis in potentia. 
Hoc autem est impossibile. Linea ergo que est resi- 
duum non est ea que est binomium. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Cum ergo diviserimus, ez communicabit bz in longi- 
tudine. Sed bz est rationalis et seiuncta zd in longitu- 
dine, ergo dz in potentia est rationalis. Ergo ez et zd 
sunt in potentia tantum rationales et communicantes, 
ergo de est residuum. Hoc autem contrarium est et 
impossibile, quoniam ipsa est rationalis in potentia. 
Ergo residuum non est binomium neque sub eius dif- 
finitione. 


Hec autem probatio in alio invenitur libro: 


Neque linea residua neque aliqua linearum surdarum 
que eam sequuntur in termino continetur binomii ne- 
que sub termino linee surde que eam sequitur neque 
in eius ordine. 


Probatio eius: Quoniam quadrato super quod potest 
residuum et quadratis surdarum que eam sequuntur 
cum superficies eis equales ad lineas rationales adiun- 
guntur, sit latus cuiusque superficiei earum residuum. 
Sed quadrato super quod potest binomium et quadra- 
tis surdarum residuarum que eam sequuntur cum ad 
lineas rationales superficies equales adiunguntur, sit 
latus secundum cuiusque superficiei earum bino- 
mium, sicut nominavimus in hoc quod precessit ex 
nostra dictione. Cum secundum ordinem accepte fue- 
rint residuum primum et secundum et tertium et quar- 
tum et quintum et sextum secundum quod ostendi- 
mus, ergo residuum et surde residue, que sequuntur 
eam cum accepte secundum ordinem fuerint a primo 
usque ad sextum non, sunt sub termino binomii neque 
surdarum que eam sequuntur neque in terminis ea- 
rum. Hoc alterius libri est. 


Ex linea mediali linee irrationales infinite proveniunt 
quarum nulla est ex genere eius que est ante ipsam. 


Exempli causa: Sit linea ag medialis. Dico igitur, quod 
ex linea ag linee irrationales infinite numerationis pro- 
veniunt quarum nulla est ex genere eius que eam pre- 
cedit. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam ab super 
rectos angulos a linea ag et sit linea ab rationalis et 
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complebo superficiem bg. Et quia superficies bg est ir- 
rationalis, ergo linea potens super eam est irrationalis. 
Sit itaque linea gd equalis linee que potest in superfi- 
ciem bg, ergo linea gd est irrationalis neque est ex 
genere alicuius linearum irrationalium secundum 
quod precessit. Et etiam si complevero superficiem ed 
cum superficies ed sit irrationalis, ergo linea que potest 
super eam est irrationalis. Sit itaque linea dz equalis 
linee que potest in superficiem ed. Ergo linea dz est 
irrationalis neque est ex genere unius linearum irra- 
tionalium quod eam precessit. Ergo ex linea mediali 
proveniunt linee irrationales infinite quarum nulla est 
ex genere eius que eam precessit. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Hoc item aliter disponitur et probatur hoc modo 
scilicet 


i 4 = 


De elle o 


Exempli causa: Sit linea ab medialis et linea g sit ra- 
tionalis. Sit ergo superficies g in ab equalis quadrato 
bd. Sed superficies g in ab est surda, ergo quadratum bd 
est surdum et linea bd est surda. Dico igitur, quod ab 
que est ante eam non est in equalitate termini ipsius 
neque ordinis eius. 

Probatio eius: Quoniam quadratum bd est equale su- 
perficiei g in ab et g est rationalis et ab medialis et cum 
unaqueque ex illis lineis proportionatur et superficies 
equalis quadrato eius ad lineam g adiungitur rationa- 
lem, provenit latus secundum mediale. Ergo bd est 
surda neque ea que est ante ipsam est in equalitate 
termini ipsius. 

Sit etiam superficies g in bd surda equalis quadrato 
de, ergo quadratum de est surdum. Et dico, quod non 
est ex lineis surdis que sunt ante de aliqua in equalitate 
termini ipsius. 

Probatio eius: Quoniam cum adiungitur superficies 
equalis quadrato de ad lineam rationalem g, sit latus 
secundum de. Ergo de est surda. 

Neque est linea ex surdis medialibus que sunt ante 
eam in equalitate termini de et ordinis ipsius, ergo 
ipsa non est in equalitate termini eius que est ante 
eam. Et illud est quod demonstrare voluimus. 

Propositum huius probationis tale est: Ex lineis 
medialibus plures sunt et infinite quarum nulla est in 
termino alterius que est ante eam neque in eius ordine. 


Expleta est pars decima libri Euclidis de elementis. 
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Figura corporea est que longitudinem et latitu- 
dinem et altitudinem habet. Et omne quod habet 
est corpus. Extremitates vero corporee sunt su- 
perficies. 

Si recta linea super superficiem erigatur in qua 
linee recte lineam contingentes erectam protra- 
hantur et fuerit omnis angulus ab una illarum 
linearum et linea erecta contentus rectus, linea 
erecta super superficiem est perpendicularis. 

Si superficies super superficiem erigatur et fue- 
rint omnes due perpendiculares ab uno puncto 
linee que est communis differentia in duas super- 
ficies protracte angulum continentes rectum, due 
superficies rectum continebunt angulum. 
Superficies equidistantes sunt quarum nulla 
aliam contingit etiam si in omnes partes usque 
in infinitum protrahantur. 

Figure corporee equales et similes sunt quarum 
cuiusque corpus continetur a numeratione su- 
perficierum equali numerationi que continet 
aliud et omnis superficies unius eorum est similis 
et quantitatis equalis superficiei alterius corporis 
que ei refertur et eiusdem forme. 

Figura corporea serratilis est que a tribus super- 
ficiebus equidistantium laterum et duobus tri- 
angulis continetur. 

Spera est quod comprehendit semicirculus cum 
linea dyametri inter meguarem figitur ita ne 
moveatur et circumdat arcus qui est circumfe- 
rentia semicirculi donec mensuret usque ad 
locum suum. Et est corpus rotundum cuius qui- 
dem centrum et circuli est unum. 

Figura corporea que est pyramis est que a super- 
ficiebus ab una superficie ad punctum unum 
quod ei superficiei opponitur elevatis continetur. 
Figura corporea rotunda cuius basis sunt due 
superficies equalium extremitatum et crossitiei 
que sunt duo circuli est quod comprehendit su- 
perficies equidistantium laterum et equalium 
angulorum cum unum ex lateribus eius rectum 
angulum continentibus inter meguarem figitur 
ita ne moveatur et circumdat superficies donec 
usque ad locum suum mensuret. Et est axis figu- 
re latus fixum et nominatur hec figura columpna 
rotunda. 
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[x] Figura corporea pyramidis rotunde est quod 
comprehendit triangulus ortogonius cum unum 
ex lateribus eius rectum continentibus angulum 
inter meguarem figitur ita ne moveatur et cir- 
cumdat triangulus donec mensuret usque ad lo- 
cum suum unde incepit. Et si latus fixum alteri 
lateri fuerit equale, figura erit rectangula. Et si 
fuerit longius eo, ipsa erit oxigonia. Et si fuerit 
eo brevius, ipsa erit ambligonia. Axis quoque 
figure est latus fixum cuius quidem basis circulus 
existit. Et hec quidem figura est pyramis co- 
lumpne rotunde. 

[xi] Angulus corporeus est qui a superficialibus an- 

gulis pluribus duobus continetur qui non in una 

existunt superficie, sed in uno coniunguntur 
puncto. 

Figure corporee rotunde equalium extremita- 

tum et crossitudinum et pyramides rotunde simi- 

les sunt quarum cuiusque axium proportio ad 
diametrum basis sue est sicut proportio axis fi- 
gure alterius ad diametrum sue basis. 


(xii] 


Duo ex his elementis in alio libro sic inveniuntur: 

Superficies erecta super superficiem est cuius linee 
que a communi linea super quam una duarum super- 
ficierum aliam secat in unà duarum superficierum 
sunt super rectos angulos et fiunt etiam anguli super 
aliam superficiem recti. 

Figure corporee similes sunt que a superficiebus 
similibus secundum unam formam et numerum unum 
continentur. 


[XI.1) Recte linee pars non est una in superficie et pars 
alia in alto. 


Probatio eius: Quoniam non est possibile ut ita sit, 
quod in exemplo declarabo. Si ergo possibile fuerit, 
sit pars linee abg que est ab in superficie posita et sit 
alia pars que est dg in alto. Protraham ergo a linea ab 
in data superficie lineam coniunctam linee ab que sit 
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bd. Linea ergo abg est linea recta et linea abd est linea 
recta, ergo linea ab duabus lineis bg et bd secundum 
rectitudinem coniungitur. Quod est omnino contra- 
rium. Non est ergo linee recte pars in superficie et pars 
in alto. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.2] Omnes due recte linee sese secantes sunt in una 
superficie. Et omnis triangulus est in una superficie. 
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Exempli causa: Sint due linee ab; gd sese in puncto e 
secantes. Dico igitur, quod linee ab; gd in una con- 
sistunt superficie. In duabus quoque lineis de; eb duo 
puncta notabo que sint z et h et protraham lineam zh. 
Dico igitur, quod triangulus zhe est in una superficie. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter 
sicut declarabo. Quod si aliter esse fuerit possibile, sit 
pars trianguli zeh in superficie et sit pars in alto, ergo 
due partes duarum linearum ze; eh erunt in superficie 
et due erunt in alto. Quod est contrarium et impossi- 
bile. Ergo triangulus zeh est in una superficie. Sed su- 
perficies in qua est triangulus zeh est ea in qua sunt 
linee ze et eh. Et superficies in qua sunt linee ze et eh, 
est superficies in qua etiam sunt linee ab et gd. Ergo 
linee ab et gd sunt in superficie una, ergo omnes due 
recte linee sese secantes in una superficie consistunt. Et 
omnis triangulus est in una superficie. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XL3] Omnium duarum superficierum sese secantium 
communis divisio est una recta linea. 
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Exempli causa: Sint due superficies abgd; ezht sese se- 
cantes et sit sectio earum communis Ål. Dico igitur, 
quod A/ est una recta linea. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit plus 
una linea quod etiam declarabo. Si autem fuerit possi- 
bile, protraham a puncto / ad punctum Å lineam unam 
in superficie abgd que sit kml et producam a puncto k 
ad punctum / lineam unam in superficie ezht que sit 
kni. Ergo kml est linea recta, ergo duarum rectarum 
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linearum Anl; kml diversarum extremitates in duabus 
partibus concurrunt. Quod est contrarium et impossi- 
bile. Ergo &/ est una recta linea. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


(X1.4] Si linea perpendiculariter super sectionem dua- 
rum rectarum linearum sese secantium elevetur, ipsa 
erit perpendicularis super superficiem earum. 
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Exempli causa: Sit linea ab perpendiculariter erecta 
super sectionem duarum linearum gd et ez commu- 
nem. Dico igitur, quod linea ab est perpendicularis 
erecta super superficiem gdez. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sint linee eb; bz; 
db; bg separate et equales et protraham duas lineas eg; 
dz et producam a puncto b lineam in superficie gdez 
que sit tk: Et signabo in linea ab punctum h et protra- 
ham lineas he; hd; hz; hg; hk; ht. Latus eb equale lateri 
est bz et gb equale est bd, ergo eg; dz sunt equidistantes. 
Et quia bg est equalis bd et bh est perpendicularis super 
gd, ergo hg est equalis hd. Et etiam eb est equalis bz et 
bh est perpendicularis super ez, ergo eh est equalis hz. 
Et quia latus gh est equale hd et eg est equale dz, ergo 
due linee hg et ge sunt equales duabus lineis hd et dz. 
Sed basis eh est equalis basi Az, ergo angulus hge est 
equalis angulo hdz. Et due linee tg et dk sunt equidi- 
stantes ad quas iam protracte fuerunt linee tk et gd. 
Sed gb est equalis bd et angulus bgt est equalis angulo 
bdk et angulus gbt est equalis angulo dbk, ergo tg est 
equalis dk. Et Ag est equalis hd et tg est equalis dk, ergo 
due linee Ag et gt sunt equales duabus lineis hd et dk. 
Angulus quoque hgt est equalis angulo hd, ergo basis 
th est equalis basi hk. Et quia latus ¿b est equale bk, ergo 
bh communi erunt due linee tb; bh equales duabus li- 
neis kb; bh. Basis quoque th est equalis basi hk; ergo 
duo anguli hbt; hbk sunt equales. Sed cum linea recta 
super rectam erigitur lineam et fuerint duo anguli ab 
utraque parte linee recte equales, quisque eorum est 
rectus. Ergo quisquis duorum angulorum hbt et hbk est 
rectus, ergo Ad est perpendicularis super tÅ. Et similiter 
ostenditur, quod omnis linea a puncto b in superficie 
linearum gd; ez propterea continet cum hb angulum 
rectum. Ergo linea hb est perpendicularis erecta super 
superficiem gd; ez. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X1.5] Si linea super communem sectionem trium li- 
nearum erigatur continens cum unaquaque earum rec- 
tum angulum, tres linee ille in una consistunt super- 
fide. 
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Exempli causa: Sit linea ab erecta super communem 
sectionem trium linearum bg; bd; be super rectos angu- 
los. Dico ergo, quod linee bg; bd; be in una consistunt 
superficie. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit linea 
ex eis in superficie que non sit aliarum duarum et 
declarabo illud. Quod si est possibile, sit bd in superfi- 
cie que est in alto, ergo superficies ab et 5d dividit 
superficiem gb et be. Dividat ergo eam et sit communis 
divisio earum linea bz, sit ergo angulus abz rectus. Sed 
angulus abd iam fuit rectus et ab et bd sunt in una 
superficie, ergo angulus abz est equalis angulo abd 
maior videlicet minori equalis. Quod est omnino con- 
trarium. Ergo bg; bd; be in una consistunt superficie. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.6] Omnes due perpendiculares super superficiem 
erecte sunt equidistantes. 


Exempli causa: Sint due linee ab et gd perpendiculares 
erecte super superficiem positam. Dico igitur, quod ab 
et gd sunt equidistantes. 

Probatio eius: Quoniam protraham in superficie po- 
sita lineam bd et producam etiam lineam de in superfi- 
cie illa super rectos angulos a puncto d linee bd. Ergo 
angulus edg est rectus. Et separabo duas lineas equales 
zb et dh et protraham lineas zd; zh; bh. Et quia zb est 
equalis dh, db communi posita, erunt due linee zb et db 
equales duabus Ad et db. Sed duo anguli zbd; hdb sunt 
recti et ideo equales. Ergo basis zd est equalis basi bh. 
Sed dh est equalis zb, ergo due linee zd; dh sunt equales 
duabus lineis zb; bh. Et basis earum est una que est zh. 
Ergo duo anguli zdh; zbh sunt equales. Sed angulus zbh 
est rectus, ergo angulus zdh est rectus. Ergo linea hd 
est recta super communem divisionem trium linearum 
sese tangentium super rectos angulos que sunt bd; dz; 
dg. Ergo linee bd; dz; dg sunt in una superficie. Ergo 
superficies super quam sunt 5d et dg est ea super quam 
sunt bd et dz. Et ea in qua sunt bd et dz est ea in qua 
sunt zb et gd. Ergo ab et gd sunt in una superficie. Sed 
iam cecidit super lineas ab et gd linea bd et sunt duo 
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anguli intrinseci abd; gdb recti, ergo linee ab; gd sunt 
equidistantes. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.7] Si fuerint due linee equidistantes et signetur in 
unaquaque earum punctum, quocumque modo acci- 
dat, linea recta que ab uno puncto ad aliud protracta 
eas coniungit erit in superficie earum. 
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Exempli causa: Sint due linee ab et gd equidistantes et 
signetur in unaquaque earum punctum, quolibet 
modo, que sint e et z et protrahatur linea ez. Dico 
ergo, quod linea ez est in superficie linearum ab et gd. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter 
quod etiam declarabo. Quod si fuerit possibile, sit in 
superficie que sit in alto ad similitudinem linee ehz. 
Superficies ergo in qua est linea ehz secat superficiem 
ab; gd. Secet ergo eam. Et sit communis sectio earum 
linea ez, ergo ehz est linea recta et ez est linea recta. 
Ergo duarum rectarum linearum separatarum extre- 
mitates utrimque concurrunt, videlicet, ehz et ez. Quod 
est omnino contrarium. Ergo linea ez est in superficie 
linearum ab; gd. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[XI.8] Si fuerint due linee equidistantes et fuerit una 
earum super superficiem perpendicularis, alia super 
illam superficiem erit perpendicularis. 


ED 


Exempli causa: Sint due linee ab et gd equidistantes et 
sit ab super positam superficiem perpendicularis. Dico 
igitur, quod gd super illam superficiem est perpendi- 
cularis. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam bd in su- 
perficie data et protraham a puncto d linee bd perpen- 
dicularem super bd in superficie posita que est de. Et 
dividam zb et dh equales et protraham lineas zd; zh; bh. 
Et quia zb est equalis dh, bd posita communi, erunt 
due linee zb; bd equales duabus lineis hd; db. Sed an- 
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gulus zd rectus est equalis angulo hdb, ergo basis zd 
est equalis basi bh. Sed dh est equalis zb, ergo due linee 
zd et dh sunt equales duabus lineis zb et bh. Et basis 
earum est una que est zh, ergo angulus zdh est equalis 
angulo zbh. Sed angulus zbh est rectus, ergo angulus 
zdh est rectus. Ergo linea hd erecta est super commu- 
nem divisionem linearum bd et dz super rectos angu- 
los, ergo hd est perpendicularis super superficiem bd et 
dz. Sed superficies in qua sunt bd et dz est ea in qua 
sunt ab et gd. Ergo hd est perpendicularis super dg. Et 
etiam gd est perpendicularis super dh. Sed ab equidistat 
gd et iam cecidit super eas linea bd, ergo duo anguli 
intrinseci sunt equales duobus rectis. Sed angulus abd 
est rectus, ergo angulus gdb est rectus. Ergo gd est per- 
pendicularis super bd et super dh. Et est perpendicula- 
ris super superficiem bd et dh, ergo gd est perpendicu- 
laris super positam superficiem. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[XI.9] Linee que alii linee sunt equidistantes et neque 
sunt omnes in una superficie sunt inter se equidistan- 
tes. 


Exempli causa: Sint linee gd; ez linee ab equidistantes 
et neque sint gd; ab; ez in superficie una. Dico igitur, 
quod dg et ez sunt equidistantes. 

Probatio eius: Quoniam signabo in linea ab punctum, 
quolibet modo, quod sit ^ a quo producam perpendi- 
cularem in superficie gd; ab que sit ht. Et protraham 
etiam ab eodem puncto h linee ab perpendicularem in 
superficie ab; ez que sit hk: Ergo linea ahb est erecta 
super communem divisionem duarum linearum th et 
hk'sese tangentium super rectos angulos. Ergo linea 
ahb est perpendicularis super superficiem th; hk. Et 
similiter ez est perpendicularis super superficiem th, hk. 
Et similiter gd. Sed omnes due perpendiculares erecte 
super unam superficiem sunt equidistantes, ergo gd et 
ez sunt equidistantes. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XI.10] Si due linee angulum contineant que duabus 
aliis lineis angulum continentibus alium equidistent et 
neque sint linee in superficie una, duo anguli sunt 
equales. 
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Exempli causa: Sint due linee ab et bg continentes an- 
gulum abg et equidistent duabus aliis lineis de et ez 
alium angulum dez continentibus et neque sint ab et 
bg; de et ez in superficie una. Dico igitur, quod duo 
anguli abg et dez sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam ponam lineas ab; bg; de; ez 
equales. Et protraham lineas ad; be; gz; ag; dz. Et quia 
ba et de sunt equales et equidistantes et earum extremi- 
tates duabus lineis eb et ad coniunguntur, ergo be et ad 
sunt equales et equidistantes. Et etiam quia bg et ez 
sunt equales et equidistantes et earum extremitatibus 
sunt adiuncte due linee be; gz, ergo be; gz sunt equales 
et equidistantes. Sed linee equidistantes uni linee que 
non sunt in una superficie sunt equidistantes, ergo ad; 
gz sunt equidistantes et equales. Sed earum extremita- 
tibus sunt adiuncte due linee ag et dz, ergo ag et dz 
sunt equales et equidistantes. Et quia latera ba; ed sunt 
equalia et latera bg; ez sunt equalia, ergo due linee ab; 
bg sunt equales duabus lineis de; ez. Et bases ag et dz 
sunt equales. Ergo duo anguli abg; dez sunt equales. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.11] A puncto in aere dato lineam perpendicularem 
super datam superficiem protrahere. 


Exempli causa: Ponam ut punctum datum sit punc- 
tum a cumque voluero ab eo perpendicularem super 
superficiem positam erectam producere, protraham in 
principio in superficie data lineam rectam, quocum- 
que modo cadat, que sit bg. Et protraham a puncto a 
ad lineam dg lineam, quocumque modo accidat, que 
sit ad et protraham a puncto d in superficie data per- 
pendicularem super bg que sit de. Et producam a punc- 
to a ad lineam de perpendicularem erectam super li- 
neam de que sit az. Dico igitur, quod az est perpendi- 
cularis super superficiem datam. 

Probatio eius: Quoniam protraham a puncto z lineam 
equidistantem bg in superficie data que sit ht. Ergo 
linea bg est perpendicularis super communem divisio- 
nem linearum zd; da, ergo bg est perpendicularis super 
superficiem zd; da. Sed bg equidistat linee ht, ergo ht 
est perpendicularis erecta super superficiem zd; da. 
Sed az est in superficie zd; da, ergo ht est perpendicula- 
ris super az et az est perpendicularis super At. Sed ed est 
perpendicularis super az, ergo az est perpendicularis 
erecta super ed et super At. Ergo az est perpendicularis 
super superficiem ed; ht. Sed superficies ed; ht est su- 
perficies data, ergo az est perpendicularis erecta super 
superficiem datam. Iam ergo protraximus a puncto a 
dato quod est in alto perpendicularem erectam super 
superficiem datam que est az. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 
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[XI.12] Super datum punctum date superficiei perpen- 
dicularem constituere. 


Exempli causa: Sit punctum datum a super quod vo- 
lumus constituere perpendicularem super datam su- 
perficiem. Signabo ergo in aere punctum, quocumque 
modo accidat, quod sit punctum b a quo ad superfi- 
ciem datam producam perpendicularem que sit bg. Et 
cadat super datam superficiem in puncto g. Deinde 
producam a puncto a lineam equidistantem gb que sit 
ad. Dico igitur, quod ad est perpendicularis super da- 
tam superficiem. 

Probatio eius: Quoniam ad equidistat bg et bg est per- 
pendicularis super datam superficiem, ergo ad est 
perpendicularis super datam superficiem. Iam ergo 
constituimus super punctum datum a in superficie 
data perpendicularem que est ad. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[X1.13] Super date superficiei punctum unum non eri- 
guntur due perpendiculares. 


ib 


Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit quod 
in exemplo declarabo. Quod si fuerit possibile, eleven- 
tur super punctum a due perpendiculares super datam 
superficiem que sint ab; ag. Et ponam superficiem ba; 
ag in qua producam lineam de. Et ponam ut linea de 
sit communis divisio duarum superficierum, ergo an- 
gulus bae est rectus et angulus gae est rectus. Ergo ipsi 
sunt equales maior, videlicet, minori equalis. Quod 
est contrarium. Non est ergo possibile ut super unum 
punctum super datam superficiem due erigantur per- 
pendiculares. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.14] Si linea una super duas superficies fuerit per- 
pendicularis, ille due superficies cum in omnes partes 
protrahentur non concurrent etiam si usque in infini- 
tum protrahantur. 
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Exempli causa: Sit linea ab super duas superficies gd et 
zt perpendicularis. Dico igitur, quod si gd et zt in 
omnes partes protrahantur non concurrent. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile et illud de- 
clarabo. Quod si possibile fuerit concurrant, fiet ita- 
que earum concursus communis terminus qui sit Al. 
Notabo ergo in kl punctum, quocumque modo acci- 
dat, quod sit punctum m et producam duas lineas am; 
bm. Et quia Ål est in superficie gd et omnia puncta que 
sunt in ea sunt in superficie gd, ergo m est in superficie 
gd. Sed omnis perpendicularis, que est super superfi- 
ciem, est perpendicularis super omnes lineas in illa 
superficie protractas que perpendicularem contingunt, 
ergo angulus mab est rectus. Et similiter angulus abm 
est rectus. Ergo duo anguli trianguli abm sunt recti. 
Quod est omnino contrarium. Ergo due superficies gd 
et zt, cum protrahentur in omnes partes, non concur- 
rent. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.15] Si due linee sese contingentes et superficiem 
continentes duabus aliis lineis aliam superficiem con- 
tinentibus equidistent et neque sint in una superficie 
linee, due superficies illis lineis contente erunt equi- 
distantes. 


Exempli causa: Sint due linee ab; bg sese contingentes 
et superficiem abg continentes et equidistantes duabus 
aliis lineis que sunt de et ez sese contingentibus et su- 
perficiem dez continentibus et linee non sint in superfi- 
cie una. Dico igitur, quod due superficies abg et dez 
sunt equidistantes. 

Probatio eius: Quoniam protraham a puncto b ad su- 
perficiem dez perpendicularem super superficiem que 
sit bh et protraham a puncto h duas lineas At; hk equi- 
distantes duabus lineis de; ez in superficie dez. Una- 
queque igitur duarum linearum ba et ht equidistat li- 
nee ed. Sed linee uni linee equidistantes que non sunt 
in una superficie sunt equidistantes. Ergo linea ba 
equidistat ht. Et etiam unaqueque linearum bg et hk 
equidistat linee ez, ergo linea 5g equidistat linee hk. 
Sed ht equidistat ba et iam cecidit super eas linea bh, 
ergo duo anguli bht; abh intrinseci sunt equales duobus 
rectis angulis. Sed angulus bht est rectus, ergo angulus 
abh est rectus. Et similiter angulus gbh est rectus. Ergo 
linea bh est perpendicularis super communem termi- 
num linearum ab et bg sese contingentium. Ergo bh est 
perpendicularis super superficiem abg. Sed hb est etiam 
perpendicularis super superficiem dez. Et cum una li- 
nea fuerit perpendicularis super duas superficies, ipse 
erunt equidistantes. Ergo due superficies abg; dez sunt 
equidistantes. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[X1.16] Si una superficies duas equidistantes secet su- 
perficies, communes earum sectiones erunt equidistan- 
tes. 


Exempli causa: Sint due superficies equidistantes 
abgd; ezht quas superficies imn secet, et sint sectiones 
earum communes km et In. Dico igitur, quod km et In 
sunt equidistantes. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut concur- 
rant. Quod si fuerit possibile, concurrant super s. Ergo 
ks est in superficie abgd. Sed punctum in quo est com- 
munis terminus quod est s est in utraque superficie, 
ergo est in superficie ezht. Ergo in ea est /s. Ergo due 
superficies abgd; ezht, cum protrahentur, concurrent. 
Sed ipse sunt equidistantes, ergo equidistantes concur- 
rent. Quod est contrarium. Ergo km et In sunt equi- 
distantes. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.17] Si quaslibet duas lineas superficies equidistan- 
tes secent, secundum unam proportionem secabunt 
eas. 


Exempli causa: Sint due linee a5; gd quas superficies 
equidistantes ezht; klmn; sgfc secent in punctis arb; god. 
Dico igitur, quod proportio ar ad rb est sicut proportio 
go ad od. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam gb que 
transeat per punctum f quod est in superficie A/mn, et 
protraham lineas ag; rpo; bd. Due ergo superficies 
equidistantes ezht; kimn superficiem abg secant, ergo 
sectiones earum communes ag; rp sunt equidistantes. 
Et etiam due superficies equidistantes imn; sqfc secant 
superficiem gbd, ergo sectiones earum communes sunt 
equidistantes que sunt po; bd. Iam ergo a latere ab 
trianguli abg ad latus eiusdem bg protracta est linea rp 
equidistans linee ag. Ergo proportio ar ad rb est sicut 
proportio gp ad pb. A latere quoque gb trianguli gbd ad 
latus eiusdem gd protracta est linea po equidistans li- 
nee bd. Ergo proportio gp ad pb est sicut proportio go 
ad od. Sed proportio gp ad pb iam fuit sicut proportio 
ar ad rb. Ergo proportio ar ad rb est sicut proportio go 
ad od. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[XI.18] Si linea fuerit perpendicularis super positam 
superficiem, omnis superficies protracta a perpendicu- 
lari cum posita superficie rectum obtinebit angulum. 


Exempli causa: Sit linea ab perpendicularis super po- 
sitam superficiem. Dico igitur, quod omnis superficies 
protracta ex linea ab cum superficie posita rectum ob- 
tinet angulum. 

Probatio eius: Quoniam prouanam ex linea ab super- 
ficiem, quocumque modo producatur, et proveniet in 
superficie posita terminus communis duabus superfi- 
ciebus qui sit linea gd. Et signabo super lineam gd 
punctum e, quocumque modo accidat, a quo produ- 
cam perpendicularem super lineam gd que sit ez in 
superficie abgd. Sed angulus abd est rectus, et angulus 
zeb est rectus, et iam cecidit super duas lineas ab; ze 
linea gd et fiunt duo anguli interiores recti. Ergo linea 
ab equidistat ze. Sed ab est perpendicularis super super- 
ficiem datam, ergo ez est perpendicularis super posi- 
tam superficiem. Et similiter ostenditur, quod omnis 
perpendicularis producta ex linea gd in superficie abgd 
est perpendiculariter erecta super superficiem datam. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XL.19] Si due superficies sese secent que sint super 
datam superficiem super rectos angulos erecte, com- 
munis earum sectio erit perpendicularis super datam 


superficiem. 


Exempli causa: Sint due superficies abgd; ezht sese se- 
cantes que sint erecte super superficiem datam super 
rectos angulos quarum communis sectio sit kl. Dico 
igitur, quod 4/ est perpendicularis super datam super- 
ficiem. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter 
quod etiam declarabo. Sed si fuerit possibile, non sit 
Al perpendicularis super superficiem. Protraham ergo 
in superficie ezht a puncto / lineam perpendicularem 
super lineam ez que sit linea /m. Ergo Im est perpendi- 
cularis super superficiem datam. Et producam in su- 
perficie abgd a puncto / perpendicularem super lineam 
bg que sit /n. Ergo /n est perpendicularis super superfi- 
ciem datam. Ergo a puncto / producuntur due per- 
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pendiculares erecte super datam superficiem /m; In. 
Quod est omnino contrarium et impossibile. Ergo / 
est perpendicularis super datam superficiem. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


[XI.20] Si tres superficiales anguli solidum contineant 
angulum, omnes duo anguli ex tribus coniuncti, qua- 
lescumque sint anguli, maius sunt reliquo angulo. 


Exempli causa: Sint tres anguli superficiales abg; gbd ; 
abd angulum solidum continentes. Dico igitur, quod 
omnes duo anguli ex tribus superficialibus sunt maius 
reliquo angulo. 

Probatio eius: Quoniam si anguli abg; gbd; abd fuerint 
equales, tunc iam propositum est verum. Sed si fuerint 
inequales, sit angulus abd eis maior. Dividam ergo ex 
eo angulum abe equalem angulo abg et secabo duas 
lineas ut sint equales que sunt bz; bh. Et producam a 
puncto h in superficie abd lineam kht. Et protraham 
duas lineas tz; zk: Et quia bh est equalis bz si fuerit bt 
communis, ergo erunt due linee bh; bt equales duabus 
lineis zb; bt. Anguli quoque tbh; tbz sunt equales. Ergo 
basis At est equalis basi tz. Sed tz; zk’coniunctim sunt 
longius At, et th est equalis £z. Ergo reliqua zk est lon- 
gior reliqua kA. Et etiam quia zb est equalis bh, ergo bk 
communi erunt due linee zb; bk equales duabus lineis 
hb; bk, sed basis zk est longior basi kh. Ergo angulus zbk 
est maior angulo hbk: Sed angulus tbz est equalis an- 
gulo tbh, ergo duo anguli abg; dbg coniuncti sunt maius 
angulo abd. Et similiter ostenditur, quod omnes duo 
anguli ex tribus coniuncti superficialibus sunt maius 
reliquo angulo. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[XI.21] Anguli superficiales quemlibet solidum conti- 
nentes angulum coniuncti quattuor rectis angulis sunt 
minus. 
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Exempli causa: Sint anguli superficiales ebz; zbh; ebh 
angulum continentes solidum. Dico igitur, quod an- 
guli ebz; zbh; ebh sunt minores quattuor rectis. 
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Probatio eius: Quoniam protraham lineas ez; zh; eh in 
superficie data et signabo in superficie ezh punctum t, 
quocumque modo accidat, et producam lineas et; tz; 
th. Duo ergo anguli ezb; bzh coniuncti sunt maiores 
angulo ezh. Et duo anguli zhb; bhe coniuncti sunt ma- 
iores angulo zhe et duo anguli beh; bez coniuncti sunt 
maiores angulo zeh. Ergo reliqui anguli ebz; zbh; ebh 
sunt minores reliquis angulis etz; zth; eth. Sed anguli 
zth; etz; eth coniuncti sunt equales quattuor rectis an- 
gulis, ergo anguli ebz; zbh; ebh coniuncti sunt minores 
quattuor rectis angulis. Ergo anguli superficiales qui 
quemlibet solidum continent angulum quattuor rectis 
angulis sunt minores. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X1.22] Si fuerint tres anguli superficiales quorum qui- 
que duo coniuncti sint maiores reliquo angulo et fue- 
rint omnes linee continentes illos angulos equales, 
tunc iam possibile est ut ex cordis trium angulorum 
triangulus constituatur. 


Exempli causa: Sint tres anguli superficiales abg; dez; 
Atk quorum quique duo coniuncti sint maiores reliquo 
angulo. Et sint linee ab; bg; de; ez; ht; tk equales et 
protrahantur corde ag; dz; hk: Dico igitur, quod iam 
possibile est ut ex cordis ag; dz; h& constituatur trian- 
gulus. 

Probatio eius: Quoniam constituam in puncto 6 linee 
bg angulum gbl equalem angulo htk; abscidam ergo ex 
linea / quod sit equale linee ¢k que sit linea bm. Et 
protraham duas lineas ma; mg. Et quia latus bg est 
equale ht et bm est equale tk, ergo due linee gb et bm 
sunt equales duabus lineis At; tk; Anguli quoque gbm; 
htk sunt equales. Ergo bases gm; hk sunt equales. Sed 
duo anguli abg; htk coniuncti sunt maiores angulo dez. 
Et angulus Atk est equalis angulo gbm, ergo angulus 
abm est maior angulo dez. Sed latus ba est equale ed et 
bm est equale ez, ergo due linee ab; bm sunt equales 
duabus lineis de; ez. Sed angulus abm est maior angulo 
dez. Ergo basis am est maior basi dz. Sed duo latera ag; 
gm coniuncta sunt maiora am et am maius est dz, ergo 
duo latera ag; gm coniuncta sunt multo maiora dz. Sed 
gm est equalis hk. Ergo ag; hk coniuncte sunt maiores 
dz. Et similiter ostenditur, quod omnes due corde con- 
iuncte ex cordis trium angulorum sunt maiores reli- 
qua corda. Iam ergo possibile est ut ex lineis ag; dz; hk 
constituatur triangulus. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X1.23] Ex tribus superficialibus angulis quorum qui- 
que duo coniuncti reliquo angulo sint maiores soli- 


350 


dum angulum constituere. Oportet ergo, ut tres angu- 
li coniuncti sint minores quattuor rectis angulis. 
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Exempli causa: Ponam tres angulos superficiales 
quattuor rectis angulis minores qui sint anguli bag; 
dez; htk: Et sint omnes duo anguli ex eis coniuncti 
maius reliquo angulo. Cum ergo ex angulis bag; dez; 
htk angulum constituere voluero solidum, secabo li- 
neas ba; ag; de; ez; ht; tk ut sint equales. Et protraham 
cordas bg; dz; hk: Iam ergo possibile est ut ex lineis bg; 
dz; hk faciam triangulum. Sit ergo triangulus imn. Et sit 
bg equalis ml et dz equalis in et hk equalis mn. Et cir- 
cumducam circulum /mn supra triangulum /mn cuius 
centrum sit s. Et producam lineas sm; sl; sn. Dico igi- 
tur, quod ls est minor ba. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit ei 
equalis neque maior ea. Quod manifeste declarabo. 
Quod si possibile fuerit, sit /s primo equalis ba et sit sl 
equalis sm. Sed ba est equalis ag, ergo sm est equalis ag. 
Sed sl est equalis ab, ergo due linee ms; sl sunt equales 
duabus lineis ba; ag. Basis quoque ml est equalis basi 
bg, ergo angulus ms/ est equalis angulo bag. Et similiter 
angulus isn est equalis angulo dez et angulus msn est 
equalis angulo htk: Ergo anguli msl; lsn; msn sunt equa- 
les angulis abg; dez; htk; Sed anguli msl; lsn; msn sunt 
equales quattuor rectis angulis, ergo anguli bag; dez; 
htk sunt equales quattuor angulis rectis. Quod est con- 
trarium et impossibile, quoniam ipsi ex positione sunt 
minores quattuor rectis angulis. Ergo s/ non est equalis 
ab. 

Sit ergo sl si est possibile maior ba. Et sit sl equalis 
sm. Sed ba est equalis ag, ergo ms est maior ag. Ergo 
duo trianguli bag; msl sunt duorum equalium laterum 
quisque, scilicet, eorum que existunt super bases 
equales ml; bg. Sed ms et sl sunt maiora ba et ag, ergo 
angulus bag est maior angulo msi. Et similiter angulus 
dez est maior angulo /sn et angulus htk est maior angu- 
lo msn. Ergo anguli bag; dez; htk'sunt maiores angulis 
msl; isn; msn. Sed anguli msl; lsn; msn equantur quat- 
tuor rectis angulis, ergo anguli bag; dez; htk sunt ma- 
iores quattuor rectis angulis. Hoc autem contrarium 
est et impossibile, quoniam ex positione sunt minores 
quattuor rectis angulis. Non est ergo s/ maior ba. Sed 
iam ostensum est, quod non est ei equalis. Ergo est 
minor ea. 

Protraham ergo a puncto 5 perpendicularem super 
superficiem min que sit sq. Et sit augmentum quadrati 
ba super quadratum s/ quadratum sq. Producam ergo 
lineas ql; qm; qn. Ergo quadratum ab est equale duobus 
quadratis ls; sg coniunctis. Sed quadratum {4 est equale 
duobus quadratis /s; sg coniunctis, quoniam angulus 
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lsq est rectus. Ergo quadratum ab est equale quadrato 
lg, ergo ab est equalis /g. Et similiter ag est equalis qm. 
Ergo due linee ba; ag sunt equales duabus lineis lq; qm. 
Basis quoque bg est equalis basi ml, ergo angulus bag 
est equalis angulo mgl. Et similiter angulus dez est 
equalis angulo /gn et angulus Atk est equalis angulo 
mqn. Iam ergo constituimus angulum solidum a tribus 
angulis contentum qui tribus angulis datis bag; dez; hth 
sunt equales. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.24] Si solidum a superficiebus equidistantibus con- 
tineatur, omnes due superficies, que sibi opponuntur, 
sunt equales et equidistantium laterum. 
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Exempli causa: Sit corpus ab contentum a superficie- 
bus equidistantibus, scilicet, superficies gade equidistet 
superficiei zAtb et superficies zgeb equidistet superficiei 
hadt et superficies zgah equidistet superficiei bedt. Dico 
igitur, quod omnes due superficies ex superficiebus 
solidi, que sibi opponuntur, sunt equales et equidi- 
stantium laterum. 

Probatio eius: Quoniam due superficies zgeb et hadt 
sunt equidistantes quas superficies zgah dividit. Ergo 
divisiones earum communes, que sunt zg et ha, sunt 
equidistantes. Et quia etiam duas superficies equi- 
distantes zhtb et gade superficies gzah secat, ergo sectio- 
nes earum communes zÀ et ga sunt equidistantes. Sed 
iam fuit ostensum, quod zg equidistat ha. Ergo super- 
ficies zgah est equidistantium laterum. Et propter hoc 
unaqueque superficierum bedt et zhtb et gade et gzeb et 
hadt est equidistantium laterum. Sed due linee zh et At 
coniuncte continent angulum zht et equidistant dua- 
bus aliis lineis ga et ad que coniuncte continent alium 
angulum gad, et linee non sunt in superficie una. Ergo 
duo anguli zht; gad sunt equales. Latus quoque z est 
equale lateri ga, et At est equale ad. Ergo due linee zh et 
At sunt equales duabus lineis ga et ad, angulus quoque 
gad est equalis angulo zht. Ergo due superficies zhtb; 
gade sunt equales. Et similiter due superficies gzeb et 
hadt sunt equales, et due superficies gazh et bedt sunt 
equales. Ergo si corpus superficiebus contineatur 
equidistantibus, omnes due superficierum eius sibi 
opposite sunt equidistantium laterum et equales. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.25] Si corpus equidistantium superficierum secet 
superficies super equidistantiam duarum superficie- 
rum que sibi opponuntur, secabit ipsum in duas sec- 
tiones quarum unius proportio ad alteram erit sicut 
proportio basis unius ad basim alterius. 
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Exempli causa: Sit corpus ab equidistantium superfi- 
cierum quod superficies gdez secet super equidistan- 
tiam duarum superficierum sibi Oppositarum que sunt 
htak et blmn. Dico igitur, quod proportio basis taed ad 
basim deml est sicut proportio corporis ag ad corpus 
eb. 

Probatio eius: Quoniam protraham am in duas partes 
usque ad s et ad 4 et dividam ex as lineas equales ae, 
quot voluero, que sint af et fi. Et dividam etiam ex mq 
lineas, quot voluero, equales em que sint mc et cr. Et 
complebo solida io et fh et mp et cu. Unaqueque ergo 
ex lineis if'et fa est equalis ae. Et unaqueque ex basibus 
xify et yfat et taed sunt equales basi (aed. Et unumquod- 
que ex corporibus io; fh et ag est equale corpori ag. 
Ergo numeratio eius quod est in basi xied ex multipli- 
cibus basis /aed est equalis numerationi que est in soli- 
do ig ex multiplicibus solidi ag. Et propter hoc nume- 
ratio que est in basi derz ex multiplicibus basis deml est 
equalis numerationi que est in corpore eu ex multipli- 
cibus corporis eb. Si ergo basis xied addit super basim 
derz, tunc corpus ig addit super solidum eu. Quod si 
bases fuerint equales, tunc solida erunt equalia. Et si 
basis fuerit minuens ex basi, tunc solidum minuit ex 
solido. Sunt ergo quattuor quantitates, scilicet, due 
bases taed et deml et duo solida ag et eb. Et iam as- 
sumpsimus basi taed et solido ag eque multiplicia que 
sunt basis xied et solidum ig et assumpsimus etiam basi 
deml et solido eb eque multiplicia que sunt basis derz et 
corpus eu. Et iam fuit ostensum, quod basis xied si 
fuerit addens super basim derz, tunc solidum ig addet 
super corpus eu. Et si due bases fuerint equales, tunc 
duo corpora erunt equalia. Et si basis fuerit minuens 
ex basi, tunc solidum minuit ex solido. Ergo propor- 
tio basis taed ad basim deml est sicut proportio solidi 
ag ad solidum eb. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X1.26] Supra datum punctum date linee angulum so- 
lidum angulo solido dato ex lineis contento equalem 
constituere. 


Exempli causa: Sit punctum datum a et linea data ab. 
Et angulus solidus datus sit ille qui continetur a lineis 
gd; de et ed; dz et gd; dz. Cum ergo voluero constituere 
supra punctum a linee ab angulum equalem huic, sig- 
nabo supra lineam de punctum h, quocumque modo 
eveniat, a quo producam perpendicularem erectam 
super superficiem gd; dz que sit ht, et cadet super su- 
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perficiem gdz supra punctum £. Supra lineam quoque 
gd notabo punctum 4, quocumque modo accidat, et 
protraham lineas tk; kA et dt. Et constituam supra 
punctum a linee ab angulum bal equalem angulo gdz. 
Supra punctum quoque a linee ab faciam angulum 
bam equalem angulo gdt. Et minuam ex ab af equalem 
kd et ex am an equalem td. Et constituam super super- 
ficiem ba; al supra punctum n perpendicularem ns. Et 
minuam ex linea ns ng equalem th et protraham lineas 
Jn et fq et ag. Dico igitur, quod iam constituimus supra 
punctum a angulum equalem angulo d dato. 

Probatio eius: Quoniam fa est equalis kd et an est 
equalis td, ergo due linee fa; an sunt equales duabus 
lineis kd; dt, queque sue relative. Angulus quoque fan 
est equalis angulo Adt, ergo basis nf est equalis basi At. 
Sed ng est equalis th, ergo due linee fn; ng sunt equales 
duabus lineis At; th. Et angulus fng est rectus et est 
equalis angulo Ath recto, ergo basis fg est equalis basi 
kh. Sed latus an est equale lateri td et ng est equale th, 
ergo due linee an; ng sunt equales duabus lineis dt; th, 
queque sue relative. Et angulus an4 est rectus, ergo est 
equalis angulo dth recto. Ergo basis aq est equalis basi 
dh. Sed af est equalis kd et aq est equalis dh, ergo due 
linee fa; ag sunt equales duabus lineis kd et dh. Et basis 
fq est equalis basi Ah, ergo angulus fag est equalis angu- 
lo kdh. Et similiter gal est equalis angulo hdz, angulus 
quoque bal est equalis angulo gdz. Iam ergo constitui- 
mus supra punctum a datum linee date ab angulum 
equalem angulo solido dato qui continetur a lineis gd; 
de et ed; dz et gd; dz. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XI.27] Supra lineam datam corpus simile dato corpori 
equidistantium superficierum constituere. 


Exempli causa: Ponam ut linea data sit linea ab et 
corpus datum equidistantium superficierum sit soli- 
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dum gd. Cum ergo supra lineam ab voluero consti- 
tuere corpus simile corpori gd equidistantium superfi- 
cierum, constituam supra punctum a linee ab angulum 
solidum equalem angulo solido dato qui continetur a 
lineis egz et egh et hgz. Et ipse est angulus qui continetur 
a lineis tab et tak et kab. Et ponam ut angulus tab sit 
equalis angulo egz, et angulus żak sit equalis angulo 
egh, et angulus kad sit equalis angulo Agz. Et ponam ut 
sit proportio zg ad ba sicut proportio gh ad ka et sicut 
proportio eg ad ta. Et complebo solidum al. Dico igi- 
tur, quod solidum al est simile corpori gd. 

Probatio eius: Quoniam proportio /a ad eg est sicut 
proportio ab ad gz, ergo latera continentia duos angu- 
los equales tab et egz sunt proportionalia. Ergo due 
superficies tabm; egzn sunt similes. Et etiam quia pro- 
portio ta ad eg est sicut proportio ak ad gh, ergo latera 
continentia duos angulos tak et egh equales sunt pro- 
portionalia. Ergo due superficies ftak et cegh sunt simi- 
les. Et similiter due superficies kabs et hgzq sunt similes. 
Sed superficies tabm et ftak et kabs sunt similes superfi- 
ciebus que eis opponuntur et sunt eis equales. Et etiam 
superficies egzn et cegh et ghzg sunt similes superficiebus 
que eis opponuntur et sunt eis equales. Ergo solidum 
al est simile corpori gd. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X1.28] Si superficies secet corpus equidistantium su- 
perficierum super diametros duarum superficierum 
sibi oppositarum, tunc secabit ipsum in duo media. 


Exempli causa: Superficies gdez secet corpus ab equi- 
distantium superficierum super diametros ze et gd que 
sunt diametri duarum superficierum zheb et gatd. Dico 
igitur, quod superficies secat corpus in duo media. 

Probatio eius: Quoniam gd est diametrus superficiei 
gadt, ergo triangulus gad est equalis triangulo gtd. Et 
etiam quia ze est diametrus superficiei zheb, ergo trian- 
gulus zhe est equalis triangulo zeb. Superficies quoque 
gzah est equalis superficiei btde, et superficies hade est 
equalis superficiei zgíb. Sit autem superficies . gzde 
communis. Ergo serratile quod continetur a duobus 
triangulis gad et zhe et tribus superficiebus equidistan- 
tium laterum zgah et hade et zgde est equale serratili 
quod continetur a duobus triangulis géd et zbe et tribus 
superficiebus equidistantium laterum gztb et dezg et 
detb. Iam ergo secuit superficies gdez solidum ab in duo 
media. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.29] Si corpora equidistantium superficierum fue- 
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rint super unam basim et eorum altitudo in sublimita- 
te fuerit unius quantitatis et fuerit tota super unam 
lineam, ipsa erunt equalia. 


g Jp 


Exempli causa: Sint duo corpora be et bz equidistan- 
tium superficierum, et sint super unam basim que sit 
abgd, et sit eorum altitudo in sublimitate unius quanti- 
tatis, et sit tota super unam lineam que est zh aut Ån. 
Dico igitur, quod duo corpora be et bz sunt equalia. 

Probatio eius: Quoniam unaqueque duarum linea- 
rum he et tz est equalis linee ad, ergo eh est equalis tz. 
Remota igitur że communi remanet ht equalis ez. Ergo 
triangulus hat est equalis triangulo edz et superficies 
hklt equidistantium laterum est equalis superficiei emnz 
equidistantium laterum. Et similiter triangulus Ad/ est 
equalis triangulo mgn et superficies habk est equalis su- 
perficiei edgm et superficies tabl est equalis superficiei 
dzgn. Ergo serratile quod continetur a duobus triangu- 
lis hat; kbl et tribus superficiebus equidistantium late- 
rum Aabk et tabl et hklt est equale serratili quod conti- 
netur a duobus triangulis edz et mgn et tribus superfi- 
ciebus equidistantium laterum edgm et zdgn et emnz. Sit 
autem corpus cuius basis est superficies abgd cui op- 
ponitur superficies time commune. Ergo corpus be sit 
equale corpori bz. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[X1.80] Si corpora equidistantium superficierum fue- 
rint super basim unam et eorum elevatio in altitudine 
fuerit unius quantitatis, sed non sit super unam li- 
neam, tunc ipsa erunt equalia. 


Exempli causa: Sint duo corpora be et bz equidistan- 
tium superficierum, et sint super unam basim que sit 
abgd, et eorum elevatio in altitudine sit unius quantita- 
tis, sed non sit super unam lineam. Dico igitur, quod 
duo corpora be et bz sunt equalia. 

Probatio eius: Quoniam complebo solidum bh. Ergo 
corpus be est equale corpori bh quoniam ipsa sunt su- 
per basim abgd et eorum altitudo est una et est tota 
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super lineam unam que est th aut /k. Et similiter cor- 
pus bh est equale corpori bz, quoniam ipsa sunt super 
basim abgd et eorum altitudo est una et est tota super 
lineam unam zk aut mn. Sed ea que sunt equalia uni rei 
sunt equalia sibi. Ergo corpora be et bz sunt equalia. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 
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In alio libro inveni quod corpus bh completur sic: 
Protraham duas lineas te et mz in rectitudine et con- 
current in puncto h et coniungam quod est inter A et d 
et r et g secundum equidistantiam. Et similiter con- 
iungam quod est inter a et k et b et q. Nichil aliud 
additur nisi ubi dicitur quod corpus bh est equale cor- 
pori bz. Dicitur quod altitudo est super unam lineam 
que est hm et zm. Et sit figura alia que est huiusmodi. 


[XI.31] Si corpora equidistantium superficierum fue- 
rint super bases equales et eorum elevatio in altitudine 
fuerit unius quantitatis et linee que sunt super bases 
eorum sint super rectos angulos, corpora erunt equa- 
lia. 


Exempli causa: Sint duo corpora bk et lz equidistan- 
tium superficierum super duas equales bases, que sunt 
abgd et ezht, et eorum elevatio in altitudine sit unius 
quantitatis et sint linee que sunt super duas bases su- 
per rectos angulos. Dico igitur, quod duo corpora bk 
et /z sunt equalia. 

Probatio eius: Quoniam protraham a puncto A quod 
est duarum linearum zh; th duas lineas usque ad duo 
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puncta s et c et ponam hs equalem bg et constituam 
super lineam sh in puncto ^ angulum shq equalem an- 
gulo abg. Et abscidam ex Ag lineam equalem ab que sit 
hf. Et producam a puncto f lineam fn equidistantem 
linee hs et complebo corpora ho et cp et ni. Et quia 
latus sh est equale bg et hf est equale ab, ergo due linee 
sh et hf sunt equales duabus lineis gb et ba. Angulus 
quoque shf est equalis angulo abg, ergo due superficies 
hfns; abgd sunt similes et equales. Et etiam hs est equa- 
lis bg et hi est equalis bx, ergo due linee sh et hi sunt 
equales duabus lineis x^ et bg. Sed etiam anguli duo ihs 
et xbg sunt recti et equales, ergo due superficies ihsp et 
xbgy sunt equales. Et similiter due superficies ihfc et 
abxm sunt equales. Sed superficies hfns et ihsp et ihfe 
sunt similes eis, que sibi opponuntur, et equales. Et 
etiam superficies abgd et xbgy et abxm sunt similes eis, 
que sibi opponuntur, et eis equales. Ergo duo corpora 
ni et bk sunt equalia. Sed corpus ni est equale corpori 
cb quoniam ipsa sunt super basim unam que est ihsp et 
eorum altitudo est una et est super unam lineam que 
est cn. Ergo bh est equale cp. Et basis hfns est equalis 
basi Acus. Sed basis hfns est equalis basi abgd, ergo basis 
abgd est equalis basi Acus. Sed basis abgd est equalis basi 
ezht, ergo basis ezht est equalis basi Acus. Sed proportio 
basis ezht ad basim thsr est sicut proportio basis Acus ad 
basim hésr, et proportio basis ezht ad basim thsr est 
sicut proportio corporis z/ ad corpus ho, ergo propor- 
tio basis Acus ad basim ¢hsr est sicut proportio corporis 
cp ad corpus ho. Ergo proportio corporis z/ ad corpus 
ho est sicut proportio corporis cp ad corpus ho. Ergo 
uniuscuiusque corporum z/ et cp proportio ad corpus 
ho est una. Ergo zl est equale cp. Sed cp est equale bk. 
Ergo bk est equale zl. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[X1.82] Si corpora equidistantium superficierum fue- 
rint super bases equales et eorum altitudo fuerit unius 
quantitatis, sed linee que sunt super bases eorum non 
sunt super rectos angulos, ipsa etiam erunt equalia. 
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Exempli causa: Sint duo corpora bk et lz equidistan- 
tium superficierum, et sint super equales bases que 
sunt abgd et ezht, et eorum altitudo sit unius quantita- 
tis, et linee que sunt erecte super bases non sunt super 
rectos angulos. Dico igitur, quod corpora bk et zl sunt 
equalia. 

Probatio eius: Quoniam protraham a punctis /; m; n; 
k perpendiculares super positam superficiem que sunt 
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ls; mq; nf; kc et cadent super datam superficiem super 
puncta sgfc. Et complebo corpus kg. Et protraham 
etiam a punctis r; 0; p; | perpendiculares super posi- 
tam superficiem que sunt ru; ox; py; lc et cadent super 
puncta date superficiei que sunt u; x; y; c. Et complebo 
xl. Ergo basis abgd est equalis basi /mn&. Sed basis ezht 
est equalis basi ropl, ergo basis /mnk est equalis basi 
ropl. Sed corpora equidistantium superficierum si fue- 
rint super bases equales et fuerit eorum altitudo una 
et fuerint super bases suas super rectos angulos erunt 
equalia. Ergo duo corpora kq et /x sunt equalia. Sed kg 
est equale kb, quoniam ipsa sunt super basim /mn et 
eorum altitudo est una et neque est super unam li- 
neam. Et /x est equale iz, quoniam ipsa sunt super 
basim ropl et eorum altitudo est una et neque est super 
unam lineam. Ergo kb est equale /z. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[XI.33] Si duorum corporum equidistantium superfi- 
cierum fuerit altitudo unius quantitatis, erit proportio 
corporis ad corpus sicut proportio basis unius ad ba- 
sim alterius. 


Exempli causa: Sint duo corpora equidistantium su- 
perficierum bh et zl et sint eorum altitudines unius 
quantitatis. Dico ergo, quod proportio corporis bk ad 
corpus z/ est sicut proportio basis abgd ad basim ezAt. 

Probatio eius: Quoniam ponam dgmn equalem basi 
ezht et complebo corpus sg. Sed cum superficies secat 
corpus equidistantium superficierum super equidi- 
stantiam duarum superficierum sibi oppositarum di- 
vidit ipsum in duas sectiones quarum unius proportio 
ad alteram est sicut proportio basis unius ad basim 
alterius. Ergo proportio basis abgd ad basim dgmn est 
sicut proportio corporis bk ad corpus gs. Sed basis 
dgmn est equalis basi ezht, ergo corpus gs est equale 
corpori zl. Ergo proportio basis abgd ad basim ezAt est 
sicut proportio corporis bk ad corpus zl. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XI.34] Omnium duorum corporum equidistantium 
superficierum quorum altitudo super bases fuerit su- 
per rectos angulos si ipsa fuerint equalia, bases alter- 
nate erunt altitudinibus ipsorum. Et si bases corpo- 
rum equidistantium superficierum quorum altitudines 
super bases super rectos existunt angulos fuerint al- 
ternate altitudinibus ipsorum, ipsa erunt equalia. 


Exempli causa: Sint duo corpora ab et gd equidistan- 
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tium superficierum quorum altitudines sint super 
bases super rectos angulos et sint equalia. Dico igitur, 
quod bases ipsorum sunt alternate altitudinibus eo- 
rum proportione basis eazh ad basim tgAl existente sicut 
proportio mg ad na. 

Probatio eius: Quoniam si altitudines mg et an fuerint 
equales et ab equale gd, ergo bases eazh et tghl sunt 
equales. Et proportio basis eazh ad basim tgh est sicut 
proportio altitudinis mg ad altitudinem an, ergo iam 
alternate sunt bases corporum ab et gd altitudinibus 
ipsorum. Quod si altitudines ipsorum non fuerint 
equales, erit una earum longior altera. Sit ergo gm 
longior an. Ponam autem ut sg sit equalis na. Et com- 
plebo corpus gg. Ergo proportio basis eazh ad basim 
tgkl est sicut proportio corporis ab ad corpus gg. Sed 
corpus ab est equale corpori gd, ergo proportio basis 
eazh ad basim (gl est sicut proportio solidi gd ad soli- 
dum gg. Sed proportio corporis gd ad corpus gq est 
sicut proportio basis figm ad basim ctgs et proportio 
basis figm ad basim ctgs est sicut proportio gm ad gs, 
ergo proportio basis eazh ad basim /gAl est sicut pro- 
portio mg ad gs. Sed sg est equalis na, ergo proportio 
basis eazh ad basim tgkl est sicut porportio mg ad na. 
Ergo corporum ab et gd bases iam sunt alternate alti- 
tudinibus ipsorum. 

Et etiam ponamus ut sit proportio basis eazh ad ba- 
sim ¢gkl sicut proportio altitudinis mg ad altitudinem 
na. Dico igitur, quod solidum ab est equale solido gd. 

Probatio eius: Quoniam dispositione manente una, 
ergo proportio basis eazh ad basim ¢gki est sicut pro- 
portio mg ad na. Sed na est equalis sg, ergo proportio 
basis eazh ad basim ¢ghkl est sicut proportio mg ad gs. 
Sed proportio mg ad gs est sicut proportio basis ftgm ad 
basim cigs et proportio basis figm ad basim ctgs est sicut 
proportio corporis gd ad corpus gg, ergo proportio 
basis eazh ad basim (gi est sicut proportio corporis gd 
ad corpus gg, sed proportio basis eazh ad basim tgk! est 
sicut proportio corporis ab ad corpus gg. Ergo propor- 
tio corporis ab ad corpus gq est sicut proportio corpo- 
ris gd ad corpus gg. Ergo uniuscuiusque corporum ab 
et gd proportio ad corpus gq est una. Ergo ab et gd 
sunt equalia. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XL35] Omnium duorum corporum equidistantium 
superficierum si sunt equalia, bases sunt alternate alti- 
tudinibus ipsorum. Et si bases duorum corporum 
equidistantium superficierum sunt alternate altitudi- 
nibus ipsorum, ipsa sunt equalia. 
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Exempli causa: Sint duo corpora equidistantium su- 
perficierum ab et gd et sint equalia. Dico igitur, quod 
bases eorum sunt alternate altitudinibus ipsorum pro- 
portione basis eazh ad basim tgkl existente sicut pro- 
portio altitudinis gp ad altitudinem an. 

Probatio eius: Quoniam protraham ab m et n et s et b 
perpendiculares erectas super positam superficiem que 
sint mq; nf; sc; br et cadant super superficiem super 4; 
J; ¢; r et complebo corpus fb. Et etiam protraham ab o; 
p; u; d perpendiculares erectas super datam superfi- 
ciem que sint ox; py; uc; di et cadant supra superficiem 
super x; y; c; i et complebo corpus yd. Corpus ergo ab 
est equale corpori gd et corpus ab est equale corpori bf, 
quoniam ipsa sunt super basim mnsb et eorum altitudo 
est una et neque sunt super unam lineam. Et etiam gd 
est equale yd, quoniam ipsa sunt super unam basim 
que est opud et eorum altitudo est una et neque sunt 
super unam lineam. Ergo fb est equale yd. Sed corpo- 
rum equidistantium superficierum quorum altitudines 
super bases sunt super rectos angulos si sunt equalia, 
bases sunt alternate altitudinibus eorum. Ergo pro- 
portio basis mnsb ad basim opud est sicut proportio 
altitudinis corporis dy ad altitudinem corporis bf. Sed 
altitudo corporis dy est equalis altitudini corporis gd et 
altitudo corporis 5f est equalis altitudini corporis ba, 
ergo proportio superficiei mnsb ad basim opud est sicut 
proportio altitudinis corporis gd ad altitudinem cor- 
poris ab. Sed basis mnsb est equalis basi eazh et basis 
opud est equalis basi ¢gk/, ergo proportio basis eazh ad 
basim ¢gh/ est sicut proportio altitudinis corporis gd ad 
altitudinem corporis ab. Ergo bases corporum ab et gd 
iam sunt alternate altitudinibus ipsorum. 

Et etiam sit proportio basis eazh ad basim ¢gk/ sicut 
proportio altitudinis corporis gd ad altitudinem cor- 
poris ab. Dico igitur, quod corpus ab est equale cor- 
pori gd. 

Probatio eius: Quoniam dispositione manente una et 
proportione basis eazh ad basim tgkl existente sicut 
proportio altitudinis solidi gd ad altitudinem solidi ab 
et basi eazh manente equali basi mnsb et basi tgki equali 
existente basi opud, erit proportio basis mnsb ad basim 
opud sicut proportio altitudinis corporis gd ad altitudi- 
nem corporis ab. Sed altitudo corporis gd est equalis 
altitudini corporis dy, et altitudo corporis ab est equalis 
altitudini corporis fb. Ergo proportio basis mnsb ad 
basim opud est sicut proportio altitudinis corporis dy 
ad altitudinem corporis fb. Sed corpora equidistan- 
tium superficierum, quorum altitudines super bases 
eorum sunt super rectos angulos et bases eorum sunt 
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altitudinibus alternate, sunt equalia. Ergo duo corpo- 
ra fb et dy sunt equalia. Sed fb est equale ab, quoniam 
sunt super basim unam que est mnsb et sunt secundum 
unam altitudinem que non est super unam lineam. Et 
dy est equale gd, quoniam sunt super basim unam que 
est opud et eorum altitudo est una et neque sunt super 
unam lineam. Ergo ab et gd sunt equalia. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XI.36] Duorum corporum equidistantium superficie- 
rum similium unius ad alterum proportio est sicut 
proportio lateris unius ad latus alterius quod ei refer- 
tur triplicata cum iteratione. 


Exempli causa: Sint duo corpora equidistantium su- 
perficierum ab et gd similia. Dico igitur, quod propor- 
tio corporis ab ad corpus gd est sicut proportio lateris 
ez ad latus At triplicata cum iteratione. 

Probatio eius: Quoniam protraham a lineis az; kz; ez a 
puncto, scilicet, z lineas que sunt z/; zm; zn. Et ponam 
ut z/ sit equalis gt et zm equalis st et nz sit equalis ht. Et 
complebo corpus kg et corpus zf et solidum łc. Ergo 
proportio ez ad At est sicut proportio Az ad st et sicut 
proportio az ad gt. Sed ht est equalis zn et st est equalis 
zm et gt est equalis z/, ergo proportio ez ad zn est sicut 
proportio Az ad zm et sicut proportio az ad z/. Sed 
proportio ez ad zn est sicut proportio corporis ba ad 
corpus Aq, et proportio linee kz ad zm est sicut propor- 
tio corporis 4g ad corpus zf, et proportio az ad zi est 
sicut proportio zf ad lc, ergo proportio ba ad kg est 
sicut proportio 4g ad zf et sicut proportio zfad lc. Ergo 
proportio ba ad ic est sicut proportio ba ad hg triplicata 
cum iteratione. Sed proportio ba ad kg est sicut pro- 
portio ez ad zn. Ergo proportio ba ad lc est sicut pro- 
portio ez ad zn triplicata cum iteratione. Sed zn est 
equalis ht. Ergo proportio ba ad lc est sicut proportio 
ez ad At triplicata cum iteratione. Sed z/ est equalis gt et 
zm est equalis st, ergo due linee /z et zm sunt equales 
duabus lineis gt et ts, anguli quoque lzm et gts sunt 
equales, ergo due superficies /m; gs sunt equales. Et 
etiam z/ est equalis gt et zn est equalis th, ergo due linee 
lz .et zn sunt equales duabus lineis gt et th, queque 
scilicet equalis sue relative. Anguli quoque /zn et gth 
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sunt equales, ergo superficies znpl et ugth sunt equales. 
Et similiter zncm et dsth sunt equales. Sed zncm et znpl 
et zmrl sunt similes eis, que sibi opponuntur, et equa- 
les. Et ogts et ugth et dsth sunt similes eis, que sibi op- 
ponuntur, et eis equales. Ergo corpora cl et gd sunt 
equalia. Sed proportio ab ad cl est sicut proportio ez ad 
ht triplicata cum iteratione, et cl et gd sunt equalia. 
Ergo proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad At 
triplicata cum iteratione. Et illud est quod demonstra- 
re voluimus. 


[XL37] Si fuerint duo anguli superficiales equales et 
eleventur super eos in altitudine due recte linee qua- 
rum una cum duabus lineis unius anguli contineat 
duos angulos equales duobus angulis qui continentur 
ab altera cum duabus lineis alterius anguli, et postea 
signentur super duas lineas erectas duo puncta, quo- 
cumque modo eveniant, a quibus due perpendiculares 
ad superficies duorum angulorum protrahantur, 
deinde a locis ubi due perpendiculares cadunt due li- 
nee ad duos angulos producantur, duo anguli qui 
continentur ab illis duabus lineis cum duabus lineis 
erectis erunt equales. 


Exempli causa: Sint duo anguli superficiales abg; dez 
equales. Super quos due linee in alto erigantur bh et et. 
Et sit angulus abh equalis angulo det et angulus hbg 
equalis angulo tez. Et signentur super bh et et duo 
puncta k et l, quocumque modo accidant, a quibus 
producam duas perpendiculares ad duas superficies 
abg; dez cadentes super duo puncta m et n que sint km; 
In. Et protraham duas lineas bm; en. Dico igitur, quod 
duo anguli mbk et nel sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut e; sit equalis bk. Et 
protraham a puncto ; linee es perpendicularem caden- 
tem super en que sit sg. Et protraham a puncto m duas 
perpendiculares super duas lineas ab et bg que sint mf et 
mc. Et protraham a puncto 4 duas perpendiculares su- 
per duas lineas de et ez que sunt qr et go. Et producam 

Je; Jk; ck et ro et rs; os. Quadratum ergo quod fit ex bk 
in se ipsam equale est duobus quadratis que fiunt ex 
bm et mk in se ipsas, quoniam angulus bmk est rectus. 
Sed quadratum bm est equale duobus quadratis que 
fiunt ex bf et fm, quoniam angulus bfm est rectus. Ergo 
quadratum quod est ex bk est equale quadratis que 
fiunt ex bf et fm et mk coniunctim. Sed equale duobus 
quadratis que fiunt ex fm et mk est quadratum quod fit 
ex fk in se ipsam, quoniam angulus fmk est rectus. 
Ergo quadratum quod fit ex bk est equale duobus 
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quadratis que fiunt ex bf et fk in se ipsas, ergo angulus 
bf est rectus. Et iterum quadratum quod fit ex bk in se 
ipsam est equale duobus quadratis que fiunt ex una- 
quaque linearum bm et m in se ipsas, quoniam angu- 
lus bmk est rectus. Sed ea que fiunt ex bc et cm in se 
ipsas sunt equalia quadrato quod fit ex bm in se ipsam, 
quoniam angulus bcm est rectus. Ergo quadratum 
quod fit ex bk est equale quadratis que fiunt ex bc et cm 
et mk. Sed quadrata que fiunt ex cm et må in se ipsas 
sunt equalia quadrato quod fit ex ck in se ipsam, quo- 
niam angulus cmk est rectus. Quadratum ergo quod fit 
ex bk est equale duobus quadratis que fiunt ex bc et ch, 
ergo angulus bck est rectus. Et similiter unusquisque 
duorum angulorum ers et eos est rectus. Et quia angu- 
lus bfk est rectus et angulus ers est rectus, ergo angulus 
bfk est equalis angulo ers. Ergo cuiusque duorum tri- 
angulorum bfh; ers duo anguli sunt equales duobus 
angulis alterius, latus quoque unius eorum quod sub- 
tenditur uni duorum angulorum equalium est equale 
lateri quod subtenditur alteri duorum angulorum al- 
terius, scilicet, bk est equale es. Ergo duo reliqua latera 
unius eorum sunt equalia duobus reliquis lateribus, 
quodque videlicet latus suo relativo lateri. Reliquus 
quoque angulus est equalis reliquo angulo, ergo fb est 
equale er et fk est equale rs. Et etiam angulus Abc est 
equalis angulo seo, et angulus bck est rectus et ideo 
equalis angulo eos, ergo duo anguli unius duorum tri- 
angulorum bAt et eso sunt equales duobus angulis alte- 
rius, unusquisque videlicet suo relativo equalis. Unum 
quoque latus unius eorum quod uni duorum angulo- 
rum subtenditur est equale lateri alterius quod alteri 
duorum angulorum equalium subtenditur, scilicet, bk 
est equale es. Ergo duo reliqua latera unius eorum 
sunt equalia duobus reliquis lateribus alterius, unum- 
quodque videlicet suo relativo. Reliquus quoque angu- 
lus unius reliquo angulo alterius est equalis. Ergo 5c 
est equale eo et ck est equale os. Et quia bf est equale er 
et bc est equale eo, ergo due linee fb et bc sunt equales 
duabus lineis re et eo, queque videlicet sue relative. 
Angulus quoque fbc est equalis angulo reo, ergo basis fc 
est equalis basi ro. Et triangulus foc est equalis triangu- 
lo reo. Et reliqui duo anguli unius sunt equales reliquis 
duobus angulis alterius quibus latera subtenduntur 
equalia, videlicet, angulus bfc est equalis angulo ero et 
angulus cf est equalis angulo eor. Sed angulus bfm est 
rectus et est equalis angulo erg et angulus bfc est equalis 
angulo ero. Remanet ergo angulus cfm equalis reliquo 
angulo org. Et etiam angulus bcm est rectus et est equa- 
lis angulo eog et angulus 5cf est equalis angulo eor. 
Remanet ergo angulus fcm equalis reliquo angulo roq. 
Ergo cuiusque duorum triangulorum fmc et rgo duo 
anguli sunt equales duobus angulis alterius et latus 
unius eorum super quod statuuntur duo anguli equa- 
les est equale lateri alterius super quod statuuntur duo 
anguli equales, scilicet, fc est equale ro. Ergo duo reli- 
qua latera unius eorum sunt equalia duobus reliquis 
lateribus alterius, unumquodque videlicet suo relativo 
equale. Et reliquus angulus reliquo angulo est equalis. 
Ergo mf est equale rg et cm est equale og. Sed fk est 
equalis rs, ergo quadratum quod est ex fk est equale 
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quadrato quod est ex rs. Sed quadratum quod est ex fk 
est equale duobus quadratis que fiunt ex fm et mk, 
quoniam angulus fmk est rectus. Et quod est equale ei 
quod fit ex rs in se ipsam est illud quod fit ex rQ et qs 
cuiusque videlicet in se ipsam, quoniam angulus rgs 
est rectus. Ergo quadrata que fiunt ex fm et mk sunt 
equalia eis que fiunt ex rq et qs. Sed quadratum quod 
fit ex fm est equale quadrato quod fit ex rq et fm est 
equalis rg. Remanet ergo quadratum quod est ex mk 
equale quadrato quod est ex gs. Ergo mk est equalis gs. 
Sed bk est equalis es, ergo quadratum quod fit ex bk in 
se ipsam est equale quadrato quod est ex es in se 
ipsam. Sed quod est ex bk in se ipsam est equale eis 
que fiunt ex unaquaque duarum linearum bm et mk in 
se ipsam, quoniam angulus bmk est rectus. Et equale ei 
quod est ex es in se ipsam est quod fit ex unaquaque eg 
et qs in se ipsam, quoniam angulus eqs est rectus. Ergo 
duo quadrata que sunt ex bm et mk sunt equalia duo- 
bus quadratis que sunt ex eg et qs. Sed quadratum 
quod est ex mk est equale quadrato quod est ex qs, 
quoniam mk est equalis gs. Remanet ergo quadratum 
quod est ex bm equale quadrato quod est ex eg. Ergo 
bm est equalis eg. Sed bk est equalis es. Ergo due linee 
bm et bk sunt equales duabus lineis eq et es, queque 
scilicet sue relative equalis. Basis quoque må est equalis 
basi qs. Ergo angulus mbk est equalis angulo ges. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XL.38] Omnia duo corpora, quorum unum continetur 
a tribus lineis proportionalibus et aliud continetur a 
lateribus equalibus quorum unumquodque est equale 
linee medie trium linearum predictarum proportiona- 
lium et anguli unius eorum sunt equales angulis alte- 
rius, sunt equalia. 


Exempli causa: Sint tres linee proportionales a; 5; g. 
Et sit proportio a ad b sicut proportio b ad g. Dico 
igitur, quod corpus quod continetur a tribus lineis a; 
b; g est equale corpori cuius unumquodque ex lateri- 
bus est equale linee b si fuerint anguli unius eorum 
equales angulis alterius. l 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit linea a equalis 
linee de et constituam super punctum d linee ed angu- 
lum solidum, quocumque contingat, ex lineis equali- 
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bus tribus lineis proportionalibus. Et est angulus qui 
continetur ab his angulis zde; zdh; Ade. Et sit hd equalis 
b et td sit equalis g. Et complebo corpus dk. Et ponam 
ut /m sit equalis b et statuam supra punctum / linee lm 
angulum solidum equalem angulo qui continetur ab 
angulis (de et tdh et hde qui sit angulus qui ab his 
continetur angulis nim; nis; sim. Et sit angulus ¿de equa- 
lis angulo nim et angulus tdh sit equalis angulo nls et 
angulus hde sit equalis angulo sim. Et sit unaqueque 
linearum /s et /4 equalis b. Et complebo corpus /f. Et 
quia proportio a ad b est sicut proportio b ad g et a est 
equalis de et b est equalis unicuique linearum ml et ig 
et g est equalis dt, ergo proportio de ad ml est sicut 
proportio gl ad td. Sed ipse sunt continentes equales 
angulos, scilicet, angulos tde et glm. Ergo latera sunt 
alternata, ergo bases (dec; glmr sunt equales. Super 
duos vero superficiales angulos equales tde; qlm iam 
erecte sunt due linee in alto hd et /s continentes cum 
lineis duorum angulorum angulos equales, scilicet, 
angulos ¢dh et qls qui sunt equales et angulos Ade et sim 
qui sunt equales. Sed due linee iam equaliter sunt di- 
vise hd et /s. Ergo perpendiculares que protrahuntur a 
punctis h et s ad superficies td et de; et gl et Im sunt 
equales. Sed corpora equidistantium superficierum, 
que sunt super bases equales cum eorum altitudo est 
una, sunt equalia. Ergo duo corpora dk; /f sunt equa- 
lia. Sed dk est illud quod continetur a lineis a; b; g, et if 
est illud quod continetur a lateribus quorum unum- 
quodque est equale b. Ergo duo corpora quorum 
unum continetur a lineis a; b; g et alterum cuius 
unumquodque laterum est equale 6 et quorum unius 
anguli sunt equales angulis alterius sunt equalia. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.89] Si fuerint linee quotcumque sint proportiona- 
les, corpora equidistantium superficierum similia que 
sunt ex unaquaque earum et sunt unius forme sunt 
proportionalia. Et si corpora equidistantium superfi- 
cierum similia et unius forme sunt proportionalia, li- 
nee ex quarum unaquaque unumquodque est corpus 
sunt proportionales. 
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Exempli causa: Ponam ut sint quotlibet linee propor- 
tionales que sint ab; gd; ez; ht. Et sit proportio ab ad gd 
sicut proportio ez ad ht. Et faciam ex unaquaque li- 
nearum ab; gd; ez; ht solidum equidistantium superfi- 
cierum. Et sint similia et unius forme corpora que sint 
ak; gl; em; hn. Dico igitur, quod proportio solidi ak ad 
solidum gl est sicut proportio corporis em ad corpus 
hn. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit proportio ab ad 
gd sicut proportio gd ad s et sicut proportio s ad 4, 
ergo erit proportio ab prime ad q quartam sicut pro- 
portio corporis ab prime quod est ak ad corpus quod 
est ex secunda et est gl sibi simile. Et ponam ut sit 
proportio ez ad At sicut proportio ht ad f et sicut pro- 
portio f ad c, ergo erit proportio prime que est ez ad 
quartam que est c sicut proportio corporis prime que 
est ez quod est em ad corpus ht secunde quod est An. 
Ergo proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad ht. 
Sed proportio ab ad gd est sicut proportio gd ad s et 
sicut proportio s ad g. Et proportio ez ad ht est sicut 
proportio At ad f et sicut proportio f ad c. Ergo pro- 
portio ab ad q est sicut proportio ez ad c. Sed proportio 
ab ad q est sicut proportio corporis ak ad corpus gl et 
proportio ez ad c.est sicut proportio corporis em ad 
corpus /n, ergo proportio corporis ak ad corpus gl est 
sicut proportio corporis em ad corpus hn. 

Et etiam sit proportio corporis ak ad corpus gl sicut 
proportio corporis em ad corpus hn. Dico igitur, quod 
proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad At. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut sit proportio ab ad 
gd sicut proportio ez ad ro. Et faciam ex ro corpus 
simile corpori Àn et eiusdem forme equidistantium 
superficierum quod est corpus rp. Ergo proportio ab 
ad gd est sicut proportio ez ad ro. Sed proportio cor- 
poris ak ad corpus gl est sicut proportio em ad corpus 
rp et proportio corporis ak ad corpus gl est sicut pro- 
portio corporis em ad corpus hn. Et proportio corporis 
em ad corpus An est sicut proportio corporis em ad 
corpus rf, ergo proportio corporis em ad unumquod- 
que duorum corporum Zn et rp est una. Ergo hn est 
equale rp et ei simile. Sed proportio em ad hn est sicut 
proportio ez ad At triplicata et proportio em ad rp est 
sicut proportio ez ad ro triplicata, ergo proportio ez ad 
ht et ro est una. Ergo ipse sunt equales, ergo proportio 
ab ad gd est sicut proportio ez ad ro. Sed ro est equalis 
ht. Ergo proportio ab ad gd est sicut proportio ez ad At. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[X1.40] Si duarum superficierum cuiuslibet cubi que 
sibi vicissim opponuntur unumquodque latus in duo 
media dividatur, deinde a locis divisionis due superfi- 
cies producantur dividentes cubum quarum queque 
alteram dividat, communis earum divisio secat diame- 
trum cubi in duo media et diametrus secat eam in duo 
media. 


Exempli causa: Sint due superficies cubi ab vicissim 
opposite que sunt gdae et bzht. Et secentur latera earum 


que sunt gd; da; ae; eg; bz; zh; ht; tb in duo media, 
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unumquodque videlicet eorum in punctis k; l; m; n; et 
0; q; f; c. Et producantur a locis sectionum due super- 
ficies que sint kmfo; nlqc secantes cubum. Et unaqueque 
illarum secet aliam. Et sit earum communis sectio li- 
nea rs et sit diametrus cubi linea ba. Dico igitur, quod 
unaqueque linearum rs et ba dividit alteram in duo 
media. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineas gr; ra; bs; 
sh, ergo ge est equalis da. Sed medietas ge est gn et 
medietas da est la et nr est equalis rl, ergo due linee gn 
et nr sunt equales duabus lineis al et lr, queque vide- 
licet sue relative. Et angulus gnr est equalis angulo alr, 
ergo basis gr est equalis basi ra. Et triangulus gnr est 
equalis triangulo alr. Et reliqui anguli sunt equales 
reliquis angulis quibus latera subtenduntur equalia, 
scilicet, angulus grn est equalis angulo /ra. Sit ergo an- 
gulus nra communis. Ergo duo anguli grn et nra sunt 
equales duobus angulis /ra; nra. Sed duo anguli /ra et 
arn sunt equales duobus rectis, ergo duo anguli gm; 
nra sunt equales duobus rectis angulis. Et quia a punc- 
to r linee nr due linee rg et ra in duas diversas produ- 
cuntur partes et fiunt duo anguli grn; nra equales duo- 
bus rectis angulis, ergo linee gr et ra fiunt linea una 
recta. Et similiter fiunt linee 5s et sh linea una recta. 
Sed unaqueque duarum linearum gb et ah est equalis et 
equidistans linee eż. Et equidistantes uni linee que non 
sunt in una superficie sunt equidistantes. Ergo gb et ah 
sunt equidistantes et equales. Et sunt coniuncte ex- 
tremitatibus linearum ga et bh. Ergo ga et bh sunt equa- 
les et equidistantes. Sed medietas ga est ra et medietas 
bh est bs, ergo ra et bs sunt equales et equidistantes. Et 
sunt coniuncte extremitatibus linearum rs et ab, ergo rp 
est equalis ps et ap est equalis pb. Iam ergo unaqueque 
duarum linearum ab et rs secuit alteram in duo media. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XI.41] Si fuerint duo serratilia equalis altitudinis et 
fuerit basis unius eorum triangula et basis alterius 
equidistantium laterum que sit dupla triangule basis 
alterius, erunt equalia. 


Exempli causa: Sint duo serratilia super unum quo- 
rum sunt abgdez et super alterum Athlmn quorum alti- 
tudines sint equales. Et sit basis unius eorum triangula 
que est nkl et basis alterius sit equidistantium laterum 
que est bgde, et sit dupla basis triangule nki. Dico igi- 
tur, quod duo serratilia sunt equalia. 

Probatio eius: Quoniam complebo superficies equi- 
distantes a quibus duo corpora continentur ad et hl, 
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ergo superficies equidistantium laterum bd est dupla 
trianguli nkl. Sed paralellogrammum ni est duplum 
trianguli nål. Ergo bd est equalis ni, quoniam superfi- 
cies equidistantium laterum ni est dupla trianguli nkl. 
Ergo bases bd et nl equidistantium laterum sunt equa- 
les, ergo duo corpora ad et hl sunt equalis altitudinis et 
sunt equidistantium superficierum super duas bases 
equales bd et nl, ergo sunt equalia. Sed medietas ad est 
serratile abgdez et medietas Al est serratile Atkimn, ergo 
duo serratilia abgdez et htklmn sunt equalia. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


Libri elementorum Euclidis pars undecima explicit. 
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[LIBER XII] 


INCIPIT PARS EIUSDEM DUODECIMA. 


[XII.1] Omnium duarum superficierum poligonarium 
similium in duobus circulis existentium unius ad alte- 
rum proportio est sicut proportio unius duorum qua- 
dratorum que fiunt ex duabus diametris circulorum 
ad alterum. 


Exempli causa: Sint due superficies abgde et hthlm po- 
ligonie et similes in duobus circulis quorum diametri 
sunt bz; tn. Dico igitur, quod proportio superficiei po- 
ligonie abgde ad superficiem poligoniam htkim est sicut 
proportio quadrati diametri 6z ad quadratum diametri 
tn. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineas be et az et 
tm et hn. Et quia proportio ba ad ae est sicut proportio 
th ad hm, ergo duo anguli equales bae; thm proportio- 
nalibus lateribus continentur. Ergo triangulus abe est 
similis triangulo htm. Ergo angulus aeb est equalis an- 
gulo hmt. Sed angulus aeb est equalis angulo azb et 
angulus Amt est equalis angulo Ant, ergo angulus azb est 
equalis angulo Ant. Sed angulus baz est rectus et equalis 
angulo thn recto. Remanet ergo angulus az reliquo 
angulo hin equalis. Ergo triangulus abz est equalium 
angulorum cum triangulo htn. Ergo proportio zb ad ba 
est sicut proportio nt ad th. Sed cum permutaverimus, 
erit proportio zb ad nt sicut proportio ba ad th. Sed 
proportio quadrati bz ad quadratum /n est proportio 
bz ad tn duplicata, et proportio superficiei poligonie 
abgde ad superficiem plurium angulorum htkim est 
proportio ab ad ht duplicata, et proportio bz ad tn est 
sicut proportio ab ad ht, ergo proportio quadrati bz ad 
quadratum (n est sicut proportio superficiei poligonie 
abgde ad superficiem poligoniam Atklm. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XII.2] Omnium duorum circulorum unius ad alterum 
proportio est sicut proportio duorum quadratorum 
que fiunt ex diametris ipsorum unius ad alterum. 
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Exempli causa: Sint duo circuli abgd; ezht quorum 
diametri sint bd et zt. Dico igitur, quod proportio 
quadrati diametri bd ad quadratum diametri zt est sic- 
ut proportio circuli abgd ad circulum ezAt. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse, 
quod manifeste declarabo. Si ergo non fuerit propor- 
tio quadrati bd ad quadratum z/ sicut proportio circuli 
abgd ad circulum ezAt, sit proportio quadrati bd ad 
quadratum z/ sicut proportio circuli abgd ad superfi- 
ciem maiorem circulo ezht aut minorem. Sitque primo 
ad superficiem minorem eo que sit p. Et sint p et x 
coniuncte equales circulo ezht. Et constituam in circulo 
ezht superficiem ezht que sit maior medietate circuli 
ezht. Et dividam unumquemque arcuum ez; zh; ht; tein 
duo media in punctis 4; /; m; n. Et producam cordas 
eh; kz; zl; lh; hm; mt; tn; ne. Unusquisque igitur trian- 
gulorum ekz; zih; hmt; tne est maior medietate portio- 
nis circuli in qua est ipse triangulus. Cum ergo feceri- 
mus illud multociens, remanebunt nobis portiones 
circuli que omnes coniunctim erunt minus superficie 
x. Remaneant ergo et sint portiones ek; kz; zl; lh; hm; 
mt; tn; ne. Sed circulus ezht est maior superficie x et iam 
diminutum fuit ex maiore plus medietate ipsius et ex 
reliquo plus medietate ipsius et factum fuit illud mul- 
tociens et remansit quod est minus x. Sit ergo superfi- 
cies ekzlhmtn plurium angulorum maior superficie p. 
Constituam ergo in circulo abgd superficiem similem 
superficiei ekz/hmin poligoniam que sit superficies 
acbqgfdc. Proportio ergo quadrati bd ad quadratum zt 
est sicut proportio circuli abgd ad superficiem f. Sed 
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proportio quadrati bd ad quadratum zt est sicut pro- 
portio superficiei achggfdc plurium angulorum ad su- 
perficiem poligoniam ekz/hmtn. Ergo proportio circuli 
abgd ad superficiem p est sicut proportio acbggfdc ad 
superficiem eAzlhmtn. Sed cum permutaverimus, erit 
proportio superficiei poligonie acbggfde ad circulum 
abgd sicut proportio superficiei ekzlhmin ad superficiem 
p. Et cum permutaverimus, erit proportio circuli abgd 
ad superficiem poligoniam que est in eo sicut propor- 
tio superficiei p ad superficiem ekzlhmtn plurium angu- 
lorum. Sed circulus abgd est maior poligonio quod est 
in eo, ergo superficies p est maior poligonio ekz/hmtn. 
Sed superficies p iam fuit minor ea, sicut ostensum est. 
Quod est contrarium et impossibile. Non est ergo 
proportio quadrati facti ex bd ad quadratum factum ex 
zt sicut proportio circuli abgd ad superficiem que sit 
minor circulo ezht. 

Dico igitur, quod neque ad superficiem que sit ma- 
ior eo. 

Quod si fuerit possibile, sit ad p et sit p maior eo. 
Ergo proportio quadrati bd ad quadratum factum ex zt 
est sicut proportio circuli abgd ad superficiem p. Sed 
cum converterimus, erit proportio quadrati facti ex zt 
ad quadratum factum ex bd sicut proportio superficiei 
p ad circulum abgd. Sed proportio superficiei p ad cir- 
culum abgd est sicut proportio circuli ezht ad superfi- 
ciem que est minor circulo abgd, quoniam superficies 
p est maior circulo ezht. Sit ergo proportio quadrati 
facti ex ¢z ad quadratum bd sicut proportio circuli ezht 
ad superficiem que est minor circulo abgd. Sed iam fuit 
ostensum, quod hoc est contrarium et impossibile. 
Non est ergo proportio quadrati 6d ad quadratum zt 
sicut proportio circuli abgd ad superficiem que sit ma- 
ior circulo ezht. Et iam fuit ostensum, quod neque ad 
minorem eo. Ergo proportio quadrati bd ad quadra- 
tum z/ est sicut proportio circuli abgd ad circulum ezAt. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XII.3] Ex omni piramide cuius basis est triangula pos- 
sibile est dividi duas piramides equales quarum que- 
que magne piramidi est similis et duo serratilia equa- 
lia que erunt maius medietate maioris piramidis. 


, LA p i t 
es 


Exempli causa: Sit piramis abgd cuius basis est trian- 
gulus abg et caput punctum d. Dico igitur, quod possi- 
bile est ut ex ea dividantur due piramides equales 
quarum queque erit similis piramidi abgd, et duo ser- 
ratilia equalia que erunt maius medietate piramidis 
abgd. 

Probatio eius: Quoniam unumquodque laterum ma- 
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ioris piramidis in duo media partiar in punctis e; z; h; 
t; k; l. Et protraham lineas ez; zh; he; zt; zk; ths tl; hl. Et 
quia az est equalis zd et bt est equalis td, ergo ab equi- 
distat z¢. Et etiam quia ae est equalis eb et dz est equalis 
za, ergo bd equidistat ez. Ergo superficies ebtz est equi- 
distantium laterum. Ergo eb est equalis zt et ez est 
equalis bt. Sed be est equalis ea et bt est equalis td, ergo 
ae est equalis zt. Sed ez est equalis td et az est equalis 
zd, ergo triangulus aez est equalis et similis triangulo 
ztd. Et similiter triangulus azh est equalis et similis tri- 
angulo dzk; et triangulus aeh est equalis et similis tri- 
angulo ztk. Et quia linee ez; zh continent angulum ezh 
et equidistant duabus lineis (d; dk continentibus angu- 
lum /d& et neque sunt in superficie una, ergo duo an- 
guli ezh; tdk sunt equales. Sed latera duo ez; zh sunt 
equalia duobus lateribus (d ; dk, unumquodque scilicet 
relativo suo. Et angulus ezh est equalis angulo tdk, 
ergo basis eh est equalis basi th. Et triangulus ezh est 
equalium angulorum et est similis triangulo tdk, ergo 
piramis cuius basis est triangulus aeh et caput punctum 
z est equalis et similis piramidi cuius basis est triangu- 
lus ztk et caput punctum d. Sed piramis cuius basis est 
triangulus ztk et caput punctum d est similis piramidi 
cuius basis est triangulus abg et caput d. Ergo piramis 
cuius basis est triangulus aeh et caput punctum z est 
similis piramidi cuius basis est triangulus abg et caput 
punctum d. Iam ergo divisimus ex piramide abgd duas 
piramides equales quarum queque est similis piramidi 
abgd. 

Et dico etiam, quod ex ea dividuntur duo serratilia 
equalia existentia maius medietate piramidis abgd. 

Probatio eius: Quoniam bl est equalis Ig, ergo parallel- 
logrammum ehib est duplum glh. Sed iam fuit osten- 
sum, quod cum duorum serratilium fuerint equales 
altitudines et fuerit basis unius eorum parallello- 
grammum et basis alterius triangula et parallello- 
grammum fuerit duplum trianguli, tunc duo serratilia 
erunt equalia. Ergo serratile quod continetur a duabus 
superficiebus ¢b/; ezh triangulis et tribus parallello- 
grammis ebtz ; eblh; tlhz est equale serratili quod conti- 
netur a duabus superficiebus triangulis gh] et tkz et 
tribus parallellogrammis Azhg; lgkt; zhlt. lam ergo divi- 
simus ex piramide abgd duas piramides equales et ei 
similes, et duo serratilia equalia existentia maius me- 
dietate ipsius. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XII.4] Omnium duarum piramidum quarum altitu- 
dines sunt equales et bases duo trianguli, ex unaqua- 
que quarum due piramides equales et magne piramidi 
similes et duo serratilia equalia dividuntur, est basis 
maioris piramidis ad basim alterius maioris piramidis 
proportio sicut proportio duorum serratilium que 
sunt in una earum ad duo serratilia que sunt in altera. 


Exemfli causa: Sint due piramides quarum altitudi- 
nes sint equales et bases sint duo trianguli abg; mns et 
capita earum sint duo puncta d et q. Et sit sectio ba in 
duo media super punctum e et ad super punctum z et 
ag super punctum / et gd super punctum 4 et gb super 
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punctum / et 6d super punctum ¢ et linee mn super f et 
ns super r et mq super c et ng super f et sq super u et sn 
super p. Et dividantur ex unaquaque earum due pira- 
mides equales et similes maiori piramidi et duo serrati- 
lia equalia. Dico igitur, quod proportio basis abg ad 
basim mns est sicut proportio duorum serratilium que 
sunt in piramide abgd ad duo serratilia que sunt in 
piramide mnsq que sunt secundum eorum numeratio- 
nem. 

Probatio eius: Quoniam ab equidistat lh, ergo triangu- 
lus abg est similis triangulo /hg. Ergo proportio trian- 
guli abg ad triangulum lhg sicut proportio linee bg ad 
lineam g/ duplicata. Et similiter proportio trianguli 
mns ad triangulum rps est proportio linee ns ad lineam 
sp duplicata. Sed proportio bg ad gl est sicut proportio 
ns ad sp. Et illud est propter hoc quod unumquodque 
laterum earum in principio operis in duo media fuit 
divisum. Ergo proportio trianguli abg ad triangulum 
igh est sicut proportio trianguli mns ad triangulum rps. 
Cum ergo permutaverimus, erit proportio trianguli 
abg ad triangulum mns sicut proportio trianguli ¿hg ad 
triangulum rps. Sed proportio trianguli /hg ad triangu- 
lum rps est sicut proportio serratilis quod continetur a 
duabus superficiebus triangulis lhg et ztk oppositis ad 
serratile quod continetur a duabus superficiebus tri- 
angulis oppositis rps; cou. Ergo proportio basis abg ad 
basim mns est sicut proportio serratilis quod contine- 
tur a duabus superficiebus triangulis oppositis /Ag; ztk 
ad serratile quod continetur a duabus superficiebus 
rps; cou triangulis oppositis. Sed duo serratilia que sunt 
in piramide abgd sunt duplum serratilis quod contine- 
tur a duabus superficiebus /Ag; ztk triangulis oppositis. 
Et serratilia duo que sunt in piramide mnsq sunt du- 
plum serratilis quod continetur a duabus superficiebus 
rps; cou triangulis oppositis. Ergo proportio basis abg 
ad basim mns est sicut proportio duorum serratilium 
que sunt in piramide abgd ad duo serratilia que sunt in 
piramide mnsq. Et similiter erit proportio basis aeh ad 
basim mfr sicut proportio duorum serratilium que sunt 
in piramide aehz ad duo serratilia que sunt in piramide 
mfrc. Et proportio basis ztk ad basim cou est sicut pro- 
portio duorum serratilium que sunt in piramide zthd 
ad duo serratilia que sunt in piramide coug. Sed pro- 
portio unius antecedentium ad unum ex consequenti- 
bus est sicut proportio omnium antecedentium ad 
omnes consequentes. Ergo proportio basis abg ad ba- 
sim mns est sicut proportio omnium serratilium que 
sunt in piramide abgd ad omnia serratilia que sunt in 
piramide mnsq que sunt secundum numerationem €o- 
rum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 
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[XII.5] Omnium duarum piramidum quarum altitu- 
dines sunt equales et bases trianguli, unius ad alteram 
proportio est sicut proportio basis unius ad basim alte- 
rius. 


Exempli causa: Sint due piramides quarum altitudi- 
nes sint equales et bases duo trianguli abg; mns que 
sint piramides abgd; mnsq et earum capita sint duo 
puncta d et q. Dico igitur, quod proportio basis abg ad 
basim mns est sicut proportio piramidis abgd ad pira- 
midem mnsq. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse. 
Quod si fuerit possibile, sit proportio basis abg ad ba- 
sim mns sicut proportio piramidis abgd ad solidum 
quod sit minus piramide mnsq aut maius ea. Sit ergo 
prius ad solidum quod est minus ea. Sitque solidum c. 
Et sint duo solida c et x simul coniuncta equalia pira- 
midi mnsq. Et dividantur ex piramide mnsq due pira- 
mides equales et similes piramidi mnsq et duo serratilia 
equalia, sicut precessit. Duo igitur serratilia coniuncta 
maius sunt medietate piramidis mnsg. Cum ergo divise- 
rimus reliquas piramides, quas prediximus, ex pira- 
mide mnsq secundum suas divisiones, remanebit nobis 
quod erit minus solido x. Remaneat ergo et sit mfrc et 
coug. Ergo piramis mnsq est equalis duobus solidis c et 
x et relique piramides coniuncte sunt minus solido x. 
Remanent ergo in piramide mnsq serratilia que omnia 
sunt maius solido c. Dividam autem ex piramide abgd 
equale ei quod divisimus ex piramide mnsg. Ergo pro- 
portio basis abg ad basim mns est sicut proportio pi- 
ramidis abgd ad solidum c. Sed proportio basis abg ad 
basim mns est sicut proportio omnium serratilium que 
sunt in piramide abgd ad omnia serratilia que sunt in 
piramide mnsg quorum numeratio est equalis numera- 
tioni eorum. Ergo proportio piramidis abgd ad soli- 
dum c est sicut proportio omnium serratilium que 
sunt in piramide abgd ad omnia serratilia que sunt in 
piramide mnsg quorum numeratio eorum numerationi 
est equalis. Cum autem permutaverimus, erit propor- 
tio piramidis abgd ad omnia serratilia que sunt in ea 
sicut proportio solidi c ad omnia serratilia que sunt in 
piramide mnsg quorum numeratio eorum numerationi 
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est equalis. Sed piramis abgd est maior omnibus serra- 
tilibus que sunt in ea, ergo solidum c est maius omni- 
bus serratilibus que sunt in piramide mnsq. Sed ipsum 
iam fuit minus. Quod est contrarium et impossibile. 
Non est ergo proportio basis abg ad basim mns sicut 
proportio piramidis abgd ad solidum quod sit minus 
piramide mnsq. 

Et dico, quod neque ad maius ea. 

Si autem possibile fuerit, sit ad c quod sit maius ea. 
Revertar itaque ad figuram, proportio ergo basis mns 
ad basim abg est sicut proportio solidi c ad piramidem 
abgd. Sed proportio solidi c ad piramidem abgd sicut 
proportio piramidis mnsq ad solidum quod est minus 
piramide abgd, ergo proportio basis mns ad basim abg 
est sicut proportio piramidis mnsq ad solidum quod est 
minus piramide abgd. Sed iam ostensum est, quod 
illud est impossibile. Non est ergo proportio basis abg 
ad basim mns sicut proportio piramidis abgd ad soli- 
dum quod sit maius piramide mnsq. Et iam ostensum 
fuit, quod neque ad minus ea. Ergo proportio basis 
abg ad basim mns est sicut proportio piramidis abgd ad 
piramidem mnsq. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


[XII.6] Ex omni serratili, cuius basis est triangulus, tres 
equales piramides, quarum bases erunt trianguli, divi- 
di possibile est. 


" 


Exempli causa: Sit serratilis abgdez basis triangulus 
£zd. Dico igitur, quod ex serratili abgdez tres piramides 
equales, quarum bases sunt trianguli, dividuntur. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineas bd; bz; ze. 
Ergo piramis cuius basis est triangulus gbd et caput z 
est equalis piramidi cuius basis est triangulus bde et 
caput punctum z. Sed piramis cuius basis est triangu- 
lus bde et caput punctum z est equalis piramidi cuius 
basis est aez et caput punctum b. Ergo piramis cuius 
basis est triangulus bgd et caput z est equalis piramidi 
cuius basis est triangulus aez et caput punctum b. Iam 
ergo divisimus ex serratili abgdez tres equales pirami- 
des, quarum bases sunt trianguli bgd; bde; aez et capita 
earum puncta b et z. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XII.7] Omnium duarum piramidum equalium qua- 
rum bases sunt duo trianguli, bases altitudinibus ea- 
rum sunt alternate. Et si bases earum sunt alternate 
altitudinibus ipsarum, piramides sunt equales. 
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Exempli causa: Sint due piramides equales abgd ; ezht 
quarum bases sunt duo trianguli abg; ezh et quarum 
capita sunt duo puncta d et t. Dico igitur, quod bases 
duarum piramidum abgd; ezht, que sunt duo trianguli, 
sunt alternate altitudinibus ipsarum. 

Probatio eius: Quoniam complebo duo corpora bdml; 
ztcqg. Due autem piramides abgd; ezht sunt equales. Et 
corpus bdml est sexcuplum piramidis abgd et corpus 
ztcg est sexcuplum piramidis ezht, ergo duo corpora 
bdml; ztcq sunt equalia. Sed omnium duorum corpo- 
rum equalium equidistantium superficierum bases 
ipsorum altitudinibus sunt alternate. Ergo proportio 
basis bm ad basim zc est sicut proportio altitudinis 
corporis qctz ad altitudinem corporis /mdb. Sed pro- 
portio basis bm ad basim zc est sicut proportio basis 
abg ad basim ezh. Ergo proportio basis abg ad basim 
ezh est sicut proportio altitudinis corporis qctz ad alti- 
tudinem corporis imdb. Sed altitudines corporum bdml; 
ztcg sunt equales altitudinibus piramidum abgd; ezht. 
Ergo proportio basis abg ad basim ezh est sicut propor- 
tio altitudinis piramidis ezht ad altitudinem piramidis 
abgd. Ergo bases piramidum abgd; ezht sunt alternate 
altitudinibus ipsarum. 

Et etiam sint bases duarum piramidum abgd; ezht 
ipsarum altitudinibus alternate. Et sit proportio basis 
abg ad basim ezh sicut proportio altitudinis piramidis 
ezht ad altitudinem piramidis abgd. Dico igitur, quod 
due piramides abgd ; ezht sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam dispositione manente una 
tunc proportio basis abg ad basim ezh est sicut propor- 
tio altitudinis piramidis ezht ad altitudinem piramidis 
abgd. Sed proportio basis abg ad basim ezh est sicut 
proportio basis mb ad basim cz. Ergo proportio basis 
mb ad basim zc est sicut proportio altitudinis piramidis 
ezht ad altitudinem piramidis abgd. Sed altitudines 
duarum piramidum abgd; ezht et altitudines duorum 
corporum bdmil; ztcq sunt equales. Ergo proportio ba- 
sis bm ad basim cz est sicut proportio altitudinis corpo- 
ris ztcq ad altitudinem corporis bdml. Sed omnia duo 
corpora equidistantium superficierum, quorum bases 
sunt alternate ipsorum altitudinibus, sunt equalia. Er- 
go duo corpora bdml; ztcq sunt equalia. Sed sexta cor- 
poris bdml est piramis abgd et sexta corporis ztcg est 
piramis ezht, ergo due piramides abgd; ezht sunt equa- 
les. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XH.8] Omnium duarum piramidum similium qua- 
rum bases sunt duo trianguli unius ad alteram propor- 
tio est sicut proportio lateris unius ad latus alterius, 
quod ei refertur, triplicata cum iteratione. 
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Exempli causa: Sint due piramides similes quarum 
bases sint duo trianguli abg; ezh. Sintque due pirami- 
des abgd ; ezht quarum vertices sunt duo puncta d; t. Et 
sint duo anguli abg et ezh equales et duo anguli abd; ezt 
equales et duo anguli dbg; tzh equales. Et sit latus bg 
lateri zh in proportione relatum. Dico igitur, quod 
proportio piramidis abgd ad piramidem ezAt est sicut 
proportio lateris bg ad latus zh triplicata cum itera- 
tione. 

Probatio eius: Quoniam complebo duo solida bdml; 
zlcq. Et quia proportio bg ad ba est sicut proportio hz 
ad ze, ergo latera continentia duos angulos equales 
abg; ezh sunt proportionalia. Ergo parallellogrammum 
bm est simile parallellogrammo zc. Et similiter ad est 
simile et et bm similatur zf. Sed omnes tres superficies 
bn; ad; bm sunt equales eis que opponuntur ipsis, sci- 
licet, ad est equalis mn et bn equatur al et bm equatur dl. 
Et tres alie superficies cz; et; fz sunt equales eis que sibi 
opponuntur, videlicet, zc equatur tg et zf est equalis eq 
et et existit equalis cf. Totum ergo solidum bdml simile 
existit toti solido ztcg. Sed omnium duorum solidorum 
similium et equidistantium superficierum unius ad al- 
terum proportio est proportio lateris unius ad latus 
alterius, quod ei refertur, triplicata. Ergo proportio 
solidi bdmi ad solidum ztcq est proportio bg ad zh tri- 
plicata. Sed sexta solidi bdml est piramis abgd et sexta 
solidi ztcg est piramis ezht, ergo proportio piramidis 
abgd ad piramidem ezht est proportio bg ad zh tripli- 
cata cum iteratione. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


[XII.9] Omnis columpne rotunde duarum equalium 
extremitatum et crossitudinis piramis tertia est ipsius. 


Exempli causa: Sit circulus abgd basis columpne et 
ipse etiam sit basis piramidis quarum elevatio in alto 
sit una. Dico igitur, quod columpna est tripla pirami- 
dis. 
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Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter, 
quod patenter declarabo. Si ergo possibile est, sit co- 
lumpna plus quam tripla aut minus piramidis. Sit ergo 
primo plus quam tripla piramidis. Et sit augmentum 
eius super triplum piramidis secundum quantitatem 
solidi c. Describam ergo in circulo abgd quadratum 
super quod sunt a b g d. Et constituam super ipsum 
serratilia duo secundum columpne altitudinem. Erunt 
ergo serratilia columpne medietate maius. Deinde se- 
cabo arcus ab; bg; gd; da in duo media in punctis e; z; 
h; t et producam cordas ae; eb; bz; zg; gh; hd; dt; ta. Et 
constituam super triangulos aeb; bzg; ghd; dta serratilia 
secundum altitudinem columpne. Unumquodque ergo 
serratilium que constituimus est maius medietate sec- 
tionis columpne ex qua est ipsum. Cum ergo multo- 
ciens fecerimus illud, remanebunt nobis sectiones que 
omnes erunt minus solido c. Remaneant ergo. Et sint 
ille que sunt erecte super portiones ae; eb; bz; zg; gh; 
hd; dt; ta. Sit ergo serratile cuius basis est poligonium 
aebzghdt quod est secundum altitudinem columpne 
maius triplo piramidis cuius basis est circulus abgd et 
altitudo eius sicut columpne altitudo. Sed serratile 
cuius basis est poligonium aebzghdt et cuius altitudo est 
sicut altitudo columpne est triplum piramidis cuius 
basis est poligonium aebzghdt et cuius altitudo est sicut 
altitudo columpne. Ergo piramis cuius basis est poli- 
gonium aebzghdt et altitudo sicut altitudo columpne, 
est maior piramide cuius basis est circulus abgd et 
cuius altitudo est sicut columpne altitudo. Sed ipsa 
continetur ab ea. Quod est omnino contrarium et im- 
possibile. Columpna ergo non est maior triplo pira- 
midis. 

Et dico, quod non est minor triplo eius. 

Neque est possibile illud esse. Quod si possibile fue- 
rit, sit ergo piramis maior etiam tertia columpne se- 
cundum quantitatem solidi c. Describam itaque in cir- 
culo abgd quadratum super quod sunt a b g d supra 
quod constituam piramidem cuius altitudo sit equalis 
altitudini piramidis rotunde. Sit ergo piramis, quam 
constituimus supra ipsum, maior medietate piramidis 
rotunde. Deinde dividam unumquemque arcuum ab; 
bg; gd; da in duo media in punctis e; z; h; t et produ- 
cam lineas ae; eb; bz; zg; gh; hd; dt; ta et statuam super 
unumquemque triangulorum aeb; bzg; ghd; dta pira- 
midem cuius altitudo sit equalis altitudini rotunde pi- 
ramidis. Unaqueque ergo piramidum quas constitui- 
mus est maior medietate sectionis piramidis ex qua 
ipsa est. Cum ergo multociens fecerimus illud, rema- 
nebunt nobis sectiones ex piramide rotunda que 
omnes simul erunt minus solido c. Remaneant ergo. Et 
sint ille que sunt erecte super portiones ae; eb; bz; 2g; 
gh; hd; dt; ta. Sit ergo piramis, cuius basis est poligo- 
nium aebzghdt et cuius altitudo est sicut altitudo pira- 
midis rotunde cuius basis est circulus abgd, maior ter- 
tia columpne, cuius basis est circulus abgd et cuius alti- 
tudo est sicut altitudo piramidis rotunde. Sed piramis, 
cuius basis est poligonium aebzghdt et altitudo sicut 
altitudo piramidis rotunde, est tertia serratilis cuius 
basis est poligonium aebzghdt et altitudo sicut altitudo 
piramidis. Ergo serratile cuius basis est poligonium 
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aebzghdt et cuius altitudo est sicut altitudo piramidis 
est maior columpna cuius basis est circulus abgd et 
cuius altitudo est sicut altitudo piramidis. Sed co- 
lumpna continet ipsum. Hoc ergo contrarium est et 
impossibile. Columpna ergo rotunda non est minor 
triplo piramidis. Iam vero ostensum est etiam, quod 
non est maior triplo eius. Ergo ipsa est tripla eius. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XII.10] Si quelibet piramis rotunda et columpna ro- 
tunda, quarum basis est circulus unus et quarum axis 
est unus, sunt similes alii piramidi rotunde et alii co- 
lumpne rotunde quarum basis etiam est circulus unus 
et quarum axis est unus, proportio piramidis et co- 
lumpne ad piramidem et columpnam est proportio 
diametri basis ipsarum ad diametrum basis earum tri- 
plicata. 


n 


"Se 
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Exempli causa: Sit circulus abgd basis piramidis et co- 
lumpne rotundarum quarum axis sit unus qui sit A/. Et 
sit circulus ezAt basis alterius piramidis et alterius co- 
lumpne rotundarum quarum axis est unus qui est mn. 
Et diametri duarum basium sint bd et zt. Et piramis et 
columpna abgdA! sint similes piramidi et columpne 
ezhtmn. Dico igitur, quod proportio piramidis abgdkl 
ad piramidem ezhtmn est proportio bd ad zł triplicata. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit aliter, 
quod manifeste declarabo. Quod si possibile est, sit 
proportio piramidis abgdkl ad solidum quod sit minus 
aut maius piramide ezhtmn sicut proportio bd ad zt 
triplicata. Sit ergo primo ad minus ea quod sit soli- 
dum ¢. Et sit augmentum piramidis ezhtmn rotunde 
super solidum c secundum quantitatem solidi c. De- 
scribam ergo in circulo ezht quadratum ezht et statuam 
supra ipsum piramidem cuius altitudo sit equalis alti- 
tudini piramidis rotunde. Sit ergo maior medietate 
eius. Et dividam unumquemque arcuum ez; zh; At; te 
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in duo media in punctis s; q; f; c et producam cordas 
es; 52; 29; gh; hf; ft; tc; ce et statuam super triangulos 
esz; zqh; hft; tce piramides quarum altitudines sint 
equales altitudini piramidis rotunde. Sit ergo unaque- 
que earum maior medietate sectionis piramidis rotun- 
de ex qua ipsa est. Cum ergo fecerimus illud multo- 
ciens, remanebunt nobis sectiones piramidis quarum 
totum erit minus solido c. Remaneant ergo. Et sint ille 
que sunt erecte super portiones es; sz; zg; gh; hf; ft; tc; 
ce. Remanet ergo piramis, cuius basis est poligonium 
eszghftc et summitas punctum n, maior solido c. De- 
scribam itaque in circulo abgd superficiem similem 
superficiei eszghftc plurium angulorum que sit superfi- 
cies arbogpdu. Et constituam super ipsam piramidem 
cuius altitudo sit equalis altitudini piramidis rotunde. 
Super basim autem piramidis supra cuius basim est 
poligonium arbogpdu cuius summitas est punctum / 
existit triangulus erectus qui est triangulus /rb. Et super 
basim piramidis supra cuius basim est eszghftc cuius 
summitas est punctum est triangulus erectus qui est 
triangulus nsz. Protraham ergo duas lineas Ar et ms. 
Piramides vero rotunde et columpne rotunde similes 
sunt quarum axes et basium diametri sunt proportio- 
nales. Ergo proportio kl ad mn est sicut proportio bd 
ad zt. Sed proportio bd ad zt est sicut proportio bk ad 
zm. Ergo proportio Ål ad mn est sicut proportio bk ad 
mz. Sed cum permutaverimus, erit proportio Al ad kb 
sicut proportio mn ad mz. Ergo latera continentia duos 
rectos angulos lkb et nmz sunt proportionalia, ergo duo 
trianguli kbl et mzn sunt similes. Ergo proportio l ad 
lb est sicut proportio mn ad nz. Cum ergo permutave- 
rimus, erit proportio A/ ad mn sicut proportio lb ad nz. 
Et etiam proportio rk ad Al est sicut proportio sm ad 
mn. Ergo latera continentia duos rectos angulos rkl et 
smn sunt proportionalia. Duo ergo trianguli rkl et smn 
sunt similes. Ergo proportio kl ad mn est sicut propor- 
tio /r ad sn. Sed iam fuit ostensum, quod proportio 4/ 
ad mn est sicut proportio lb ad nz. Ergo proportio lb ad 
nz est sicut proportio /r ad sn. Sed proportio bk ad kr 
est sicut proportio zm ad ms. Ergo latera continentia 
duos equales angulos bhr et zms sunt proportionalia. 
Ergo duo trianguli bkr et zms sunt similes. Ergo pro- 
portio br ad rk est sicut proportio zs ad sm, sed propor- 
tio rk ad rl est sicut proportio sm ad sn. Ergo proportio 
lr ad rb est sicut proportio ns ad sz. Cum ergo permu- 
taverimus, erit proportio /r ad ns sicut proportio rb ad 
52. Sed iam fuit ostensum, quod proportio /r ad ns est 
sicut proportio lb ad nz. Ergo proportio lb ad nz est 
sicut proportio /r ad ns et sicut proportio rb ad zs. Ergo 
duo trianguli /rb; nsz sunt similes. Ergo piramis cuius 
basis est triangulus Abr et summitas punctum / est simi- 
lis piramidi cuius basis est triangulus msz et summitas 
punctum n. Omnium vero duarum piramidum simi- 
lium quarum bases sunt duo trianguli unius ad alte- 
ram proportio est sicut proportio lateris unius ad latus 
alterius, quod ei refertur, triplicata. Ergo proportio 
piramidis brl ad piramidem mzsn est proportio bk ad 
zm triplicata. Sed proportio bk ad zm est sicut propor- 
tio bd ad zt. Ergo proportio piramidis Abr/ ad pirami- 
dem zsmn est proportio bd ad zt triplicata. Et similiter 
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ostenditur, quod uniuscuiusque reliquarum pirami- 
dum quarum bases sunt trianguli rka; aku; ukd; dkp; 
pkg; gho; okb et quarum cacumen est punctum / ad 
unamquamque reliquarum piramidum quarum bases 
sunt trianguli sme; emc; cmt; tmf; fmh; hmq; qmz et qua- 
rum cacumen est punctum n est proportio bd ad zt 
triplicata. Ergo proportio totius piramidis cuius basis 
est arbogpdu et cuius caput punctum / ad totam pirami- 
dem cuius basis est poligonium eszqhftc et cuius caput 
est punctum 7 est proportio bd ad zt triplicata. Sed 
proportio piramidis rotunde abgdAl ad solidum c est 
proportio 5d ad zt triplicata. Et proportio piramidis 
cuius basis est poligonium arbogpdu et cacumen punc- 
tum / ad piramidem poligoniam cuius basis est poli- 
gonium eszghftc et cacumen punctum n est proportio bd 
ad zt triplicata. Ergo proportio piramidis rotunde 
abgdki ad solidum ¢ est sicut proportio piramidis poli- 
gonie cuius basis est poligonium arbogpdu et caput 
punctum / ad piramidem poligoniam cuius basis est 
poligonium eszghftc et summitas punctum n. Cum ergo 
permutaverimus, erit proportio piramidis rotunde 
abgdkl ad piramidem poligoniam cuius basis est poli- 
gonium arbogpdu et caput punctum / sicut proportio 
solidi c ad piramidem poligoniam cuius basis est poli- 
gonium eszghfic et caput punctum n. Sed piramis ro- 
tunda abgdkl est maior piramide poligonia cuius basis 
est poligonium arbogpdu et caput est punctum l. Simili- 
ter ergo solidum c est maius piramide poligonia cuius 
basis est poligonium eszghftc et caput punctum n. Sed 
iam fuit minus ea. Quod est contrarium et impossi- 
bile. Non est ergo proportio piramidis abgdk/ rotunde 
ad solidum quod sit minus piramide rotunda ezhtmn 
sicut proportio bd ad zt triplicata. 

Et dico, quod neque ad illud quod sit maius ea. 

Et declarabo quod non est possibile. Quod si possi- 
bile fuerit, sit ad solidum c quod sit maius ea. Revertar 
itaque ad ratiocinandum. Ergo proportio solidi c ad 
piramidem rotundam abgdAl est sicut proportio zt ad 
bd triplicata. Sed proportio solidi c ad piramidem ro- 
tundam abgdhl est sicut proportio piramidis rotunde 
ezhtmn ad solidum quod est minus piramide rotunda 
abgdAl. Sit ergo proportio piramidis rotunde ezhtmn ad 
solidum quod est minus piramide rotunda abgdkl sicut 
proportio zt ad bd triplicata. Hoc vero contrarium est 
et impossibile. Et iam ostensum est illud. Non est ergo 
proportio piramidis rotunde abgdAl ad solidum quod 
sit minus aut maius piramide rotunda ezhtmn sicut 
proportio bd ad zt triplicata. Ergo proportio piramidis 
abgdkl ad piramidem ezhtmn est sicut proportio bd ad zt 
triplicata. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XII.11] Si cuiuslibet piramidis rotunde et columpne 
rotunde quarum basis sit circulus unus et quarum sit 
axis unus fuerit altitudo equalis altitudini alterius pi- 
ramidis rotunde et alterius columpne rotunde quarum 
basis etiam sit circulus unus et quarum sit axis unus, 
erit proportio piramidis et columpne ad piramidem et 
columpnam sicut proportio basis earum ad basim 
ipsarum. 
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Exempli causa: Sit circulus abgd basis piramidis ro- 
tunde et columpne rotunde quarum axis sit unus qui 
est Ål. Et sit circulus ezht basis alterius piramidis ro- 
tunde et alterius columpne rotunde quarum axis sit 
unus qui est mn. Et sint diametri duarum basium dd et 
zt et sit altitudo piramidis et columpne eius abgdhl 
equalis altitudini piramidis ezhtmn et columpne eius. 
Dico igitur, quod proportio circuli abgd ad circulum 
ezht est sicut proportio piramidis abgdkl ad piramidem 
ezhtmn. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse, 
quod patenter declarabo. Quod si possibile est, sit 
proportio circuli abgd ad circulum ezht sicut proportio 
piramidis abgdA! ad corpus quod sit minus aut maius 
piramide ezhtmn. Sit ergo primo ad minus ea quod sit 
corpus c. Describam itaque in circulo ezht quadratum 
ezht supra quod statuam piramidem cuius altitudo sit 
equalis altitudini piramidis rotunde. Erit ergo maior 
medietate eius. Deinde dividam arcus ez; zh; ht; te in 
duo media in punctis s; q; f; c et protraham cordas es; 
52; 295 gh; hf; ft; tc; ce. Et constituam supra triangulos 
esz; zqh; hft; tce piramides quarum altitudines sint 
equales altitudini piramidis rotunde. Unaqueque ergo 
illarum est maior medietate sectionis piramidis rotun- 
de ex qua ipsa est. Cum ergo illud multociens feceri- 
mus, remanebunt nobis sectiones quarum totum erit 
minus augmento piramidis ezhtmn super corpus c. 
Remaneant ergo. Ft sint ille que sunt erecte super por- 
tiones es; sz; z9; gh; hf; ft; tc; ce. Remanet ergo piramis 
poligonia cuius basis est poligonium eszghftc et cacu- 
men punctum 7 maior corpore c. Describam itaque in 
circulo abgd superficiem similem superficiei eszghftc 
poligonie que sit superficies arbogpdu. Et super triangu- 
los arb; bog; gpd; dua piramidem cuius altitudo sit 
equalis altitudini piramidis rotunde que sit piramis 
cuius basis est poligonium arbogpdu et caput puntum 1. 
Ergo proportio quadrati bd ad quadratum zt est sicut 
proportio circuli abgd ad circulum ezht. Sed proportio 
quadrati bd ad quadratum zt est sicut proportio poli- 
gonii arbogpdu ad poligonium eszghftc. Ergo proportio 
circuli abgd ad circulum ezAt est sicut proportio poli- 
gonii arbogbdu ad poligonium eszghftc. Sed proportio 
circuli abgd ad circulum ezht est sicut proportio pira- 
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midis abgdkl ad corpus c. Et proportio superficiei poli- 
gonie arbogpdu ad superficiem poligoniam eszghftc est 
sicut proportio piramidis cuius basis est arbogpdu et 
cacumen punctum / ad piramidem, cuius basis est 
eszghftc et cacumen punctum n, poligoniam. Ergo pro- 
portio piramidis rotunde abgdkl ad COrpus c est sicut 
proportio piramidis poligonie cuius basis est poligo- 
nium arbogpdu et caput | ad piramidem poligoniam 
cuius basis est poligonium eszghftc et caput punctum z. 
Cum ergo permutaverimus, erit proportio piramidis 
rotunde abgdk! ad piramidem cuius basis est poligo- 
nium arbogpdu et cacumen punctum / sicut proportio 
corporis c ad piramidem cuius basis est poligonium 
eszghftc et cacumen punctum n. Sed piramis rotunda 
abgdkl est maior piramide cuius basis est poligonium 
arbogpdu et cacumen punctum 1, ergo corpus c est 
maius piramide cuius basis est poligonium eszghftc et 
caput punctum 7. Sed iam fuit minus ea. Quod est 
omnino contrarium. Non est proportio circuli abgd ad 
circulum ezAt sicut proportio piramidis rotunde abgdkl 
ad corpus quod sit minus piramide rotunda ezhtmn. 

Et dico, quod neque ad maius ea. 

Et demonstrabo, quod non est possibile ut sit. 
Quod si possibile est, sit ad corpus ¢ quod sit maius 
ea. Redeam ergo ad dicendum. Ergo proportio circuli 
ezht ad circulum abgd est sicut proportio corporis c ad 
piramidem rotundam abgdkl. Sed proportio corporis c 
ad piramidem rotundam abgdHl est sicut proportio pi- 
ramidis rotunde ezhtmn ad corpus quod est minus pi- 
ramide rotunda abgdAl. Ergo proportio circuli ezht ad 
circulum abgd est sicut proportio piramidis rotunde 
ezhtmn ad corpus quod est minus piramide rotunda 
abgdkl. Hoc autem contrarium est et impossibile. Et 
iam illud ostensum fuit. Non est ergo proportio circuli 
abgd ad circulum ezAt sicut proportio piramidis rotun- 
de abgdkl ad corpus quod sit maius piramide rotunda 
exhtmn. Sed iam ostensum fuit, quod neque ad minus 
ea. Ergo proportio circuli abgd ad circulum ezht est 
sicut proportio piramidis rotunde abgdk/ ad pirami- 
dem rotundam ezhtmn. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XII.12] Si quelibet piramis rotunda et columpna ro- 
tunda quarum basis sit circulus unus et quarum axis sit 
unus fuerint equales alii piramidi rotunde et alii co- 
lumpne rotunde quarum etiam basis sit circulus unus 
alius et quarum axis sit unus, bases erunt alternate 
duabus altitudinibus. Et si due bases fuerint alternate 
altitudinibus, ipse erunt eis equales. 
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Exempli causa: Sit circulus abgd basis piramidis et co- 
lumpne eius quarum axis sit Ad. Et sit circulus ezht basis 
alterius piramidis et alterius columpne quarum axis sit 
mn. Dico igitur, quod si piramis abgdki et columpna 
eius fuerint equales piramidi ezhtmn et columpne eius, 
bases abgd ; ezht erunt alternate altitudinibus Xl et mn. 

Probatio eius: Quoniam si altitudo Al fuerit equalis 
altitudini mn, cum due piramides abgdkl et ezhtmn sint 
equales, ergo due bases abgd et ezht erunt equales. Er- 
go proportio circuli abgd ad circulum ezht est sicut 
proportio altitudinis mn ad altitudinem Ai. 

Quod si non fuerit ita, scilicet, altitudo equalis alti- 
tudini. Sit ergo mn maior kl et sit ms equalis kl. Sed due 
piramides abgdkl et ezhtmn sunt equales, ergo proportio 
earum ad quantitatem unam est una. Ergo proportio 
piramidis abgdk/ ad piramidem ezhtms est sicut propor- 
tio piramidis ezhtmn ad piramidem ezhtms. Sed propor- 
tio piramidis abgdA/ ad piramidem ezhtms est sicut pro- 
portio circuli abgd ad circulum ezht et proportio pira- 
midis ezhtmn ad piramidem ezhtms est sicut proportio 
mn ad ms. Et ms equatur kl. Ergo proportio circuli abgd 
ad circulum ezht est sicut proportio mn ad Al. Iam ergo 
alternantur due bases duarum piramidum abgdki et 
ezhtmn et columpnarum earum altitudinibus ipsarum. 

Et etiam sint bases duarum piramidum abgdkl et 
ezhtmn et columpnarum ipsarum alternate altitudini- 
bus earum et sit proportio circuli abgd ad circulum 
ezht sicut proportio mn ad Al. Dico igitur, quod due 
piramides abgdhl et ezhtmn sunt equales. 

Probatio eius: Quoniam dispositione existente una 
ergo proportio circuli abgd ad circulum ezht est sicut 
proportio mn ad kl. Sed ki est equalis ms. Ergo propor- 
tio circuli abgd ad circulum ezht est sicut proportio mn 
ad ms. Sed proportio piramidis abgdkl ad piramidem 
exhtms est sicut proportio mn ad ms et proportio mn ad 
ms est sicut proportio piramidis ezhtmn ad piramidem 
ezhtms. Ergo proportio piramidis abgdAl ad piramidem 
ezhtms est sicut proportio piramidis ezhtmn ad pirami- 
dem ezhtms. Ergo proportio cuiusque duarum pirami- 
dum abgdkl; ezhtmn ad piramidem ezhtms est una. Ergo 
due piramides abgdkl; ezhtmn sunt equales. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XII.13] Si fuerint duo circuli super unum centrum, 
qualiter in maiori circulo superficies poligonia equa- 
lium laterum non contingens minorem circulum de- 
scribatur ostendere. 
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Exempli causa: Ponam ut sint duo circuli super unum 
centrum qui sint circuli abgd et hl. Cum ergo voluero 
in maiori circulo qui est abgd describere superficiem 
poligoniam equilateram non contingentem minorem 
circulum h/, producam duas eorum diametros quarum 
queque alteram super rectos secet angulos que sint ag 
et bd. Et protraham a puncto 7 linee bd perpendicula- 
rem que sit hz quam producam usque ad punctum £. 
Et dividam arcum da in duo media et eius medietatem 
in duo media. Cum ergo fecerimus illud multociens, 
remanebit nobis arcus qui erit minor arcu zd. Rema- 
neat ergo et sit arcus de. Ponam ergo arcum dk equa- 
lem arcui de et producam duas cordas de et ek. Cum 
ergo continue acceperimus sectiones equales arcui de 
et coniunxerimus eas subtendendo lineas, fiet in ma- 
iori circulo abgd superficies poligonia equalium late- 
rum non contingens circulum minorem Al. 

Probatio eius: Quoniam zd est equalis dt et ed est 
equalis dk, remanet ze equalis tk. Ergo zt equidistat eA. 
Sed tz contingit circulum Al, ergo ek non contingit 
ipsum. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XII.14] Si due spere super unum fuerint centrum, 
qualiter in maiori earum solidum plurium basium a 
maiori spera contentum minoris non contingens su- 
perficiem describatur ostendere. 


Exempli causa: Ponam ut super unum centrum sint 
due spere et excogitabo superficiem dividentem eas 
transeuntem super centrum. Sint ergo earum divisio 
duo circuli super unum centrum quod est punctum 4. 
Sintque duo circuli abgd et ezht et secet unaqueque 
diametrorum eorum alteram in duo media super rec- 
tos angulos et sint diametri ag et bd. In maiori itaque 
eorum describam superficiem poligoniam non con- 
tingentem minorem circulum cuius latera sint corde 
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bm; ml; la. Et protraham duas lineas lk; mk et produ- 
cam eas secundum rectitudinem usque ad n et s. Ft 
statuam super superficiem circuli abgd super punctum 
k lineam super rectos angulos pervenientem ad super- 
ficiem maioris spere et contingentem eam in puncto g 
que sit 4g. Et producam a linea Ag duas superficies 
erectas super duas lineas ms et In. 

Erunt ergo in maiori spera due divisiones que sunt 
due medietates duorum circulorum. Et sunt mgs; ign. 
Et protraham in unaquaque duarum quartarum /q et 
mq cordas quarum queque sit equalis /m que sint corde 
lc et cf et fg et mr et ro et og. Et producam a duobus 
punctis c et r ad superficiem circuli abgd duas perpen- 
diculares cadentes super duas divisiones communes 
que sint rp et cu. Et protraham lineas pu; rc; of. Iam 
ergo protraximus super duas equales divisiones que 
sunt duo equales arcus ign et mgs, mr et lc et produxi- 
mus duas perpendiculares rp et cu. Ergo rp est equalis 
cu, sed mp est equalis lu et tota mk est equalis toti /k. 
Remanet ergo reliqua kp equalis relique ku. Ergo corda 
ml equidistat pu et rp equidistat cu et equatur ei. Et 
etiam rc equatur pu et equidistat ei. Sed pu equidistat 
ml, ergo ml equidistat rc. Ergo mirc quadrilaterum est 
in superficie una. Et similiter fcro quattuor habens la- 
tera est in una superficie et triangulus gfo est in una 
superficie, ergo Alm est triangulus. Sed ml equidistat 
pu, ergo ml est longior pu. Sed pu est equalis rc, ergo ml 
est longior rc. Sed ml non contingit minorem speram, 
ergo etiam rc non contingit eam. Et similiter unaque- 
que linearum mr et /c non contingit eam. Superficies 
ergo mirc non contingit speram minorem. Et similiter 
superficies fcro non contingit eam et triangulus gfo non 
contingit eam. Cum ergo ita fecerimus et excogitave- 
rimus in unaquaque quartarum spere, complebitur 
solidum plurium basium contentum a spera maiori 
non contingens superficiem minoris. 

Si ergo in alia spera descripserimus solidum simile 
solido plurium basium quod est in spera abgd, erit 
proportio solidi plurium basium quod est in spera 
abgd ad solidum plurium basium quod est in alia spera 
sicut proportio diametri bd ad diametrum alterius 
spere triplicata. 

Probatio eius: Quoniam proportio piramidis cuius 
basis est quadrilaterum micr et caput punctum k ad 
piramidem que cadit in alia spera huic piramidi simi- 
lem est proportio 64 ad medietatem diametri alterius 
spere triplicata et proportio bk ad medietatem diametri 
alterius spere triplicata est proportio diametri bd ad 
diametrum alterius spere triplicata, ergo proportio pi- 
ramidis cuius basis est quadrilaterum mirc et caput 
punctum Å ad piramidem ei similem que est in alia 
spera est proportio diametri bd ad diametrum alterius 
spere triplicata. Et similiter ostenditur, quod propor- 
tio omnis piramidis que est ei similis est proportio 
diametri bd ad diametrum alterius spere triplicata. Sed 
proportio totius solidi abgd plurium basium quod est 
in spera ad totum solidum plurium basium ei simile in 
alia spera est proportio diametri bd ad diametrum 
spere alterius triplicata. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 
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[X1I.15] Omnium duarum sperarum unius ad alteram 
proportio est proportio diametri unius ad diametrum 
alterius triplicata. 


Exempli causa: Ponam ut sint due spere abgd; ezht 
quarum diametri sint bd et zt. Dico igitur, quod pro- 
portio spere abgd ad speram ezht est sicut proportio 
diametri bd ad diametrum zt triplicata. 

Probatio eius: Quoniam non est possibile aliter esse, 
quod etiam declarabo. Quod si possibile fuerit, sit 
proportio spere abgd ad speram que sit minor aut 
maior spera ezht proportio éd ad zt triplicata. Sit ergo 
primo ad speram que sit minor ea que sit spera a. Et 
sit spera imn que est super centrum spere ezht equalis 
spere a, fiunt ergo super unum centrum due spere. 
Faciam itaque in maiori spera ezht solidum plurium 
basium contentum ab ea non contingens superficiem 
minoris spere klmn. Et faciam in spera abgd solidum 
simile solido plurium basium quod est in spera ezAt. 
Ergo proportio spere abgd ad speram a est sicut pro- 
portio bd ad zt triplicata. Sed proportio solidi plurium 
basium quod est in spera abgd ad solidum plurium 
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basium quod est in spera ezht est proportio bd ad zt 
triplicata. Ergo proportio spere abgd ad speram a est 
sicut proportio solidi plurium basium quod est in 
spera abgd ad solidum plurium basium quod est in 
spera ezht. Cum ergo permutaverimus, erit proportio 
spere abgd ad solidum plurium basium quod est in ea 
sicut proportio spere a ad solidum plurium basium 
quod est in spera ezAt. Sed spera abgd est maior solido 
plurium basium quod est in ea, ergo spera a est maior 
solido plurium basium quod est in spera ezht. Sed so- 
lidum plurium basium quod est in spera ezht continet 
speram A/mn equalem spere a. Quod est contrarium et 
impossibile. Non est ergo proportio spere abgd ad spe- 
ram que sit minor spera ezht proportio bd ad zt tripli- 
cata. 

Et dico, quod neque ad speram que sit maior ea, 
quod patenter declarabo. 

Probatio eius: Quoniam illud est impossibile. Quod 
si possibile fuerit, sit ad speram a que sit maior ea. Ft 
redeam ad differendum. Ergo proportio spere a ad 
speram abgd est proportio zt ad bd triplicata. Sed pro- 
portio spere a ad speram abgd est sicut proportio spere 
ezht ad speram que sit minor spera abgd. Ergo propor- 
tio spere ezht ad speram que sit minor spera abgd est 
proportio zt ad bd triplicata. Hoc vero contrarium est 
et impossibile. Et iam: ostensum fuit illud. Non est 
ergo proportio spere abgd ad speram que sit minor aut 
maior spera ezht proportio bd ad zt triplicata. Ergo 
proportio spere abgd ad speram ezht est proportio bd 
ad zt triplicata. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


Expleta est pars duodecima libri Euclidis. 
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[LIBER XIII] 


INCIPIT PARS EIUSDEM TERTIADECIMA. 


[XIII.1] Si linea dividatur secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema et maiori eius sec- 
tioni in longitudine addatur quod sit equale medietati 
totius linee, deinde tota linea multiplicetur in se ip- 
sam, quadratum quod erit ex ea erit equale quincuplo 
quadrati quod est ex medietate linee in se ipsam. 


Exempli causa: Ponam lineam ab quam in puncto g 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema dividam cuius maior sectio sit ag et ponam ut 
ad sit equalis medietati linee ab. Dico igitur quod qua- 
dratum quod est ex gd in se ipsam est quincuplum 
quadrati quod est ex ad in se ipsam. 

Probatio eius: Quoniam describam ex unaquaque 
duarum linearum ab et gd quadratum que sint eg et az. 
Et protraham /g usque ad punctum % et ha usque ad /. 
Et protraham diametrum dt et producam a puncto m 
lineam ns equidistantem et, ergo ba est dupla ad. Sed 
da est equalis am et ba est equalis ah, ergo ha est dupla 
am. Sed proportio ha ad am est sicut proportio ka ad 
as, ergo Aa est dupla as. Sed em et mg sunt duplum as, 
ergo ak est equalis toti em et mg. Sed superficies que fit 
ex ab in bg est equalis quadrato quod est ex ga in se 
ipsam, ergo gz est equalis mt. Sed ak est equalis em et 
mg coniunctis, ergo totus gnomo nl; ls; sa est equalis 
az. Sed ba est dupla ad, ergo quadratum quod est ex ab 
in se ipsam est quadruplum quadrati quod est ex ad in 
se ipsam. Sed quadratum ad est na, ergo az est qua- 
druplum na. Sed az est equalis gnomoni n/sa secundum 
quod ostensum est. Ergo gnomo nl; sl; sa est quadru- 
plum na. Ergo eg est quincuplum na. Sed eg est quod 
fit ex dg in se ipsam et na est quadratum quod est ex da 
in se ipsam, ergo quadratum quod est ex gd in se 
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ipsam est quincuplum quadrati quod est ex da in se 
ipsam. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


Alio quoque modo secundum aliam figuram scitur, 
quod quadratum gd est quincuplum quadrati da. 
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Probatio eius: Quoniam superficies que fit ex ab in bg 
est equalis quadrato quod est ex ga in se ipsam. Sit 
ergo superficies ex ba in ag communis, ergo due super- 
ficies que fiunt ex ab in gb et ex ba in ag simul coniuncte 
sunt equales superficiei que fit ex ba in ag et quadrato 
quod est ex ag simul coniunctis. Sed due superficies 
que sunt ex ab in bg et ba in ag simul coniuncte sunt 
equales quadrato quod est ex ab. Ergo quadratum 
quod est ex ab est equale superficiei que est ex ba in ag 
et quadrato ag simul coniunctis. Sed quadratum quod 
fit ex ab est quadruplum quadrati quod est ex da in se 
ipsam. Ergo superficies que est ex ba in ag cum qua- 
drato quod est ex ag in se ipsam est quadruplum qua- 
drati da in se ipsam. Sed superficies que est ex ba in ag 
est duplum superficiei que est ex da in ag. Ergo du- 
plum superficiei ex da in ag et quadratum quod est ex 
ag simul sunt quadruplum quadrati quod est ex da in 
se ipsam. Ponam autem quadratum quod est ex da in 
se ipsam commune. Ergo quod est ex da in se ipsam et 
ex ag et duplum superficiei que fit ex da in ag est 
equale quincuplo quadrati quod est ex da in se ipsam. 
Sed equale eis que fiunt ex unaquaque linearum in se 
ipsam da et ag et duplo superficiei que fit ex da in ag 
est quadratum quod est ex dg in se ipsam. Ergo qua- 
dratum quod est ex dg in se ipsam est quincuplum 
superficiei que fit ex da in se ipsam. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[XIII.2] Si linea sit divisa in duas sectiones et sit qua- 
dratum totius linee in se ipsam quincuplum quadrati 
quod est ex prima sectione in se ipsam et deinde adda- 
tur in longitudine secunde sectioni linea alia que cum 
ea sit dupla prime sectionis, linea que constat ex se- 
cunda sectione et addita est divisa secundum propor- 
tionem habentem medium et duo extrema et longior 
eius sectio est sectio secunda. 


Exempli causa: Sit linea gd divisa in duas sectiones in 
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puncto a, et sit quadratum quod est ex gd in se ipsam 
quincuplum quadrati quod est ex da in se ipsam, et 
addatur in longitudine linee ag alia linea que sit bg, et 
fiat ab dupla ad. Dico igitur, quod ab iam est divisa 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema in puncto g et longior eius sectio est ag. 

Probatio eius: Quoniam describam ex dg quadratum 
quod sit eg et ex ab quadratum aliud quod sit az. Et 
producam fg usque ad 4 et ha usque ad J. Et producam 
diametrum dt et protraham a puncto m lineam ns 
equidistantem linee et. Et quia ba est dupla da et ba est 
equalis ah et da est equalis am, ergo ha est dupla am. 
Sed proportio ha ad am est sicut proportio ka ad as, 
ergo Aa est dupla as. Sed em est equalis as, ergo em et mg 
sunt duplum as. Ergo ak est equalis em et mg coniunc- 
tis. Sed quadratum quod est ex gd in se ipsam est 
quincuplum quadrati quod est ex da in se ipsam, ergo 
eg est quincuplum na. Sed totus gnomo nl; ls; sa est 
quadruplum na et ba est dupla ad, ergo quadratum 
quod est ex ba est quadruplum quadrati quod est ex 
ad, ergo za est quadruplum an. Sed totus gnomo nl; is; 
sa est quadruplum na, ergo gnomo nl; Is; sa est equalis 
az. Sed ak est equalis em et mg coniunctis. Remanet 
ergo /s equalis relique gz. Sed /s est quadratum quod 
est ex ag in se ipsam, et gz est superficies que fit ex bz 
in bg, et ab est equalis bz, ergo superficies que fit ex ab 
in bg est equalis quadrato quod est ex ag in se ipsam. 
Ergo ab iam est divisa secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema in puncto g et longior 
eius sectio est ag. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


Alio quoque modo secundum aliam figuram scitur, 
quod ab est divisa secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema in puncto g et quod longior 
eius sectio est ag. 
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Probatio eius: Quoniam quadratum quod est ex gd est 
quincuplum quadrati quod est ex da, et duplum super- 
ficiei que fit ex da in ag cum quadrato quod est ex ag in 
se ipsam simul est quadruplum quadrati quod est ex 
da in se ipsam. Et duplum superficiei que fit ex da in ag 
est equale superficiei que fit ex ba in ag quoniam 5a est 
dupla ad, ergo superficies ba in ag cum quadrato quod 
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est ex ag in se ipsam simul iuncta est quadruplum 
quadrati quod est ex da in se ipsam. Sed quadruplum 
quadrati quod est ex da in se ipsam est equale quadra- 
to quod est ex ab in se ipsam. Ergo quadratum quod 
est ex ab in se ipsam est equale superficiei que fit ex ba 
in ag cum quadrato quod est ex ag in se ipsam simul 
iuncte. Sed quadratum quod est ex ba in se ipsam est 
equale superficiebus que fiunt ex ba in ag et ex ab in gb, 
ergo superficies que fiunt ex ab in gb et in ga sunt 
equales superficiei que fit ex ba in ag et quadrato quod 
est ex ag in se ipsam simul iunctis. Remota ergo com- 
muni superficie que fit ex ba in ag, remanet superficies 
ex ab in bg equalis quadrato quod est ex ga in se ipsam. 
Iam ergo linea ab est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema in puncto g et est 
eius maior sectio ag. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XIII] Si linea dividatur secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema et breviori sectioni 
addatur medietas longioris sectionis et multiplicetur 
linea illa in se ipsam, quadratum quod est ex ea est 
quincuplum quadrati quod est ex medietate sectionis 
longioris. 
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Exempli causa: Ponam lineam ab et dividam eam se- 
cundum proportionem habentem medium et duo ex- 
trema in puncto g cuius longior sectio sit ag quam in 
duo media dividam in puncto d. Dico igitur, quod 
quadratum quod est ex bd in se ipsam quincuplum 
existit quadrati quod est ex dg. 

Probatio eius: Quoniam describam ex ab quadratum 
quod sit ae et producam diametrum bz et protraham a 
g et d duas lineas dh et gt equidistantes az et protraham 
etiam a 4 et / duas lineas mn et sq equidistantes ab. Et 
quia superficies que fit ex ab in bg est equalis quadrato 
quod est ex ag in se ipsam, et superficies que fit ex ab 
in bg est an, et quadratum quod est ex ag est mt, ergo 
an est equalis mt. Sed ad est equalis dg, ergo md est 
equalis dk. Sed dk est equalis kg, ergo md est equalis kg. 
Sit autem dn communis, ergo sit an equalis dk et kb et 
kq simul iunctis que sunt gnomo. Sed an est equalis mt, 
ergo mt est equalis gnomoni fbnc. Sed ga est dupla gd, 
ergo quadratum quod est ex ga in se ipsam est qua- 
druplum quadrati quod fit ex gd in se ipsam. Sed 
gnomo fg et gn et nc est quadruplum superficiei kl, 
ergo dq est quincuplum fc. Sed dg est quadratum quod 
fit ex db in se ipsam, et fc est quadratum quod fit ex dg 
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in se ipsam. Ergo quadratum quod fit ex bd in se ip- 
sam est quincuplum quadrati quod est ex dg. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


Alio quoque modo et secundum aliam figuram 
probatur, quod quadratum bd est quincuplum qua- 
drati dg. 


Probatio eius: Quoniam superficies que fit ex ab in bg 
est equalis quadrato quod est ex ag in se ipsam et 
quadratum quod fit ex ag in se ipsam est quadruplum 
quadrati quod est ex dg in se ipsam, ergo superficies 
que fit ex ab in bg est quadruplum quadrati quod est 
ex gd in se ipsam. Ponam autem quadratum quod fit 
ex gd in se ipsam commune, ergo superficies que fit ex 
ab in bg simul iuncta cum quadrato quod est ex gd in se 
ipsam sunt quincuplum quadrati quod est ex gd in se 
ipsam. Sed superficies que fit ex ab in bg et quadratum 
quod est ex gd simul sunt equalia quadrato quod est 
cx bd in se ipsam. Ergo quadratum quod est ex bd est 
quincuplum quadrati quod fit ex dg in se ipsam. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIIL4] Si linea secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema sit divisa et in longitudine 
addatur linee quod sit equale sectioni longiori, tota 
linea illa est divisa secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema et eius longior sectio est pri- 
ma linea. 
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Exempli causa: Ponam ut linea ab sit divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
puncto g cuius longior sectio sit ag et ponam ut sit da 
equalis ag. Dico igitur, quod db est divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
puncto a et longior eius sectio est ba. 

Probatio eius: Quoniam superficies que fit ex ab in bg 
est equalis quadrato quod est ex ga in se ipsam, ergo 
proportio ba ad ag est sicut proportio ag ad gb.Sed ga 
est equalis ad, ergo proportio ba ad da est sicut pro- 
portio ag ad gb. Cum ergo converterimus, erit propor- 
tio da ad ab sicut proportio bg ad ga. Sed cum com- 
posuerimus, erit proportio db ad ba sicut proportio ba 
ad ga. Sed ga est equalis da, ergo proportio db ad ba est 
sicut proportio ba ad ad. Ergo superficies que fit ex bd 
in da est equalis quadrato quod est ex ab in se ipsam. 
Ergo linea bd iam est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema in puncto a et eius 
longior sectio est ab. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XIIL5] Si linea dividatur secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema quadratum quod 
est ex tota linea in se ipsam et quadratum quod est ex 
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breviore sectione in se ipsam simul iuncta sunt triplum 
quadrati quod est ex longiore sectione in se ipsam. 
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Exempli causa: Sit linea ab divisa secundum propor- 
tionem habentem medium et duo extrema in puncto g 
cuius longior sectio sit ag. Dico igitur, quod quadrata 
que sunt ex ab et bg simul iuncta sunt triplum quadrati 
quod est ex ag in se ipsam. 

Probatio eius: Quoniam superficies que fit ex ab in bg 
est equalis quadrato quod est ex ag, ergo duplum 
superficiei que fit ex ab in bg cum quadrato ag simul 
est triplum quadrati quod est ex ga in se ipsam. Sed 
duplum superficiei que fit ex ab in bg cum quadrato 
quod est ex ga in se ipsam simul est equale quadratis 
que sunt ex ab et bg cuiusque in se ipsam simul iunctis. 
Ergo duo quadrata que sunt ex unaquaque linearum 
ab et bg in se ipsam est triplum quadrati quod est ex ag 
in se ipsam. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XHI.6] Si linea rationalis secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema dividatur, omnes 
due sectiones erunt residua. 
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Exempli causa: Ponam ut linea ab sit rationalis, quam 
dividam secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema in puncto g cuius longior sectio sit ga. 
Dico igitur, quod unaqueque duarum linearum ag et 
gb est residuum. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut medietas ba sit 
equalis da. Sed da est rationalis et quadratum quod est 
ex gd in se ipsam est quincuplum quadrati quod est ex 
da in se ipsam, ergo gd est in longitudine seiuncta ad, 
sed in potentia tantum communicat ei. Sed ad in longi- 
tudine est rationalis et dg est rationalis in potentia, 
ergo gd in longitudine est seiuncta ad sed in potentia 
tantum communicat ei. Et unaqueque earum est in 
potentia rationalis, ergo ga est residuum. Sed ab est 
rationalis. Et cum quadrato quod fit ex residuo super- 
ficies equalis ad lineam adiungitur rationalem, latus 
secundum quod provenit sit residuum. Ergo cum ga sit 
residuum et superficies equalis quadrato ipsius sit ad- 
iuncta ad lineam ab que est rationalis et proveniat latus 
secundum gb, iunc gb est residuum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


IXIII.7] Si in qualibet superficie pentagona et equilate- 
ra fuerint tres anguli equales, omnes quinque anguli 
eius erunt equales. 


Exempli causa: Ponam ut abgde sit pentagonum equi- 
laterum cuius tres anguli bae; bgd; gde sint equales. 
Dico igitur, quod omnes anguli pentagoni abgde sunt 
equales. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineas eb et bd, 
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ergo due linee bg; gd sunt equales duabus lineis ea; ab 
et angulus bgd est equalis angulo eab. Ergo basis be est 
equalis basi bd, et triangulus bae est equalis triangulo 
bgd et anguli eius sunt equales angulis illius. Ergo an- 
gulus ^ est equalis angulo t. Sed angulus 4 est equalis 
angulo bed, ergo angulus aed est equalis angulo edg. Et 
similiter angulus abg est equalis angulo bgd, ergo pen- 
tagonum abgde est equalium angulorum. 

Ponam etiam ut tres anguli qui sunt continui bgd; 
gde; dea sint equales. Dico igitur, quod pentagonum 
abgde est equalium angulorum. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam ge, ergo 
due linee bg; gd sunt equales duabus lineis ed; dg et 
angulus bgd est equalis angulo gde. Ergo basis bd est 
equalis basi ge et triangulus egd est equalis triangulo 
bgd. Ergo angulus god est equalis angulo ged et angulus 
m est equalis angulo h, ergo gz est equalis zd. Sed ge est 
equalis bd. Remanet ergo bz equalis ze. Ergo angulus n 
est equalis angulo s et angulus 4 est equalis angulo / et 
angulus c est equalis angulo ¢. Ergo angulus abg est 
equalis angulo aed. Et similiter ostenditur, quod angu- 
lus a est equalis angulo aed. Ergo pentagonum abgde 
habet omnes angulos equales. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. 


[XIII.8] Si a circulo contineatur triangulus equilaterus, 
quadratum quod fit ex uno trianguli latere in se ipsum 
triplum est quadrati quod est ex medietate diametri in 
se ipsam. 


Exempli causa: Ponam ut sit circulus abg in quo de- 
scribam triangulum equilaterum abg. Et sit centrum 
circuli et protraham lineam ad. Dico igitur, quod 
quadratum quod est ex ga in se ipsam triplum est qua- 
drati quod est ex ad in se ipsam. 

Probatio eius: Quoniam protraham duas lineas bd; dg 
et producam ad usque ad punctum e et protraham ge. 
Et quia ba est equalis ag, ergo ad communi due linee ba 
et ad sunt equales duabus lineis ga et ad. Basis quoque 
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bd est equalis basi gd, ergo angulus z est equalis an- 
gulo het arcus be est equalis arcui eg. Arcus ergo beg est 
divisus in duo media in puncto e. Ergo eg est latus 
exagoni. Ergo ipsa est equalis de. Sed ae est dupla ed, 
ergo ae est dupla eg. Ergo quadratum quod est ex ae 
est quadruplum quadrati quod est ex eg. Sed quadra- 
tum quod est ex ae est equale duobus quadratis que 
sunt ex ag in se et ge in se coniunctis. Ergo duo qua- 
drata que sunt ex ag in se et ge in se coniuncta sunt 
quadruplum quadrati quod est ex ge in se. Ergo qua- 
dratum quod est ex ag est triplum quadrati quod est ex 
ge. Sed ge est equalis ad. Ergo quadratum quod est ex 
ga est triplum quadrati quod est ex ad. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XIII.9] Si in quolibet circulo locetur corda que sit 
latus decagoni cui extra circulum secundum rectitudi- 
nem linea adiungatur que sit latus exagoni, tota linea 
erit divisa secundum proportionem habentem me- 
dium et duo extrema et longior eius sectio erit latus 
exagoni. 
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Exempli causa: Ponam ut sit circulus abg in quo sit 
latus decagoni quod sit corda bg cui secundum rectitu- 
dinem extra circulum adiungatur latus exagoni quod 
sit linea gd. Dico igitur, quod tota linea bd est divisa 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema in puncto g et longior eius sectio est gd. 

Probatio eius: Quoniam ponam ut centrum circuli sit 
e. Et protraham lineas eb; eg; ed et producam ge usque 
ad a secundum rectitudinem. Et quia latus decagoni 
est bg, ergo arcus abg est quincuplus arcus dg. Sed arcus 
ab est quadruplus arcus bg. Ergo angulus z est quadru- 
plus anguli 4. Sed angulus z est duplus anguli £. Ergo 
angulus ¢ est duplus anguli A. Sed angulus t est duplus 
etiam anguli e. Ergo angulus A est equalis angulo e. 
Ergo angulus ¢ est equalis toti angulo bed. Sed angulus 
b est equalis angulo ¢, ergo angulus b est equalis an- 
gulo bed. Ergo latus bd est equale lateri de. Et triangu- 
lus deb est similis triangulo ebg. Ergo superficies que fit 
ex db in bg est equalis quadrato quod est ex be in se 
ipsam. Sed be est equalis gd, ergo superficies que fit ex 
db in bg est equalis quadrato quod est ex gd in se ip- 
sam. Ergo linea 5d est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema et eius longior sec- 
tio est gd. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII.10] Latus pentagoni equilateri in quolibet circulo 
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descripti potest super latus exagoni et latus decagoni 
que in eodem circulo sunt signata. 


Exempli causa: Ponam circulum abg in quo describam 
pentagonum equilaterum abdeg. Dico igitur, quod 
linea ab que est latus pentagoni potest super latus 
exagoni et latus decagoni coniunctim que sunt in eo. 

Probatio eius: Quoniam protraham diametrum cir- 
culi que est az, et ponam ut centrum circuli sit A, et 
producam a puncto h perpendicularem ad cordam ab 
que est linea At, et producam eam usque ad k. Et pro- 
traham cordam ak, et producam a puncto h perpendi- 
cularem ad cordam ak que sit Al, et protraham eam 
usque ad m, et protraham lineas kb; kn; bh. Ergo arcus 
dze est equalis arcui bka. Sed medietas dze est dz et 
medietas bka est ka, ergo arcus dz est equalis arcui ka. 
Sed arcus dz est duplus arcus km et arcus bd est duplus 
arcus bk, ergo totus arcus bdz est duplus totius arcus 
bkm. Ergo angulus s est duplus anguli /hb. Sed angulus 
s est duplus anguli bah, ergo angulus bah est equalis 
angulo /hb. Ergo superficies que fit ex ab in bn est 
equalis quadrato quod est ex bh in se. Sed al est equalis 
lk. Si ergo in ponatur communis, erunt due linee al et 
In equales duabus lineis kl; in. Angulus quoque ain est 
rectus et equalis angulo recto kin. Ergo basis an est 
equalis basi nk, ergo angulus q est equalis angulo f. Sed 
angulus 4 est equalis angulo c, ergo angulus f est equa- 
lis angulo c. Ergo superficies que fit ex ba in an est 
equalis quadrato quod est ex ak in se ipsam. Sed iam 
fuit superficies que fit ex ab in bn equalis quadrato 
quod est ex bh, ergo totum quadratum quod est ex ab 
in se ipsam est equale duobus quadratis que fiunt ex ak 
in se et ex bh in se simul iunctis. Ergo latus pentagoni 
iam potest super latus exagoni et latus decagoni in 
circulo abdeg. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII.11] Si in quolibet circulo fuerit descriptus penta- 
gonus equilaterus et subtendantur duobus angulorum 
pentagoni due corde quarum queque alteram secet, 
unaqueque illarum erit divisa secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema supra punc- 
tum in quo est earum sectio et longior cuiusque earum 
sectio erit equalis lateri pentagoni. 


Exempli causa: Ponam circulum abg in quo describam 
pentagonum equilaterum abdeg. Et protraham duas 
cordas ad; bg subtensas duobus angulorum pentagoni 
quarum queque alteram in puncto z secet. Dico igitur, 
quod dg est divisa secundum proportionem habentem 
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medium et duo extrema in puncto z, et longior eius 
sectio est zg, et quod zg est equalis ga. 

Probatio eius: Quoniam arcus ab est equalis arcui bd, 
ergo angulus A est equalis angulo t. Ergo superficies 
que fit ex bg in bz est equalis quadrato quod est ex ba 
in se ipsam. Sed ba est equalis ga, ergo superficies que 
fit ex gb in bz est equalis quadrato quod est ex ga in se 
ipsam. Sed arcus ged est duplus arcus bd, ergo angulus 
l est duplus anguli t. Sed angulus m est duplus anguli t, 
ergo angulus / est equalis angulo m. Ergo duo latera ag 
et gz sunt equalia. Sed quadratum quod est ex ag in se 
est equale superficiei que fit ex gb in bz. Ergo superfi- 
cies que fit ex bg in bz est equalis quadrato quod est ex 
gz in se ipsam. Ergo corda dg iam est divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
puncto z et eius longior sectio est zg que est equalis ag. 
Et similiter corda ad divisa est secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema in puncto z et 
longior eius sectio est zd que est equalis bd. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XIII.12] Si a circulo contineatur pentagonus equilate- 
rus et fuerit diametrus circuli rationalis, latus penta- 
goni erit surdum et erit linea que nominatur minor. 


Exempli causa: Ponam circulum abg continentem 
pentagonum equilaterum abdeg et ponam ut diametrus 
eius sit rationalis. Dico igitur, quod ab est surda et est 
ea que nominatur minor. 

Probatio eius: Quoniam protraham diametros circuli 
duas que sint az; bh et ponam tk equalem quarte at et 
protraham lineam ad, ergo angulus alt rectus est et 
equalis angulo recto amd. Angulo itaque dam existente 
communi utrique triangulo adm et alt remanet angulus 
atl equalis reliquo angulo adm. Ergo anguli trianguli 
alt sunt equales angulis trianguli adm. Ergo proportio 
md ad da est sicut proportio /t ad ta. Sed proportio md 
ad quartam da est sicut proportio /t ad tk et proportio 
md ad quartam da est sicut proportio dupli md ad me- 
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dietatem da, ergo proportio dupli md ad medietatem 
da est sicut proportio /t ad tk: Sed duplum md est ed et 
medietas da est dl, ergo proportio ed ad dl est sicut 
proportio lt ad th. Cum ergo composuerimus et ad- 
iunxerimus ed; dl secundum rectitudinem, erit pro- 
portio totius linee edl recte ad dl sicut proportio /k ad 
tk. Sed proportio quadrati quod fit ex linea recta edl ad 
quadratum quod fit ex linea dl est sicut proportio 
quadrati quod est ex linea Jk ad quadratum quod est 
ex linea At. Ergo linea ad iam est divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema et 
maiori eius sectioni adiuncta est medietas totius linee. 
Ergo tota linea illa potest super quincuplum quadrati 
quod est ex medietate linee. Ergo quadratum quod est 
ex linea recta edl est quincuplum quadrati quod est ex 
dl..Sed proportio quadrati quod est ex tota recta linea 
ed! ad quadratum quod est ex dl est sicut proportio 
quadrati quod est ex lk ad quadratum quod est ex At. 
Ergo quadratum quod est ex lk est quincuplum qua- 
drati quod est ex At. Sed at est quadrupla /4, ergo bk est 
quincupla At. Sed quadratum quod est ex 4l est quin- 
cuplum quadrati quod est ex At, ergo quadratum quod 
est ex kb est quincuplum quadrati quod est ex Al. Sed 
bk est rationalis et kl rationalis in potentia tantum, 
quoniam proportio quadrati quod est ex bk ad qua- 
dratum quod est ex kl non est sicut proportio numeri 
quadrati ad numerum quadratum. Ergo unaqueque 
duarum linearum J£ et kl in potentia est rationalis et in 
potentia tantum sunt communicantes. Ergo bk in lon- 
gitudine est seiuncta Al. Ergo lb est residuum quartum. 
Sed bh est rationalis. Sed superficies que continetur a 
linea rationali et linea que est residuum quartum est 
surda et linea super eam potens est surda et nominatur 
minor. Sed linea potens in superficiem hb in bl est ab. 
Ergo ab est surda et est ea que nominatur minor. Et 
ipsa est latus pentagoni. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XIII.13] Qualiter figura corporea piramidis quattuor 
triangulas habentis bases equalium laterum a data spe- 
ra contenta describatur et quod quadratum diametri 
spere sit equale quadrato lateris piramidis et eius me- 
dietati ostendere. 
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Exempli causa: Ponam ut diametrus spere date sit 
linea ab quam dividam in puncto g et ponam ut ag sit 
dupla gb et producam a puncto g linee ab lineam super 
rectos angulos que sit linea gd. Et describam supra ab 
semicirculum adb et protraham lineam ad. Et descri- 
bam alium circulum super quem sunt Alm et ponam ut 
medietas diametri eius sit equalis gd et constituam in 
circulo Alm triangulum equilaterum dm et sit centrum 
circuli d. Et statuam supra d super superficiem kml 
lineam rectam in alto super rectos angulos que sit 
linea de. Et ponam ut ag sit equalis dz et protraham 
lineas kd; md; ld; kz; zl; zm. Et quia ag est dupla gb, 
ergo ab est tripla gb. Sed proportio ab ad bg est sicut 
proportio quadrati quod est ex ad ad quadratum quod 
est ex dg, ergo quadratum quod est ex ad est triplum 
quadrati quod est ex dg. Sed quadratum quod est ex lk 
est triplum quadrati quod est ex 4d et gd est equalis kd, 
ergo ad est equalis Al. Ergo due linee ag et gd sunt 
equales duabus lineis 4d et dz, queque scilicet sue rela- 
tive equalis. Angulus quoque dga est rectus et equalis 
angulo recto kdz. Ergo basis ad est equalis basi kz. Et 
similiter unaqueque basium lz; zm est equalis basi ad. 
Iam ergo constituimus piramidem continentem quat- 
tuor triangulos equilateros qui sunt eius bases. 

Nunc autem restat ut ostendamus, quod spera data 
ipsam contineat. 

Protraham ergo ed usque ad A secundum rectitudi- 
nem et ponam ut dt sit equalis bg. Sed proportio ag ad 
£d est sicut proportio dg ad gb et ag est equalis dz et gb 
equatur td et gd equatur dk, ergo proportio dz ad dk est 
sicut proportio dk ad dt. Sed dk est supra zt super 
rectos angulos. Ergo cum arcus semicirculi volvetur 
super zi zf manente fixa et transibit super 4 donec 
mensuret usque ad locum unde incepit transeundo 
super alia puncta reliquorum angulorum piramidis 
proveniet corpus spericum. Iam ergo spera data con- 
tinet piramidem. 

Et dico, quod quadratum diametri spere est equale 
quadrato lateris piramidis et eius medietati. 

Probatio eius: Quoniam ag est dupla gb et ba est equa- 
lis ag et equalis medietati ipsius et proportio ba ad ag 
est sicut proportio quadrati ba ad quadratum ad, ergo 
quadratum 6a est equale quadrato ad et equale medie- 
tati ipsius. Sed ab est diametrus spere et ad est latus 
piramidis, ergo quadratum diametri spere est equale 
quadrato lateris piramidis et equale medietati ipsius. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII.14] Qualiter figura corporea cubica a spera data 
contenta constituatur quemadmodum in piramide fe- 
cimus et quod quadratum diametri spere sit triplum 
quadrati lateris cubi in potentia demonstrare. 


Exempli causa: Sit diametrus spere date ab quam in 
puncto g dividam et ponam ab triplam bg. Et descri- 
bam super ab semicirculum adb et ponam ut gd sit 
super ab super duos rectos angulos et protraham li- 
neam db. Et ponam ut sit superficies quadrata supra 
quam sunt ezt cuius latus ponam equale bd. Et pro- 
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traham a punctis e; z; h; t lineas in alto erectas supra 
superficiem ezht super rectos angulos que sint es; tl; 
zm; hn. Et ponam ut unaqueque earum sit equalis te et 
complebo cubum es; zm; hn; tl. Et ostendam, quod 
spera data continet ipsum. Protraham ergo duas lineas 
sh et he. Et quia es est perpendicularis supra superfi- 
ciem ezht, ergo angulus seh est rectus. Ergo si arcus 
semicirculi volvatur super sh manente fixa sh et trans- 
eat super e donec mensuret usque ad locum a quo 
incepit transibit per puncta reliquorum angulorum 
cubi. Ergo spera data iam continebit cubum. 

Et dico, quod quadratum diametri spere est triplum 
quadrati lateris cubi. 

Probatio eius: Quoniam ez est equalis zh et angulus 
ezh est rectus, ergo quadratum quod fit ex eh in se est 
equale duobus quadratis que fiunt ex ez in se et zh in 
se. Sed ez est equalis zh, ergo quadratum quod est ex eh 
est duplum quadrati quod est ex ze. Sed ze est equalis 
es, ergo quadratum he est duplum quadrati es. Ergo 
duo quadrata que sunt ex eh et es simul iuncta sunt 
triplum quadrati es. Sed equale duobus quadratis que 
fiunt ex he et es simul iunctis est quadratum quod fit ex 
hs. Ergo quadratum quod est ex hs in se est triplum 
quadrati quod est ex es in se. Sed ab est tripla bg et 
proportio ab ad bg est sicut proportio quadrati quod 
est ex ab ad quadratum quod est ex bd, ergo quadra- 
tum quod est ex ab est triplum quadrati quod est ex 
bd. Sed iam est ostensum, quod quadratum quod est 
ex hs est triplum quadrati quod est ex es. Et es est 
equalis bd, ergo ab est equalis sh. Iam ergo ostensum 
est, quod spera data continet cubum et quod quadra- 
tum diametri spere est triplum quadrati lateris cubi. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII.15] Qualiter figura corporea octo bases triangu- 
latas equalium laterum habens a data spera contenta 
fiat quemadmodum in precedentibus factum est et 
quod quadratum diametri spere sit duplum quadrati 
lateris habentis octo bases demonstrare. 


Exempli causa: Ponam ut diametrus spere date sit 
linea ab supra quam describam semicirculum agb cuius 
centrum sit d. Et protraham a centro d lineam super 
duos rectos angulos que sit dg et producam lineam gb. 
Et ponam ut sit superficies quadrata supra quam sunt 
ezhk cuius latus ponam equale gb. Et protraham duas 
lineas eh et zk et protraham a puncto ¢ supra superfi- 
ciem ezhk lineam in alto erectam super rectos angulos 
que sit // quam protraham usque ad m. Et ponam ut 
unaqueque duarum linearum fn et ts sit equalis et. Et 
protraham lineas en; nk; zn; hn; es; sh; zs; hs. Et quia et 
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est equalis /n et angulus efn est rectus, ergo quadratum 
quod est ex ne est duplum quadrati quod est ex et. Sed 
quadratum quod est ex Ae est duplum quadrati quod 
est ex ef, ergo ne est equalis e&. Et similiter nk est equa- 
lis ek. Ergo triangulus nek est equilaterus. Similiter 
quoque erunt reliqui trianguli equilateri. Iam ergo fe- 
cimus figuram corpoream octo bases triangulatas 
equalium laterum habentem. 

Nunc autem demonstrabo ipsam a spera data conti- 
neri. 

Et quia linee st; tn; et omnes tres sunt equales et 
angulus nes est rectus, ergo si arcus semicirculi volva- 
tur super ns manente fixa ns et transeat super e donec 
mensuret usque ad locum unde incepit transibit super 
puncta reliquorum angulorum figure. Iam ergo spera 
data continet octo bases habentem. 

Et dico, quod quadratum diametri spere est duplum 
quadrati lateris habentis octo bases. 

Probatio eius: Quoniam quadratum quod est ex ns est 
quadruplum quadrati quod est ex nt et quadratum 
quod est ex en que est latus est duplum quadrati quod 
est ex nt, ergo quadratum quod est ex ns est duplum 
quadrati quod est ex en. Sed quadratum quod est ex ab 
est duplum quadrati quod est ex bg et bg est equalis en, 
ergo ab est equalis ns. Iam ergo manifestum est, quod 
quadratum diametri spere date est duplum quadrati 
lateris habentis octo bases quod est ne. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XIII.16] Qualiter figura corporea xx bases triangula- 
tas equilateras habens a spera data contenta cuius dia- 
metrus sit rationalis, quemadmodum in precedentibus 
factum est, describatur et quod latus eius sit surdum et 
sit ea que nominatur minor demonstrare. 


Exempli causa: Ponam ut diametrus spere date sit 
linea ab quam ponam rationalem fore. Et dividam eam 
in puncto g et ponam ut ag sit quadrupla gb. Et descri- 
bam supra ab semicirculum adb et protraham lineam 
gd super duos rectos angulos et producam db. Et po- 
nam ut sit circulus alius supra quem sunt ezh et ponam 
medietatem diametri eius equalem db et describam 
supra ezh superficiem pentagonam equilateram supra 
quam sunt ezthk. Et dividam unumquemque arcuum 
ez; zt; th; hk; ke in duo media in punctis l; m; n; s; QUEE 


404 


protraham cordas el; lz; zm; mt; tn; nh; hs; sk; kq; qe et 
producam a punctis e; z; t; h; A supra superficiem ezthk 
lineas in alto super rectos angulos que sint ef; zc; tr; 
ho; kb. Et ponam unamquamque harum linearum 
equalem medietati diametri. Et protraham lineas fl; lc; 
cm; mr; rn; no; 05; sp; pq; gf et lineas fc; cr; ro; op; pf et 
lineas ig; 95; sn; nm; ml. Ergo fe est latus exagoni et el 
est latus decagoni et angulus fel est rectus, ergo fl est 
latus pentagoni. Et similiter fg est latus pentagoni et lg 
latus pentagoni, ergo triangulus flg est equilaterus. Et 
similiter reliqui trianguli sunt equilateri quorum bases 
sunt /m; mn; ns; sq et quorum capita sunt puncta c; f; 0; 
p. Sed ef est equalis cz et equidistans ei, ergo fc est 
equalis ez et equidistans ei. Sed ez est latus pentagoni, 
ergo fc est latus pentagoni. Sed unaqueque linearum 
Sl; lc est latus pentagoni, ergo triangulus cfl est equi- 
laterus. Et similiter reliqui trianguli sunt equilateri 
quorum bases sunt cr; ro; op; pf et quorum cacumina 
sunt puncta /; m; n; 5; q. Sit ergo centrum circuli u a 
quo protraham supra superficiem ezhtk lineam in alto 
super rectos angulos que sit ux. Et ponam eam equa- 
lem medietati diametri et addam duabus extremitati- 
bus eius duas lineas quarum unaqueque sit equalis 
lateri decagoni que sint yx et uc. Et protraham lineas 
zc; py; eu; fx; fy; ec. Et quia ef est equalis ux et equidi- 
stans ei, ergo eu est equalis fx et equidistans ei. Sed ue 
est latus exagoni, ergo fx est latus exagoni. Sed latus xy 
est latus decagoni et angulus fxy est rectus, ergo fy est 
latus pentagoni. Et similiter py est latus pentagoni. Sed 
fp est latus pentagoni, ergo triangulus fyp est equilate- 
rus. Et similiter reliqui trianguli sunt equilateri quo- 
rum bases sunt fc; cr; ro; op et quorum caput est puic- 
tum y. Sed cu est latus decagoni et eu est latus exagoni 
et angulus euc est rectus, ergo ec est latus pentagoni. Et 
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similiter zc est latus pentagoni. Sed ez est latus penta- 
goni, ergo triangulus ezc est equilaterus. Et similiter 
trianguli reliqui sunt equilateri quorum bases sunt zt; 
th; hk; ke, et quorum caput est punctum c. Iam ergo 
fecimus figuram corpoream viginti bases triangulatas 
equalium laterum habentem. 

Superest ergo ut ostendamus ipsam a spera data 
contineri. 

Et quia linea uy est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema in puncto x et eius 
longior sectio est ux, ergo superficies que fit ex uy in yx 
est equalis quadrato ux. Sed uy est equalis cx et ux est 
equalis fx, ergo superficies que fit ex cx in xy est equalis 
quadrato quod est ex fx. Sed angulus fxc est rectus. 
Ergo si arcus semicirculi volvatur super diametrum cy 
manente fixa cy et transeat super f donec mensuret 
usque ad locum unde incepit transibit super puncta 
reliquorum angulorum figure. Iam ergo spera data 
continet viginti bases habentem figuram cuius diame- 
trus est rationalis. 

Probatio eius: Quoniam dividam ux in duo media in 
puncto a, ergo uy iam est divisa secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema in puncto x 
cuius longior sectio est ux. Sed ux iam est divisa in duo 
media in puncto a. Ergo quadratum quod fit ex ya est 
quincuplum quadrati quod est ex ax. Sed yc est dupla 
ay et ux est dupla ax, ergo quadratum quod est ex cy est 
quincuplum quadrati quod est ex ux. Sed quadratum 
ab est quincuplum quadrati quod est ex bd. Sed bd est 
equalis ux, ergo ab est equalis cy. Sed ab est diametrus 
spere date. Dico igitur, quod latus corporis habentis 
xx bases est surdum et est ea que nominatur minor, 
quoniam unumquodque laterum pentagoni est sur- 
dum et nominatur minor et est equale lateri habentis 
xx bases. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII.17] Qualiter figura corporea habens duodecim 
bases pentagonales equalium laterum contenta a spera 
data describatur et quod latus habentis duodecim 
bases sit surdum et sit illa que nominatur residuum 
demonstrare. 


Exempli causa: Ponam ut sint due ex superficiebus 
cubi qui a spera data continetur que sint superficies 
ab; ag. Et ponam ut latus cubi sit rationale. Et dividam 
unumquodque laterum gd; da; ae; eb; bz; zg; za in duo 
media in punctis A; t; k; l; m; n; s. Et protraham lineas 
hl; kt, que sese in puncto f secabunt et producam /n; 
ms, que sese in puncto 4 secabunt. Et dividam unam- 
quamque linearum ¢f; fk; lq secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema in punctis c; r; 0 et 
ponam ut sint longiores sectiones earum fc; fr; qo. Et 
protraham a puncto c et a puncto r duas lineas super 
rectos angulos supra superficiem ag que sint cp; ru 
quarum unaqueque sit equalis cf. Et producam a punc- 
to o lineam super rectos angulos supra superficiem ab 
que sit ox et sit equalis go. Et protraham lineas fu; uz; 
ac; ap; ax; xl; xz. Et quia /f iam est divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema et 
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eius longior sectio est fc, ergo duo quadrata que fiunt 
ex ft in se et (c in se simul iuncta sunt triplum quadrati 
quod est ex cf. Sed ft est equalis ta quia tl est quadra- 
tum. Et cf est equalis cp, ergo duo quadrata que sunt 
ex ct in se et fa in se simul iuncta sunt triplum quadrati 
quod est ex cp. Sed quadratum quod est ex ac in se est 
equale duobus quadratis que fiunt ex ct et ta simul 
iunctis, quoniam angulus atc est rectus. Ergo quadra- 
tum quod est ex ac est triplum quadrati quod est ex cf. 
Sed quadratum quod est ex ap est equale duobus qua- 
dratis que sunt ex ac et cp simul iunctis. Ergo quadra- 
tum quod est ex ap est quadruplum quadrati quod est 
ex fc, ergo ap est dupla fc. Sed pu est dupla pc, ergo ap 
est equalis pu. Et similiter ostenditur, quod ax et xz et 
zu relique sunt equales. Protraham itaque a puncto f 
lineam super rectos angulos supra superficiem ag 
equalem cf que sit fy et producam lineam yl, ergo su- 
perficies que fit ex ft in tc est equalis quadrato quod est 
ex cf. Ergo proportio /f ad fc est sicut proportio fc ad 
tc. Sed tf est equalis fl et tc est equalis ol et cf est equalis 
unicuique linearum yf et ox, ergo proportio fl ad ox est 
sicut proportio yf ad lo. Sed yf equidistat lo et /f equi- 
distat ox, ergo yix est linea recta et alz est linea recta. 
Ergo paxzu sunt super unam superficiem. Protraham 
ergo lineas ua; ar. Sed tf iam fuit divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
puncto c et eius longior sectio est cf. Sed fc est equalis 
jr, ergo tr iam est divisa secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema in puncto f. Et eius 
longior sectio est /f. Ergo duo quadrata que sunt ex tr 
et rf simul iuncta sunt triplum quadrati quod est ex tf. 
Sed /f est equalis ta. Ergo duo quadrata que sunt ex tr 
in se et rf in se simul iuncta sunt triplum quadrati 
quod est ex ta. Ergo quadrata que sunt ex ¢r in se et rf 
in se et fa in se simul iuncta sunt quadruplum quadrati 
quod est ex ta. Sed quadratum quod est ex ar est equa- 
le duobus quadratis que sunt ex rt in se et ta in se 
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simul iunctis et quadratum quod est ex au est equale 
duobus quadratis que sunt ex ar in se et ru in se simul 
iunctis, ergo quadratum quod est ex ua est quadru- 
plum quadrati quod est ex at. Sed quadratum quod est 
ex za est quadruplum quadrati quod est ex at, ergo ua 
est equalis az. Sed due linee ap et pu sunt equales dua- 
bus lineis ax et xz et basis ua est equalis basi az, ergo 
angulus axz est equalis angulo apu. Et similiter angulus 
puz est equalis angulo axz. Ergo pentagonus axzup est 
equilaterus et equalium angulorum. Et ipse est super 
unum ex lateribus cubi, quod est az. Sed latera cubi 
sunt duodecim. Si ergo excogitaverimus illud super 
unumquodque laterum cubi, complebitur figura cor- 
porea continens duodecim bases pentagonales equila- 
teras. 

Superest ergo ut ipsum a spera data contineri mon- 
stremus. 

Protraham itaque yf ad diametrum cubi donec con- 
currat ei super punctum c. Ergo fc secat diametrum 
cubi in duo media. Sed fc est medietas lateris cubi et 
protraham lineam pc, duo ergo quadrata que sunt ex 
tr in se et rf sunt triplum quadrati quod est ex /f. Sed rf 
est equalis py et rt est equalis yc, ergo duo quadrata 
que sunt ex cy in se et yp sunt triplum quadrati quod 
est ex tf. Sed quadratum quod est ex pe est equale 
duobus quadratis que sunt ex cy et yp simul iunctis, 
ergo quadratum quod est ex fc est triplum quadrati 
quod est ex /f. Sed quadratum quod est ex medietate 
diametri spere est triplum quadrati quod est ex medie- 
tate lateris cubi. Et /f est equalis medietati lateris cubi, 
ergo fc est equalis medietati diametri spere. Sed c est 
centrum spere et f est super superficiem spere, ergo 
spera data continet corpus habens duodecim bases. 

Et dico, quod latus duodecim habentis bases est 
surdum et est ea que nominatur residuum si fuerit az 
rationalis. 

Probatio eius: Quoniam omnis linee rationalis divise 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema, unaqueque duarum sectionum est residuum. 
Sed az iam est divisa secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema et eius longior sectio est 
pu, ergo ipsa est surda et nominatur residuum. Sed 
ipsa est latus duodecim habentis bases, ergo latus 
duodecim habentis bases est surdum et nominatur re- 
siduum. 


[XIII.18] Latera quinque corporum in spera caden- 
tium volo experiri. 
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Experientie autem intellectus est ut ostendam quod 
unum altero longius existit. Demonstrabo enim, quod 
latus piramidis habentis quattuor bases triangulatas 
equilateras est longius latere habentis octo bases trian- 
gulatas equilateras, et quod latus habentis octo bases 
est longius latere cubi quod habet sex bases quadratas, 
et quod latus cubi est longius latere habentis xx bases 
triangulatas equales, et quod latus habentis xx bases 
est longius latere habentis duodecim bases pentago- 
nales. 

Sit ergo diametrus spere ab quam in duas sectiones 
in puncto g secabo. Et ponam ut sit ag dupla gb. Et 
constituam super ab semicirculum super quem sunt 
adb. Et protraham lineam gd super rectos angulos et 
producam duas lineas ad et db. Et sit centrum circuli e 
et producam lineam ez super rectos angulos et protra- 
ham zb. Cum ergo ad memoriam reduxeris harum 
figurarum doctrinam secundum quod precessit, inve- 
nies quod linea ad est latus piramidis, et quod linea db 
est latus cubi, et quod linea zb est latus habentis octo 
bases. Et quia arcus da est maior arcu zb, erit corda ad, 
que est latus piramidis, longior corda zb, que est latus 
habentis octo bases. Et similiter latus habentis octo 
bases est longius latere cubi. Hoc vero ex proprietate 
arcuum manifestum est. Et quia ag est dupla gb et ba 
est equalis ag et eius medietati et proportio ab ad ag est 
sicut proportio quadrati ba ad quadratum quod est ex 
ad, ergo quadratum quod est ex ab est equale quadrato 
quod est ex ad et eius medietati. Ergo quadratum 
quod est ex diametro spere est equale quadrato quod 
est ex latere piramidis et medietati ipsius, quoniam 
latus piramidis est ad. Et etiam ag est dupla gb, ergo ab 
est tripla bg. Ergo quadratum ab est triplum quadrati 
linee bd, ergo quadratum diametri spere est triplum 
quadrati lateris cubi, quoniam latus cubi est bd. Et 
etiam ab est dupla be. Ergo quadratum ab est duplum 
quadrati linee bz. Ergo quadratum diametri spere est 
duplum quadrati lateris habentis octo bases, quoniam 
latus habentis octo bases est zb. Deinde etiam protra- 
ham a puncto a linee ab lineam super rectos angulos 
que sit at quam ponam equalem ab. Et producam li- 
neam te. Et protraham a puncto k perpendicularem 
super lineam ae que sit kl, linea ergo Al est equidistans 
at. Secundum ergo proportionis permutationem erit 
proportio at ad ae sicut proportio Ål ad le. Sed ta est 
dupla ae, ergo kl est dupla le. Ergo ba est dupla ae et ta 
est dupla ae et A/ est dupla le. Ergo quadratum quod 
est ex Ål est quadruplum quadrati quod est ex le. Po- 
nam autem quadratum /e commune, ergo quadratum 
quod est ex 4/ et quadratum quod est ex le simul iuncta 
sunt quincuplum quadrati quod est ex /e. Sed duo 
quadrata que sunt ex Ål in se et le in se simul iuncta 
sunt equalia quadrato quod est ex ke. Ergo quadratum 
quod est ex ke est quincuplum quadrati quod est ex /e. 
Sed ke est equalis eb. Ergo quadratum quod est ex eb 
est quincuplum quadrati quod est ex el. Sed linea ab, 
que est diametrus spere, est dupla be et linea ag est 
dupla bg. Scitur ergo, quod reliqua bg est dupla ge. 
Hoc autem manifestum est ex proportione et divisio- 
ne. Et quia manifestum est quod dg est dupla ge, ergo 
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be est tripla ge. Ergo quadratum quod est ex be est 
nonuplum quadrati quod est ex ge. Sed quadratum 
quod est ex be, sicut manifestum est, est quincuplum 
quadrati quod est ex el. Ergo quadratum quod est ex 
el est maius quadrato quod est ex eg. Ergo linea el est 
longior eg. Ponam itaque ut sit linea em equalis linee 
el. Sed quadratum linee be est quincuplum quadrati 
linee el, ergo quadratum dupli linee be est quincuplum 
quadrati dupli linee el. Sed duplum linee be est linea 
ab et duplum linee el est linea Im, ergo quadratum 
linee ab est quincuplum quadrati linee Im. Sed quadra- 
tum quod est ex diametro spere est quincuplum qua- 
drati quod est ex medietate diametri circuli habentis 
xx bases. Ergo linea [m est equalis medietati diametri 
circuli habentis xx bases. Ergo /m est latus exagoni. Et 
unaqueque linearum al et bm est latus decagoni. Hoc 
autem manifestum est ex compositione figure haben- 
tis xx bases. Et illud est ideo quoniam linee circa quam 
volvitur semicirculus fixe intra meguarem que sit dia- 
metrus spere que continet figuram habentem xx bases 
extremitates sunt duo latera decagoni et medium est 
latus exagoni. Protraham ergo a puncto m lineam 
super rectos angulos quam producam usque ad cir- 
cumferentiam circuli que sit mn. Et protraham lineam 
nb. lam autem manifestum fuit, quod k/ est dupla le, et 
quod linea ml est dupla le. Ergo Ål est equalis ml. Sed A 
est equalis mn, ergo mn est equalis m/. Sed ml est equa- 
lis lateri exagoni, ergo mn est equalis lateri exagoni. 
Sed bm est equalis lateri decagoni, ergo bn est latus 
pentagoni, quoniam quadratum quod est ex latere 
exagoni et quadratum quod est ex latere decagoni 
simul sunt equalia quadrato quod est ex latere penta- 
goni. Sed iam ostensum est, quod 5n est latus penta- 
goni, et quod latus pentagoni est equale lateri haben- 
tis xx bases. Ergo n5 est latus habentis xx bases. Iam 
ergo ostensum est, quod latus piramidis quod est ad 
est longius latere habentis octo bases quod est zb, et 
quod zb est longior db que est latus cubi, et quod db 
est longior nb que est latus pentagoni. Dividam ergo bd 
quod est latus cubi secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema in puncto s et ponam ut 
sit longior eius sectio sb. Sed cum latus cubi dividitur 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema, tunc eius longior sectio est latus habentis 
duodecim bases secundum hoc quod in compositione 
eius ostensum est. Ergo sb est latus habentis duodecim 
bases. Sed tota linea ab est tripla bg, ergo quadratum 
quod est ex ab est nonuplum quadrati quod est ex bg. 
Sed quadratum ab que est diametrus spere est triplum 
quadrati quod est ex db que est latus cubi. Ergo qua- 
dratum quod est ex db est triplum quadrati quod est 
ex bg. Sed quadratum quod est ex ag est quadruplum 
quadrati quod est ex bg. Ergo linea ag est longior linea 
db, ergo linea am multo plus longior db. Sed linea am 
est divisa secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema, quoniam cum latus exagoni iungitur 
lateri decagoni linea tunc est divisa secundum propor- 
tionem habentem medium et duo extrema et longior 
eius sectio est ml. Et linea bd est divisa secundum pro- 
portionem habentem medium et duo extrema et po- 
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suimus eius longiorem sectionem sb. Ergo ipsa est ea 
que est latus habentis duodecim bases. Ergo ag est 
longior db, ergo eius maior sectio est longior maiore 
sectione db. Ergo /m est multo longior sb. Sed /m est 
equalis mn, ergo mn est multo longior sb. Sed bn est 
longior mn, quoniam angulus nmb est rectus. Ergo bn 
est multo longior sb. Sed bn est latus habentis xx bases 
et sb est latus habentis duodecim bases. Iam ergo 
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ostensum est, quod latus piramidis est longius latere | 
habentis octo bases, et quod latus habentis octo bases 
est longius latere cubi, et quod latus cubi est longius 
latere habentis xx bases, et quod latus habentis xx ba- 
ses est longius latere habentis duodecim bases. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 


Pars tertiadecima libri Euclidis expleta est. 
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[LIBER XIV] 


PARS QUARTA DECIMA QUAM EDIDIT ASSICOLAUS 
QUE CONVENIT LIBRO EUCLIDIS INCIPIT. 


Cum Thesilides Sirus perexisset Alexandriam, invenit ibi patrem meum apud quem per maiorem partem temporis quo 
ibi moratus est mansit eo quod essent socii in consideratione scientie mathematice. Tunc vero legentes librum quem 
edidit Appolonius de proportione figure habentis duodecim bases quam habet ad figuram habentem viginti bases 
quarum queque in una spera constituta est et de probatione cuiusque earum estimaverunt non esse verum quod in eo 
continebatur. Quapropter assumentes verba libri illius et corrigentes que corrigenda erant scripserunt ea quemadmodum 
patre meo narrante accepi. Post hoc autem reperi librum alium quem Appolonius edidit de figuris quas prediximus in 
quo continebantur probationes vere ex quibus valde profeci in scientia eorum que prediximus. Liber tamen hic quia iam 
a multis habetur communiter a nobis et ab aliis inspici et intelligi potest. Librum autem quem post hunc scripsi de 
predictis in quo diligentissime et attentissime exposui quicquid visum est mihi explanandum fore, estimavi tibi fore 
mittendum precipue cum tu possis discernere que in eo dicuntur et memorie commendare. Tu enim in tota scientia 
disciplinalium precipuus es et quam maxime in geometria, fuisti preterea patris mei socius et nobis bonus consiliator et 
placet tibi audire ea que dico. Oportunum est igitur ut his pretermissis incipiam loqui de his de quibus loqui proposui. 


[XIV.1] Omnis perpendicularis a centro circuli ad latus zg est sicut proportio anguli adg ad angulum zdg. Ergo 
pentagoni qui in circulo illo descriptus est protracta angulus adg est quadruplus anguli zdg. Sed angulus 
est equalis medietati lateris decagoni et medietati 30 adg cst duplus anguli dzg, quoniam ipse est extrinsecus 
lateris exagoni qui in circulo sunt simul. trianguli dzg. Ergo angulus dzg est duplus anguli zdg. 


Sed linea ze est equalis eh et angulus geh est rectus, 
ergo linea ge est perpendicularis super lineam hz. Ergo 


"TT. linea gh est equalis linee gz, ergo angulus ghz est equa- 

“a | K 35 lis angulo zg. Sed angulus Azg est duplus anguli gdz, 

3 ergo angulus ghz est duplus anguli gdz qui est extrin- 

/ secus trianguli gdh. Sed angulus ghz est equalis duobus 

y. angulis dgh et hdg, ergo duplum anguli gdh est equale 

| angulo gdh et angulo dgh, ergo due linee dh et hg sunt 

m. ' 40 equales. Sed hg est equalis gz, ergo unaqueque duarum 

ge “le — linearum dh et hg est equalis linee gz. Sed he est equalis 

ine nti ez. Ponam itaque dh communem, ergo due linee dh et 

ez sunt equales linee de. Ponam ergo lineam eh com- 

Exempli causa: Ponam ut sit circulus abg et ponam munem, ergo erunt linee dh et ez et he equales lineis de 

latus pentagoni ipsius lineam 5g et perpendicularem 45 et eh. Sed linee de et eh sunt equales linee dz, ergo linea 

protractam a centro circuli ad latus pentagoni lineam dz est equalis duabus lineis de et eh. Posita itaque dh 

de et centrum circuli punctum d. Et producam lineam communi erunt linee dz et dh equales lineis de et eh et 

de secundum rectitudinem ad punctum z circumferen- hd. Sed linee de et eh et hd sunt duplum linee ed, ergo 

tie circuli et protraham lineam gz. Arcus ergo gz est linee dz et dh sunt duplum linee de. Sed dh est equalis 

medietas arcus gb, sed arcus gb est quinta circuli. Ergo 50 gz, ergo due linee dz et gz sunt duplum linee de. Et 
arcus gz est decima circuli. Sed dz est corda sexte cir- illud est quod demonstrare voluimus. 

culi. Dico igitur, quod linea de est equalis medietati 

linee dz et medietati linee gz simul iunctis. ‘ Hoc autem aliter probatur brevius tamen: l 

Probatio eius: Quoniam separabo ex linea de lineam Linea gh est equalis linee ig, ergo linea dh, cum sit 

eh equalem linee ez et producam gh et dg et protraham 55 equalis linee gh, equatur etiam linee gz. Sed linea he est 

lineam dz usque ad punctum a. Et quia tota circum- equalis linee ez, ergo linea de est equalis duabus lineis 

ferentia circuli est quincupla arcus gz et arcus agz est ez; 2g cum coniunguntur. Ponam itaque lineam de 

medietas circuli et arcus gz est medietas arcus gzb, ergo communem. Erunt ergo due linee dz; zg cum coniun- 

arcus agz est quincuplus arcus gz. Ergo arcus ag est gentur duplum linee de. Sed linea dz est equalis lateri 

quadruplus arcus gz. Sed proportio arcus ag ad arcum 60 exagoni et linea zg est equalis lateri decagoni. Ergo 
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linea de est equalis medietati lateris decagoni et medie- 
tati lateris exagoni qui in circulo continentur cum con- 
iunguntur. 


Ex figura octava vero tertii decimi libri manifestum 
est, quod perpendicularis que protrahitur a centro cir- 
culi ad latus trianguli equilateri qui in eo signatus est, 
est medietas linee que a centro circuli ad ipsius cir- 
cumferentiam producitur que est medietas lateris exa- 
goni. Linea ergo protracta perpendiculariter a centro 
circuli ad latus trianguli sui est equalis medietati lateris 
exagoni illius circuli. Sed perpendicularis protracta a 
centro circuli ad latus sui pentagoni est equalis medie- 
tati lateris sui exagoni et medietati lateris sui deca- 
goni. Ergo perpendicularis a centro circuli ad latus 
pentagoni protracta est equalis perpendiculari a cen- 
tro circuli ad latus trianguli producte et medietati late- 
ris decagoni qui in eo signati sunt. 


Pentagonus qui est una superficierum figure haben- 
tis duodecim bases et triangulus qui est una superficie- 
rum figure habentis xx bases ab uno continentur cir- 
culo cum utreque figure simul in una spera facte fue- 
rint quod Aristaus in libro quem de proportionibus 
quinque figurarum quas vicissim inter se habent scrip- 
sit. Appolonius quoque in secundo tractatu quem 
edidit de proportione figure habentis duodecim bases 
ad figuram habentem xx bases hoc retulit dicens, quod 
proportio superficiei figure habentis duodecim bases 
ad superficiem habentem xx bases est sicut proportio 
figure habentis duodecim bases ad figuram habentem 
viginti bases. Quod ideo est quoniam perpendicularis 
que a centro spere ad pentagonum figure habentis 
duodecim bases protrahitur est equalis perpendiculari 
que ab eodem centro ad triangulum figure habentis 
viginti bases producitur. Nos autem de eo dicimus 
quod ipse continet pentagonum figure habentis duo- 
decim bases et triangulum figure habentis xx bases 
que in una spera sunt facte, precedit tamen illud quod 
hic prius dicemus. 


[XIV.2] Si in circulo describatur pentagonus equilate- 
rus, duo quadrata que fiunt ex latere pentagoni in se 
et ex recta linea que subtenditur angulo qui continetur 
a duobus lateribus pentagoni in se cum coniunguntur 
sunt quincuplum quadrati quod fit ex medietate dia- 
metri circuli. 


Exempli causa: Sit circulus abg in quo latus sui penta- 
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goni sit protractum quod sit latus bg. Et sit centrum 
circuli d. Et protraham diametrum adez secantem bg in 
puncto e in duo media et producam lineam gz et pro- 
traham lineam ag. Ergo linea gz est corda decime cir- 
culi. Remanet ergo arcus ag equalis duabus quintis cir- 
culi, ergo linea ag subtenditur angulo pentagoni. Dico 
igitur, quod duo quadrata que fiunt ex ag in se et bg in 
se coniuncta sunt quincuplum quadrati quod est ex dz 
in se. 

Probatio eius: Quoniam dz est medietas az, ergo qua- 
dratum quod est ex az est quadruplum quadrati quod 
est ex dz. Sed quadratum quod est ex az est equale 
duobus quadratis que fiunt ex ag in se et gz in se simul 
iunctis, quoniam angulus agz est rectus. Ergo duo 
quadrata que fiunt ex ag in se et gz in se simul iuncta 
sunt quadruplum quadrati quod est ex dz in se. Si 
ergo quadratum quod est ex dz in se ponatur com- 
mune, erunt quadrata que fiunt ex ag in se et gz in se et 
dz in se simul iuncta quincuplum quadrati quod est ex 
dz in se. Sed linea gb que est latus pentagoni potest 
super lineam gz que est corda decagoni et super li- 
neam dz que est latus exagoni simul iunctas. Ergo duo 
quadrata que fiunt ex ag in se et gb in se simul iuncta 
sunt equalia quadratis que fiunt ex ag in se et gz in se 
et zd in se. Sed quadrata que fiunt ex ag in se et gz in se 
et dz in se sunt quincuplum quadrati quod est ex zd in 
se. Ergo duo quadrata que fiunt ex ag in se et gb in se 
sunt quincuplum quadrati quod est ex dz in se. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


In figura vero septima decima tertii decimi tractatus 
ostensum est, quod corda que subtenditur angulo pen- 
tagoni figure habentis duodecim bases est latus cubi 
qui est in spera figure habentis duodecim bases. Cum 
ergo linea gb sit latus pentagoni figure habentis duo- 
decim bases, manifestum est, quod linea ag que sub- 
tenditur angulo pentagoni figure habentis duodecim 
bases est latus cubi. Ergo duo quadrata que fiunt ex 
latere cubi in se quod est ag et ex latere pentagoni 
figure habentis duodecim bases in se quod est gb sunt 
quincuplum quadrati quod est ex medietate diametri 
circuli in se qui continet pentagonum figure habentis 
duodecim bases que est in spera. 


[XIV.3] Si latus exagoni secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema dividatur, maior eius 
sectio erit latus decagoni qui a circulo continetur. 


tot B d 
E 


p 


Exempli causa: Sit linea ab latus exagoni et sit divisa 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema in puncto g cuius maior sectio sit bg. Dico 
igitur, quod £g est latus decagoni qui continetur a cir- 
culo qui continet exagonum cuius latus est ab. 

Probatio eius: Quoniam iam ostensum est in tractatu 
tercio decimo, quod latus exagoni circuli et latus deca- 
goni eius cum coniunguntur secundum rectitudinem 
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et deinde linea que est ex eis secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema dividitur, maior 
eius sectio est corda exagoni et minor sectio est corda 
decagoni. Sit ergo linea bd corda decagoni, ergo linea 
ad est divisa secundum proportionem habentem me- 
dium et duo extrema cuius quidem maior sectio est ab. 
Signabo itaque lineam equalem linee ab que sit linea eu 
quam secundum proportionem db ad ba dividam. Et 
sit eius maior sectio uz, ergo proportio db ad ba est 
sicut proportio ze ad uz. Cum ergo composuerimus, 
erit proportio ad ad ab sicut proportio ue ad uz. Sed 
proportio ad ad ab est sicut proportio ab ad bd, ergo 
proportio ab ad bd est sicut proportio ue ad uz. Sed 
proportio ab ad 5d est sicut proportio uz ad ze. Ergo 
proportio ue ad uz est sicut proportio uz ad ze, ergo 
linéa ue iam est divisa secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema in puncto z et est eius 
maior sectio uz. Sed linea ue est equalis linee ba, ergo 
linea uz est equalis linee bg. Sed proportio ab ad bd est 
sicut proportio uz ad ze, igitur multiplicatio prime que 
est ab in quartam que est ze est equalis multiplicationi 
secunde que est bd in tertiam que est uz. Sed ba est 
equalis ue, ergo multiplicatio ue in ez est equalis multi- 
plicationi db in uz. Sed multiplicatio ue in ez est equalis 
multiplicationi uz in se ipsam, ergo multiplicatio db in 
uz est equalis multiplicationi uz in se ipsam. Ergo uz 
est equalis db. Sed linea uz est equalis bg, ergo bg est 
equalis db. Sed db est latus decagoni, ergo bg est latus 
decagoni. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIV.4] Quod pentagonum figure habentis duodecim 
bases et triangulum habentis figure xx bases in una 
spera signatos unus contineat circulus demonstrare. 


TS 
t 


Exempli causa: Ponam ut diametrus spere sit ab in 
quo describam figuram habentem duodecim bases. Et 
sit pentagonus figure habentis duodecim bases penta- 
gonus gdeuz. Signabo etiam in eadem spera figuram 
habentem xx bases sitque triangulus figure habentis xx 
bases triangulus ¢bk: Dico igitur, quod circulus conti- 
nens pentagonum gdeuz est equalis circulo continenti 
triangulum (5A. 

Probatio eius: Quoniam protraham lineam dz et po- 
nam lineam rectam super quam sunt /m cuius quadra- 
tum ponam esse quintam quadrati quod est ex ab. In 
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parte autem tertia decima ostensum est, quod quadra- 
tum quod est ex medietate diametri circuli cuius pen- 
tagoni latus est latus trianguli figure habentis xx bases 
signate in spera est quinta quadrati quod est ex dia- 
metro spere. Ergo linea im est medietas diametri cir- 
culi cuius pentagoni latus est latus trianguli figure ha- 
bentis xx bases. Dividam itaque lineam /m secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
puncto n cuius longior sectio sit in et minor sit mn. 
Linea ergo /m est corda sexte circuli, quoniam est me- 
dietas diametri eius. Ergo in est corda decime eius, 
quoniam iam ostensum est quod cum corda exagoni 
dividitur secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema maior eius sectio est latus decagoni. 
Sed iam ostensum est, quod linea dz que subtenditur 
angulo pentagoni est latus cubi qui locatur in spera 
cuius diametrus est ab. In parte quoque tertia decima 
est ostensum, quod quadratum quod est ex diametro 
spere est triplum quadrati quod est ex latere cubi qui 
est in spera. Ergo quadratum linee ab est triplum qua- 
drati linee dz. Sed iam fuit ostensum, quod quadra- 
tum linee ab est quincuplum quadrati linee ml, ergo 
triplum quadrati linee dz est equale quincuplo quadra- 
ti linee ml. Dividam itaque lineam zd secundum pro- 
portionem /n ad nm que sit proportio dq ad qz et com- 
ponam proportionem, ergo proportio ml ad In est 
sicut proportio zd ad dg. Sed proportio mi ad In est 
sicut proportio /n ad nm, ergo proportio zd ad dq est 
sicut proportio /n ad nm. Sed proportio /n ad nm est 
sicut proportio dq ad qz, ergo proportio zd ad dg est 
sicut proportio dg ad qz. Ergo linea zd iam est divisa 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema in puncto q cuius maior sectio est gd. Sed iam 
est ostensum in parte tertia decima, quod linea que 
subtenditur angulo pentagoni cum dividitur secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extre- 
ma, tunc maior sectio est equalis lateri pentagoni. 
Ergo linea dg est equalis linee dg. Sed ostensum est, 
quod proportio linee dg ad lineam dz est sicut propor- 
tio linee /n ad lineam /m et dg est equalis dg, ergo 
proportio dg ad dz est sicut proportio in ad lm. Sed 
cum permutaverimus, erit proportio dz ad [m sicut 
proportio gd ad /n, ergo proportio quadrati linee dz 
ad quadratum linee /m est sicut proportio quadrati 
linee gd ad quadratum linee /n. Ergo proportio tripli 
quadrati linee dz ad quadratum linee /m est sicut pro- 
portio tripli quadrati linee gd ad quadratum linee /n, 
ergo proportio tripli quadrati linee dz ad quincuplum 
quadrati linee /m est sicut triplum quadrati linee gd ad 
quincuplum quadrati linee /n. Sed triplum quadrati 
linee dz est equale quincuplo quadrati linee /m, ergo 
triplum quadrati linee gd est equale quincuplo qua- 
drati linee /n. Ergo quod est ex triplo quadrati linee zd 
et triplo quadrati linee gd est equale ei quod est ex 
quincuplo quadrati linee /m et quincuplo quadrati 
quod est ex linea /n. Sed latus bt est latus trianguli 
figure habentis xx bases, ergo latus bt est latus penta- 
goni circuli cuius diametri medietas est linea [m, 
quemadmodum ostensum est. Sed iam fuit ostensum, 
quod latus /n est latus decagoni illius circuli. In tertio 


418 


decimo quoque tractatu fuit ostensum, quod latus 
pentagoni potest super latus exagoni cum latere deca- 
goni qui sunt in circulo uno. Ergo latus bt quod est 
latus pentagoni potest super lineam ml que est latus 
exagoni et super lineam /n que est latus decagoni. Sed 
quincuplum quadratorum que fiunt ex ml in se et /n in 
se est equale quincuplo quadrati linee bt, et quincu- 
plum quadratorum ex mi in se et In in se est equale 
triplo quadratorum que sunt ex zd in se et dg in se. 
Ergo quincuplum quadrati linee bt est equale triplo 
quadrati linee zd et triplo quadrati linee gd. Sed iam 
fuit ostensum in tertia decima parte, quod corda tri- 
anguli potest super triplum quadrati quod est ex me- 
dietate diametri circuli continentis triangulum qui est 
btk. Ergo quincuplum quadrati quod est ex bt est 
quindecuplum quadrati quod est ex medietate dia- 
metri circuli qui continet triangulum /b4. In hoc autem 
tractatu est iam ostensum, quod quadratum quod est 
ex latere pentagoni et quadratum quod est ex latere 
quod subtenditur angulo pentagoni simul iuncta sunt 
quincuplum quadrati quod est ex medietate diametri 
circuli qui continet pentagonum. Ergo triplum qua- 
drati quod est ex dz et triplum quadrati linee gd sunt 
quindecuplum quadrati quod est ex medietate diame- 
tri circuli continentis pentagonum gdeuz. Ergo quinde- 
cuplum quadrati quod est ex medietate diametri cir- 
culi continentis pentagonum gdeuz est equale triplo 
quadratorum que sunt ex gd in se et dz in se. Sed 
quindecuplum quadrati medietatis diametri circuli 
continentis triangulum btk est equale quincuplo qua- 
drati linee bt, ergo quindecuplum quadrati medietatis 
diametri circuli continentis triangulum (bk est equale 
quindecuplo quadrati medietatis diametri circuli con- 
tinentis pentagonum gdeuz. Ergo quincuplum quadrati 
linee bf est equale triplo quadrati linee gd et triplo 
quadrati linee dz, ergo medietas diametri circuli gdeuz 
est equalis medietati diametri circuli btk. Ergo duo cir- 
culi sunt equales. Ergo pentagonum figure continentis 
duodecim bases et triangulum figure habentis xx bases 
que continentur a spera una continet circulus unus. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIV.5] Quadratum quod est equale trigincuplo super- 
ficiei que fit ex multiplicatione perpendicularis pro- 
ducte a centro circuli qui continet pentagonum figure 
habentis duodecim bases ad latus pentagoni in latus 
pentagoni est equale superficiei figure habentis duo- 
decim bases. 


Exempli causa: Sit circulus abgde continens pentago- 
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num figure habentis duodecim bases qui sit pentago- 
nus abgde. Et sit centrum circuli punctum z a quo per- 
pendicularis producatur ad punctum ¢ linee gd que sit 
zt. Dico igitur, quod superficies que fit ex gd in zt 
triginta vicibus est equalis superficiei habentis duode- 
cim bases cuius pentagonus est sicut pentagonus abgde. 

Probatio eius: Quoniam protraham duas lineas zg; 
zd. Et quia superficies que fit ex gd in zt est dupla 
trianguli zgd, ergo superficies que fit ex linea gd in 
lineam zf quinquies est equalis decuplo trianguli gdz. 
Sed decuplum trianguli gdz est duplum pentagoni 
abgde. Cum ergo illud sexies multiplicabitur, erit tri- 
gincuplum superficiei que continetur a duabus lineis 
gd et zt equale duodecim pentagonis. Sed duodecim 
pentagoni sunt superficies figure continentis duode- 
cim bases. Ergo superficies que fit ex gd in zt tricies est 
equalis superficiei figure habentis duodecim bases. Et 
illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIV.6] Similiter quoque ostenditur, quod quadratum 
quod est equale trigincuplo superficiei que fit ex mul- 
tiplicatione perpendicularis producte a centro circuli 
ad latus trianguli qui est eius qui est triangulus figure 
habentis xx bases que continetur a spera que continet 
figuram habentem duodecim bases cuius pentagonum 
hic circulus continet in latus trianguli est equale super- 
ficiei figure habentis xx bases. 


Exempli causa: Sit circulus abg continens triangulum 
figure habentis xx bases qui sit triangulus abg cuius 
centrum sit punctum d a quo perpendicularis ad punc- 
tum e linee bg producatur que sit de. Dico igitur, quod 
superficies que fit ex multiplicatione bg in de tricies est 
equalis superficiei figure habentis xx bases que conti- 
net triangulum circuli abg. 

Probatio eius: Quoniam producam db et dg. Et quia 
superficies que fit ex multiplicatione de in bg est dupla 
trianguli dbg, ergo superficies que fit ex multiplica- 
tione de in bg ter est dupla trianguli abg. Ergo super- 
ficies que fit ex multiplicatione de in bg tricies est equa- 
lis xx triangulis quorum quisque est equalis triangulo 
abg. Sed xx trianguli quorum quisque est equalis tri- 
angulo abg sunt equales superficiei figure habentis xx 
bases cuius triangulus est abg. Ergo superficies que fit 
ex multiplicatione linee de in bg tricies est equalis 
superficiei figure habentis xx bases. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


Probatur quoque hoc idem ita et incipit a loco ubi 


420 


dicitur: que fit ex de in bg ter est dupla trianguli abg. 
Sed superficies habentis xx bases est equalis vigincuplo 
trianguli abg, ergo superficies habentis xx bases est de- 
cupla dupli trianguli abg. Sed duplum trianguli abg est 
triplum eius quod fit ex multiplicatione bg in ed. Ergo 
superficies habentis xx bases est decupla eius quod fit 
ex triplo multiplicationis bg in ed, ergo quod fit ex de 
in bg tricies est equale vigincuplo trianguli abg. Sed 
vigincuplum trianguli abg est equale superficiei figure 
habentis xx bases cuius triangulus est abg. Ergo quod 
fit ex de in lineam dg tricies equale est superficiei figure 
habentis xx bases. Et illud est quod demonstrare vo- 
luimus. 


Proportio ergo superficiei figure habentis duodecim 
bases ad superficiem figure habentis xx bases est sicut 
proportio partis superficiei figure habentis duodecim 
bases ex triginta ad partem superficiei figure habentis 
xx bases ex triginta, ergo proportio superficiei figure 
habentis duodecim bases ad superficiem figure haben- 
tis xx bases est sicut proportio eius quod fit ex multi- 
plicatione perpendicularis producte a centro circuli 
continentis pentagonum figure habentis duodecim 
bases ad latus pentagoni figure habentis duodecim 
bases quod est zt in latus pentagoni figure habentis 
duodecim bases quod est dg ad superficiem que fit ex 
multiplicatione de in bg. Iam ergo manifestum est, 
quod proportio superficiei figure habentis duodecim 
bases ad superficiem figure habentis xx bases, que sunt 
in spera una, est sicut proportio superficiei que fit ex 
perpendiculari producta a centro circuli qui continet 
pentagonum figure habentis duodecim bases ad latus 
pentagoni in latus pentagoni ad superficiem que fit ex 
perpendiculari producta a centro circuli ad latus tri- 
anguli figure habentis xx bases que ab illa spera con- 
tinetur in latus trianguli. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 


[XIV.7] Quod proportio superficiei figure habentis 
duodecim bases ad superficiem figure habentis xx ba- 
ses, que ab una continentur spera, sit sicut proportio 
lateris cubi qui ab eadem continetur spera ad latus 
trianguli figure habentis xx bases ostendere. 


Exempli causa: Describam circulum abg continentem 
triangulum figure habentis xx bases cuius latus sit ab 
et pentagonum figure habentis duodecim bases cuius 
latus sit linea ag. Et sit centrum circuli punctum d a 
quo producam perpendicularem ad punctum e linee ab 
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que sit de. Ab eodem quoque puncto protraham per- 
pendicularem ad punctum z linee ag que sit dz quam 
producam secundum rectitudinem usque ad punctum 
u circumferentie circuli. Et protraham au et signabo 
latus cubi qui continetur a spera que continet figuram 
habentem duodecim bases cuius latus est linea ag et 
figuram habentem xx bases cuius latus est linea ab 
sitque linea ¢. Dico igitur, quod proportio superficiei 
ligure habentis duodecim bases ad superficiem figure 
habentis xx bases est sicut proportio linee ¢ ad lineam 
ab. 

Probatio eius: Quoniam totum duarum linearum du 
et ua, cum dividetur secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema, erit maior eius sectio du 
quoniam ipsa est corda sexte circuli et linea ua est 
corda decime eius. Sed iam ostensum est in preceden- 
tibus huius partis, quod linea dz est medietas duarum 
linearum du et ua simul iunctarum, et quod linea de 
est medietas linee ud, quoniam ud est medietas dia- 
metri circuli. Sed de est perpendicularis a centro pro- 
tracta ad latus trianguli, ergo ipsa est medietas medie- 
tatis diametri circuli, sicut est ostensum. Sed iam fuit 
ostensum in parte tertia decima, quod cum latus cubi 
fuerit divisum secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema maior eius sectio erit latus 
pentagoni figure habentis duodecim bases que conti- 
netur a spera que continet cubum. Et de est medietas 
linee du et dz est medietas totius linee que constat ex 
du et ua. Ergo cum zd dividetur secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema maior eius 
sectio erit equalis linee de. Ergo proportio linee ¢ que 
est divisa secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema ad ag, que est eius maior sectio, est 
sicut proportio linee dz que est divisa secundum pro- 
portionem habentem medium et duo extrema ad li- 
neam de, que est eius maior sectio. Sed superficies que 
est ex ¢ in ed est equalis superficiei que est ex ag in dz. 
Et iam fuit ostensum, quod proportio ag in dz ad ab in 
de est sicut proportio superficiei figure habentis duo- 
decim bases ad superficiem figure habentis xx bases. 
Sed ag in dz est equalis linee in de, ergo proportio 
superficiei linee ¢ in de ad superficiem linee ab in de est 
sicut proportio superficiei figure habentis duodecim 
bases ad superficiem figure habentis xx bases que in 
spera una continentur. Sed cum unaqueque duarum 
linearum in unam lineam eis communem multiplica- 
tur, proportio unius duarum superficierum que sunt 
ex eis ad alteram est sicut proportio linee ad lineam. 
Sit ergo linea de communis, ergo proportio linee ¢ ad 
lineam ab est sicut proportio superficiei que est ex 
linea ¢ in lineam de ad superficiem que est ex ab in de. 
Sed proportio superficiei que est ex linea t in lineam de 
ad superficiem que est ex linea ab in lineam de est sicut 
proportio superficiei figure habentis duodecim bases 
ad superficiem figure habentis xx bases. Sed linea ¢ est 
latus cubi et linea ab est latus trianguli figure habentis 
xx bases qui continentur a spera una. Ergo proportio 
lateris cubi ad latus trianguli figure habentis xx bases 
est sicut proportio superficiei figure habentis duode- 
cim bases ad superficiem figure habentis xx bases que 
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continentur in spera una. Et illud est quod demonstra- 
re voluimus. 


[XIV.8] Alio quoque modo volo ostendere hoc idem: 
Dico igitur, quod superficies que fit ex multiplicatione 
trium quartarum diametri in quinque sextas linee que 
subtenditur angulo pentagoni circuli est equalis pen- 
tagono circuli. 


»—— duc 


Exempli causa: Describam circulum abg cuius diame- 
trus sit ade in quo signabo pentagonum abkig et produ- 
cam lineam bg. Et notabo locum ubi diametrum secat 
linea bg nota t. Sitque centrum circuli d et protraham 
lineam db et dividam lineam de in duo media in punc- 
to z. Et dividam gt in puncto u et sit ut dupla ug. Linea 
ergo ub continet quinque sextas bg et az continet tres 
quartas ae. Dico igitur, quod superficies que fit ex az 
in ub est equalis pentagono abAlg. 

Probatio eius: Quoniam tb est equalis tg et tg est equa- 
lis triplo gu quoniam gz est sexta gb. Et dz est medietas 
ad, ergo linea az est tripla dz. Ergo proportio az ad zd 
est sicut proportio gt ad gu. Sed cum diviserimus et 
postea permutaverimus, erit proportio zd ad da sicut 
proportio gu ad ut. Sed cum composuerimus, erit pro- 
portio az ad ad sicut proportio gt ad ut. Sed gt est 
equalis tb, ergo proportio az ad ad est sicut proportio 
tb ad tu. Ergo superficies ex prima que est az in quar- 
tam que est tu est equalis superficiei que fit ex secunda 
que est ad in tertiam que est bt. Sed superficies que fit 
ex ad in bt est dupla trianguli bda, quoniam bt est per- 
pendicularis super ad. Sed pentagonus aglkb est quin- 
cuplus trianguli abd. Et az in ut est equalis ad in bt et 
superficies que fit ex ad in bt est dupla trianguli abd, 
ergo superficies que fit ex az in ut est dupla trianguli 
abd. Ergo quod fit ex ad in bt et ex az in ut est quadru- 
plum trianguli abd. Sed superficies que fit ex tb in dz 
est equalis triangulo abd, quoniam dz est equalis me- 
dietati basis ad. Ergo superficies que fit ex tb in medie- 
tatem ad est equalis triangulo abd. Ergo superficies que 
fit ex tota az in ut et ex ad in bt et ex dz in bt est equalis 
pentagono aglkb. Sed superficies que fiunt ex ad in bt 
et ex dz in tb sunt equales superficiei que fit ex az in tb. 
Ergo superficies que fiunt ex az in tb et ex az in ut sunt 
equales pentagono aglkb. Sed superficies que fiunt ex 
az in bt et ex az in tu sunt equales superficiei que fit ex 
az in bu, ergo superficies que fit ex az in bu est equalis 
pentagono aglkb. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 
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[XIV.9] Quod proportio superficiei figure duodecim 
bases habentis ad superficiem figure habentis xx bases, 
que ab una spera continentur, sit sicut proportio late- 
ris cubi qui continetur ab illa spera ad latus trianguli 
figure habentis xx bases ostendere. 


Exempli causa: Describam circulum abg in quo signa- 
bo pentagonum figure habentis duodecim bases, qui 
sit pentagonus abdlg. Et faciam in eodem circulo trian- 
gulum figure habentis xx bases, qui sit triangulus atz, 
quoniam pentagonus figure habentis duodecim bases 
et triangulus figure habentis xx bases, que sunt in spe- 
ra una, continentur ab uno circulo. Et producam gb et 
protraham diametrum ae secantem gb in puncto u et sit 
centrum circuli d et notabo locum ubi basis zt secatur 
a diametro puncto h. Et dividam ex linea gb quinque 
ipsius sextas, que sit linea gs. Sed linea gb subtenditur 
angulo pentagoni figure habentis duodecim bases, 
ergo linea gb est latus cubi qui continetur a spera que 
continet figuram habentem duodecim bases. Dico igi- 
tur, quod proportio linee gb ad lineam zt est sicut pro- 
portio superficiei figure habentis duodecim bases ad 
superficiem figure habentis xx bases quarum pentago- 
num et triangulum continet circulus abg. 

Probatio eius: Quoniam superficies, que fit ex ah in 
gs, est equalis pentagono abkig quoniam dh est equalis 
eh, sicut ostensum est. Ergo dh est medietas de, ergo ah 
est tres quarte ea et gs est quinque sexte gb et superfi- 
cies que fit ex ah in zh est equalis triangulo atz. 
Quoniam linea ah est communis linee gs et linee zh, 
ergo proportio pentagoni abAlg ad triangulum atz est 
sicut proportio gs ad zh. Ergo proportio duodecupli gs 
ad vigincuplum z4 est sicut proportio duodecupli pen- 
tagoni abÁlg ad vigincuplum trianguli atz. Sed duode- 
cuplum pentagoni abAlg est superficies figure habentis 
duodecim bases, et vigincuplum trianguli atz est super- 
ficies figure habentis xx bases. Ergo proportio superfi- 
ciei figure habentis duodecim bases ad superficiem fi- 
gure habentis xx bases est sicut proportio duodecupli 
linee gs ad vigincuplum linee zh. Sed gs est quinque 
sexte gb et zh est medietas zt et duodecuplum quinque 
est equale decuplo sex. Ergo decuplum gb est equale 
duodecuplo gs, et decuplum zt est equale vigincuplo zh. 
Ergo proportio decupli gb que est latus cubi ad decu- 
plum /z que est latus trianguli figure habentis xx bases 
est sicut proportio gb ad zt. Sed proportio decupli gb 
ad decuplum £z est sicut proportio duodecupli gs ad 
vigincuplum zh. Et proportio duodecupli gs ad vigin- 
cuplum zh est sicut proportio superficiei figure haben- 
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tis duodecim bases ad superficiem figure habentis xx 
bases. Ergo proportio decupli gb ad decuplum zt est 
sicut proportio superficiei figure habentis duodecim 
bases ad superficiem figure habentis xx bases. Ergo 
proportio gb ad zt est sicut proportio superficiei figure 
habentis duodecim bases ad superficiem figure haben- 
tis xx bases quas una continet spera. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[XIV.10] Quod super omnem lineam divisam secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extrema 
linee potentis super ipsam, scilicet, totam et eius ma- 
iorem sectionem proportio sit ad lineam que potest 
super totam lineam et eius minorem sectionem sicut 
proportio lateris cubi ad latus figure habentis xx bases, 
que a spera una continentur, ostendere. 


=) 


Exempli causa: Sit linea bg divisa secundum propor- 
tionem habentem medium et duo extrema in puncto 
d, cuius maior sectio sit gd. Supra punctum itaque g 
secundum quantitatem spatii que est inter g et b de- 
scribam circulum abg. Et producam lineam supra 
quam est e que sit latus trianguli circuli abg et produ- 
cam lineam z et ponam ut ipsa sit latus pentagoni cir- 
culi abg. Et signabo lineam u que sit latus cubi qui 
continetur a spera que continet triangulum figure ha- 
bentis xx bases cuius latus est linea e. Et notabo lineam 
t que sit potens super lineam gb et super lineam bd et 
sit linea / equalis linee dg. Linea ergo dg est latus deca- 
goni circuli ab et linea dg est latus sui exagoni et gd est 
maior sectio, ergo linea z, que est latus pentagoni cir- 
culi ab, super lineam 5g et super lineam dg que est 
maior sectio potest. In precedentibus vero signavimus 
lineam 4 potentem super lineam dg et super lineam bd 
que est minor sectio. Dico igitur, quod proportio linee 
z ad lineam ¢ est sicut proportio linee u que est latus 
cubi ad lineam e que est latus trianguli figure habentis 
xx bases. 

Probatio eius: Quoniam linea e potest super triplum 
linee bg eo quod linea e est latus trianguli circuli ab et 
linea bg est latus sui exagoni. Et iam fuit ostensum in 
parte tertia decima, quod linea que potest super quam- 
libet lineam divisam secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema super ipsam scilicet totam 
et super minorem sectionem potest super triplum ma- 
ioris sectionis eius. Et linea gb sit divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema in 
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puncto d cuius minor sectio est db. Et iam sit positum, 
quod linea ¢ potest super totam lineam gb et super db, 
ergo linea ¢ potest super triplum maioris sectionis. Sed 
linea dg est maior sectio ergo linea t potest super tri- 
plum linee dg. Sed linea dg fuit posita equalis linee /, 
ergo quadratum quod est ex ¢ potest super triplum 
quadrati quod est ex /. Sed linea e potest super triplum 
quadrati quod est ex linea bg, quoniam e latus est tri- 
anguli circuli ab. Ergo proportio quadrati ¢ ad quadra- 
tum quod est ex / est sicut proportio quadrati quod est 
ex e ad quadratum quod est ex bg. Ergo proportio 
linee ¢ ad lineam / est sicut proportio linee e ad lineam 
gb. Sed si permutaverimus, erit proportio linee ¢ ad 
lineam e sicut proportio linee / ad lineam bg. Si vero 
linea u que est latus cubi dividatur secundum propor- 
tionem habentem medium et duo extrema, maior eius 
sectio erit linea z que est latus pentagoni figure haben- 
tis duodecim bases, que ab una spera continentur. Sed 
iam fuit ostensum in parte tertia decima, quod pro- 
portio linee uw ad lineam z est sicut proportio linee bg 
ad lineam /, quoniam linea / est equalis maiori sectioni 
linee bg et linea z est maior sectio linee u. Ante hoc 
quoque fuit ostensum, quod omnium duarum linea- 
rum que secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema dividuntur unius proportio linee divise 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema ad longiorem sui sectionem est sicut propor- 
tio alterius linee divise secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema ad maiorem sui sec- 
tionem. Et iam ostensum est, quod proportio bg ad / 
est sicut proportio e ad ¢. Sed proportio bg ad l'est sicut 
proportio u ad z, ergo proportio e ad ¢ est sicut pro- 
portio u ad z. Sed cum permutaverimus, erit proportio 
u ad e sicut proportio z ad ¢. Sed z potest super bg et gd 
et ¢ potest super bg et bd et linea u est latus cubi et linea 
e est latus trianguli figure habentis xx bases, que a 
spera una continentur. Iam ergo ostensum est, quod 
linee potentis super quamlibet lineam totam divisam 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema et super maiorem ipsius sectionem proportio 
ad lineam potentem super totam lineam et super mi- 
norem eius sectionem est sicut proportio lateris cubi 
ad latus trianguli figure habentis xx bases, que a spera 
una continentur. Et illud est quod demonstrare volui- 
mus. 


IXIV.11] Quod proportio corporis habentis duodecim 
bases ad corpus habens xx bases sit sicut proportio 
lateris cubi ad latus figure habentis xx bases que ab 
una continentur spera demonstrare. 


Probatio eius: Quoniam circuli qui continent penta- 
gonum corporis duodecim basium et triangulum fi- 
gure habentis xx bases, que in una spera consistunt, 
sunt equales. Equales autem sunt circuli quorum 
elongationes in spera a centro sunt equales. Ergo per- 
pendiculares producte a centro spere ad equalium cir- 
culorum superficies et cadunt super centra horum cir- 
culorum et sunt perpendiculares que a centro spere 
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cadunt super superficies circulorum continentium 
pentagonos figure habentis duodecim bases et super 
superficies circulorum continentium triangulos figure 
habentis xx bases, sunt equales. Cum ergo he perpen- 
diculares fuerint equales, erunt altitudines piramidum, 
quarum bases sunt pentagoni figure habentis duode- 
cim bases et summitas centrum spere et piramidum 
quarum bases sunt trianguli figure habentis xx bases et 
summitas centrum spere, equales. Sed piramidum 
equalium altitudinum ad invicem proportio est sicut 
proportio basium earum inter se vicissim. Ergo pro- 
portio piramidis cuius basis est pentagonus figure ha- 
bentis duodecim bases ad piramidem cuius basis est 
triangulus figure habentis xx bases quarum cacumen 
est centrum spere est sicut proportio pentagoni figure 
habentis duodecim bases ad triangulum figure haben- 
tis xx bases. Similiter ergo erit proportio duodecupli 
pentagoni figure habentis duodecim bases ad vigincu- 
plum trianguli figure habentis xx bases sicut proportio 
duodecim piramidum quarum bases sunt pentagoni 
figure habentis duodecim bases et cacumen punctum 
centri spere continentis pentagonum figure habentis 
duodecim bases ad viginti piramides quarum bases 
sunt trianguli figure habentis xx bases et cacumen cen- 
trum spere continentis triangulum figure habentis xx 
bases que etiam continet corpus duodecim basium. 
Sed duodecuplum pentagoni figure habentis duode- 
cim bases est equalis superficiei figure habentis duode- 
cim bases et duodecim piramides quarum bases sunt 
pentagoni illi et cacumen punctum, quod prediximus, 
Sunt equales corpori duodecim basium. Et vigincu- 
plum trianguli figure habentis xx bases est equale 
superficiei figure habentis xx bases et viginti piramides 
quarum bases sunt trianguli illi et cacumen punctum, 
quod prediximus, sunt equales corpori xx basium. 
Ergo proportio superficiei figure habentis duodecim 
bases ad superficiem figure habentis xx bases que sunt 
in spera una est sicut proportio corporis habentis 
duodecim bases ad corpus habens xx bases. Sed iam 
fuit declaratum, quod proportio superficiei figure ha- 
bentis duodecim bases ad superficiem figure habentis 
xx bases, que ab una comprehenduntur spera, est sicut 
proportio lateris cubi qui in illa consistit spera ad latus 
trianguli figure habentis xx bases. Ergo proportio cor- 
poris habentis duodecim bases ad corpus habens xx 
bases, que in una consistunt spera, est sicut proportio 
lateris cubi qui in illa existit spera ad latus trianguli 
figure habentis xx bases. Et illud est quod demonstra- 
re voluimus. 


[XIV.12] Quod omnia accidentia que uni linee secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extrema 
divise accidunt omni linee secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema divise accidant de- 
monstrare. 


Exempli causa: Sit linea ab secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema divisa in puncto g 


cuius maior sectio sit ag. Et dividam aliam lineam 
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videlicet de secundum illam divisionem, scilicet, se- 
cundum proportionem habentem medium et duo ex- 
trema in puncto z cuius maior sectio sit dz. Dico igitur, 
quod omnia accidentia, que linee ab accidunt, acci- 
dunt linee de. 

Probatio eius: Quoniam linea ab est divisa secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema, 
ergo proportio ab ad ag est sicut proportio ag ad gb. 
Sed linea de est divisa secundum hanc proportionem, 
ergo proportio de ad dz est sicut proportio dz ad ze. 
Ergo proportio ab ad ag que est ipsius maior sectio est 
sicut proportio linee de ad lineam dz que est eius ma- 
ior sectio, sicut ante hoc est declaratum. Quod autem 
fit ex multiplicatione ab in bg est equale ei quod fit ex 
multiplicatione ag in se ipsam. Similiter ergo quod fit 
ex multiplicatione de in ez equale est ei quod fit ex 
multiplicatione dz in se ipsam. Similiter ergo propor- 
tio eius quod fit ex multiplicatione ab in bg ad illud 
quod fit ex multiplicatione ag in se ipsam est sicut 
proportio eius quod fit ex de in ez ad illud quod fit ex 
multiplicatione dz in se ipsam quoniam proportio ab 
ad ag est sicut proportio eius quod est ex multiplica- 
tione ab in ag ad illud quod est ex multiplicatione ag in 
se ipsam eo quod ag sit eis simul communis. Et pro- 
portio de ad dz est sicut proportio eius quod est ex de 
in dz ad illud quod est ex multiplicatione dz in se 
ipsam eo quod dz sit eis simul communis. Et quia 
proportio ab ad ag est sicut proportio de ad dz, ergo 
proportio quadrupli eius quod fit ex ab in bg ad illud 
quod fit ex ag in se ipsam est sicut proportio quadrupli 
eius quod fit ex de in ez ad illud quod fit ex dz in se 
ipsam. Similiter quoque cum coniunxerimus, erit pro- 
portio eius quod est ex quadruplo ab in bg cum eo 
quod est ex ag in se ipsam ad illud quod est ex ag in se 
ipsam sicut proportio quadrupli quod est ex de in ez 
cum eo quod est ex dz in se ipsam ad illud quod est ex 
dz in se ipsam. Et similiter erit proportio quadrato- 
rum que fiunt ex duabus lineis ab et bg cum coniun- 
guntur ad quadratum quod fit ex ag sicut proportio 
quadratorum que fiunt ex duabus lineis de et ez cum 
coniunguntur ad quadratum quod est ex dz. Et erit 
similiter duarum linearum coniunctarum proportio ab 
et bg ad ag sicut proportio duarum linearum coniunc- 
tarum de et ez ad dz. Cum autem coniungentur, erit 
proportio duarum linearum coniunctarum ab; bg cum 
ag ad ag sicut proportio linearum coniunctarum de et 
ez cum dz ad dz. Sed due linee ab; bg cum linea ag sunt 
duplum linee ab, ergo etiam due linee de; ez cum dz 
sunt duplum linee de. Sed secundum conversionem 
erit proportio abg et ga ad bg sicut proportio dez et dz 
ad ez. Sed cum assumpserimus medietatem anteceden- 
tium, erit proportio ab ad ag sicut proportio de ad dz. 
Et similiter erit proportio ag ad gb sicut proportio dz 
ad ze. Cum autem permutaverimus, erit proportio ab 
ad de sicut proportio ag ad dz et sicut proportio 5g ad 
ez. Iam ergo declaratum est, quod omnia accidentia 
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que uni linee secundum proportionem habentem me- 
dium et duo extrema divise accidunt, accidunt omni 
linee divise secundum proportionem habentem me- 


dium et duo extrema. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


Iam igitur declaratum est, quod proportio linee que 
potest super quamlibet lineam divisam secundum 
proportionem habentem medium et duo extrema 
super ipsam scilicet totam et maiorem eius sectionem 
ad lineam que potest super totam lineam et super mi- 
norem eius sectionem est sicut proportio lateris cubi 
ad latus figure habentis xx bases que in spera una 
signantur. 

Et est ostensum, quod proportio superficiei figure 
habentis duodecim bases ad superficiem figure haben- 
tis xx bases que in una sunt spera est sicut proportio 
lateris cubi qui ab illa continetur spera ad latus figure 
habentis xx bases. 

Est etiam ostensum, quod proportio superficiei fi- 
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gure habentis duodecim bases ad superficiem figure 
habentis xx bases que sunt in spera una est sicut pro- 
portio corporis habentis duodecim bases ad corpus 
habens xx bases. 

Et etiam declaratum est, quod proportio corporis 
habentis duodecim bases ad corpus habens xx bases, 
que a spera una continentur, est sicut proportio lateris 
cubi contenti ab illa spera ad latus trianguli figure 
habentis xx bases. 

Sequitur etiam post hec, quod proportio omnis li- 
nee potentis super lineam secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema divisam et super 
maiorem eius sectionem ad lineam potentem super 
totam lineam et super minorem ipsius sectionem est 
sicut proportio corporis habentis duodecim bases ad 
corpus habens xx bases, que a spera una continentur. 


Pars quarta decima quam Assicolaus edidit utilis li- 
bro Euclidis explicit. 
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[LIBER XV] 


INCIPIT PARS xv? 
ASSICOLAO EDITA LIBRO EUCLIDIS UTILIS. 


[XV.1] Intra datum cubum corpus quattuor bases 
triangulas equales et equilateras habens signare. 


Exempli causa: Sit datus cubus abgdeuzh, producam 
itaque ag et az et gz et ae et eg et ez. Dico igitur, quod 
iam fecimus corpus habens quattuor bases triangulas 
equales et equilateras quod est corpus agze. 

Probatio eius: Quoniam ag iam subtensa est angulo 
adg recto et az subtenditur angulo recto adz et gz est 
subtensa angulo recto gdz et ae subtenditur recto 
angulo abe et ge est subtensa angulo recto gbe et ez 
subtenditur angulo recto euz et linee ad; dz; dg; ab; gb; 
be; eu; uz sunt equales, ergo linee ag et gz et za et ae et eg 
et ez sunt equales. Ergo trianguli agz; gae; eza; ezg sunt 
equales. Ergo corpus agze quattuor bases triangulas 
equales et equilateras habet cuius quidem bases sunt 
trianguli agz et aez et gez et aeg. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[XV.2] Intra corpus quattuor bases triangulas equilate- 
ras habens figuram corpoream octo bases triangulas 
equilateras habentem describere. 


Exempli causa: Sit corpus quattuor bases triangulas 
equales et equilateras habens corpus abgd cuius basis sit 
triangulus abg et angulus cacuminis sit punctum d. 
Dividam itaque unumquodque laterum eius in duo 
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media in punctis e; u; z; h; t; l. Et protraham lineas ez; 
zu; ue; ht; tl; lh; he; hz; et; zl; tu; ul. Dico igitur, quod 
iam signavimus intra corpus abgd corpus octo bases 
triangulas equales et equilateras habens. 

Probatio eius: Quoniam linee Al; ht; hz; he; uz; ue; ut; 
ul; ez; et; zl; tl sunt equales eo quod ipse subtendantur 
angulis equalibus qui ab equalibus continentur lineis 
et sunt anguli corporis abgd qui ideo sunt equales. 
Quoniam bases eius triangule sunt ex equalibus lineis 
et linee protracte subtense angulis sunt equidistantes 
basibus triangulorum quorum angulis subtenduntur 
ergo trianguli inde provenientes sunt similes et sunt 
similes triangulis corporis quattuor bases habentis, 
ergo linee trianguli zeh equidistant lineis trianguli bdg, 
scilicet, linea eh equidistat linee db et linea zh equidistat 
linee gd et linea ze equidistat linee gb. Et similiter linee 
trianguli ezu equidistant lineis trianguli abg, et linee 
trianguli hz! equidistant lineis trianguli adg, et linee 
trianguli ult equidistant lineis trianguli bdg, et linee 
trianguli het equidistant lineis trianguli adb, et linee 
trianguli At equidistant etiam lineis trianguli abg. Ergo 
corpus Aetulz habet octo bases equalium linearum et 
angulorum, trianguli quoque sunt equilateri. Sed 
equales trianguli eius sunt zhl; lht; the; ehz et quattuor 
trianguli eis oppositi sunt trianguli tue; euz; zul; tul. Et 
quattuor latera quadrata que medium eius continent 
que sunt bases triangulorum sunt latera ¢/; lz; ze; et et 
duo anguli cacuminum acuti sunt puncta À et u. Iam 
ergo descripsimus intra corpus abgd quattuor habens 
bases corpus habens octo bases triangulas equilateras. 
Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XV.3] Intra datum cubum corpus habens octo bases 
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Exempli causa: Sit cubus datus cubus abgdeuzh cuius 
sex quadrate superficies sint superficies abgd que est 
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superior eius et superficies euzh que est eius inferior 
superficies equidistans superiori superficiei abgd et 
superficies aehd equidistans superficiei bgzu et superfi- 
cies abue equidistans superficiei hdgz. Signabo itaque in 
unaquaque sex superficierum eius punctum in quo 
illius superficiei diametri se secant. Signabo itaque 
punctum quod est in quadrato abgd nota m, et in 
quadrato euzh nota s, et in quadrato abue nota i, et in 
quadrato hdgz nota /, et in quadrato aedh nota t, et in 
quadrato 5gzu nota k. Et producam lineas it; tl; Ik; ki; 
im; is; mt; ts; lm; ls; km; ks. Dico igitur, quod iam 
descripsimus intra cubum abgdeuzh corpus habens octo 
bases quod est corpus ikltms. 

Probatio eius: Quoniam punctum ¢ est punctum in 
quo diametri superficiei aehd se secant, protraham 
supra ipsum lineam equidistantem duobus lateribus 
ae; dh que sit linea géf et lineam aliam equidistantem 
duobus lateribus ad et Ae que sit linea ctn. Sed superfi- 
cies adhe est equidistantium laterum et rectorum angu- 
lorum et linea cn est in superficie dhea et est equi- 
distans linee da et iam cecidit super eas linea ft, ergo 
duo anguli aft et ftc sunt equales duobus rectis angulis. 
Sed angulus aft est rectus, ergo angulus fic est rectus. 
Et similiter linea 9éf equidistat linee ae et sunt in super- 
ficie adhe et iam cecidit super eas linea tc, ergo duo 
anguli act et cfg sunt equales duobus rectis angulis. Sed 
iam fuit ostensum, quod angulus act est rectus, ergo 
angulus ctg est rectus. Ergo linea gtf secat lineam ctn 
super rectos angulos. Sed superficies adhe est equalium 
laterum, ergo similiter erunt linee tg et tf et tc et tn 
equales. Similiter quoque in omnibus superficiebus 
cubi, cum tu extimaveris secundum hanc dispositio- 
nem, erunt omnes linee, que protrahuntur a punctis 
in quibus diametri earum se secant ad latera earum et 
equidistant lateribus ipsarum, equales. Et erunt etiam 
omnes due linee ex eis in duabus superficiebus sese 
contingentibus coniuncte super rectos angulos quo- 
niam una duarum superficierum sese contingentium 
est super aliam super rectos angulos, ergo erunt linee 
que coniungunt spatium quod est inter omnia duo 
punctorum in quibus diametri se secant equales. Ergo 
erunt linee it; ik; im; is; tl; lh; tm; ts; lm; ls; km; ks 
equales. Ergo erunt anguli ab eis contenti equales. 
Ergo trianguli itm; kml; imt; imk; skl; sit; slt; ski sunt 
equilateri. lam ergo descripsimus corpus habens octo 
bases quod est illud supra quod sunt ikltms quod in 
cubo dato abgdeuzh constituere voluimus. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[XV.4] Intra datum corpus habens octo bases equales 
cubum signare. 


Exempli causa: Sit corpus habens octo bases corpus 
abugde et sint trianguli equilateri trianguli aeb; deg; geb; 
udg; ugb; uda; bua; aed. Et inveniam centra triangulo- 
rum sitque centrum trianguli ade punctum z et cen- 
trum deg sit punctum h et geb sit punctum ¢ et bea sit 
punctum i et aud sit punctum / et dug sit punctum m et 
gub sit punctum n et bua sit punctum 4. Protraham 
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autem lineas zi; it; th; hz; lh; lz; nm; ml; ih; nk; mh; nt. 
Dico igitur, quod iam signavimus intra corpus abugde 
datum habens octo bases cubum qui est cubus zAtikImn. 

Probatio eius: Quoniam si protraxero a punctis que 
sunt centra triangulorum que scilicet sunt puncta z; i; 
t;h;l;k; n;m perpendiculares ad latera triangulorum 
eorum, erunt equales perpendiculares. Et erunt anguli 
qui proveniunt ex contactu illarum perpendicularium 
ab uno triangulo ad alium productarum equales, quo- 
niam anguli qui proveniunt ex contactu superficierum 
triangulorum figure habentis octo bases sunt equales. 
Ergo erunt linee illis angulis subiecte equales que sunt 
linee protracte a z ad i et ab i ad t eta t ad h et ab h ad 
metaladketakadnetanadmetamadletabiad 
ketanadtetazad/et ab had z. Que ideo sunt 
equales quoniam angulis equalibus subtenduntur et 
perpendiculares quibus anguli illi continentur sunt 
equales. Et anguli qui ab illis lineis equalibus conti- 
nentur supra quas sunt zi et it et th et hm et lk; kn; nm; 
ml; ik; nt; zl; hz sunt etiam equales, quoniam elongatio 
t et z ab e est una. Et angulus qui est ex tez est equalis 
angulo qui est ex ieh quoniam elongatio i et h ab e est 
una et est equalis elongationi ¢; z ab e. Si ergo protra- 
hatur linea a ¢ ad z et alia linea ab i ad A, erunt equales. 
Ergo quadratum izht est rectorum angulorum et equi- 
laterum. Et similiter omnia quadrata A/mn et iknt et zikl 
et inmh et zimh sunt equalia et equilatera et orthogonia, 
ergo omnia sex quadrata sunt equalia et orthogonia et 
equilatera. Ergo corpus ithklmnz est cubus et est intra 
corpus habens bases octo factum. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


[XV.5] Intra datum corpus habens xx bases corpus ha- 
bens duodecim bases describere. 


Exempli causa: Sit corpus datum xx bases habens 
corpus abgdeuzhtikl et trianguli xx sint trianguli abu; 
aue; aed; adg; agb; bkz; zuh; het; tdi; igk; kbg; gid; dte; 
ehu; uzb; ihz; izk; lki; lit; ith. inveniam itaque cuiusque 
trianguli centrum que erunt note habentes 4 et protra- 
ham ab omni 7 ad omnem q lineam que erunt linee qq. 
Dico igitur, quod iam descripsimus intra corpus ha- 
bens xx bases corpus habens duodecim bases quod est 
corpus continens pentagonos quorum angulis supra- 
scribitur 4. 

Probatio eius: Quoniam elongationes centrorum tri- 
angulorum que sunt ad invicem inter ea sunt equales, 
ergo linee que ab uno ad aliud protrahuntur sunt 
equales. Latera ergo pentagonorum qui inde prove- 
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niunt sunt equalia. Anguli quoque similiter sunt equa- 
les. Et etiam quia corporis habentis xx bases triangulas 
omnes superficies continent sexaginta equales angulos 
quoniam quisque triangulus ex eis habet tres angulos 
equales et in corpore sunt xx trianguli, ergo anguli qui 
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sunt in corpore habente xx bases sunt sexaginta anguli 
equales. Sed omnes quinque eorum ad unum con- 
currunt punctum ex quibus unus corporeus provenit 
angulus. Erunt ergo corporis habentis xx bases anguli 
corporei duodecim. Erit ergo unusquisque illorum 
angulorum centrum alicuius pentagonorum corporis 
habentis duodecim bases. Et quia corporis habentis 
duodecim bases superficies continent angulos equales 
sexaginta quorum omnes tres ad unum concurrunt 
punctum et provenit ex eis angulus corporeus, ergo 
erunt anguli corporei corporis habentis duodecim 
bases viginti. Et erit unusquisque angulus pentagoni 
eius in punctis 4 que sunt centra triangulorum corpo- 
ris habentis xx bases. Sed linee que protrahuntur a 
punctis que sunt centra triangulorum corporis haben- 
tis xx bases vicissim scilicet ab uno ad aliud sunt equa- 
les. Corpus ergo proveniens ex illis lineis et angulis 
erit habens duodecim bases pentagonales equilateras 
et equalium angulorum. Et illud est quod demonstra- 
re voluimus. 


Expletus est liber Euclidis simul cum duabus parti- 
bus ab Assicolao editis cuius partes sunt quindecim. 
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[SCHOLIA] 


[I] In scriptis que transtulit Ysaac hoc quod sequitur 
invenitur post figuram vicessimam primam libri Eucli- 
dis in qua ponuntur latera quinque figurarum et pro- 
portiones earum. Repperi hoc: Dico, quod non est 
figura corporea continens superficies equilateras et 
orthogonas ad invicem preter eas, quas nominavi. 
Probatio eius: Quoniam non est possibile ut sit essen- 
tia anguli corporei ex duobus triangulis neque ex aliis 
duabus superficiebus. Sed ex tribus triangulis potest 
esse. Ex tribus ergo triangulis constat angulus figure 
ignis. Et ex quattuor triangulis constat essentia anguli 
figure habentis octo bases. Et substantia anguli figure 
habentis xx bases constat ex quinque triangulis. Ne- 
que constat ex sex triangulis equilateris et equalium 
angulorum, quoniam concurrerent ad unum punctum 
ad essentiam anguli corporei quod est impossibile, 
cum fuerit angulus trianguli equilateri due tertie unius 
recti anguli. Hoc enim si esset, anguli sex essent equa- 
les quattuor rectis angulis, quod est impossibile. Ideo 
quod anguli ex quibus omnis corporeus constat angu- 
lus est minor quattuor rectis angulis. Et similiter non 
etiam erit substantia anguli corporei ex pluribus angu- 
lis superficialibus quam quinque. Ex tribus quoque 
quadratis erit essentia anguli cubi. Et neque erit essen- 
tia anguli corporei ex quattuor quadratis quod ideo 
etiam est, quoniam anguli quattuor quattuor quadra- 
torum sunt quattuor recti. Ex tribus autem pentagonis 
equilateris et equalium angulorum constat essentia fi- 
gure habentis duodecim bases. Sed ex quattuor pen- 
tagonis non erit essentia corporei anguli eius. Quod 
est ideo quoniam angulus pentagoni equilateri et 
equalium angulorum est rectus et quinta recti. Erunt 
ergo quattuor plus quattuor rectis angulis, quod est 
impossibile. Angulus enim corporeus non constat ex 
angulis figurarum que plures habent angulos quam 
pentagonus. Non est ergo possibile, ut fit figura cor- 
porea continens superficies equilateras et equalium 
angulorum preter eas quinque, quas nominavimus. 


Quod autem angulus pentagoni equilateri et equa- 
lium angulorum sit rectus et quinta recti hoc modo 
declaratur: Sit pentagonus equilaterus et equalium 
angulorum abgde super quem describam circulum. Et 
ponam ut sit centrum eius punctum z. Et protraham 
lineas za; zb; zg; zd; ze. Linee ergo iste dividunt angu- 
los pentagoni qui sunt anguli a; b; g; d; e in duo media 
quemque scilicet eorum in duo media. 
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Probatio: Et quia anguli qui sunt in puncto z sunt 
equales quattuor rectis angulis et sunt ad invicem 
equales, ergo unus eorum sicut angulus azb est rectus 
minus quinta. Remanent ergo duo anguli zab; zba rec- 
tus et quinta. Sed angulus baz est equalis angulo zg, 
ergo angulus abg qui est angulus pentagoni est rectus 
et quinta. Et similiter unusquisque aliorum est rectus 
et quinta. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[II] Quidam qui vocabatur Iohannes hoc quod sequi- 
tur invenit. Dico, quod non contingit ut in spera figura 
corporea continens superficies equalium angulorum et 
laterum describatur preter has quinque. 

Verbi gratia: Quoniam non contingit ut fiat angulus 
corporeus ex duobus triangulis neque ex duabus aliis 
superficiebus quecumque fuerint superficies. Sed figu- 
re ignis angulus ex tribus componitur triangulis. Et 
angulus figure habentis octo bases componitur ex 
quattuor triangulis. Et angulus figure habentis xx ba- 
ses componitur ex quinque triangulis. Quod autem ex 
sex triangulis equilateris angulus corporeus compona- 
tur, non contingit repperiri. Quoniam eorum coniunc- 
tio est quattuor rectorum angulorum. Sed iam est 
ostensüm, quod omnis angulus corporeus minor est 
quattuor rectis angulis. Ergo iam manifestum est, 
quod angulus corporeus non componitur ex sex tri- 
angulis. Manifestum quoque, quod corporeus angulus 
non componitur ex duobus quadratis, sed ex tribus 
quadratis componitur angulus cubi. Ex quattuor vero 
quadratis non contingit inveniri angulum corporeum, 
quoniam eorum coniunctio est quattuor rectorum 
angulorum. Quod est contrarium et impossibile. Ex 
duobus quoque pentagonis non contingit angulum 
corporeum componi. Ex tribus autem pentagonis 
componitur angulus figure habentis duodecim bases. 
Sed ex quattuor pentagonis non componitur angulus 
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corporeus quoniam, cum angulus pentagoni sit rectus 
et quinta, esset coniunctio angulorum maior quattuor 
rectis angulis. Quod est contrarium et impossibile. 
Neque etiam contingit ut angulus corporeus compo- 
natur ex figuris superficialibus plurium angulorum, 
quoniam angulus corporeus esset maior quattuor rec- 
tis angulis. Quod est contrarium et impossibile. Iam 
ergo manifestum est, quod non est possibile ut in spe- 
ra fiat figura preter has quinque. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 

In fine cuiusdam libri fuit repertum hoc scilicet 
quod hec quinque corpora quattuor elementis refe- 
runtur. Ex quibus habens quattuor bases, quod scilicet 
continet triangulos equales et similes, comparatur igni 
et habens sex bases quadratas equales et similes, com- 
paratur terre et, quod habet bases octo triangulos 
equales et similes, comparatur aeri et habens xx bases 
triangulas equales et similes, comparatur aque et ha- 
bens duodecim bases pentagonales equales et similes, 
comparatur celo. 


[III] Quod in tertia decima figura duodecime partis 
probetur quod zt sit equidistans e& aliter quam ibi con- 
tinetur hoc demonstratur hoc modo, scilicet: 


Quoniam medietas circuli que est ba; ad est equalis 
semicirculo qui est bgd, ergo cum minuerimus arcum 
ed et arcum dk, qui sunt equales, remanebunt arcus be 
et bk equales. Quapropter corde be et bk erunt equales. 
Sed ed est equalis dk, ergo due linee ed et db sunt 
equales duabus lineis kd; db, sed basis be est equalis 
basi bk, ergo duo anguli bde et bdk sunt equales. Sed 
duo anguli dek et dke sunt equales etiam ergo duo 
anguli trianguli deu sunt equales duobus angulis trian- 
guli dku. Et latus quod est inter eos est commune, ergo 
duo trianguli sunt equales. Ergo linea eu est equalis 
linee uA. Sed ek est corda quam linea md a centro m 
protracta in duo media divisit, ergo duo anguli qui 
fiunt in loco divisionis sunt recti. Ergo angulus euh est 
rectus, angulus quoque zhd, ut ostensum est, existit 
rectus. Et quia super duas lineas zt et ek cecidit iam 
linea una et fiunt duo anguli intrinseci qui sunt ab una 
parte recti, ergo ipse sunt equidistantes. Et illud est 
quod demonstrare voluimus. 


[IV] Vide X.21 


[V] Vide X.22. [In fine huius scholii addunt BLMR :] 
Ista duo theoremata debent esse in decimo primum in 
loco vicessimi primi et secundum in loco vicessimi se- 
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cundi. Et illa que sunt in libro sunt illa eadem que 
sunt vicessimum sextum et vicessimum nonum et ideo 
superflua sunt. 


(VI] Volo ostendere quia quando dividitur linea recta 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema proportio linee que potest super quadratum 
factum ex linea tota cum quadrato facto ex sectione 
maiore ad lineam que potest super quadratum factum 
ex linea tota cum quadrato facto ex sectione minore 
est sicut proportio lateris cubi ad latus habentis xx 
bases. 


Verbi gratia: Sit ergo circulus continens pentagonum 
habentis duodecim bases et triangulum habentis xx 
bases, que signantur in spera una, circulus ab et sit 
centrum eius punctum g. Et protraham ex puncto g ad 
lineam continentem circulum lineam bg, quocumque 
modo egrediatur, et dividam ipsam secundum pro- 
portionem habentem medium et duo extrema super 
punctum d et sit divisio maior gd. Ergo linea gd est 
latus decagoni, qui signatur in hoc circulo. Sit ergo 
latus habentis viginti bases linea e et latus habentis 
duodecim bases linea z et latus cubi linea A, ergo linea 
e est latus trianguli equilateri et linea z est latus penta- 
goni, qui continetur in illo circulo, et linea z est sectio 
maior linee ^, quando dividitur secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema. 

Probatio: Quod est quia linea e est equalis lateri tri- 
anguli equilateri, sed latus trianguli equilateri potest 
super triplum quadrati facti ex linea bg. Ergo quadra- 
tum factum ex e est triplum quadrati facti ex linea bg et 
duo quadrata facta ex bg; bd sunt triplum quadrati 
facti ex gd. Cum ergo permutaverimus, erit proportio 
quadrati facti ex e ad duo quadrata facta ex bg; bd 
sicut proportio quadrati facti ex bg ad quadratum fac- 
tum ex gd, sed proportio quadrati facti ex bg ad qua- 
dratum ex gd est sicut proportio quadrati facti ex ad 
quadratum factum ex z. Cum ergo dividitur linea h 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema, tunc sectio maior ex duabus sectionibus eius 
est equalis linee z. Ergo proportio quadrati facti ex 
linea e ad duo quadrata facta ex duabus lineis bg; bd 
est sicut proportio quadrati facti ex h ad quadratum 
factum ex z. Et quando permutaverimus et converte- 
rimus, erit proportio quadrati facti ex h ad quadratum 
factum ex e sicut proportio quadrati facti ex z ad duo 
quadrata facta ex duabus lineis bg; bd. Sed quadratum 
factum ex z est equale duobus quadratis factis ex dua- 
bus lineis bg; gd quod est quia latus pentagoni potest 
super latus exagoni et latus decagoni. Ergo proportio 
quadrati facti ex h ad quadratum factum ex e est sicut 
proportio duorum quadratorum factorum ex bg; gd 
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ad duo quadrata facta ex gb; bd. Sed proportio duo- 
rum quadratorum factorum ex bg; gd ad duo quadrata 
facta ex gb; bd est sicut proportio duorum quadrato- 
rum factorum ex linea tota et ex sectione maiore 
cuiuslibet linee divise secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema ad duo quadrata facta ex 
linea tota et ex sectione minore eius. Ergo proportio h 
ad e est sicut proportio linee que potest super duo 
quadrata facta ex linea tota et ex sectione maiore 
cuiuslibet linee divise secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema ad lineam que potest 
super duo quadrata facta ex linea tota et ex sectione 
minore eius. Sed linea A est latus cubi et linea e est 
latus habentis viginti bases. Ergo quando dividitur li- 
nea aliqua recta secundum proportionem habentem 
medium et duo extrema, tunc proportio linee que 
potest super duo quadrata facta ex linea tota et ex 
sectione maiore ad lineam que potest super duo qua- 
drata facta ex linea tota et ex minore sectione est sicut 
proportio lateris cubi ad latus habentis viginti bases, 
que signantur in spera una. Et illud est quod demon- 
strare voluimus. 
Istud theorema est decimum partis 14e. 


[VII] Quando autem sunt due linee recte et dividuntur 
secundum proportionem habentem medium et duo 
extrema, tunc res quarum rememoratio precessit sunt 
proportionales in eis. Declaratur enim illud sicut 
narro. 


b g a 


Verbi gratia: Dividam enim lineam ab rectam secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extrema 
super punctum g et sit sectio maior ag. Et similiter 
etiam dividam lineam de secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema et sit sectio maior dz. 
Dico ergo, quod proportio totius ab ad sectionem ma- 
iorem que est ag est sicut proportio totius linee de ad 
divisionem maiorem que est dz. 

Probatio eius: Quod est quia superficies quam conti- 
nent due linee ab; bg est equalis quadrato facto ex ag et 
superficies quam continent due linee de; ez est equalis 
quadrato facto ex dz. Ergo proportio superficiei quam 
continent due linee ab; bg ad quadratum factum ex ag 
est sicut proportio superficiei quam continent due li- 
nee de; ez ad quadratum factum ex dz. Et propter illud 
erit proportio quadrupli superficiei quam continent 
due linee ab; bg ad quadratum factum ex ag sicut pro- 
portio quadrupli superficiei quam continent due linee 
de; ez ad quadratum factum ex dz. Et quando compo- 
suerimus, erit proportio quadrupli superficiei quam 
continent due linee ab; bg cum quadrato facto ex ag ad 
quadratum factum ex ag sicut proportio quadrupli 
superficiei quam continent due linee de; ez cum qua- 
drato facto ex dz ad quadratum factum ex dz. Et erit 
propter illud proportio quadrati facti ex duabus lineis 
ab; bg aggregatis ad quadratum factum ex ag sicut pro- 
portio quadrati facti ex duabus lineis de; ez aggregatis 
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ad quadratum factum ex dz. Et erit propter illud pro- 
portio duarum linearum ab; bg aggregatarum ad 
lineam ag sicut proportio duarum linearum de; ez 
aggregatarum ad dz. Et quando composuerimus, erit 
proportio duarum linearum ab; bg cum ag ad ag sicut 
proportio duarum linearum de; ez cum dz ad dz, sed 
due linee a5; bg cum linea ag sunt duplum linee a5 et 
due linee de; ez cum linea dz sunt duplum linee de. 
Cum ergo acceperimus medietatem proportionum, 
erit proportio ab ad ag sicut proportio de ad dz. 

Cum ergo istud iam ostensum sit, tunc ostensum est 
quia quando est aliqua linea recta et dividitur secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extre- 
ma, tunc proportio linee que potest super quadratum 
factum ex linea tota cum quadrato facto ex sectione 
maiore ex duabus sectionibus eius ad lineam que 
potest super quadratum factum ex illa linea tota cum 
quadrato facto ex sectione minore eius est sicut pro- 
portio lateris cubi ad latus habentis xx bases. Et osten- 
sum est etiam, quod proportio lateris cubi ad latus 
habentis viginti bases est sicut proportio superficiei 
habentis duodecim bases ad superficiem habentem vi- 
ginti bases, que signantur in spera una. Et ostensum 
est etiam, quod proportio superficiei habentis duode- 
cim bases ad superficiem habentem viginti bases est 
sicut proportio pentagoni habentis duodecim bases ad 
triangulum habentis viginti bases, quoniam circulus 
qui continet pentagonum habentis duodecim bases est 
equalis circulo qui continet triangulum habentis vigin- 
ti bases. Et est quia si signemus in spera una figuram 
habentem duodecim bases et figuram habentem xx 
bases, tunc proportio habentis duodecim bases ad ha- 
bentem viginti bases est sicut proportio linee potentis 
super quadratum factum ex linea aliqua divisa secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extrema 
cum quadrato facto ex sectione maiore ad lineam que 
potest super quadratum factum ex illa linea divisa cum 
quadrato facto ex divisione minore. Quod est quia 
proportio habentis duodecim bases ad habentem vi- 
ginti bases est sicut proportio superficiei habentis 
duodecim bases ad superficiem habentem viginti ba- 
ses, et proportio superficiei habentis duodecim bases 
ad superficiem habentem viginti bases est sicut pro- 
portio lateris cubi ad latus habentis viginti bases, et 
proportio lateris cubi ad latus habentis viginti bases 
est sicut proportio linee que potest super quadratum 
factum ex linea aliqua quecumque linea sit cum qua- 
drato facto ex sectione maiore ex duabus sectionibus 
illius linee quando est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema ad lineam que 
potest super quadratum factum ex illa linea tota cum 
quadrato facto ex sectione minore eius. Ergo erit pro- 
portio habentis duodecim bases ad habentem viginti 
bases, que continentur in spera una, sicut proportio 
linee que potest super quadratum factum ex linea ali- 
qua quecumque linea sit cum quadrato facto ex sec- 
tione maiore ex duabus sectionibus illius linee quando 
est divisa secundum proportionem habentem medium 
et duo extrema ad lineam que potest super quadratum 
factum ex illa linea tota cum quadrato facto ex sectio- 
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ne minore eius. Hoc theorema est ultimum quarte 
decime partis. 


[VIII] Figure octave partis tertie decime probatio alia 
g gea P P 
quam que est in libro et est propinquior ea et illud est: 


Sem | 


e 


Quia protraham in circulo abge cordam trianguli et est 
linea ab, et lineabo diametrum eius et est ae, et conti- 
nuabo lineam be. Et quoniam arcus ab est tertia circuli 
et arcus be est medietas eius, remanet arcus be sexta. 
Ergo linea be est latus exagoni. Et iam fuit ostensum, 
quia est equalis medietati diametri. Et angulus abe est 
rectus, quoniam est compositus in semicirculo. Ergo 
multiplicatio ae in se que est diametrus est sicut multi- 
plicatio cuiusque duarum que sunt ab; be in se. Sed 
quadratum be est medietas medietatis quadrati diame- 
tri, quoniam be est medietas diametri. Remanet ergo 
quadratum ab tres quarte quadrati diametri, ergo est 
triplum quadrati be. Sed ab est latus trianguli et be est 
medietas diametri. Et illud est declaratio. Et hinc de- 
claratur, quod pars que remanet ex quadrato diametri 
circuli post proiectionem quadrati corde cuiuscumque 
arcus fuerit ex eis est corda arcus reliqui ad comple- 
mentum medietatis. 


[IX] Super nonam figuram tertie decime partis hoc in- 
venitur et ostendam in hac questione quia quando 
continuatur latus exagoni circuli cum latere decagoni 
eius, dividitur linea tota secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema, et sectio maior est 
latus exagoni eius, et minor latus decagoni ipsius. Et 
declaratur ex illo quia quando dividitur latus exagoni 
circuli secundum proportionem habentem medium et 
duo extrema, tunc sectio maior est latus decagoni eius 
secundum quod premissum est in eo quod est ante 
hoc: quod omnis linea que dividitur secundum pro- 
portionem habentem medium et duo extrema et sepa- 
ratur in sectione maiore equale sectioni minori, tunc 
sectio maior dividitur secundum proportionem haben- 
tem medium et duo extrema, nam sectio maior eius est 
sectio minor linee prime. Et illud est cuius voluimus 
demonstrationem. 


[X] Super figuram duodecimam tertie decime partis et 
declaratur ex hac figura quia quando continuatur latus 
pentagoni cum corda sui anguli secundum rectitudi- 
nem, tunc tota linea est divisa secundum proportio- 
nem habentem medium et duo extrema, et sectio eius 
longior est corda anguli pentagoni, et quod corda est 
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divisa secundum proportionem habentem medium et 
duo extrema quando separatur ex ea latus, et quod 
latus est sectio eius longior, et multiplicatio corde in se 
equatur multiplicationi eius in unamquamque suarum 
duarum sectionum, et multiplicatio eius in sectionem 
minorem est sicut multiplicatio sectionis eius longioris 
in se. Fit ergo multiplicatio eius in se equalis multipli- 
cationi eius in sectionem suam longiorem que est latus 
pentagoni et multiplicationi sectionis eius longioris in 
se et illud est equale multiplicationi aggregationis cor- 
de et lateris sicut linea una in latus. Iam ergo verifica- 
tum est, quod multiplicatio corde in se est equalis 
multiplicationi corde et lateris sicut linea una in latus. 
Et declaratur quod quando continuatur latus penta- 
goni cum corda anguli sui secundum rectitudinem, 
tunc tota illa linea est divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema et sectio eius lon- 
gior est corda anguli pentagoni. 


[XI] Et declarabitur iterum quando declarata est de- 
monstratio super hanc questionem quod omnis circu- 
lus cuius diametrus in potentia est rationalis, tunc latus 
pentagoni cadentis in eo est surdum et dicitur minor. 
Et demonstratio illius est quia ponam circulum et dia- 
metrum eius rationalem et faciam cadere in ipso pen- 
tagonum equilaterum et faciam cadere in circulo cuius 
diametrus in potentia est rationalis pentagonum simi- 
lem pentagono qui est in circulo altero. Et quando 
sunt similes, tunc proportio unius eorum ex altero est 
sicut quadratum diametri ex quadrato diametri et 
proportio iterum unius eorum ex altero est sicut qua- 
dratum lateris ex quadrato lateris. Ergo proportio 
quadrati diametri circuli ex quadrato diametri circuli 
est sicut quadratum lateris figure ex quadrato lateris 
figure. Sed quadratum diametri circuli communicat 
quadrato diametri circuli, ergo quadratum lateris 
communicat quadrato lateris. Sed latus figure est mi- 
nor et communicat lateri alterius in potentia, ergo est 
etiam minor. Et iam ostendimus illud in tractatu de- 
cimo, quod omnis linea communicans minori in po- 
tentia est etiam minor. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


[XII] Linea igitur Ål in potentia est rationalis et due 
linee bk; kt, ergo proportio unius earum ad alteram est 
sicut proportio multiplicationis bk in At ex quadrato At. 
Sed bk est quincupla At, ergo multiplicatio bk in At est 
quincuplum quadrati At. Sed quincuplum quadrati At 
est equale quadrato Ål, erit ergo proportio bk ad Al 
sicut proportio Al ad kt. Ergo quadratum bk ex quadra- 
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to Al est sicut quadratum &/ ex quadrato At. Sed qua- 
dratum Å} est quincuplum quadrati At, ergo quadra- 
tum bk est quincuplum quadrati 4/; quincuplum vero 
non invenitur in numero quadrato ad numerum qua- 
dratum. Ergo bk est seiuncta Al in longitudine et com- 
municat ei in potentia. Ostendam ergo, quod bl est 
residuum, longior communicat et est bk et brevior se- 
iungitur. Si ergo bk potest super k/ cum augmento 
quadrati linee seiuncte ei, tunc est residuum quartum. 
Accipiam ergo lineam potentem super eam que sit li- 
nea q, protraham ergo lineam g communicantem Al. 
Sed kl seiuncta est bk, ergo linea ¢ seiungitur bk. Ergo 
linea bl est residuum quartum, sed linea bg et linea ad 
secant se in circulo supra /. Ergo multiplicatio 5/ in lg 
est sicut multiplicatio a/ in /d et est sicut multiplicatio 
dl.in se, quoniam ambe sunt equales. Ergo multiplica- 
tio bl in lg est sicut multiplicatio di in se. Et ponam 
lineam 2d in se sicut multiplicationem linee gb in bl. 
Sed gb est linea rationalis et bl est residuum quartum, 
ergo linea potens super superficiem est minor. Sed 
linea potens super superficiem est bd, ergo linea bd est 
minor. Et illud est quod demonstrare voluimus. 


[XIII] Notandum est, quod omnes iste note sunt figure 
duodecime tertie decime partis. Sed in libro in quo 
inveniuntur iste note est figura in qua ponatur g loco A 
in nostra figura et A loco g. Et quod dicitur hinc de 
proportione bk ad At et ad kl ex dupla proportione 
idest duplicata cum iteratione et ipse ponit lineam bd 
in se potentem super superficiem gb in bl. Verum- 
tamen hoc non debet poni quoniam potest probari 
facile si a puncto A in figura illius libri ubi sunt note 
iste et in nostro a puncto g producatur linea ad punc- 
tum d faciens cum linea 6d angulum rectum. Et sic 
erunt duo trianguli gdb et bdl similes, quoniam angu- 
lus gbd est communis utrique triangulo maiori et mi- 
nori et angulus gdb maioris est rectus et angulus bid 
minoris rectus, ergo est proportio gb ad bd sicut pro- 
portio bd ad dl. Ergo quod fit ex prima in tertiam 
equum est ei quod fit ex media in se. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 


— dd ET 


[XIV] Ostendam, quod quadratum ab est irrationale 
propterea quod duplum superficiei quam continent 
ag; gb et quadratum ab sunt rationale quoniam illud 
est equale duobus quadratis ag; gb. Cum ergo minue- 
rimus duplum superficiei quam continent ag; g et est 
mediale, dico quod quadratum ab est irrationale. Et 
impossibile est aliter esse. Quod si fuerit possibile, 
tunc sit rationale. Sed quando aggregantur due super- 
ficies quarum una est rationalis et altera medialis, tunc 
quod super illud est una quattuor linearum irrationa- 
lium. Sed unaqueque quattuor linearum est irrationa- 
lis in longitudine et in potentia, ergo linea que potest 
super superficiem, que est equalis duplo superficiei ag 
in gb et quadrato ab que etiam est equalis duobus qua- 
dratis ag; gb est irrationalis in potentia. Hoc autem est 
impossibile, quoniam duo quadrata sunt rationalia et 
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duplum superficiei ag in gb et quadratum ab sunt ra- 
tionale, ergo linea ab est surda. 

Probatio alia: quia si quadratum ab non est irratio- 
nale, tunc sit rationale. Ergo duo quadrata que fiunt 
ex ab; bg sunt rationalia et sunt seiuncta duplo superfi- 
ciei ab in bg, quoniam due linee ab; bg sunt rationales 
in potentia et in ea tantum communicantes. Nam si 
essent communicantes in longitudine, esset tota ag 
communicans utrique earum, quod est impossibile. 
Cum ergo componemus duplum superficiei ab in bg et 
duo quadrata, erit illud totum incommunicans duo- 
bus quadratis que fiunt ex ab; bg. Sed illa duo quadra- 
ta sunt rationalia, ergo duplum superficiei et duo qua- 
drata coniuncta sunt irrationale. Quod est impossibile, 
quia illud totum est equale quadrato ag, quod positum 
fuit rationale. 


[XV] Nota in figura vigessima tertia partis undecime 
quod triangulus mnl circa quem describitur circulus 
mni potest esse oxigonius triangulus et ambligonius et 
orthogonius. Et probatio Euclidis est in oxigonio tan- 
tum. Nos vero ostendamus quomodo sit probandum 
quando est orthogonius primo, deinde quando est 
ambligonius. 


Verbi gratia: Si ergo fuerit rectangulus, tunc ipse ca- 
dit in semicirculo a cuius centro protraham lineam ad 
angulum rectum. Et probabo, quod impossibile est 
medietatem diametri esse equalem vel maiorem linea 
ab. Quia si medietas diametri fuerit equalis linee ab et 
alia medietas linee ag et tota diametrus eius est equalis 
bg, ergo 5g est equalis duabus lineis ab; ag. Quod est 
contrarium, quoniam omnia duo latera cuiuslibet tri- 
anguli coniuncta sunt longius tertio. Eodem modo 
probabitur, quod dg est maior utraque, quod similiter 
est impossibile. Ergo ab est maior medietate diametri. 
Cetera vero non mutantur. 

Si vero ambligonius fuerit, tunc centrum circuli ca- 
dit extra triangulum mni quod sit punctum s et produ- 
cam lineas sl; sm; sn. Dico ergo, quod impossibile est 
lineam s/ esse equalem vel maiorem linea ab. 


Probatio eius: Quia ponam lineam n/ equalem linee gb 
et mn equalem zd et im equalem Ah et quia sn; sm sunt 
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equales duabus lineis de; ez et basis est equalis basi, 
ergo angulus dez est equalis angulo nsm et similiter 
angulus Atk est equalis angulo msl. Sed angulus bag est 
equalis angulo nsl, quia due linee ba; ag sunt equales 
duabus lineis ns; sl et basis bg est equalis basi nl. Ergo 
angulus bag est equalis duobus angulis dez et htk. Quod 
est impossibile, quia positum fuit quod duo ex eis sunt 
maius tertio. Ergo ab non est equalis medietati diame- 
tri circuli mnl. 


/\ A A 
g b z d k“ h 


Dispositio alia: Dico etiam, quod medietas diametri 
non est maior linea ab quod sic piobatur. Faciam tri- 
angulum dbf equalem triangulo abg, et in puncto d 
linee df constituam angulum equalem angulo dez qui 
sit fdr, et ponam lineam dr equalem linee ab, et pro- 
traham duas lineas rf; rb, et describam circa triangu- 
lum 7b circulum comprehendentem ipsum qui sit cir- 
culus rfb. Et quia due linee df; dr sunt equales lineis ed; 
ez et angulus fdr est equalis angulo dez, ergo basis dz 
est equalis basi rf. Et quia duo anguli bag; dez sunt 
maius angulo htk, ergo angulus bdr est maior angulo 
htk. Sed due linee bd; dr sunt equales duabus lineis At; 
th, ergo basis br est maior hk. Sed due linee bf; fr sunt 
equales duabus lineis nl; nm et basis br est maior Im 
que est equalis hk, ergo angulus 5fr est maior angulo 
mnl. Faciam ergo angulum in puncto f linee bf equalem 
angulo mnl qui sit fg, et ponam lineam gf equalem 
linee fr, et protraham lineam qb. Et quia due linee 5f; 
Jq sunt equales duabus lineis in; nm et angulus bf est 
equalis angulo mnl, ergo basis qb est equalis basi [m et 
triangulus 6/9 triangulo nml, circuli ergo ipsos com- 
prehendentes sunt equales et hoc probatur per quin- 
tum theorema libri quarti. Describam ergo circa tri- 
angulum 6/9 circulum fq. Si ergo diametrus circuli bfg 
fuerit minor diametro circuli bfr, cum diametrus circu- 
li bfg sit equalis diametro circuli mn/ cuius medietas est 
linea sn et medietas diametri circuli bfr sit equalis linee 
ab, tunc probatum erit, quod impossibile est lineam sn 
esse maiorem linea ab. Sequitur ergo ut sit minor ea. 
Protraham ergo lineam 54 secundum rectitudinem us- 
que ad punctum o et producam lineam of, erit ergo 
angulus extrinsecus bgf trianguli fog maior intrinseco 
sibi opposito qui est gof. Sed angulus qui est super 
centrum est duplus eius qui est super circumferentiam, 
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ergo angulus qui est super centrum circuli b/g est ma- 
ior eo qui est super centrum circuli fr. Producam 
ergo a puncto d quod est centrum circuli bfr perpendi- 
cularem ad lineam bf que sit dk, ergo centrum utrius- 
que circuli consistit in linea dk. Dico ergo, quod ipsum 
consistit inter punctum d et punctum Å. Quia si ipsum 
est ultra punctum d, tunc cum protrahentur ab eo due 
linee ad duo puncta 5f erit angulus bdf maior eo. Sed 
iam fuit probatum contrarium, ergo ipsum cadit inter 
duo puncta dk. Quando ergo producentur ab eo due 
linee ad duo puncta bf, concurrent infra triangulum 
bdf, ergo diametrus circuli bfg est minor diametro cir- 
culi 6fr. Et hoc est quod demonstrare voluimus. 


[XVI] Hec probatio necessaria est in figura duodecima 
partis duodecime. 

Quod proportio piramidis ezhtmn ad piramidem 
ezhtms sit sicut proportio mn ad sm sic probatur: Pro- 
traham enim lineas utriusque piramidis, ergo propor- 
tio trianguli nmA ad triangulum smh est sicut proportio 
nm ad sm quoniam eorum altitudo est una. Et propor- 
tio trianguli nmh ad triangulum smh est sicut proportio 
piramidis, cuius basis est triangulus nmh et caput punc- 
tum /, ad piramidem, cuius basis est triangulus smh et 
caput punctum /, quia earum altitudo est una. Ergo 
proportio piramidis cuius basis est triangulus nmh et 
caput punctum ¢ ad piramidem cuius basis est triangu- 
lus smh et caput punctum ¢ est sicut proportio nm ad 
sm. Et sic probatur in aliis piramidibus, quod earum 
proportio sit sicut proportio nm ad sm. Sed proportio 
unius antecedentis ad unum de consequentibus est 
sicut proportio omnium ad omnia. Ergo proportio 
piramidis ezhtmn ad piramidem ezhtms est sicut propor- 
tio nm ad sm. 


XVII] Istud est super secundam figuram partis tertie 
decime et declaratur ex hac questione cum iam eriga- 
tur demonstratio super ipsam quod omnes due linee 
quarum unaqueque dividitur secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema, tunc erit proportio 
linee ex divisione maiore sicut proportio linee alterius 
ex divisione maiore. Et declaratio huius est quoniam 
egreditur quod quadratum sectionis maioris cum me- 
dictate linee est quincuplum quadrati medietatis linee 
et similiter revolvitur omni linee que dividitur secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extre- 
ma, crunt ergo quadrata proportionalia quoniam 
omne quadratum est quincuplum quadrati medietatis 
linee. Cum ergo declaretur ex eo quod diximus quod 
proportio linee ex sectione maiore est sicut proportio 
linee ex sectione maiore, declaratur quod proportio 
sectionis maioris ex minore est sicut maioris ex mino- 
re. Et illud est cuius voluimus declarationem. Et de- 
clarantur per illud permutatio proportionis et compo- 
sitio ct contrarium et conversio et separatio et omne 
quod invenitur in proportionibus. Declaratur ergo 
inde quod omnes due linee quarum unaqueque divi- 
ditur secundum proportionem habentem medium et 
duo extrema, tunc proportionalitas est linearum et 
corporum cuiusque earum ad alteram. 
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CRITICAL APPARATUS 


7. ante Ea add. R Geometria euclidis et ....tredecim et.... / 
qua] quo R / 12. propositionem] positionem MP / 14. Pars... 
incipit om. LP. 

30. ipsius] suis M / 34. oppositione] positione M / 39. ante 
quarum add. LP et / 47. lineam] positam B / 56-57. ante 
circumferentia add. LP ex. 

24. per] super B; om. L. / 32-33. minore] minor MP / 33. 
maiore] maior MP / 35. trilatere] tibi latere L/ 37. quattuor] 
quatuor LMP / 38-39. quattuor] quatuor LMP / 41. habet] 
habent BLMR / 44. est om. MP / 45. laterum] linearum L / 
16. tria habentium ¢r. P / 47. rectangulus} rectilineus R / ante 
cuius scr. et del. R rectilineus / 50. omnes tres tr. P / 52. 
quattuor] quatuor LMP / 57. rombus] rumbus LR / sunt] est 
B / 58. similis] similes L / rombo] rumbo LMR / post rombo 
add. LP idest romboides. 

l. eius om. P / 6. utrasque ] utraque M / 7. pro bis R / 8. 
earum] eorum M / post concurrent add. P hee sunt peticiones 
/ 15. producatur] perducatur P / 16. super] secundum B / 19. 
post centrum add. B alterius / 22. sunt] sint M / 23. recta om. 
M / 27. coniungentur] coniungantur P / 30. post conceptiones 
add. L sunt hee / 43. equalia] inequalia P / 47. superponitur] 
supponitur BMR. 

14. Huius] cuius BLMR / 17. igitur om. MP / 19. eidem] 
eiusdem P / 38. Sit] Sint P / 40. me] ita M / 49. a om. L / 59. g) 
zR/z)gR. 

24. iungam] adiungam R / 26. a om. MR. 33. z] d BLR / 38. 
duobus) duorum P / 45. erunt] sunt P / 59. equale] equa P. 

2. esse om. MP / 17. ante super add. PR etiam / punctum] e M / 
20. post est add. MP propter hoc / propter hoc om. MP / 20- 
21. ei equalis ir. P / 26. quorum] quo M / 28. qui a] quia P / 
30. latus om. L / 85-36. voluimus] intendimus LP. 

3. post Probatio add. M eius / Et om. M / 5. ante a z add. P et / 
illarum] earum L / 21. triangulus] angulus M / 26. angulus] 
triangulus BLMPR / angulo] triangulo BLMPR / 30. preterea] 
propterea P / 33. supra] super P / laterum om. L / 57-58. 
minori ....ag om. L. 

4. est om. MP / Similiter] Sic B / 4-5. ostenditur] ostendetur B 
/ 14. sint] fuit LMPR / 29. eis] eas P / 58. equalia] equales B. 
14. basis] basi BLPR / 29. edz] dez P / 31. quodque] quoque 
MP. 

2. post media scr. et del. P divisum fore / 22. divisisse] dividisse 
L / 28. duo om. L / 29. media] medio L / d om. M / demon- 
strare] facere BLM / 46. b] d R / 51. g'] d R / 56. basi] basis 
LR; et basis MP / 58. equatur om. P. 

28. et om. P / producam] producas M / 29. gh om. P / 42. 
producta] prodyctam P. 

5. recti] erecti M / 8. dbe} bde L / 14. proveniunt] provenerunt 
R / 19. fiant] fiunt P / 20. ante duobus scr. et del. R duobus / 
39. sit] sint L / 40. recta] rectam R / 49. ostendetur] ostendi- 
tur L / 50. linea] linee L / 51. ante igitur add. M ergo / 59. post 
duarum add. M rectarum. 

16. fore om. MP / 24-25. constitutis .... aeg om. P / 25. reiecto] 
regecto R / 27. scitur om. M / 35-36. protrahatur] protrahitur 
B; protrahantur M / 51. protrahatur] protrahitur B / 59. b) z 
L/60.z!] b L. 

2. e] g R / 4-5. ante existunt scr. et del. R existiti / 9. quibus] 
cuius P / 18. opponuntur] opponitur P / 21. abg) agb P / 24- 
25. angulorum] triangulorum BLMPR / 43. et bag om. P / 44. 
b!] d B/ 51. continetur] continet R / agb] abg P / 54. autem] aut 
P/ 57. Eodem quoque] eodemque L- 
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1. protrahatur] protrahitur B / 20. Probatio huius om. MR / 22. 
duo om. MP / puncta] punctum P / 25. abe] aeb L / existit] 
invenitur L / 48. abg om. M / 53. est?) enim M / 58. Maior] 
Maiori P / 59. angulus om. M. 

2. cum om. L / 3. longius] longiora M / 25. Verumtamen] 
Verumptamen P / 33. 6] g LMR / 41. coniungantur] coniun- 
guntur P. 

11. ante linea scr. et del. R lineis / 18. e?] g R / 26. lateribus om. 
MP / 40. tres om. MP / 48. et linee a om. P / 45. sint] sin M / t] 
e BR / 47. t] e BLR. 

1. h?] 1 LMP / 3. existit corr. ex extitit P et estitit RL / 25. dge] 
deg B / 28. statuere] constituere P / 29. ante linearum add. L 
rectarum / 36. equetur] equatur M / 42. in] a M / 58. latus] 
relatus M / 60. basi] basis P. 

13. ante angulo add.M equalem / 14. post ille scr. et del. Re / 
18. ante equatur add. B dh / 26. Latus! om. MP / 32. equalibus] 
equalibet P / 53-54 duobus .... eorum om. P / 55. a] e BR / 59. 
Quia si] Quasi P. 

8. sit om. MP / 22. alterius lateribus tr. LP / 39-41. lateri .... 
equales] quales M / 44. a?] e BR / reliquus] reliquis R / 51. 
equetur] equatur L / 54. z ] g B; scr. et del. R z et superscr. g. 

2. reperitur] repitur P / 6. post lateribus add. P de / 20. ante 
Probatio add. P Alia Probatio / 25-26. equetur] equatur LP / 
33. ei qui ex om. M / dze] dez R / 34-35. ex .... angulo om. P / 
42. e t B/ 45. equalis om. P / 46. edz) dez P. 

6. protrahuntur] protrahentur BM / 10. ei* om. MP / 15. 
nulla] nullam M / 39. scilicet, in parte om. P / 48. ante Probatio 
add. P Alia Probatio. 

18. ex] a R / intrinseco] extrinseco M / 23. angulus] agulus R 
/ 30. coniunctim] coniuncti L 4,34. quin] qui R / 52. erunt bis 
R. 

1-5. post equidistat add. L et iam cecidit super eas linea recta 
Atk erit angulus / 5-8, erunt .... htk om. P / 28. accidat] accidit 
BR / 36. linee] line R / 43. protrahatur] protrahitur B / 55-56. 
protrahatur] protrahitur B / 57-58. abg .... anguli om. M / 58. 
existit] existiti R. 

2. eg] ge LP / 8. g? om. LR / 12. agb? om.P / 38. coniungant] 
coniungantur M / 51. alteri] lateri P / 54. post bd scr. et del. P 
angulo dbg est equalis ipsi vero sunt coalterni. Linea igitur. 
16. ante sitque scr. et del. P in duo latera / 39. que] qui P / 42. 
ostendere] demonstrare MP. 

11. e] g P / 24. ante Huius add. P Alia Probatio / 26. ante zg 
add. B g / 29. et anguli om. B / 41. inter se om. M / 60-c.28 1. 
et z^... equalis om. M. 

4. coniungunt] coniunguntur MP / 11. ante superficiei add. M 
tebg equalis / 13. equalis] equales P / 14. inter .... equalia? om. 
MP / 15. ante abgd add. B in parte una super equales bases / 
16. est om. P / 35. post equalis scr. et del. Re/ 40. d]a P / 41. 
gl e P/ 51. post comprobantur scr. et del. Ri. 

9. dez] edz P / 27. medietates] medietas MP / 28. dez] edz P / 
17. dbg om. B / 49-50. equidistat] equidistet P? 

2. linee bis R / 20. ante unius scr. et del. R cuius / 23. huius om. 
P / 23-24. ah linea tr P / 28-29. dez ... triangulo om. P / 37. 
demonstrare] monstrare L / 60. e] a M. 

2. b] d L / 10. laterum om. BLP / ante trianguli scr. et del. R 
laterum / 46. que om. P / 53-54. due .... laterum om. M. 

15-17. Et .... equalis bis MP / 17. ita] quia P / 19. dzh; zbk om. 
M / k} h L / 22. itaque om. M / 54. bk om. L / 58. angulis om. L / 
60-c.33 1 linee .... rectis om. M. 

1. duobus om. P / 1-3. due .... concurrent om. P / 2-3. protra- 
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hantur, concurrent om. M / 4. a] in L / 29. ante Huius add. P 
Alia Probatio / 35. coniungam] cum iungam P / 48. n] m L / 
46. equidistantem] equidistantes MP / 50. gde] ged P. 

27. equetur] equatur BM / 32. equalis .... ezk om. M / 39-40. et 
linea .... ei om. M. 

2. describere] scribere MP / 15. linea om. M / 18. rectus ] 
erectus M / Sed om. MP / 26. erectum] centrum P / 32. angu- 
lo] ango P / 50. ba] ab P / 51. producam] productam M / 
cuique] cuiusque MP / 54. a om. B / 60. Cum posuero] com- 
posuero MP. 

3. post duabus scr. et del. R rectis / 13. consistunt] consistant 
M / 20. sunt] nra M / 28. fiunt] sunt L / 42. Sit] si P / quem] 
que M / 46. huius] eius R / 48. equalem om. MP / 52-53. da.... 
lateribus om. MP / 54, equantur] equatur M / 59. unaqueque] 
queque M. 

2. ostendere] demonstrare MP / 4. Prima .... explicit om. LP. 
Incipit .... eiusdem] Incipit secunda pars Euclidis continens 
theoremata quatuordecim. Prohemium P. 

25, sunt] fuerit BR; su M / 80. quotcumque] quodcumque P / 
45. sunt] fiunt M; fuerit P / 46. dividatur] dividitur B / linea 
bis L / divisiones] divisionem M / quotcumque] quodcumque 
P/47. quod om. L / 60. unaqueque] unaquaque P, 

25. a] ab his MP / 28-29. de .... a om. P / 30. sit] fuit P / 31. 
quotcumque] quodcumque P / 40. accidat) accidit B / 54. 
linea! om. P / linea? om. M. 

2. adeb] aedb P / 6. z] e BMP / 7. Sed om. R / 9. ante duabus scr. 
et del. R equalis / 18. fit om. MP / 20. continentur] continetur 
L / 28. illa linea tr. M / 31. equalis est | equatur M / 49. ante 
producam scr. et del. L si eadem ducatur in seipsam et in 
alteram / 52. est om. LMR / 56. Superficies] Super P. 

l. angulorum bis L / 2-3. superficiei .... gh om. P / 6-7. linea 
tota tr P / 30. linea recta tr. P / 34. duabus] duobus R / 45-46. 
Angulus .... existit bis P. 

1. duo om. MP / 16. continetur] continentur P / 30. Corolla- 
rium om. BM / 35. post quadrate add. P Idem sed aliter / 42. 
Probatio huius om. BLR; Probatio eius M / 45. dba .... adb om. M 
/ 48. ergo om. P. 


8. post his add. P duabus lineis / 18. superficiei] superficie M / 


19. post est! add. BLM etiam / 24. inequales] equales P / an- 
gulorum bis M / 38. partes om. M / 41. quadrato facto tr. P / 
51. post dz add. M est equalis eo quod sint supplementa 
superficie dk communi existente erit tota superficies gk toti 
superficiei dz / 53. sint] sit MP / 56. tota] totus P / 59. ante ad 
scr. et del. R ad. 

24. et addita? om. B; in additam MP / 25. prime linee tr. M / 
38. rectorum angulorum tr. B / 48. ante sint scr. et del. R sicut 
/ 59. igitur] enim M. 

3. post gd scr. et del. L quadrato facto ex linea gd equatur / 9. 
et addita? om. MP / 18-19. coniungentur] coniunguntur R / 
35. modo om. P / 42. figure] figuras M / ante lineas add. LMP 
in / 44, supplementum] complementum P / 44-45. superficiei 
-... equatur] equatur superficiei ez P / 44. superficiei ze om. M 
/ 44-45. que est supplementum om. MP / 50. Imn .... gk om. M 
/ 51, autem] ergo M / 56. equantur] equatur P / 57. ita] 
itaque BP / commune] communem L. 

l. ante invenitur scr. et del. R existit / 3. e] t B/ quadratum 
om. M / 10. tota] tot M / 22-23. et .... linea om. P / 38. 
quadruplum] quadratum P / 42. b] d P / 45. punctis om. L / 
47-48. equidistantes duabus lineis om. MP / 50. bd] Án MP / k] 
Ap 

3. post equalis? scr. et del R ei / 8. ct tr. P / 19. superficiei] 
superficie M / 20-22. est .... lineis om. M / 23. invenitur] 
inveniuntur P / 37, eius] ei in M; ei vi P. 

12. ante gae scr. et del. R aeg equales / 15. gbe] bgr L / est om. L / 
18. post rectus add. M aez / 21. egd bis L / 24. angulus] inquius 
P / angulo hze om. P / 31. d?) c M / 48. post hz add. L ez / 49, 
ante gd scr. et del. L g ag / 51. facti om. L. 

7. ante dividatur scr. et del. R divid / inequales] equales P / 18. 
duorum sunt tr. BLMP / 49. concurrunt] concurrant MP / 50. 
in om. M / 57. bgel gbe P / 60. 7) d P. 

8. est om. B / 9. qui ei] cui P / 17. ex bis R / 38. post ah scr. et 
del. R [duorum quadratorum que fiunt ex duabus lineis]. 

14, abgd| abdg P / 17. R corr. ae in ea / 22-23. eius .... sectione 
om. P / 28-29. est equalis tr. L / 32. est equalis om. P / 39. ex 
bis P / 42. ante que scr. et del. L anguli / 46. quoque] vero P. 

22. linee bis R / 26. ante existit scr. et del. R tantum / existit 
tantum fr. BP / 31. linea] line M / 38. equantur] equatur M / 
40. angulus] angulo P / 42. fit ex linea] ex linea fit P / 50. 
continetur] continet P / 51-52. ambligonii] ambigoni M / 53., 
quadratis .... duobus om. M / 54. obliquum] obiquum M / 57- 
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58. protractam] protracta BLR / 59-60. Et .... voluimus om. 
BLR. 

1. quod? om. P / 2. oxigonii] exigonii M / 7. angulum om. M / 
22. oxigonius] exigonius M / 25. ante que scr. et del. R duobus 
/ 32. angulorum om. M / duabus om. M / bd tr. M / 33. dg tr. 
MP / 34. ante ad scr. et del. M dg / 89. fiunt] fuit P / 47. 
quadratum] quadrato R / 52. oxigonii] exigonii M / 58. cadit] 
cecidit M. 

l. ante figure scr. et del. L quod / 14. a om. M / 18. ante 
laterum add. P angulorum / ante a scr. et del. R date / 19. latus 
om. P / 22. Sit] Si L / 24. rectam om. P / 25. lineam? om. M. 

6. duobus quadratis tr. M / 16-18. ez .... be om. P / 28. 
inveniuntur] invenitur BM / scilicet] sed P / 31. cetera vero 
non mutantur om. M / 34-35. Explicit .... philosophi ser. et 
del. L; Explicit liber secundus P. 

Incipit .... philosophi] Incipit liber tertius continens theore- 
mata triginta sex P / philosophi om. L. 

39. intra] inter BLPR / 42. recte linee tr. M / 49. Quando] 
Quoniam L / angulus] anguli BLMPR / et om. BLM / 50. 
angulus] angulis P / 52. post equales add. P alii / alii om. P / 
60. in ipso om. P. 

25. post modo add. P in ipso / 27. post e scr. et del. Lh dico ergo 
quod punctum 4 est centrum circuli / 36. duabus .... et? om. 

MP / 37. post g? scr. et del. L t / 40. equales om. B / 42-48. 
Sed.... rectus om. P. 

11. protrahatur] protrahitur B ; corr. L ex protrahantur / 12. 
coniungit] coniungat LPR / 14. Probatio huius om. BLMPR / 
post hoc add. P Probatio huius / 18. post z! add. L et / protra- 
hatur corr. L ex protrahantur / 19. producatur] producantur 
L / 26. supponitur] sub ponitur L / 39. eam] eum R / 56. si 
om. L / linea ab tr. L / 59. ergo eam tr L. 

5. ante zd scr. et del. Red / 16. sunt recti tr. P / 17. e!J d P / 18. 
zde] dez L / 43. unaqueque] unaquaque LMPR / 46. Probatio 
huius om. BLMPR / post possibile add. P Probatio huius / 47. 
alteram] aliam M / 49. ergo] vero P / 50. linea] lineam R / 51. 
ex om. M / 56. ante maiori scr. et del. R minori. 

22. linea?) linee P / 49-50. ante coniungam add. L g / 55-56. 
Sed .... equalis bis L / 57. est contrarium tr. BLMP / et om. P. 

1. ante Notandum add. P Dispositio alia sub eadem probatio- 
ne/ 3. est om. P/ 7. linee] line M / 11. que om. B / 13. quoque] 
quo M / 28. que] qui BLPR / 29. ante eo add. P ea / 36. ante 
remotiores scr. et del. L minores / 43. coniuncta] coniunta M / 
45. z?] cM / 47. ante communi scr. et del. R equalis / erunt 
om. P / 48. equalis om. M / 51. post he add. MP et / etiam om. 
M / 58. est om. P / 58. linee om. BLMPR / 59. sunt longiores 
om. MP / 60-c.63 1. longior existit] est longior P. 

3. linee] line M / 5. ante Probatio add. P Probatio alia / 8. 
linea] lianea L / 9-10. duabus .... te om. P / 14. similis] simul P 
/ 18. e!] d P / 24. protrahatur] protrahitur B / 31. linea! .... 
existit] longior existit linea eh B / 41. que? om. B / 43. una- 
queque] unaquaque BMLR / 45. intrant) intrante L / 47. ante 
que scr. et del. R lineis. 

l. transit] transeat BR / 2. lineis om. MP / 10. propinquior] 
propinquor M / 15. est? om. M / 29. etiam om. L / 51. linea? 
om. P / 32. l] b B/ 35. /'| b B / 87. linea!] linee R / Ag tr. B / 44. 

ante propinqua scr. et del. M proximo / 47. magis est] magna 
et P / scilicet om. B; sed P / 56. posita om. B / 59. ante basis 
add. L ba / 60. protrahitur] protrartur M. 

2. protrahatur] protrahitur B / 5. ante ergo add. M e / 9. 
extitit] existit P / 14. g!] m B / 20. ante lineam scr. et del. L 
aliam / circumductam] circumdctam M / 44. ad puncta om. 
MP / 45. Linea] linee M / 53. secat angulos tr. L. 

4. e'] est M / 20. punctum] puctum M / 22. quia om. MP / 38. 
ostendere] demonstrare MP / 48. ante Sed add. P Verbi gratia 
/ 49. ante duobus add. B in / 50. videlicet om. P,/ ante Et add. P 
Probatio huius / Et] Quoniam P / 54. unaqueque] unaque L; 
unaquaque M. 

1-2. consistit .... ab? om. B / 12. voluimus demonstrare tr, P / 
25. post est add. P talis probatio / 29. z?] g M / 32. tunc] tuc M 
/ 33. etiam fuit tr. P / 36. ante ergo scr. et del. R ergo / 42. post 
se add. BLR ex. 

1. Probatio huius om. BLMPR / 2. ante Quod add. M Probatio 
eius; P Probatio huius / Quod] Quoniam P / super'] supra P 
/ 6. z*] g B / 10. longior om.MP / 14. sese] se MP / 15. ante Et 
add. P Dispositio alia / etiam ponam /r. P / 18. pervenit] 
provenit M / 25. ante Sed add. P Probatio huius / 31. ante 
invenitur scr. et del. R est / coniungit] contingit R / 46. Verbi 
gratia om. BLMPR / 48. ante Quod add. MP Verbi gratia / 
sese] se M / 51. ante Sitque add. P Probatio / 52. ante e scr. et 
del. R e/ 59. longior] forcior P. 
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2. ostensum] honestum M / 4. contingit] contingat R / 6. ante 
Contingant add. P alia probatio / Contingant] contingunt M / 
7. possibile est tr. BLMP / qua ] quam M / 9. intra] inter P / 
10. est om. M / 11-12. fuerint] fuerunt P / 12. unum] uni M / 
13-14. circulus om. MP / 18-19. Si .... circumferentiam bis R/ 
19. earum om. P / 42. linee!] line M / 45. tgh] thg R / 51. 
equantur] equentur M / 52-53, reliquo angulo equalis] reliq 
M/58. ponam om. M. 

3. eam] eas M / 7. hg tr P / 16. quod fit] facto MP / hk?) nM / 
20. equalia] equali P / 21. hoc] illud R / 25. linee] line R 4,42. 
linee due alie | alie due linee LP; alie linee due M / 48. 2')tM 
/ sintque] sinque M / ante autem add. MPR ergo / autem om. 
M / 49-50. linea’ .... Am om. M / 50. Abscidam] abscidant P / 
37. ante 9! add. Rk / linee? om. M / 58. gd tr. M. 

1. 4| g M / 2. !] h M / 13. inter] intra BLMR / 14. qui om. M 
/ 17. a] que M / 18. rectis om. M / post rectis scr. et del. R line / 
19. continentur] continetur BLMPR / 31-32. et .... gd om. M / 
36. Probatio huius om. BLMPR / ante Quod add. P Probatio 
huius / 39. ante ea! scr. et del. L ea / 40-41. equalis? .... eda 
om. M / 42. R corr. habens in habet / 46. similitudinem] multi- 
tudinem M / 48. cadit] cadet B / 50. fuerit] fiunt M / 53. 
sitque] sintque M / est bis L / 57. e] t P / 59. ostensum] 
honestum M / 60. post recta scr. et del. R linea. 

2. a diametro] in iametro M / 3. duabus] duobus M / 5. z] et B 
/ 7. intrinseco] intriseco M / 11. d] t M / 14. post minor add. 
MP Et hoc est quod demonstrare voluimus/ 18. Et .... volui- 
mus om. MP / 42. da tr. M / lineam] linea M / 46. est) cum M / 
t)z M / 48. linea] linee M / 49. queque] que M / 51. R corr. ab 
in ad / 54. quoque bis L / 55. subtenduntur] subtenditur L / R 
corr. zdh in dzh / 58. circulum bis M / 60. ostendere] demon- 
strare LM. 

15. b? om. M / 16. sitque] sicque M / protrahatur] protrahitur 
M / 19. Probatio huius om. BLMPR / 20. ante Quod add. MP 
Probatio huius / 25. linea?] linee MR / 25-26. ez .... linee om. 
M / 27. omnino] omnia L / 28. est ergo tr. P / 30. e?) est M / 
50-51. ante existit add. L cadit / existit] cadit P / 52. Probatio 
huius om. BLMPR / 53. ante Quod add. M Probatio eius; P 
Probatio huius / quam] quod P / 54. ante be add. R a / 55. 
angulo ] est rectus, sed angulus M / 56. maior .... equalis? om. 
M / 58. ante ab? add. R in / 60. ostendere] demonstrare LM. 

3. arcus eorum tr. P / basis] basisis L / 15. consistat] consistit 
M / 16. bdg) bgd M / 19. huius] eius BLM / 21-22. angulo .... 
dag’ om. M / 23. existunt] existant B / 24. edg] gde M / 25. dag] 
dga MP / 26. ante bde add. M dbe / 28. voluimus ostendere tr. 
P / 45. portione] portioni L / 46. sint) sunt P / 49. post 
protrahendo add. P lineas / 51. locatur] locatus M / 58. sibi] si 
M; sunt P. 

12. habens] habet M / statuatur) statuiatur L / 15. eius] huius 
M / 18. adb) abd M / 23-25. angulis .... rectis om. M / 25, ex 
huius probationis] huiusmodi probationem M / 25-26. simi- 
litudine] similitudinem M / 40. Verbi gratia om.BLR / 42. qua- 
rum una (r. M / 49. à] e M / 52. similes] similis M / 53. illud] 
hoc P / est om. LM / 57. Si om. M / 58. erunt etiam tr. P. 

6. et om. M / 7. equales esse tr. P / 9. aeb super portionem om. 
M / 24. aut] ut P / 51. voluerimus] volumus MP / 52. Puncto] 
Pucto M / centro] centrum MP / 54. quel qui M / 55. post 
semicirculus add. P Et hoc est quod demonstrare voluimus. 
Alia dispositio / 57. maior est] maiorem P. 

2. linea om. M / eo qui ex bad om. M / 4. equetur] equatur M / 
6. ubi] cum M / 8. consistit] cosistit L / est om. M/9. et] aM / 
12. d'!] e M / 15. eg tr. M / 20. post maior add. P Et hoc est 
quod demonstrare voluimus. Dispositio alia / 24. lineam] 
lineaneam M / 26. igitur om. M / 27. Angulus .... minor? om. P 
/ qui ] quod P / 31. ante Et add. P Probatio / 32. e'] g MP / 34. 
dg tr. M / 85-36. duobus .... de om. M / 38. gde] dge M / 48. 
voluimus demonstrare tr. P / post demonstrare add. P additio- 
nem que sequitur in aliis manuscriptis post propositionem 30 / 46. in 
om. M / 58. ipsorum] eorum M / 59. g!| h P / e] et M / arcui] 
arcu M. 

2. arcum] acum R / puncta] punta M / 3. lineas] litteras M / 8. 
linee] line M / 9. illarum] illorum R / 11. ante Sed add. L 
quoniam in circulis sunt equalibus / 12. eorum) ergo M / 18. 
duplus] duplex M / 16-17. angulo .... bag om. M / 16. ante 
Portio scr. et del. R Probatio / 17. post sunt? scr. et del. R 
portioni / 22. super] semper M / 38-40. et constituam .... ehz 
om. M / 42. Probatio eius om. BLMPR / ante Quod add. MP 
Probatio eius / 47. sint" om. M / 48. post bg! add. M iam fuit 
equalis arcui. 

13. Probatio huius om. BLR / huius] eius P / 16-17. linee .... 
equalis!) est equalis linee he MP / 17. post hz scr. et del. R linee / 
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22. super! om. M / 24. bag om. BLMP / edz om. BLMPR / 26. 
ante alteri add. M arcui / 37. Exempli causa] Verbi gratia M / 
10. linee] line M / 54. ergo] quoque P / 55. ostensum] ho- 
nestum M / 56. illud] hoc P. 

20. duabus .... da om. M / gd tr. P / illarum om. P / 22. 
similiter] siliter M / 28. ostendere] demonstrare BMP / 32. 
linearum: om. M / 34. semicirculo] semicirculus M / 36. qui a] 
quia P / 38. qui a] quia P. 

1. Angulus om.P / e!] a M / 5. ebd] edbd L / 6. ante edb add. BR a 
/ 7. simul est om. B / 11. angulis om. M / 18. abd] deb M / 19. 
angulus .... recto? om. M / 20. portione om. M / 22. que] qui P 
/ 23. continetur] continentur P / 24. portionis] portio 
BLMPR / 29. bd tr. M/ 30. a) e M / 81. linea] liena M / 33. 
angulus] angulis M / 34. angulus adh rectus om. M / 36. que] 
qui P / 49. greca] creca M / 51. post Et scr. et del. R hoc / e?] a 
B / 54. ebd] edb M / Totus] totius M; Totiusque P / 55. abd] adb 
M/59. In .... theoremate om. MP. 

l. eius] huius M / 2. huiusmodi) eius M / propositione] pro- 
portione P / 8. circulum] aliam M / 21. lineis om. M / 28. 
equatur om.M / 24. ostensum] honestum M / 28. hunc} huius 
BLMPR / 34. fuerit] fuerint L / 38. que] quem L / 51. 6?) d B / 
58. ante ztb scr. et del. R zbt. 

2. quod] que P/ 6. a] e M / 7. Angulo] angulus M / 9. a]e M / 
est .... zbe om. M / zbe bis R / 12. ante angulis add. M rectis / 14. 
ergo] vero M / 21. Reliquus] reliquis M / ergo] vero M / 28. 
maior sive om. M / 59. Verbi gratia om. BLR. 

4. ante Et add. P Probatio eius / 5. super om. M / 8. recipitur] 
reciperitur P / 9. post equalis add. P Et hoc est quod demon- 
strare voluimus. Dispositio alia / 10. Postea] preterea MP / 
21. secundam lineam tr. P / 22. ab om. P / 85. equalis] equale 
M / post equalis add. M Et hoc est quod demonstrare volui- 
mus; P Et hoc est quod demonstare voluimus. Dispositio 
alia / 38. tertiam datam tr. M / 39, qui sit bis L / 46. quem] 
quam M / 47. lineam bis B / 54. consistunt parte tr. B / 56. 
existunt] consistunt M / 58. ante angulo add. BL est equalis / 
equalis om. M. 

3-4. linearum rectarum tr. BLMP / 27. et! om. M / 30. qui om. 
M / 33. cadenti] eadem P / 34-36. sed .... equalis bis R / 36. 
illud] hoc M / 39. portionem] portionum M / abscidere] ab- 
scindere MP / 40. rectilineum] rectilineam M / 51. Verbi gratia 
om. BLR / 53. abscidere] abscindere P / 58. igitur] igigitur M. 
5. scilicet om. B; sed P / 6. post coalterni add. L quoque / 8. 
existit equalis tr. P / 16. ante quod add. L Iam secuit unaque- 
que aliam in duas sectiones in puncto in quo est earum sectio 
et / ex om. BLMP / ante unius add. LMPR ex / 33. ante aliam 
scr. et del. Rin puncto / 34. igitur om. M / 36. Probatio huius om. 
BLR / huius) eius P / 40-41. ostendere] demonstrare MP / 41. 
post voluimus add. P Alia dispositio 52. sint] sunt MP / 60- 
c.87 1. aut in non media om. MP. 

1. eam] eum M / 2. g) z P / 13-14. ei .... existit om. M / 15. e!]a 
M / 17. ez tr. LMP / 24. existit ] existi M / 25, ostensum] 
honestum M / quod illud om. M / 39. post abgd scr. et del. R gd 
/ 46. Huius autem probatio] Probatio autem huius P / hoc 
quod rr. P / 54. ante e! scr. et del. L g / ante eh add. M in / 55. a] 
(M / 56. equale| equalem M / 58. ante zh add. M in. 

5. harum] illarum M / 7. et om. P / 9. etiam provenit] inveni- 
tur MP / 10. ante ze add. M in / est om. M / 14. communis] 
communi L / 16. ante ea scr. et del. R ea / 28. quoque] ergo M / 
sint) sue M / 29. g | b BLMP / b] g BLMP / 81. be .... multipli- 
catione om. M / 33. ante bd scr. et del. Rg / be] eetb M / 84. z]a 
M / bd tr. M / 35. post sectio add. M db / db tr. BLPR / 40. et 
om. M / inequalia] equalia M / 42. coniunctim] coniunctam L 
/ 42-43. coniunctim .... ipsam om. M / 43. ante Posito scr. et 
del. R Probatio / 47. ante cuiusque add. M be in ed et zh in / 
19. e] z B / est om. P / 54. ante simul scr. et del. M equale est / 
56-57. za .... multiplicatione om. P / 58. earum] eorum R / 59. 
rectus] erectus M / post Ergo add. BLR quod. 

3. ergo om. BLMP / 6. e°] a BLMPR/ 8. e°] a M / 21. abgd] abdg 
P / 22. aliam om. M / 23. post secet add. M aliam / 27. linee] 
linea M / 31. bd tr. P / 35. ta .... equalis? bis M / 36. tom. M / 
39-40. ta .... multiplicatione om. M / 40. communi om. P / 40- 
41. perpendicularis] perpendiculares L / 45. earum om. M / 
49. angulus] an P / 50. rectus] erectus M / 51. e] a M / 58. e°] 
aM /56.e]a M /58. Et] Quia P. 

2. quod illud om. P / 3. fit om. MP / 17. sint] sunt R / 19. post 
bd scr. et del. M iam secta est in duo / 22. inequalia] equalia R 
/ 27. et eh in se ipsam om. P / 30, ei] et R / 37. propter] per MP 
/ 39. ante ei add. P est / 42-48. fit ex multiplicatione] ex 
multiplicatione fit P / 43. voluimus demonstrare tr. MP / 46. 
sola] solum M / 47. ante superficies add. P super / 48. super- 
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liciei] superficies M / 48-49. unius .... sectionibus om. P. 

10. agbd| abgd LP / 17. eh .... ex? om. MP / equalis om. BL / post 
gh add. BLMP equalis / 18. ex om. P / 28-29. ex .... fit om. M / 
30. ante rectorum add. MP duorum / 32. equale] equalis BM / 
38. ante cum scr. et del. R q / 38-39. Cum .... ze om. M / 48. 
voluimus demonstrare (r. MP. 

2. que om. P / 3. igitur om. MP / 6. subtus] suptus L / 13. per- 
pendiculariter] perpendicularem L / 17. b] h LP / 24. R corr. e 
in b / 41. protrahantur] protrahatur R / 42. est linea tr. MP / 
ante secet scr. et del. R existit / 48. ante da scr. et del. M dd / 51. 
contactus] contractus M / 52. eo] ea LMPR / 53. ante ad add. 
M aH / 51. ante protracta add. B iam / 60. ante z add. Le. 

5. bd om. L / 6. cuiusque] cuius L / 12. ergo om. MP / 20-21. 
ex multiplicatione om. M / 21. ante da scr. et del. R bd in dg / 
ostendere] demonstrare M / 30. circulum quoque rr. P / 31. 
protrahantur| protrahatur L / 32-33. dgb .... linea om. P / 34. 
ei om. P / ante equale scr. et del. R equale / 51. equale] equa- 
lem M. 

6. ante ea add. L ea / 15. quarum] quia P / 27. Exempli causa 
om. BLR / Sit] Sed R / 36. ante ez scr. et del. R z / 88. eam] eum 
P / 40-41. coniungitur] coniungatur P / 55-56. eg .... ex! om. L 
/ 57. a°] e P/ 59. angulorum om. L / 60. quadrato] quato M. 

1. ante equari scr. et del. L et quadrato quod fit; scr. et del. R et 
/ 2. ex] e M / 3. ante illud scr, et del. L hoc est / ideo] in eo P / 
6. duabus lineis om. P / 16. in] ad P / 26. Exempli causa) Verbi 
gratia P / 29. ante perveniat add. P pro / 34. ipsum om. P / 
primo] prius M / post linea add. M ipsum / 38-39. bd .... 
multiplicatione bis R / 38. eg tr. BMPR / 43. et ae in se ipsam 
om. MP / 44. post angulus add. MP est. 

13. et ze in se ipsam om. M / fit] fuit M / 16. e)a M / 26. Quod 
ergo tr. P / 43-44. perveniat) perveniad R / 52. ei om. P / 58- 
59. equale .... in se ipsam? om. M. 

l. ante quoque add. P quo / 7. post gd scr. et del. M in se ipsam 
/ ad! bis R / 10. protrahitur] protraitur M / 16. solo] solum M 
/ 19. sit] sic M / 21. equalis] equales B / 32. ante Sit add. P 
Exempli causa / agb] abg L; agbg M / quem om. M. 

l. Superficies] Superficiens M / 3. ante ex add. P equalis 
quadrato quod fit / 4. g om. M / 5. ante Protraham add. P 
Probatio eius / 6. quam] quem P / 8. rectorum] duorum M / 
10. ante rectorum scr. et del. M duorum / rectorum angulo- 
rum /r. M / 17-18. duabus .... zd bis M / 24. supponuntur] sub 
ponuntur L / 26. ante diametri scr. et del. M eius linea / 31. 
demonstrare] ostendere BLMP / 34. Expleta] explicita R / 
Expleta .... phylosophi om. P. 

Incipit .... radicibus] Incipit liber quartus Euclidis continens 
theoremata sedecim. Prohemium P. 

16. Figura] Figuram M / dicitur] dicimus M / 31. longior] 
logior R / 41. Exempli causa om. BLR / Ponam] Ponanam M / 
58. arcum] arculum P / 55. z] e MP. 

24. Exempli causa om. BLR / 25. triangulum? om. MP / 27. sint] 
sunt P / 29. a!| e M / 88. dze] dez BLMR/ 36. trianguli om. M / 
qui est om. MP / 43. scilicet om. B / Ergo] Sed P / 47. ante dze 
add. M et / dze] deze L / 51. in .... descripti om. MP / post 
circulo add. B anguli / abg descripti tr. B / illud] hoc P / 52. 
voluimus ostendere] demonstrare voluimus P / 55-56. conti- 
nentem] contingentem M; constituentem P / 57. sint] sunt M 
/ 59. ante Ponam add. P Verbi gratia. 

13. ante ez scr. et del. R az / 16. punctum om. P / 22, sint] sit B / 
30. ante lbh scr. et del. R hbh / h*| g M / 48. etiam om. M / 45. 
equalis] eaqualis L / 51. angulis] angulus L / /] b BLMPR / 
circa om. M / 59. ante Ponam add. P Exempli causa / 60. in 
om. B. 

13. gz tr. MP/ 17. in om. R / 18-19. contingentem .... abg om. 
P / 19. ante abg add. M circulum / 26. communi .... angulis 
om. MP / 32 apud om. B / 34, z'] etiam MP / 48. oxigonius] 
exigonius MR ; obxigonius L / 54. Verbi gratia om. BLR. 


7. super eas] superficies R / 9. est!] eius M / 19, Et .... volui- 
mus om. BLR / 35. e?] d M/ d] e M/ 86. ostensum] honestum 
M / 49. ah] aeh L / 51 hb tr. BPR / 54-55. Et .... voluimus om. 
BLR / 58. oxigonius] exigonius M / 59. circulum ipsum om. 
MP. 

18. de om. M / 14 linea] lineas M / 16. Sed angulus bag om. M / 
17. Et .... acutus in marg. L / 19-22. adz .... angulos in marg. L 
/ 27. ah? tr. BL / 30. oxigonium] exigonium M / 31. osten- 
dere] demonstrare M / 36. post describere scr. et del. L volo / 
48. volo] nolo B / 49. ante Dividam add. P Verbi gratia / ante 
ag add. MP et / 52. ante ez add. M et / 53. post igitur add. P 
quod / 58. ante rectus scr. et del. R est. 

l. post inveniuntur add. M Et Hoc est quod demonstrare 
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voluimus / 5. sint] sunt L; sit R / post ergo scr. et del. R 
ostensum fuit / 6-7. circulum .... abg bis M / 28. Verbi gratia 
om. BLR / abgd] agbd M / 25. duas] duos P / 27. sint] sunt P / 
28. cum! om. P / 41-42. equilaterum] equaliter MP / 59. Verbi 
gratia om. BLR. 

8. ante et scr. et del. R et a circulo / 14. ex .... libri in marg. BR; 
ex secundo membro xxxiiii primi libri in marg. L / 17. que] 
qui MP / vicissim] invicem M / 29. quadratum] quadrata M / 
32. declarare] demonstrare M / 49. Verbi gratia om. BLR / 51- 
52. unamquamque] unaquaque B / 52, in!] et M / 55. e?] a M. 
1, equale?] equa M / 2. Et .... ab om. MP / 4. equale est! tr. P / 
7. k] h MP / 7-8. remanet .... rectus om. M / 8. reliquus] 
reliquis MP / 11. ante equalia scr. et del. R sunt / 12. centrum] 
ceterum M / 18. itidem] idem MP / 19. Intra] inter P / 22. 
linearum] linea P / 31. td tr. P / e°) t M / 32. ante gh add. MP 
etiam / et? om. L / 34. equalia] equali M / 37. posuerimus] 
posuimus M / 38. circumduximus] circumduxerimus P / 40. 
ante z scr. et del. Rb / 45. b?] dM / g?) e M / 47. post voluimus 
add. BL figura vero eadem est / 50. datum om. P. 

1. Verbi gratia om. BLR / 8. adb] abd MP / 9. equale lateri tr. L / 
30. Verbi gratia om. BLR / ergo] itaque M / super] supra P / 
16. ba bis R / 51. ante et scr. et del. M et q / 58. ante dg add. M a 
/ ante sunt add. P qui / 57. dag) gad M / 59. bgd] bda MP / bda] 
bgd MP. 

1, bgd| bda M / 8. anguli] angulo MP / 19. post describere scr. 
et del. L pentagonum equalium laterum et angulorum com- 
prehensum a circulo / 30. Verbi gratia om. BLR / 32-34. et .... 
laterum in marg. R / 37. angulis] angulus L / 39, agb] abg M / 
57. angulis] angulus L / 58. est om. BLPR. 

14. Verbi gratia om. BLR / 20. transeant] transeat P / 21. et! 
om. M / 25. md] ma B; bis L / 38. ante circuli scr. et del. R ciruli 
/ 36. Et] quia M / 37. angulos] angulus BLMPR / linee om. P / 
39. Et] quia M / 42. ante angulo add. L supra / 48. ante linea 
add. MP cum / 44. Et] qui M / 46. Et] quia M / 48. dme) deme 
M / 51-53. quoniam .... rectus in marg. L / 53. Et] quia M / 
58. ergo] quoque L / 60. ante Et add. M quia. 

l. Et om. M / 3. Et] quia M / 7. pentagonus | pentoganus M / 
tk tr. M/ 8. Et) quia M / 9. Et om. M / 15. z!] t M / 15-16. et 
e zh! in marg. L / 18. Et] quia M / 20. facere] demonstrare M 
/ 36. Verbi gratia om. BLR / 44. erunt om. MP / 48. existit 
equalis tr. P / 50. z'] d M / 58. angulo om. M / 60. ante zgh scr. 
et del. R et. 

2. coniunctim] coniuncti L / Quapropter] quia propter M / 4. 
quodque] quod R / linee] line M / 12. quinque] quattuor 
BLMPR / abgde| abgede M / 18. apud .... sunt? om. P / 16. 
perficere] ficere M; tacere P / 32. Verbi gratia om. BLR / 35. 
comprchendentem] comprendentem R / bgd] bdg R / 37. due] 
duo M / 38. e] t P / quia] quiia M / 39. linea] linee M / 41. d] 
H M / 42. zdg] zgd M / 44-45. scilicet .... equalia om. L / 48. 
quia .... media in marg. BLR / 53. equalis om. P / 60. ante 
circulus add. MPR linea. 

2. ante abgde scr. et del. R ab / 3. perficere] demonstrare M / 
16. Verbi gratia om. BLR / 22. rectitudine] rectitudinem BP / 
23. usque om. P / 26. post g add. BLMPR d / 30. post circuli scr. 
et del. L abg / 34-35. Quia .... sunt in marg. BR / 34. trianguli 
om. L / 46. qui sunt in marg. R / 47. exagonus] exanus M / 52. 
super] supra BLP / 55. abg) agb M / 59. Intra] Inter M. 

11. circuli] tituli M / 12. 22 4L / 15. A b L/h’) aM / 16. ante 
d scr. et del. L db / 22. e!| t B / 38. ante duplus scr. et del. L 
equalis / 40. ergo om. MP / 48. post igitur scr. et del. L abdez / 
50. arcu] arcui L / 52. ante bgdez scr. et del. R beged / 58. aedg] 
aegd P / super] supra BLP / 55. iam] ita BLMP / 57. e?] t P. 

6. exagonum| exgonum R / 16. equale| equalis P / 19. ante 
circulum add. M figuram. 

1. Verbi gratia om. BLR / Ponam] pona M / 8. quindecagonam] 
quindecagonum M / 4-6. comprehensam .... angulorum om. 
P / 6. Sitque] Sit P / 10. post ag add. M sitque linea ab / 18. 
ante bd scr. et del. L d / 14. equalis bis L / 16. equalitatem om. 
BL / 17. posucrimus] posuimus P / cordam om. MP / 24. 
quindecagona] quindenagona M / data om. L / 29-30. Expleta 
.... figuras om. P. 

Incipit .... Euclidis] Incipit liber quintus continens theorema- 
tà viginti quinque P. 

16. quando] quoniam L / post maiorem add. P Et est partes 
eius quando eam non mensurat / 18. super] supra M / 19. 
certitudo LR superscr. comparatio / 24. addere possibile tr. M 
/ 26-27. consistere] cossistere L / 27. tertia] tertiam L / 33, Et 
om. BL / 35. consecutionem] consequitionem P / 36. adden- 
tia] addenda P / 43. non] nondum P / 43-44, addiderint] 
addiderunt B / 46-51. Et .... quarte om. M / 51. post quarte 
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add. LR et tertie / 56. eius] prime M / duplicata MR superscr. 
id est in se multiplicata / 59. duplicata L superscr. id est aggre- 
gata; M superscr. id est multiplicata. 

13. quattuor] quatuor LMPR / 17. sequuntur] secuntur LM / 
18. mutascita] mutuascita M; rnutua scita P / 19. nadhiratu] 
inordinatu MP / 20-21. consequente] sequente B / 27. accep- 
tio om. M / 30. Divisa] diversa MP / additionis] aditionis 1 
32. additionis] aditionis L / 39. ad bis R / 45. Thebit] tebit BM; 
Tgebit P / 47. alie M superscr. et quantitates / 52. Quattuor] 
Quatuor LMP; in marg. R / 57. Ordinata] ordinatam L / 58. 
sicut .... consequens? superscr. M ; om. P. 

2. ante sicut scr. et del. B et consequens ad rem aliam / 9-11. 
aliarum .... multiplicia in marg. M / 29. sintque] sinque M / 
30. sint] sunt M / 31. numeratio] enumeratio BLMPR / 32. 
existit equalis tr. P / 34. est om. P / 42. ante secunde scr. et del. 
B quarte / 54-57. equale .... g in marg. L. 

5. de] dt P / post quantitate add. M equali / 15. ante ei add. BL 
est / 31. sunt] est MP / 32. sunt] est MP / 35. Quoniam om. P / 
39-40. ante Dividam add. M et / 42. sintque] sinque M / 45. 
post equalis! add. MP est / 47. post ita add. P est / 51. que om. 
B / est? om. BLPR / 52. quintam] quinta L / 57. coniungentur] 
coniunguntur R. 

23. n] m B / 29. iam om. M / 80-31. equalia om. P / 34. quanti- 
tatum] quantum L / 35. eque] equa B; equalia M / 53-54. 
Dico .... multiplicibus om. P / 57. ante ei scr. et del. M est / 58. 
gz .... multiplicibus om. P / 59. est! om. BLPR / 60-c.122 1. gd 
-... multiplicibus om. P. 

+. e'] CP / eb tr. B / 14. hoc scilicet tr. M / 17. ante illa add. L 
eadem / 23. gd tr. M / 29. multiplex bis R / 30. est om. BLPR / 
32. Reiecto| reieto M; reiectio R / 35. ante in add. B que est / 
est om. BLPR / 55. in? om. M / 57. sint] sunt M. 

l. quantitatis) quantitas B / Dico R superscr. scilicet reliquum / 
quod (d R superscr. scilicet reliquum / 2. quantitatis] quantitas 
B / 5-6. Quod .... e om. P / 46. eius om. P / 47. sint] sunt P / 
18. quodlibet] quotlibet M / 50. post d scr. et del. M b et a / 55. 
est om. BLPR / 57. est om. BLPR. 

l. minuit] minuetur M; minuet P / 4. ante sicut add. M est / 
11. ad bis M / 81. e?] a M / 32. eis] eius MP / 34. multiplici] 
multiplicibus MP / 45. ita M superscr. ht / 45-46. sicut .... g! in 
marg. M. 

l. a om. M / est om. M / 7. alias] duas B / 14-15. est equalis tr. 
P / 16. Probatio eius om. BLR; M superscr. quod / 17. minor) 
minorum L / 21. ea om. M / 22. maior] maiaror M / 24. sit] si 
M / 27. Sed] Si P / 28. esset om. B / proportio bis L / 29. a] iam 
MP / 31. est? om. M / ante maior add. M est / 32. equalis ei tr. 
BLP / 36. est maior! om. MP / 45. Probatio eius om. BLMR / si 
M superscr. Probatio eius quoniam/ 50-51. ante proportione 
add. L ex precedenti / 51. nec] non MP / 58. existeret] exi- 
stunt L / 58-60, esset .... ea in marg. L. 

6. uni] in P / 14. Verbi M superscr. sunt equales / 17. huius] eius 
BLMP / 26. est om. BLPR / 31. super] supra P / 35. est om. 
BLPR / 40. quartam] quintam B / 54. ante g scr. et del. M gd / 
59. alia om. L / g] e R. 

l. et® om. BLP / 5. est om. MP / 8-9. ergo .... k om. P / 12. 
multiplicia] multiplici L / 14. ergo om. BLPR / post maior add. 
B quantitatum a ct e / 15. ostendere] demonstrare P / 20. 
quotcumque] quodcumque P / sint] fuerint MP / 36. as- 
sumpsimus] asumpsimus L / 37-38. que .... multiplicia om. P / 
39. ante n add. P ct / 41. Et om. M / 49. ostendere] demonstra- 
re P / 52. quattuor] quatuor LPR / 54. ei? om. MP / 60. quat- 
tuor] quatuor LP. 

1. post b? add. P sicut proportio a ad b / 3-4. proportionis 
maioris tr. BLMP / 4. 6'] d P / 10. illud] hoc P / 10-11. 
voluimus ostendere tr. P / 25. est M superscr. quod / 27-28. 
sintque] sinque M / 28-29. ah .... divisiones in marg. L / 28. 
ante dividam add. R di / 82. ante sicut add. M est / 42. quat- 
tuor] quatuor LMP / 50. quattuor] quatuor LMPR / 52. post 
igitur add. P quod proportio a ad 6 ut proportio g ad d. Dico 
igitur / 54. assumam} asumam L / 60-c.129 1. equalia multi- 
plicia tr. P. 

1. ante multiplicia add. P eque / 3. est om. BLPR / 15. quat- 
tuor] quatuor LMPR / 16. dividentur] dividuntur L / 27. b)t P 
/ 29. assumam] asumam L / 30. et* om. MP / 33. quantitas 
multiplicium tr. P / est om. P / 35. est om. L / 36. lm M superscr. 
multiplicium / 38-39. Et .... gz om. P / 46. d!] t P/ 57. assump- 
simus] asumpsimus L / 59. hk tr. P / 60. addunt) cadunt P. 

3. et! om. BLR / 6. d] b BR / 17. et! om. P / 24. post ad add. R ze 
ergo erit proportio ag ad gb sicut proportio dz ad / 30. post ez 
add. L Sed cum permutaverimus, erit proportio dh ad de 
sicut proportio hz ad ze / 31. post quarta add. B ergo hz secun- 
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da / 34-85. dz .... proportio bis M / 36. e| t M / 37. est om. 
BLPR / ad?] et L / 43. Huius] Huiusmodi M / 44, huiusmodi] 
huius M / 47. b] d M / 50. etiam om. MP / 57. totam] totum 
LMP / 59. A quantitate] ad quantitatem M. 

11. diviserimus] divisimus M; divisiamus R / 36. primarum| 
priorum BL / 46. ante maioris add. M est / 51. maior! om. P / 
52. ante Ergo add. M d / 58. quolibet] quodlibet P. 

27. z!| d P / 27-29. z! .... ad! om. P / 27. estl existit L / 34-35. 
intendimus] voluimus MP / 38. quotlibet| tres R, R in marg. 
quotlibet / 38-39. numerationem| numerum BLMPR / 54. 
numerationem]| numerum BLMPR / 56. postremarum] ex- 
tremarum M. 

6. et^] "ad M /"6-7. a .... quantitatum om. P / 10-11. e .... 
quantitatum om. P / 10. et? om. R / 22. fuerint] fuerit M / 40. 
proportione] portione M / 43. ad!| et B / 55. est om. BLR / 
57-58. sicut .... z om. P / 59. had ĉl est M. 

l. assumpsimus] asumpsimus L / 8-9 et? .... z om. M / 11. 
intendimus] voluimus MP / 18. tertie in marg. R / 23. Sit] Sint 
L / 33. equalitatem] qualitatem R / 42. quattuor] quatuor 
LMP / 43. fueritque] fuitque LR / 49. quattuor] quatuor 
LMPR / 50. d om. B / 51. Et om. P / 54. sitque] sit P / 55. post z 
add. P cum e ad z / 56. equetur| equatur P / 59. post bh add. P 
ad reliquam ¿d cum ergo permutaverimus erit proportio ab 
ad bh. 

l. coniunctis om. B / 3-4. Expleta .... figuras om. P. 

Incipit .... eiusdem] Incipit liber sextus continens theoremata 
xxxili P. 

19. alternorum] coalternorum R / 20. in! om. B / 27. conse- 
quentiam| consequentia L / 34. alie] alias L / 37. R corr. 
quecumque ex quocumque / 42. eius] eri M / 52. alia] aliam 
p: 

15. d] sed M / 22. et? om. M / 24. quot] quo M / 25. À'] BB / 
34. quattuor] quatuor LMP / 35. acceperimus] accepimus P / 
10. simul] simu R / 43. Sed] Si P / 44. ante zg scr. et del. R bg / 
45. abg] agb MP / 46. R corr. ad ex ed / 49. adg .... triangulum 
om. M / 58-59. Et .... unam om. B; in marg. M. 

16. ante ea scr. et del. P ea / 17. dg tr. P / 22. est om. L / 26. 
etiam] est P / 29-30. Post .... ea in marg. M; om. P / 29. hoc] 
hec B / 38. existit] existat L. 

2. linea om. P / 4. ante ag scr. et del R g / 7. ante e? scr. et del. Lg 
/ 10. equidistat] existat P / 14. ante bge scr. et del.R beg / 30. bd 
ad dg] ab ad ag M / 30-31. sicut .... ag in marg. M sicut propor- 
tio bd ad dg / 31. linea] lineam P / 35. a] in P / 38. post sit scr. 
et del. L linea / 41-42. Ergo .... ag in marg. M / 43. ante est add. 
M ergo proportio ba / 53. relativa] relative BLMP / 58. e] z 
M 


14. ergo M superscr. Concurrant / 23. post ge scr. et del. L Sed 
zd est equalis ag ergo proportio ag ad de / 28. ante bg scr. et del. 
R e / 34. duorum om. P / $8. proportione] portione P / 54. illi 
proportionale tr. P / 56. ante zed scr. et del. Redz. 

1-3. qui .... ezh in marg. M / 1. ante angulo add. L in / 5-7. Sed 
- eh om. B / 6. Ergo] et MP / 8. e?] t P / 9. ergo om. P / 14. hze) 
hzhe B / 16. angulis .... ehz in marg. M / 17. ante ehz scr. et del. L 
ez / 26. vicissim sunt tr. B / 39. et! om. M / 46. etiam bis M / 
52. proportio! in marg. MR ; om. P / 55. ante dz scr. et del. R dh 
/ Duo] uno P / 59-60. equalis suo relativo] suo relativo equa- 
lis L. 

l. ante ezd scr. et del. R edz / 7. demonstrare] monstrare M / 
12. ante duorum add. MP eorum / 13. eorum om. MP / 32. 
ante Sit add. P Probatio huius / 38. Et .... abh? in marg. M / 48. 
ante ez scr. et del. R hz / 44. ante ad! add. M a / 44-45. Ergo .... 
ez! bis L / 46. existit bis B / 59. post manente scr. et del. L mane 
/ 60. ante bhg add. B g est equalis angulo bhg. Sed angulus g est 
minor recto, ergo angulus; in marg. L. 

2-3 recto .... maior in marg. M / 14. fiunt] fuerit LM / qui om. 
P / 35-36. Et .... similes in marg. M; om. P / 37. Et .... similes 
bis M / 38. d bis R / 45. equalibus] equalibet P / 48. similes] 
equales P / 48-49. et .... similes in marg. L / 52. est om. M / 58. 
cuiuslibet] cuilibet M / 56. proportionale] proportione P / 59. 
alab LMPR. 

4. etiam om. MP / est om. M / 4-5. voluimus ostendere] de- 
monstrare voluimus P / 5. ante ostendere scr. et del. R demon- 
strare / 17. Verbi gratia om. BLR / 26. inveni R corr. ex inve- 
niam / iam in marg. R / lineam R corr. ex lineas / eis om. P / 
27. post bd add. M quod / 41. Verbi gratia om. BLR / 45. da M 
/ 49. ante ag scr. et del. L ad / 57. Sint] Sunt MR / 60. sint] sunt 
E: 

15. linee bis M / 25. ostendere] monstrare M; demonstrare P / 
28. quam] quoniam P / volumus] voluimus MP / 39. Verbi 
gratia om. BLR / 40. volumus] voluimus MP / 42. ante ad scr. et 


462 


c.147 - c.1738 


c.147 


c.148 


c.149 


c.150 


alto) 


C52 


CISS: 


c.154 


Giloo 


c56 


c.157 


c.158 


c.159 


c.160 


463 


del. R ab / 43. hoc] huius MP / 45. linea om. BLPR / ante eh 
scr. et del. M d / 46. equidistantem] equidistante M / 47. h?} b 
B / 58-59, protrahantur] protrahatur M. 

1-2. equalitatem] equalitate M / 14. Verbi gratia om. BLR / 18. 
huius] his M / 20. e] t M / 23-24. Proportio itaque At in marg. 
R / 28. e'] | MP / est om. BLMP / 32-33. bh .... proportio in 
marg. R / 32. est sicut tr. P / h*] z L / 33. et ] ergo M / ante ed 
add. M g / 41. duoque] duorum P / earum] eorum MP / 59. 
ante alternata scr. et del. R equidista. 

7. est om. BLMP / 13-14. gd .... ad? in marg. M / 14. sit in marg. 
R / 15. existat] existit BLR / 17. Et .... voluimus om. B / 21. 
angulos om. B / 45. d'| b P / 47-48. Ergo .... ga bis M / 52. 
proportio] probatio P / 57-59. est .... agd om. B / 59-60. ergo 
.- equales in marg. R. 

l. quattuor] quatuor LMP / 3-5. Et .... alteram in marg. L / 
17. quattuor] quatuor LP / et* om. M / 20. multiplicationi] 
multiplicationem P / 21. tertiam] tertieam R / 24. equalem!] 
equale L / ante e scr. et del. L ei / 25-26. proveniet] provenit B 
/ 30-31. equalis .... est in marg. R / 32. ergo] et B / 33. multi- 
plicationi] multiplicatio P / 37-38. in z in marg. R / 39. est om. 
P / ante gh scr. et del. L ah / 48. ante existente add. M es / 
existente] existentem L / 44. ad .... gk? om. M / 46. Et bis M / 
51. est om. P / 53. ante equale scr. et del. R ex / post equale scr. 
et del. R est. 

8. est om. BLPR / 16. post equale add. M est / 17. ad] in P / 32- 
33. ante lateris add. R la / 60. bh corr. in M ex ez / ante propor- 
tio! add. M sicut / ante bg add. M ez ad / proportio] propor- 
tione M. 

7. trianguli L superscr. proportio / 9. voluimus ostendere tr. P 
/ 36. lateri] alteri P / 51. ante equatur scr. et del. M est / 
reliquo M corr. ex toti / ante lat scr. et del. M zht. 

4. ante ipsi add. M ergo / 11. ei om. P / 18. ante be scr. et del. L 
trianguli bge / ad M superscr. hl / È] t BLR; e P / 34. est] et P / 
36. demonstrare] monstrare M / 40. similis] simul P / 45. 
similes] simile B / 47. proportio! om. L / post tertiam add. L 
proportio / 53. lineam datam figuram] datam figuram lineam 
liguram L / 57. ante Sit add. P Verbi gratia. 

11. ante dhz scr. et del. L hdz / 13. ante Anguli add. P Probatio 
eius / 27. dze] deze L / 49-50. ag .... superficies in marg. L. 

6. et fuerint om. M / 32. ante ez scr. et del. R eb / 49. proportio 
M superscr. quod / 58. ad! bis M / hnt] htn BLMR / 59-c.155 1. 
Sed .... equales in marg. M. 

5. scripturis] scriptis BLP / 13. dicam] dico M / ante quod add. 
M igitur / 23. ante superficierum add. P super / 24. ante erit 
add. L vel / 24-26. erit .... ipsarum om. B / 25. post alteram 
add. M earum / 26. earum om. B / 43. angulo] anguli L / 44. 
equalis] equali L / scilicet, duo anguli g om. BM / Dico L 
superscr. scilicet duo anguli g / 47. proportione R corr. ex pro- 
positione. 

3. ante ag add. M kad l / 4. ergo in marg. R / 14. ante bg add. M 
dg ad ge / 15. proposuimus] voluimus MP / 21. vicissim L 
superscr. sibi / 34. sint] sunt M / 35. et? om. P / 38. protracta] 
proptracta L / ad latus db in marg. B / b! om. B / 45. compo- 
suerimus] composuerim M / 48. angulum adg bis L / 50. ante 
Dico scr. et del. L et que uni superficiei / 54. similis] similes L. 
13, a] e M / 19. ante Et add. P Probatio eius / 25. ante sicut add. 
P est / 27. ergo ipse tr. L / ante ipse scr. et del. B superficies / 
29-30. neque .... ag in marg. L / 29. nisi om. L / est om. L / 45. 
Verbi gratia om. BLR / 52. ante d scr, et del. R z / 53. sint] sit MP. 
3. post Ergo add. R sit / 10-11. zh? .... equalis? om. B / 12. ante 
intendimus scr. et del. R voluimus / intendimus] voluimus BP 
/ post intendimus add. LMPR Aliter: maior superficierum 
equidistantium laterum que adiungitur ad lineam rectam, et 
minuuntur de complemento eius superficies similes superfi- 
ciei equidistantium laterum facte super medietatem linee et 
situs earum sicut situs eius, est superficies facta super medie- 
tatem linee similis (P simul) superficiebus que sunt diminute. 
Hoc dicitur in B in margine apud VI.27/ 38. est in marg. R / 
39. linee bis M / 48. super P superscr. ipsius / 46. m!] e P / 47- 
48. ergo .... Az! in marg. R. 

12. Verbi gratia om. BLR / 13. ante equalis scr. et del. R esse / 
equalis esse tr. BLMP / 19. ad complementum linee om. 
BLPR; M superscr. super superficiem / 24. bh tr. BLR / 27. 
Probatio eius om. BLR / 30. ante dz scr. et del. R de / 88. h] b B / 
45. ante hk scr. et del. Rk / 47. ante g add. M hk ergo / 52. ante ke 
scr. et del. L he / 53. b] d BLP / h?) b B. 

16. Verbi gratia om. BLR / 42. ergo .... bl om.M / z| x LPR / 48. 
e] c LR / 44. e] CLR / 45. e ] cLR / ?] cLR / 46. e] c LPR / 47. 
e] c LPR / 48. e] c LPR / 49. e] c LPR / 51. laterum] angulo- 
rum M / 57. ante Ponam add. P Verbi gratia. 
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8. equale] simile BR; equalem P / post equale add. L simile / 
15-16. Sed .... hb in marg. R / 25. equidistantis] equidistantium 
B / illud] aliud M / 27. coniuncta] coniunctam M / 38-39, et? 
.... be om. P / 48. post linee scr. et del. P be/ b] d P. 

2. linee bis R / ante scilicet add. M pro / 3. fuerit] fiunt MP / 3- 
1. una linea tr. BLMP / 10. ei similes (r. MP / 25. duabus om. 
P / 29. eius om. P / 37. bg bis P / 41-42. Sed .... ag in marg. M / 
14. eil eis R / 45. Et om. P. 

2. b*] g P / 6. ante Et scr. et del. L ergo proportio bg / 8. ad om. 
BLPR / 16. intendimus] voluimus MP. 

4. post voluero add. M quod sit equale / 5. ergo om. M / 7. et!] 
ad P / ante t scr. et del. R cum / 8. ante cum! scr. et del. R et / 
10. post Ergo scr. et del. R quantitas multiplicium / 17. quat- 
tuor] quatuor LP / 21. bhg) bgz BLMPR / 36-37. Expleta .... 
theoremata om. P. 

Incipit .... Euclidis] Incipit liber septimus continens theore- 
mata triginta novem P / elementorum Euclidis fr. B. 

16. dicitur] ducitur L / 18. minor est tr. B / 20. non M superscr. 
eum / metitur] enumerat M; numerat P / 2]. multiplex] mul- 
tiplido plex B / 23. Par R corr. ex pars / 31. par impariter] 
pariter impar P / 32. sue numerationis bis L / numerationis] 
numerationibus M / 36-38. et .... impariter om.,M / 44-45. 
Numerus .... numerat om. P. 

15. ab] ad B / numeris M corr. ex minuens / 22. solidus] 
solutus M / 31. proportionalia M superscr. quorum latera sunt 
/ 33-35. multiplicia .... quarti om. M / 35. eedem] eadem L. 

3. superfluus] superflus L / 4. ante superfluo scr. et del. L 
secundo / minuendo] numerando P / 11. post si scr. et del. R 
est / 12. ta! tr. M / 18-19. hd .... numerat! om. P / 38. Verbi 
gratia om. BLR / ante numeros scr. et del. L coinpositos / 40, 
ante quorum add. M ab / 42. fuerit] fuit R / 45. scilicet cum 
minuetur om. P / cum] quod L / ex M superscr. minor / 50. 
Quoniam! quod MP / superfluit] superfluerit BL / 51. post] 
potest P / primo] proximo LP / 52. ante Et add. P Probatio 
eius / 53. quando M superscr. et ea / 54. ante Sed scr. et del. R 
ergo. 

2. eis] eos M / 2-3. eis .... communis in marg. M / 16. Corolla- 
rium bis B; collora corollarium LPR; in marg. M / 29. ante 
Ponam add. P Verbi gratia / sunt] sint B / 30. post primi scr. et 
del. R ab / 31. ante maiorem scr. et del. R maior / maiorem 
numerum /r. M / 35. autem] aut BM / 39. ante b add. M et / 
48. post d' scr. et del. Ra / 51. numerat omnes tr. BLMP / 53- 
54. tunc .... g bis L / 56. maiorem M superscr. numerum / ante 
communem add. BLPR et. 

l. non om. P / est in marg. R / 2. numerans] numerus P / 3. est 
bis M / 17. ante g scr. et del. L et / 26. pervenient] perveniet R / 
29. ante a! scr. et del. L una / 31. intendimus] voluimus MP / 
43. Sit] Si P / 44. numeri? om. BLPR; M superscr. gd / 45. 
coniuncti] coniunctim M / 46. fuerit] fiunt MP / numeri om. 
BLMPR / 53. ante tz add. M et / 54. coniuncti] coniunctim B / 
55. t] d R/ e om. M / 60. intendimus] voluimus MP. 

2. eedem] eadem L / 11. ante z add. B d / 20. e] z BLP / numeri 
bis P / 22. est om. BLPR / 25. cum in marg. R / 27. intendimus] 
voluimus M / 30. quattuor] quatuor LMP / 48. b!] d L / 52- 
54. gh .... est! om. P; in marg. R / 56. d om. M / 57. intendimus] 
voluimus M / 60. quattuor] quatuor LMP. 

10. Sit] Si M / 15. eius om. P / 16. z om. P / 80-32, Sed ....z om. 
B / 34. voluimus] intendimus P / 37. quattuor] quatuor LMP 
/ 44. quattuor] quatuor LMPR / ante a scr. et del. R ad / 54, 
intendimus] voluimus M / 58. antecedentium] antecedentis 
M. 

6. et*] ad B; om. P / 7. proportio! .... sicut om. P. / quantitatis 
om. BLR / 7-8. proportio in marg. R / proportio quantitatis tr. 
P / 8. quantitatis] quantitas MLPR; om. B / 9. ante sicut add. 
M coniunctim ad gd / 10. coniunctim] coniunctum P / 1 1. post 
gd scr. et del. B sed / 12. aut] ad P / 15. coniuncti] coniunctim 
LM / 17. proportio? in marg. R / 18. quantitatis om. BL; 
quantitas MPR / 22. ante Si add. L Si fuerint numerus partes 
alterius numeri et fuerit pars que minuitur ex uno sicut pars 
que minuitur ex altero / 23, post pars add. B Si fuerit nume- 
rus partes alterius numeri et fuerit pars que minuitur ex uno 
sicut pars que minuitur ex altero / 40. gz tr. P. 

2. reliquus] reliqus R / 3. est? om. BLPR / 4. Quia] Quoniam 
M / equalem] equale P / 7-8. Ergo .... le bis M / 11. ante hk scr. 
et del. R kH / 12. ante mk scr. et del. P gk / 18. ante numeri add. 
MP reliqui / 18-19. reliqui .... gd om. M / 18. reliqui om. P / 
28. intendimus] voluimus M / 40. causa] gratia B; R corr. 
causa in gratia / 42. quod om. M / 45-46. ab .... est? om. P / 46, 
ante ea scr. et del. L a / 58. post numeri add, M primorum / 59. 
post alii add. P et / 60. sint] sunt P. 
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10. secundum in marg. R / 24. fuerit R corr. ex fuerint / 34. 
causa) gratia BLR / ab M superscr. numerum / 36. quod om. L / 
49-50. zh .... est bis P / 56. unus] unius LR / 58. qua in marg. R 
/ unus] unius L. 

10. b! .... numerus? bis P / 13-14. congregatur] aggregatur P / 
15. a] ea B / 15-16. Sed .... eo om. B / 16. quantitatem] 
quantitatum L / 20. unius] unus LR / 23. a R corr. ex ad / 52. 
ante a scr. et del. Ri / 55-56. intendimus] voluimus MP. 

2. unius L superscr. proportio / 15. eius om. B / b] d R / 16. d!] 
e BLMPR / d?] e BLMPR / 17. glbetgM/eld BLMPR/ 17- 
18. multiplicatur] multiplicantur M / 18. e] d BLMPR / multi- 
plicantur] multiplicatur P / 24. quattuor] quatuor LMP / 28. 
superficiali] superficiei P / 29. quattuor] quatuor LMP / 38. 
quattuor] quatuor LMP / 46. Ergo] sed M / 47-48. h .... 
proportio! om. M / 48. ante b! scr. et del. R d / 50. inde! in 
marg. R / 54. e om. P / 58. multiplicetur!] multiplicet P / ante g 
scr. et del. Rz/ 59. in bis R. 

3. ergo .... 2? om. P / 6. quattuor] quatuor LMP / 10. quat- 
tuor] quatuor LMP / 12. intendimus] voluimus MP / 33-34. 
Ergo .... tz om. P / 35. ante gd scr. et del. R gz ad ed / 40. 
numeri om. P. 

l. alius numerus tr. B / 3. ante e scr. et del. L £ / 31. eis 
minores tr. P / 38-39, Et .... d in marg. M / 89. sunt] sint P / 42, 
sunt bis B / 55. numerans] numerum rans M / 59. Numeret] 
numerat MP. 

4. ante ad scr. et del. R alius primus / 4-5. ostendere] demon- 
strare P / 23. si om. R. 

5. quattuor] quatuor LMP / 24. est! om. MP / post primus add. 
M existit / 25. post primus scr. et del. M quia unusquisque 
numerorum 4 et b / 25-26. ergo e om. B / 26. et] ad M / 28. et] 
ad B / 30. ante ex add. L ex fit / 31. post quod scr, et del. R 
demonstrare / 31-82. voluimus declarare tr. BLMP / 39. in 
om. P / 41. alterum] alteri M / 54. ante e scr. et del. P g / 56-57. 
g.... cubicorum in marg. M. 

2-3. Et .... primus om. P / 5. duorum] eorum M; in marg. M 
duorum quadratorum / 11. ante aliorum scr. et del. M a etd / 
15. etiam om. P / 31. ante b! add. B et / 32. sit] fuit P / 37-40. 
ergo? .... ergo bis M / 39. omnino om. MP / 41. ante ad scr. et 
del. R al / 51. ante gb scr. et del. L bg / ad bis M / 52-53. Et .... 
primus in marg. R / 58. inquit] inquid M. 

7-8. quem .... b om. MP / 17. numerus om. BLPR; M superscr. 
numerat / 21-22. ipse .... compositos] ipsum numerabunt 
numeri multi compositi MP / 24-25. numerantem] nume- 
randtem R / 36. a om. P / 60. voluimus] intendimus P. 

17. ante Quia add. P Probatio / 21. provenit] proveniet R / 
22. est om. BLPR / 32. voluimus] intendimus P / 36. minores] 
minorem R / 51-52. qua .... quantitatem in marg. L / 53. in 
om. M. 

7. m] t BMP / 8. t!| m BMP / ¢?| m BMP / m] t BMP / 20. ante 
secundum add. M est / 34. Verbi gratia om. BLR / 37. numeret] 
numerat P / 38. enim] etiam MP / minor numerus tr. MP / 
44, quem] que L / 48-49. ex .... z in marg. L., 

6. communicantes .... z in marg. R / 17. ante Et scr. et del. L 
ergo / 27. e numerat] nu e merat R / 29. inde] aj P / 48. 
numerus M superscr. sit / 49. numerat R corr. ex numerant / 
51. numerat L corr. ex numerant / 53. ante e scr. et del. P d / 
contrarium est tr. P / 56. ostendere] demonstrare P. 

7. voluero invenire tr. L / 9. ante quem scr. et del. M hoc 
modo / 10. Quod] Quoniam P / 17. numerat] numerant P / 
18. est] e P / 19-20. numerat minorem tr. M / 31. post b add. L 
et g / 38. d! bis R / 43-44. alius .... numerus] numeraverit nu- 
merus alius M / 56-58. Cum .... a in marg. R / 59. unus] unius 
B/60. unus] unius B. 

1. post denominata scr. et del. M va / 17. est? bis R / post est? 
add. MP unitas / 18. post a scr. et del. L b. 

9. et* om. R / post g scr. et del. Let / 10. et? bis P / 11. post 
numerus add. P unus / 12. ante in add. M a et b etg / 13. h bis 
R / 31. Expleta .... Euclidis om. B; Explicit liber septimus P. 
Incipit .... octava om. B; Incipit liber octavus continens theo- 
remata xxviii P. 

15. quotcumque] quocumque P / 22. et! om. P / et? om. P / 29. 
z| et P / 31. numeratio] numerato L / 33. et L corr. ex ad / 46. 
ante datam scr. et del. R datos / 54. sint} sunt MP / 55. sint?l 
sunt M / 56. quattuor] quatuor P / 59. etiam om. P. : 
16. quattuor] quatuor LPR / 23. ante provenit scr. et del. R fit / 
25, est om. L / 29. a om. BLPR / 41. multiplicati B corr. ex 
multiplicata / 42. ante a scr. et del. R ad / 42-43. t .... propor- 
tio? om. MP / 46. quattuor] quatuor LP / 48. et| ad R / 50. a 
om. BLPR / 60-c.191 2. Et .... b in marg. M. 

l. quattuor] quatuor LMP / 7. sint] sunt BM / 8. quattuor! 


c.192 


c.193 


c.194 


c.195 


c.196 


cola? 


c.198 


c.199 


c.200 


c.201 


c.202 


c.203 


c.204 


c.205 


c. 206 


c.207 


c.174 - c.207 


quatuor LP / 9. ctiam om. MP / etiam est tr. B / 25. est om. P / 
41. est in marg. R / 42. e om. BLPR / 43-44. ante provenit add. 
BLMR et / 52. sint] sunt M / 53. proportiones] proportionem 
B / 57. que] qui P / 60. proportionem g tr. M. 

11. t| e P/ 14. eum] ipsum P / 32. minores numeri fr. P / 34. 
suam om. MP / 57. numerant] numerat P / 50. ergo] DIDIT 
anten add. M b / 57-58. m .... proportio? om. B. 

10-11. ante ostenditur scr. et del. R oste / 11. c?l e B / 12. 
quem] que L / 13. Ergo t) ete R / 15. etiam om. MP / 17. Ergo 
Tam. P / 18. est om. B / 21. ante qui scr. et del. L continui / 
11. post sint add. L scilicet / 46. et om. M / 48. ante t? scr. et del. 
M A ad / 54. ex bis B / 55. d! om. BLPR / 57. ante Sed scr. et del. 
Let etiam quia e / 58. proportio! om. M. 

1-3. Sed .... b om. P / 8. illud] hoc P / 23. in] inter P / 29. sint] 
sunt MP / 30. Et] ergo M / 34. ante e scr. et del. R e / 39. 
propositione] proportione M / 44, quotcumque] quodcum- 
que P / 45-46. numerus om. BLPR / 46. numerans postremum 
tr. M / tunc in marg. R. 

2. fuerint] fiunt LPR / 3. numerorum] numero M / 4. cadet 
bis P / 19. post numeris add. B qui sunt / 20. d; b tr. M / 39-41. 
€; m; n;z .... proportionem in marg. R / 42. sunt bis L / 58. 
ante numeri add. B duo / 55. numerationi] numeratione P. 

17. sint!] sunt MP / sin] sunt L / 29. e! in marg. R / 35. est om. 
R / 35-36. e? .... proportio om. B / proportio bis L / 41. est] et 
P / 53. fiunt] fuit L. 

2. ceciderunt] ceciderint L / inter? om. P / 5. ante inter scr. et 
del. R ut / 6. inter om. P / 7. qui] que L / 16. secundum in 
marg. R / 18. ergo .... g in marg. L / d] g MP / 25. quattuor] 
quatuor LP / 29. est] et P / 30. tJe M / 31. ante e scr. et del. Re 
/ 31-32. Et .... voluimus om. P / 50. congregatus om. B; in 
marg. R / 54-55. multiplicatur] multiplicabitur BL / 55. inde 
numerus] in numeris M / 58. d R corr. ex a / 59. declaratur P 
superscr. illius / 60-c.198 1. Ergo .... b! om. P. 

5. Et om. M / 7. a R corr. ex ad / 14. proportionales] propor- 
tiona B / 15. lateris) lateri M / 26. ante g scr. et del. L latus / 30. 
quod in marg. R / 36. fuerit bis R / 43. ante g scr. et del. R etiam 
/ 49. multiplicatur] multiplicantur LMR / 51. multiplicatur] 
multiplicantur M / 56. proportio! om. M / 57. ergo .... A? bis R 
/ ad? bis L / 59. numeris] numerus L. 

3. quattuor] quatuor LP / 4. proportionales] proportiones B 
/ 34-36. et .... unam om. P / 43-44. Ergo .... l in marg. M / 44. 
est om. M / etiam om. P / 48. est om. L / 52. provenit R corr. ex 
proveniet. . 

4. quia M superscr. etiam / 15. inde] m P / ante a scr. et del. L s 
ad £ / 17. h .... proportio! bis P / 20. ad] et P / 24. ad] et P / 
37. ante illius scr. et del. L ipsius / 55. est sicut M superscr. ergo 
proportio a ad e. 

8-9. ante postremum scr. et del. M secundum / 15. ante illius 
scr. et del. L ipsius / 20. numerabit) numerabis P / 35, multi- 
plicantur] multiplicatur M / 39. ante e scr. et del. Lh ad z / 41- 
42. Sed .... h! in marg. M / 41-43, Sed .... z! bis R / 49-50. Sed 
^ d in marg. L / 55. k .... proportio? bis M / 59. primus] pri- 
mum P / 60. Sed R corr. ex Et. 

19-40. Si .... voluimus in marg. R / 21. numerat] numerabit L 
/ 27. quadrati L superscr. a et 6 / 30. ante Quoniam M superscr. ; 
P add. Probatio eius / 32, numerat] numeret MP / 44. ante 
unus scr, et del. R eius / 59. duplicata om. P. 

l. et om. M / 11. a? om L / sicut] sicu M / 12. a; h; b bis R / 18. 
numerus unus fr, M / 17. ante proportio! scr. et del. R probatio 
/ 20. ante ergo scr. et del. P g / 41. est] esat L / 42. triplicata 
om. P / 44. similes om. B / 46. d R corr. ex z / 52. ante m! scr. et 
del. R numerus / n in marg. R / 55. provenit!] proveniat P / 
Sed .... multiplicatur in marg. L / post e? add. B etiam / 59. et! 
P corr. ex est. 

2. n M corr. ex m / 2-3. Ergo .... s bis L / 4. ante proportio scr. et 
del. R sicut / 6. ante est add. P non / 11-13. Ergo .... s! bis R / 
19-20. sicut .... et om. B / 23. quod ei refertur in marg. R / 28. 
continuentur] continentur MP / 36. Sit] Sint R / 37. conti- 
nuentur] continentur MP / 40. sint] sunt MP / 49. Et] ergo 
BLM / 52. d'lh a P / 56-57. Sint .... b om. M/ 57. etd M 
superscr. equaliter. 

5. est om. BR / 26. eius om. P / 28. ergo .... h? om. P / sunt] sint 
M / 29. post iam add. M eed / 31. post | add. BLMP et / 41. 
numerant] numerat MP / 43. post maior add. B ipsa / 45. ante 
a scr. et del. M d / 51. fit] sit P / 54. numeratio] numerato P. 

3. quantitatem] quantitatum M / 11-12. Ergo .... n om. B / 18. 
sunt!] s P / sunt? om. BLPR / 35. ante z scr. et del. M1/ 49, ante 
qui scr. et del. R fa / 60. et om. M. 

l. mutantur] mutatur MP / 3. ante a scr. et del. L eos / 9. 
quattuor] quatuor LP / 19, quattuor] quatuor LP / 29, equa- 
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lis] equales P / 32. minores] res L / 37. quando om. L / 42-48. 
L... ex! om. P / 51. huiusmodi] huius M / est? in marg. R / 58. 
bet gi getb MP / 54. et] ad P / ante similes scr. et del. R omnes. 
17. ante voluimus scr. et del. L vo / 27. causa] gratia L / 30. erit 
om. M / 41. eorum in marg. R. 

9. eius om. M / d bis R/ 14. solidi in marg. R / 31. sint] sunt R / 
34. ad! M corr. ex e / 41. numeri cubi fr. P / 48. numeri in 
marg. L / 51. quattuor) quatuor LP. 

6. tantum is R / theoremate] theremate P / 7. aliquid] aliquis 
L / curam] annui L / hic] hoc P / 18. proportio unius bis L / 
18. numeri bis R / 20. post est add. P sicut / 20-22. duplicata 
.. z bis L / 21. post est add. P sicut / 34. ante Et scr. et del. Let 
etiam g multiplicatur in se ipsum / 39-40. ante proportio? 
add. P sicut / proportio a ad h in marg. R / 41. proportio! om. 
P / proportio? in marg. L / 42. post est add. P sicut / 44. post est 
add. P sicut / 45-47. sua .... proportio! om. MP / 48. post est 
add. P sicut / 49. post est add. P sicut / 54. elementorum om. P. 
Euclidis] eiusdem continens theoremata xxxviii P. 

15. unus] unius LP / 21. a; b superficiales tr. M / 21-22 
superficiales similes tr. P / 23. g] d R / 33. sunt bis P / 45. 
multiplicetur] multiplicatur R / 49. ergo bis R / 55. ante d add. 
M numeri quadrati. 

19-21. non .... numerum om. P / 23. est non tr. MP/51.a om. 
M / 57-c.213 2, [Est .... d] BLR scr. in marg. littera signata 
videtur superflua et non invenitur in quibusdam libris / 57. 
| om. MP. 

l. ante inter! add. MP et / 1-2. inter? ....dom.M/1.b)aP/2. 
quadratus numeri! om. P / quadratus nureri? om. P / ] om. 
BMP / 3. post unum add. BLR ] / duo numeri tr. M / 6. 
proportionaliter P corr. ex proportionabiliter / 23. et! om. L / 
24. ante d' add. M g / 29. Corollarium in marg. L / 44. quia om. P 
/ a multiplicatur tr. P / 47. ante d add. M g / 59. multiplicato] 
multiplicatio L. 

tl. ante est scr. et del. R est / 34. itaque eum /r. MP / 37. ante 
a! scr. et del. L in / 38. g? om. M / 47. sequuntur] secuntur LM / 
50. sequuntur] secuntur LM / 51-52. erit numerus acceptus in 
marg. R / 56. numeri bis R / 57. antecedat] antecedebat MP / 
58. est? bis R / 59. qui] quod MP. 

4. ad bis R / 5. ad om. L / ergo bis R / 11. d?) g M / 16. 
assumitur .... numerus bis MP / 19-20. et .... a om. M / 28. est! 
bis R / 29. sequuntur] secuntur LM / 32. unum .... post om. P / 
35. est om. R / 36. sequuntur] secuntur LM / 49. et! om. PR / 
52. eius om. P / 54. ergo .... g? in marg. L. 

2. quartus) quadratus M / 12-18. non .... quadratus in marg. 
L / 17. sequuntur] secuntur L / 33-84. est omnino tr. BLMP / 
41. sequuntur] secuntur M / 43. fuerit] fuit MP / 44. si om. B / 
45. ante g' scr. et del. Re ad / 50. sequuntur] secuntur BM / 52. 
ostendere] demonstrare BLR. 

3. sunt in proportione] in proportione sunt L / 18. ante e! scr. 
et del. P d / 20. ante e scr. et del. M b / 23. quantitatem] 
quantitate M / 24. que] qui P / 36. unum] primum P / 41. post 
d scr. et del. M e / 56. provenit] proveniet M / 58. ante a? scr. et 
del. P g. 

7. b bis R / 15. ipsorum] suam M / 30. e] b BLPR / 32. unum] 
numerum B / 37. sint] sunt R / 49. scilicet] sed P / 59. primus 
in marg. L / 59-60. Ergo .... primus in marg. R. 

2-3 Dico .... primus in marg. L / 14. ante numerorum scr. et 
del. R norum / 16. ante z? scr. et del. R b / 17. Ergo om. P / 21. 
numerorum] numero P / 22, ante cum scr. et del. L si / nume- 
ri] unum MP / 24-25. ante quantitatem scr. et del. R un / 
quantitatem] quantitatum M / 31. est om. M / 33. numeret] 
numerat P / 48. non om. M / 52-54, alicuius .... unitatum Pis 
P / 58. ante equale scr. et del. Lest / 59. a!] h P. 

5. illud] hoc P / 19. minorem] minore M / 21. sit] est P / 32. 
est! bis L / 40. numerent] numeret P / 50. ante b add. Ra et / 
59. duorum L suferscr. unum. 

1, e] est P / 5. numerat] numerant P / 23-24. numeros] 
numerus R / 24. sint] sunt P / 30. alterum] terum M / 32. ante 
numeri scr. et del. R n / 38. unius] numerus M / 41. est om, R / 
ante superticialem add. L quadratum / 44. de tr. M / 48. ante 
ex scr. et del. R ex de in ezdz / 58. quod] d’g B/ 58. z2)e B/R 
corr. in marg. Sed ex Et. 

12. erunt] erit P / 16. de tr. P / 17. coniuncti] coniunctim M / 
36. alterum] terum M / 36-37. duo .... secundum om. M / 37- 
38. et .... numeros om. M / 39. suam .... minorem om. M / 39- 
40. equaliter .... numerat! om. M / 40-41. ergo .... b om. M / 
41-42. est ..... est! om. M / 43. alium om. M / 50. ante postremi 
scr. et del. R extremi. 
9. numeros om. M / 10. maiorem L superscr. maior / 16. gl^ 
M / 27-28. Sint .... est om. M / 29. numeris] numerus L / 35. 
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sit numerus om. M / 86. g] ergo P / 42. ergo om. P / 48. est om. 
BLPR / in? M superscr. ex b / 58. post a scr. et del. L b / 54. est 
equalis tr. BLMP / 58. omnino in marg. R. 

7. ergo om. P / 11-12. non .... quartus om. M / 14. proveniat] 
provenit MP / 32. equalis est tr. M / 33. qui .... superficialis? 
om. B / 48. Probatio eius in marg. L / 49. ante bg scr. et del. R gd / 
52. Et .... voluimus om. M / 60-c.225 7. et .... de in marg. L. 

l. paris] pares L / 8. ante removero add. MP; superscr. L 
diminuero / 9. paris] pares L / 10. ante remotarum add. MP; 
superscr. L diminutarum / 26. e! om. L / 88. numerus par tr. L 
/ 33-34. reliquus] reliquis P / 39. igitur om. P / 42-43. post 
perfectarum add. L idest integrarum. 

9. ergo cum tr. P / 10. ante unum scr. et del. L qui est / 12. 
impar] par P / 42. quorum] quarum MPR / 57. impar M corr. 
ex par / 59. imparis numerationis L corr. ex imparibus nume- 
rationibus. 

l. Figuram!] Figura P / figuram?] figura M / 3. reperiatur L 
corr. ex reperiantur / 4. arabico] de numeris BLMPR / 9. 
Thebit] Thebith R / 10. fuerit L corr. ex fuerint / 13-15. Exem- 
pli .... parem om. L / 25-26. numerum parem tr. P / 30. ante 
numerum! scr. et del. R n / 30-31. ipsum numerabit M su- 
perscr. secundum imparem numerum / 42. impar om. P / 58- 
39. a .... par in marg. L / 59. par M corr. ex impar. 


1. quod qui P / 5-6. est* .... ez? om. P / 21. gd? tr. M / 22. est 
om. M / 25. Sitque] sit itaque M / Ergo b bis M / 46. post 
primus add. L idest incompositus / 51. post ex scr. et del. R 
proportione eorum ergo / 55. maiorem om. MP / 57. ante a 
scr. et del. MR b. 

3. g; d tr. MP/3-4. impar .... b; g; d bis BP / 4. g; d tr. MP/6. 
pariter par tr. MP / 34. par! R corr. ex impar / 36. par] pari M 
/ 38-39. et .... media om. B / 43. post unum scr. et del. L tunc ab 
erit ex numeris duplatis ex duobus / 51. numerationis sue tr. 
P / 52-54. Sed .... impariter in marg. R. 

18. mn tr. P / 14. est®] et P / 22. nl tr. L / 26. suum L corr. ex 
suuum / 29. ad! .... [n om. L / 29-30. que .... mn om. M / 33. 
proportio? P superscr. sicut / 37. ad .... ab? om. BLMPR / 88. 
est om. P / 39. ex| ad P / 58. e numerus tr. P. 

3. sint] sunt BMP / 9. qui'] que P / 14. quod] qui MP / 15. 
equale] equalis M / 26. et g om. P / 30. ante k add. L et / 38. 
proportio? om. P. 

6. primus M superscr. est / 14. quotcumque] quotienscumque 
MP / 18-19. sed .... g in marg. M / 19. ergo? in marg. L / 20. 
accipiam] capiam M / 23. ante k add. P et / 30. n?] non B / 40. 
Libri .... est] Expletus est liber nonus P. 

Incipit .... decima] Incipit liber decimus continens theremata 
cx. Prohemium P. 

20. eis] eius B / 21. dicuntur om. L / 22. que om. L / fiunt] 
fuerit L / fuerit] fiunt MP / 23. ante numerans add. MP men- 
surans vel / 23-25. Incommunicantes .... fiunt bis L / 24. linee 
om. M / non] vero P / 25. ante que scr. et del. R eis / fiunt] fuerit 
LP / 26. ante ea scr. et del. L cum / 34. dicuntur] dicun L / 42, 
fiunt] fuerit et LMP / 45, irrationalis] irrationis P / 48. quan- 
titates inequales /r. P / 49. minuatur] minuantur L / 50. fiat] 
fit MP. 


22. eius om. M / e] t P / 28. l] h P / 29. ante nm scr. et del, Rm / 
ante ergo? scr. et del. L equalis est numerationi / 29-30. ergo? 
^ ml om. B / 35. ostensum] honestum M / 36. 12] s P / 38. 
minor] maior P / 40. 2! R corr. ex m / ante nm scr. et del. M m / 
14-46. omnium .... proportio om. P / 46. minor] maior P / 
19. ante minor! scr. et del. R maior / 50. ante quod scr. et del. M 
mino / 54. multiplicibus] multiplicitatibus M / 55. minoris] 
mimoris L / 55-56. minore posita tr. MP / 57. quantitatis L 
corr. ex quantitates / 59. ante superfluit scr. et del. L fluit / 60. 
donec] done M / minor] maior M. 

11. sint] sunt M / 13. minuatur) minuetur M / 18, super- 
{luum L corr. ex superfluet / 22. fuerit] fuerint L / 25. Et cum 
ea in marg. R / 31. etiam mensurat tr. P / 84-35. ergo .... eh in 
marg. R / 46. eas] eis M / 57. Ergo .... eam in marg. R / 58. et 
.... ipsam om. P. 

l. multiplicibus] duplicibus M / 5-6. quoniam] quia M / 6. 
non om. P / 28. dz! om. L / 33. communis om. M / 42. Et .... 
voluimus om. P / etiam om. M. 

6. Et .... g? in marg. R / 15. mensuret] mensurat P / 80. ante 
communis ser. et del. L communem / 32. est impossibile fr. L / 
37. maior] maiori L / 50. adl et L. 

i. qua unus bis L / 4. numeri om. M / 5. Et bis R / 7-8. 
unitatum .... quantitatem om. B / 14. gom. P / 34. ante uni scr. 
et del. Le / 35. unitatum] unitatem L / 37. earum] eorum M / 
48. ante e scr. et del. L unius ad g / 44. Et om. L / 45. ante z str. 
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et del. Rd / 48-50. Sed .... z} om. L / 55. a loco illo om. M / 60. 
numerum om. L. 

3. hoc om. B / 18. eorum om. MP / 23. sint] sunt MP / quod 
om. P / 24. ad] et P / est] et P / 30. ante e scr. et del. R et / 33. 
ante a scr. et del. R quadrati / duplicata] duplata M / 84-35. 
duplicata .... d om. P / 38. qui] quod M / quadrati om. P / 39. 
b] d P / est om. MP / 40. numeri om. L; in marg. R / 43. numeri 
bis M / 44. est e tr. P / 50. ante qui scr. et del. R factum / qui] 
quod M / 56. communicantes] excommunicantes P. 

2. Quod .... esse bis M / 5. hoc] hic M / 10. quattuor] quatuor 
LMP / 18. tertia R corr. ex tertiea / 18. quattuor] quatuor 
LMP / 20. b] d P / 50. duos numeros] duas lineas P / 51. sicut] 
scut M / 54. post g add. P et assumam itaque duabus quantita- 
tibus a et d quantitatem proportionalem eis inter eas existen- 
tem. Sitque e. Dico, quod e et d sunt linee quas voluimus. 
Probatio eius / 59, proportio om. L / 60. factum om. R / est 
om. P. 

3-5. Assumam ... e om. P / 5. Sitque e om. M / 12. in? om. M / 
29. est om. MP / 36. continuentur] continentur MP / 37-39. 
Sintque .... hom. B / 43. b] h P / 45. ante sicut scr. et del. M est / 
ante t scr. et del. M nisi / 52. coniungantur] coniunguntur B. 

1. Mensuret] mensurat P / 4-5. Mensuret itaque eas om. M / 
7. a°] d M / 7-8. ergo .... ab! om. L / 8-9. ab? .... communicans 
om. P / 10. duarum bis L / 24. quattuor] quatuor LP; om. M / 
26. ex om. M / 27. ei om. P / 40. quattuor] quatuor LMP. 

l. ante ex scr. et del. R e / est in marg. R / 8-4. d .... ex? om. P / 
6. ad] et P / 13-15. Et .... longitudine bis L / 14-15. incom- 
municans] communicans L / 21. linee R corr. ex lineee / 27. 
est} sunt M; fuit P/31. d] a M / 39-40. adiungatur] adiungan- 
tur M / 40. equalis] equales P / 46. linee bis M / 49. adiunga- 
tur] adiungantur L / 50. quarte] quarti L / 52. dividet] divi- 
dent B. 

3. db? tr. P / 12. quod] que L / 13. et om. P / 28-29. in .... bd 
om. P / 31. erit linea tr. M / 32. ante quod add. MPR g / 40. 
ante ad? scr. et del. R ab/ d?) b P / 48. ostendetur] ostenditur LP 
/ 47. ergo] sed P / 58. adiungatur] adiungagatur M / 54. 
quarte] quadrate M. 

13. minor] minorum L / 21. figura] figuram L / 33-34. in- 
communicans] communicans P / 36. ante est scr. et del. L si / 
53. recte linee tr. P / 56. super lineam] superficiem M. 

3. db tr. P / 10-11. rationale .... in longitudine om. P / 19-20. 
et .... rationalis in marg. M / 19. ante superficies add. L super / 
21. secundum om. BLPR / 25. etiam in marg. R / 49. nomi- 
nantur] nominatur M / 53. sunt] sint P. 

l. rationalem adiungatur tr. LMP / 3. rationale] rationalem 
M / 25. rationalibus] rationabilibus M / et om. P / 28. super] 
supra P / 33. alternata L corr. ex alternanata / 35. est om. B / 
58. quod demonstrare voluimus om. B / 59. a om. M. 

16. b bis R / 19. est] eius L / e) d M / 21. est om. M / 26. 
superficiei om. L / 28-29. incommunicans L corr. ex communi- 
cans / 29-31. ergo .... longitudine in marg. M / 30. linee om. M 
/ 33. irrationalis] rationalis P / 35. irrationalis] rationalis P / 
37. super om. LP / 55-56. adiungantur] adiungatur L / 56-57. 
ab .... superficiei bis B. 

2-3. et .... medialis om. P / 4. ergo .... dz bis M / 10. linee] line 
L / 12. ze? tr. P / 14. z] hk L/ 18. coniungenturl coniunguntur 
B / 22. post surdum add. L idest irrationale / 28. In BLMR 
dicitur: [X.21] Duas lineas mediales in potentia tantum com- 
municantes superficiem rationalem continentes quarum lon- 
gior super breviorem possit cum augmento quadrati lince 
communicantis longiori in longitudine invenire. 


a 
+ -_ 4 
—— 4 
b 
m e 
d 
——— 4 


Exempli causa: Sint due linee in potentia tantum communi- 
cantes cum quibus ratiocinetur a et b. Et ponam ut a possit 
super 6 cum augmento quadrati linee communicantis a in 
longitudine. Et assumam inter a et 6 lineam proportionalem 
cis que sit g et ponam etiam ut g et b (b] d L) et d (d| b L) sint 
proportionales. Dico igitur, quod due linee g et d sunt quales 
(ante quales scr. et del. B equa; quales] equales L) voluimus. 

Probatio eius: Quoniam a et 6 sunt rationales in potentia et in 
ca tantum communicantes, ergo superficies ex a in b est me- 
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dialis. Sed superficies que fit ex a in b est equalis quadrato 
quod fit ex g, ergo quadratum quod fit ex g est mediale, ergo 
g est medialis. Et sit superficies que fit ex g in d equalis qua- 
drato facto ex b. Sed quadratum quod fit ex b est rationale, 
ergo superficies que fit ex g in d est rationalis. Et quia super- 
ficies que fit ex a in 6 est equalis quadrato facto ex g et 
quadratum quod fit ex b est equale superficiei que fit ex g in 
d, erit proportio superficiei que est ex a in 6 ad quadratum 
factum ex g sicut proportio quadrati facti ex b ad superficiem 
factam ex g in d. Cum ergo permutaverimus, erit proportio 
superficiei facte ex a in b ad quadratum factum ex b sicut 
proportio quadrati facti ex g ad superficiem factam ex g in d. 
Sed proportio superficiei ex a in b ad quadratum factum ex b 
est sicut proportio a ad b. Et proportio quadrati facti ex g ad 
superficiem ex g in d est sicut proportio g ad d, ergo propor- 
tio a ad b est sicut proportio g ad d. Sed linea a est communi- 
cans linee 6 in potentia tantum et potest super eam cum 
augmento quadrati linee communicantis sibi in longitudine, 
ergo linea g est communicans linee d (d bis R ) in potentia 
tantum et potest super eam cum augmento quadrati linee 
communicantis sibi in longitudine. Sed linea g est medialis, 
ergo linea d est medialis. Ergo due linee g; d sunt mediales et 
ipse sunt communicantes in potentia tantum et comprehen- 
dunt superficiem rationalem scilicet superficiem que fit ex g 
in d. Et g potest super d cum augmento quadrati linee com- 
municantis ei in longitudine. Et illud est quod demonstrare 
voluimus. 


In hoc loco invenitur in aliis scriptis: Quod sequitur ut sit d 
medialis ex hoc quod quadratum eius communicat quadrato 
g. Sed quadratum g est equale (est equale tr. R) superficiei 
contente a duabus lineis rationalibus in potentia et in ea 
tantum communicantibus, ergo quadratum d est equale su- 
perticiei contente a duabus lineis rationalibus (rationabilibus 
M) in potentia et in ea tantum communicantibus. Et hec est 
forma linee medialis. Et quia si non fuerit quadratum d 
equale superficiei huius forme, non erit quadratum g com- 
municans ei. / 38. Exempli causa om. BLR / 39. in potentia 
tantum] tantum in potentia M / 40. sint] sunt M / 42-43. ergo 
-.. medialis om. LM / 48. d] g M / 46. Probatio eius om. BLR / 
eius om. P / 47-48. est .... g om. M / 53. factam om. P / 55. et om. 
LM; etiam P / 56-57. superficiem .... b in marg. L / 59-60. 
ergo .... tantum bis M / 60-c.250 1. ergo .... medialis om. L. 

7. In BLMR dicitur: [X.22] Duas rectas lineas mediales in 
potentia tantum communicantes et superficiem medialem 
continentes quarum longior super breviorem in potentia 
addat equale quadrato linee incommunicantis sibi in longi- 
tudine invenire. 


Exempli causa: Sint tres linee rationales in potentia et in ea 
tantum communicantes a et b et g. Et ponam ut a addat 
super g in potentia equale quadrato linee incommunicantis a 
in longitudine, et assumam inter (inter in marg. R ) a et b 
lineam proportionalem que sit d, et ponam proportionem a 
ad g sicut proportionem d ad e. Dico igitur, duas lineas d et e 
quales voluimus esse. 

Probatio eius: Quoniam a addit super g in potentia equale 
quadrato lince incommunicantis sibi in longitudine, ergo d 
addit super e in potentia equale quadrato linee incommuni- 
cantis sibi in longitudine (ergo .... longitudine bis M). Et quia 
quadratum d est equale superficiei que fit ex a in b et superfi- 
cies facta ex a in b sit medialis cum a et b sint in potentia 
rationales et in ea tantum communicantes, ergo quadratum 
factum ex d est mediale, ergo d est medialis. Sed superficies 
que fit ex b in g est equalis superficiei que fit ex d in e. Et 
superticies facta ex 6 in g est medialis, ergo superficies facta 
ex d in e est medialis, Et quia superlicies facta ex a in est 
equalis quadrato facto ex d et superticies ex b in g est equalis 
superficiei facte ex d in e, erit proportio superficiei facte ex a 
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in 6 ad quadratum factum ex d sicut proportio superficiei 
facte ex b in g ad superficiem factam ex d in e. Cum ergo 
permutaverimus, erit proportio superficiei facte ex a in b ad 
superficiem factam ex b in g sicut proportio quadrati facti ex 
d ad superficiem factam ex d in e (ad .... d in marg. M). Sed 
proportio superficiei facte (facte in marg. L) ex a in b ad 
superficiem factam ex b in g est sicut proportio a ad g. Et 
proportio quadrati facti ex d ad superficiem factam ex d in e 
est sicut proportio d ad e, ergo proportio a ad g est sicut 
proportio (proportio om. M) d ad e. Sed a est communicans g 
(g] e R) in potentia tantum, ergo d est communicans linee e in 
potentia tantum. Sed d est medialis, ergo linea e est medialis. 
Ergo due linee d et e sunt mediales communicantes in poten- 
tia tantum et continentes superficiem que fit ex d in e que est 
medialis. Et d addit super e in potentia equale quadrato linee 
incommunicantis sibi in longitudine. Et illud est quod de- 
monstrare voluimus. / 21. Verbi gratia om. BLR / 21-22. post 
potentia add. M tantum / 22. sint] sunt M / 24. facta om. M / 
26-27. equalis .... est bis P / 29. Probatio om. BLR / 35. facte 
om. M / 36-37. b .... ex in marg. L / 89. post sed add. MR et / 44. 
ergo .... medialis om. P / est medialis tr. M / ante e° add. M et / 
46. continentes] communicantes P / 47. declarare voluimus] 
demonstrare vol M / 52. est? bis M. 
24. ad? bis M / 28. z} A L / proportio? om. P / 30. tz tr. L / 33- 
$5. erit .... Al! om. L / 36. aut! .... kl om. M / est rationalis tr. P 
/ ante medialis add. BL est / 37. ergo .... bg? bis M / 42. et in 
potentia om. M / 58. ante describam scr. et del. L sunt / semi- 
circulum M corr. ex circulum / 60-c.252 1. Et .... bg om. M. 
4. tamen] non M / 7-8. numeri bis P / 8. numerum quadra- 
tum /r. P / 9. est om. L / 11. ante ex scr. et del. R ad / 12. 
permutabimus] everterimus M / 14. b) d P / 27-28. ibi .... 
longitudine om. M / 39. est om. L / ante Sit add. P Verbi gratia 
/ 52-53. converterimus} everterimus M / 56-57. ga .... linee 
om. LP / 60. Et .... huius om. BMP. 
De quarum] quorum L / 15. Verbi gratia om. BLR; Exempli 
causa P / quadrati] quadra R / sint] sit P / 26. ante ex ser. et del. 
R ad / 35-36. Probatio .... librum om. MP / 57. voluimus] 
volumus M. 
2-3. permutaverimus] permutabimus BLMP / 5. d in marg. R / 
9, proportio! bis B / 12. est!] fit P / 13. g] b L / 21. xxi? om. MP 
/ 26. una L corr. ex ina / addat] addit MP / 27. incommunican- 
te L corr. ex communicante / 35. theorematis] therematis P / 
36. constant] constat MP / 38. in ea tantum] tantum in ea MP. 
5. ante Et add. P Probatio eius / 6. est?] fit P / 11. ante ergo scr. 
et del. L Sed linea d est medialis / linea om. P / d om. L / 28. 
continentes] continentem M / 35. Huius] huiusmodi M / 36. 
ea .... sunt? om. M / in figura bis M / 37. ante cum? scr. et del. 
M in figura / 38. executi] exequuti R / sumus] fuimus BPR; 
fuerimus M / dispositionem] disponem P / 41-42. post longi- 
tudine add. P invenire / 57. b] d R. 
3. ante ad add. B a puncto e / 5. za tr. M / 8. b? om. BP / 15. ad 
-= zb bis M / 22-23. et? .... zb om. L / 28. quando] quoniam M 
/ 23-24. coniungentur] coniungantur R / 25-26. medialis? .... 
bd om. M / 29. in] et P / 29-30. duabus vicibus om. P / duabus 
.. zb om. LM / 30. quod) quo P / 31. lineas rectas tr. P / 33. 
coniungentur] coniungetur M / quadrata] quadrati L / 34. 
congregatur] aggregatur M / 38. theorematis] therematis R / 
41. est om. M / in!] ad B / ante aliam scr. et del. L aliquam / 42. 
ante quia add. P Exempli causa / 44. post Probatio add. P eius / 
46. quarta] quarto M / 47. est in marg. R / 55. in] et BLMPR / 
ante medialis add. L ratio / medialis R corr. ex. rationalis. 
1, rationalia] rationabilia P / 6. de greco om. M / 9. Iohanicii] 
icanicum M; Joanicii P / 10. ante non scr. et del. L quod / 25. 
in se ipsam om. BLMPR / esse] eesse M / 26. in se ipsam om. 
BLMPR / 27. ad .... ex? om. P / in se ipsam om. BLMPR / 29. 
ante Et add. P Probatio eius / 35. in se ipsam om. BLMPR / 
36-37. in se ipsam om. BLMPR / 39. proportionalis] propor- 
tionalibus MP / 41-42. in se ipsam om. BLMPR / 47. quat- 
tuor] quatuor LMP / 50. ba tr. P / 52. complevero] compo- 
suero P/ 57. bAa M. 
3. et om. M / 11. linee] line M / 18. fit] sunt MP / 16. figura] 
figuram L / 22-24. ergo .... mediale om. L / 26-27. Et .... 
rationalis om. M / 32. earum] eorum M / 34. demonstrare] 
invenire BL / 41. et! .... mediale om. M / 58. continetur] 
continentur P / 60. coniungentur] coniunguntur B. 
1. ex om. L / duplo] diple P / 4-5. et .... longitudine om. LM / 
seiuncta .... est. om. P / 6. et] est P / 8. duobus] duabus P / 
ergo] et M / 10. in] et P/ 11-12. coniungentur] coniunguntur 
B / 12. aggregabitur] congregabitur P / ante ex scr. et del. Lab 
/ 18. post etiam add. B et / 15. coniungentur] coniunguntur B 
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/ 16. demonstrare] invenire BL / 88. fiunt] sunt M / coniun- 
gentur] coniunguntur BR / 34. proveniet] provenit P / 37. 
aggregabitur R corr. ex aggregatur / 45-46. rectis lineis tr. P / 
54. sint] sunt B / 58. facta om. L / 60. est .... bg in marg. M / 
ante quadrata add. M duo / et om. M / post bg scr. et del. R [sunt 
medialia et duplum superficiei facte ex ab in bg]. 
30. coniunguntur] coniungantur MP; R corr. ex coniungentur 
/ 37. ante ad scr. et del. M cem / 48. et L corr. ex in / 49. in] et P 
/ 54. sunt om. P. 
8. quando] quoniam M / 17. lineis] lienis MP / 18. g?] bL. / 21. 
coniungentur] coniungantur P; coniunguntur R / aggregabi- 
tur] aggrebitur L / 32. continetur] continentur P / 35. con- 
iungentur] coniunguntur B / ex om. P. 
9. irrationale] rationale P / 31. sit superficies tr. P / 34-35. 
superficiei] superficie P / 36. medialia] media L / 39-40. pro- 
veniet] provenit M / 40. duplo R corr. ex dupo / 41. ante lineis 
add. M li / 49. linee de tr. M / 52. ante est! add. MP et / 54. ante 
quando ser. et del. L coniuncta sunt equalia superficiei dz et 
duplum superficiei ab in bg. 
3. et est bis R / binomia] binomimia M / 5. linea!] liena P / 6- 
7. Linea .... irrationalis om. M / 7. ante super scr. et del. R su / 
26. positum] propositum P / 29. coniunctim] coniunctum P / 
37-38. et? .... coniunguntur om. M / 37. d!) b P / 40-41. ab .... 
lineis om. L / et? .... dg in marg. R / 42. quando] quoniam P / 
48. continetur] continentur P / 50. mediale] medialis P / 57. 
bimedia bis B. 
4. aliter] aliud P / 5. puncto R corr. ex punctis / 6-7. inter .... 
coniunguntur in marg. M / 8. ut om. M / theoremate] there- 
mate M / 9. est? om. L / 18-14. ab .... lineis om. MP / 28. 
nominaj nomia P / 29. sequuntur] secuntur BM / 30-81. 
vocabatur] vocatur B / 33. Ipsum] Ipsa L / 35. est? om. B / 48. 
coniunctionem] coniunctione R / coniunctionem duorum fr. 
MP / 60. inter bis R. 
1. est? om. L / 3. e a L / 9-10. superficies] superficiem P / 11. 
super om. MP / 12. t| d P / 19-20. tk .... superficiei bis B / 20. 
est om. L / 21. dupli in marg. R / 26. in!] et L / 42. medialia R 
corr. ex media / 43. post puncto add. B neque dividitur in duo 
medialia nisi sua; L [neque dividitur in duo medialia nisi 
sua] / 45. Quod] quo M / dividatur] dividantur L; bis P / 49. 
que sit om. M / 53-55. que .... dg om. P / 57. post mk add. L 
[remanebit superficies equalis duplo superficiei que contine- 
tur a duabus lineis ad et dg que est superficies mA]. 
7. rationalis] rationales BMPR / queque] quecumque M / est? 
om. P / 15. est M corr. ex cum / 18. seiuncta] seiuncto M / 30. 
ante et scr. et del. R in / 37. lineas suas R corr. ex lineis suis / 38. 
ante nisi add. MP et / 44. congregatur] congregantur M / 45, 
coniunguntur] coniungantur P / 46. ante medialis scr. et del. L 
rationale / 50. dividatur) dividitur P / 59-60. duabus .... a om. 
M. 
4. sunt rationalia tr. P / 8. quoniam] quando P / 22. due linee 
tr. P / 23. coniunguntur] coniungantur P / fiunt] sunt MP / 
26. ante neque add. LR [ / neque .... suarum om. MP / post 
suarum add. LR ] / 41-42. quoniam .... rationale om. M / 43. 
ab .... linearum? om. M / ante linearum? add. P duarum / 45; 
autem] aut M / 48. lineas] linais B / 53. suarum] suorum P / 
54. ante quas scr. et del. L quibus, 
1. seiuncta M corr. ex seducta / 25. erit) est BL / 44-45. enm. 
hc om. M / 51. rationalis] irrationalis P / 53. est] sunt L / in]a 
M / 54. alio] aliquo L / 56. ostendemus] ostendimus P / e] a P 
/ 57. divisa M corr. ex dividatur / etiam] est M / 59. alio] 
aliquo L / 60. medialia] mediaalia L. 
21. nominabitur] vocabitur M / 22. nomen fuerit tr. R (E28 
Et] Quod B / 48. factum om. B / 57-59. ergo .... quadratum 
bis P / 59. est seiuncta bis M. 
7-8. gh .... ex! om. P / 9. ante augmentum scr. et del. L quadra- 
tum / 12. facti om. BLR / 15. et] ad P / 20-21. facto .... 
quadrato bis L / 21. ante quod add. L facto / ex] in R / 25-26, 
Et .... voluimus om. BLR / 36. Verbi gratia om. BLR / 46, quia 
in marg. R / 47-49. ex! .... quadrati om. B / 54. h] g P / 60. ante 
gh scr. et del. B b. 
2. facto om. L / 3. facti om. M / factum om. L / 10. b]g BLMPR 
/ 25-26. bg? .... proportio in marg. M / 25. ante bd scr. et del. R 
gd / 35. ante non scr. et del. R est / 37. est om. P / 38. proportio 
om. P / 40. ante zh scr. et del. L l / 44. linee! om. L / 49. 
proportio om. P / 56. post quadratum add. M factum ex At. 
4. ante gd scr. et del. M zh / 6. facto om. M / 31-82. linea .... 
ergo bis B / 36. et] ad B / 38-39, ergo .... rationale in marg. M / 
39. proportio bis P / 44. non in marg. R / 48. igitur om. BLMP 
/ 60-c.273 1. Linea .... tin marg. R. 


l. ante bg add. L g / 10. reperire] repperiri L / 23-24. commu- 
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nicans .... est om. M / 25. etiam est tr. R / 31. linea] lineam M 
/ 34. binomium] binomimium M / 39. precedentibus] prece- 
denti BMP / 42-44, et .... longitudine om. M / 49. binomii] 
binomiam L. 

3. factum bis B / 4. rationale] ratione P / 12. facto om. BLMPR 
/ 12-13. ei in] eum P / 19. irrationalis] rationalis P / 34. super 
om. L / 38. Ergo .... ad? om. M / 48. adiungatur] adiungitur 
BLP / 48. superficies] superficiales P / 56. ante hd add. L bz 
quod sit mn / 57-58. mn .... quadrata om. M. 

2. erit linea de om. M / 5-6. Et .... existens om. L / 12. est .... 
ng? om. M / 18. super om. P / 24. duarum linearum om. L / 26. 
et! om. M / 29. h?] b P / 30. quadrato om. P / 33. engo fia 
om. BM; in marg. R / 39-40. Et .... medialis om. L / 50. est om. 
MP / 51-52. ah .... super om. P / 52. 4] | BLMPR / 53. 4] i 
BLMPR / 55. equalis in marg. L / media] medio M / 57. 
equalis] equales R / 59. que R corr. ex quod / 60-c.276 1. dk 
.... Superficiem om. M / 60. est om. BLP. 

2. intendimus] voluimus MP / 7-8. bimedium] binomium M / 
28. nomina] media M / 36-37. dividit L corr. ex dividat / 43. 
ante Protraham add. L et / 44. e] a M / 49. unam om. L / 51. 
continetur] continentur MP / 52. est om. L / 60. glk P. 

1-2. ergo .... nc in marg. R / 7. erit .... longitudine? om. M / 11. 
seiuncta| seiuncte P / 19. Sed om. BMP / et om. L / 22. ante 
rationalis scr. et del. L in longitudine / 24. dk] bk M / 36, sJfL 
/ 39. illud] hoc P / 43. linea!] liena M / 44. tertii] terti M / 56. 
que est] que R / 57. ergo om. M. 

2. nomina] nomino M / 3. d!] b P / 8. d] g M / 19. post faciam 
scr. et del. L quecumque que / 21. quod linea om. L / 24. d?] b 
P / 26. linee] linea M / 31. post ah add. M et hd / 36. Sed] Et 
MP / 48. a duabus lineis om. M / 49. et] in P / 51-52. erit .... 
longitudine om. M / 59. et! om. P. 

2. eis] es M / 3-4. coniungentur L corr. ex coniunguntur / 4. 
secundum om. L / 6. bimedium] medium P / 25. irrationalis] 
irrationis P / 27. ante linea* scr. et del. L linom / 28. due] duo 
M / 33. quarte] quarti L / 34. minuetur] minetur L / 35. 
dividit] dividet LMP / 36. seiunctas] seiuncta P / 38. equalis] 
equale L / 42. punctis LR corr. ex punctos / 55. et om. P. 

1-2. ng! .... superficiei om. M / 1. Et superficies ng om. P / 2-4. 
ergo .... fs om. B / 5. earum] eorum L / 34-35. adiungatur] 
adiungitur BP / 41. quadrata] quadrati P / 42. superficiei] 
superficieii L / 43. post az? scr. et del. M zd / seiuncta est tr. P / 
45. sint) sunt M / 58. linee om. M / 58. ante fs scr. et del. L et / 
58-59. ergo .... fs om. M / 59. linea R corr. ex line. 

3-4, Ergo .... coniunguntur in marg. R / 13. ante sexti scr. et del. 
B quinti / 26. sit] sic M / 30. ante ag scr. et del. L linea / linea] 
linoea L / 37. quadrati] quadrat M / 39. eam R corr. ex eas / 
40. media] nomina L / 58. superficiei] superficie P / 56. ad bis 
R / 57. est seiuncta fr. M. 

5. superficiei] superficie M / 7. est .... fs? om. M / 8. seiuncte] 
seiuncta P / 10. est M corr. ex ex; ex P / 18. ante similiter scr. et 
del. L quando coniunguntur / 21-22. proveniet] provenit P / 
31. ante ab scr. et del. B prima / 35. ante ez scr. et del. R equalis 
et / 38. ze tr. BPR / 41. kz tr. L / in duo media om. M / 49-50. 
linearum bis B / 52. coniunctim] coniuncti L. 

8. zk tr. L/ 9. potentia] potententia M / 15. ante eh scr. et del. L 
th / h) k B/ 20. a om. BLR / 22. et B corr. ex ad / 34. a lineis om. 
L / 39. dh om. M / 48. linee om. MP. 

3. ante linea! add. L latitudo / 8. duplo] duo L / 10. kz tr. L / 
15. facto om. P / 16. ex ag om. L / 19-20. medialia .... sunt om. 
L / 20. cum in marg. R / $0. de om. B / 31-32. in longitudine 
om. P / 32. linee! om. M / 33. sunt * om. BLMP / 47-48. ga? .... 
ex om. B / 49. a] h BLPR / 56. est om. P. 

27. est M corr. ex ex / ante binomii add. M bimedii tertii / 37. 
duarum R corr. ex duorum / 42. ante equalis scr. et del. R qi / 
51. post quadrato add. L facto / 59. adiungatur rationalem tr. 


9. sit! bis P / 12. linea? L corr. ex linnea / 17. 6] h M / 18. 
coniunguntur] coniungentur LMP / 23-24. a .... superficiei 
om. M / 25. lineam] lineas P / 42. dividet] dividat MP / 47. 
ante due add. L linea dk / 50. in longitudine om. M / 59-60. et 
mediale om. L. 

8. g?] a L / 9. equalis] equales P / 10. ante ez scr. et del. R eb 
cuius / 14. suas] duas L / 16-17. coniungentur] coniunguntur 
B / 17-18. rationalis L corr. ex rationalia / 22. ante quia scr. et 
del. R que fit / 23. equale R corr. ex quale / superficiei] super- 
ficie M / 24. iam om. L / 25. d om. M / 28. sunt om. P; in marg. 
R / 32. a om. BLMPR / 38. kz tr. L / 60. ante dz scr. et del. R 
gdz. 

3. suas L corr. ex duas / 4. ag bis M / 5-6. coniungentur R corr. 
ex coniunguntur / 7. continent] continetur P / 17. k! bis R / 
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Az] kb M / 45. dz] de P / 49. ante dz scr. et del. M ag; gb / 54. 
sunt? om. M / 56. ut P corr. ex m / 59. ante gb scr. et del. L a. 

13. ante linearum add. P duarum / 24. ante in scr. et del. Rei / 
linee om. L / 25. linearum om. L / 27. ante in scr. et del. R date / 
53. e om. P / 54-55. ergo .... communicantes bis P. 

12. linearum om. M / 43-44. proportio .... sicut om. M / 48. 
factum om. B / 56. duorum L corr. ex duo / 58. ex!] est P. 

2-3. ergo .... rationale om. M / 14. post voluimus add. MP 
Ostendam quod superficies que continetur ab (ab L corr. ex 
ex) ag; gb communicat ei (ei om. M) que continetur a dz; ze 
multis modis quorum unus est hic: Quoniam quadratum ab 
communicat quadrato de et duo quadrata ag; gb communi- 
cant (communicat P) duobus quadratis dz; ze, ergo mani- 
festum est (est bis P) quod reliquum quadrati ab quod est 
duplum superficiei que continetur ab ag et (et om. P) gb com- 
municat reliquo (reliquorum L) ex ed. Sed cum fuerit duplum 
eius communicans duplo huius, erit medietas communicans 
medietati. Quoniam si non fuerit medietas communicans 
(Quoniam .... communicans bis P) medietati, non erit duplum 
communicans duplo. Melior autem demonstratio est ex eius 
dicto cum dicit: Si fuerint due quantitates et minuatur ab 
unaquaque earum quantitas et fuerit proportio totius ad to- 
tum sicut proportio diminuti ad diminutum etcetera. 

Hoc dicitur in BLR in margine. / 30. a .... linee om. M / 33-84. 
quadrato] quadratum L / 37-38. superficiem] superficialem 
M / 52. dividatur] dividitur P. 

2. post dz scr. et del. Ret zee / 4. ad] a M / 5. facta om. P/8.aR 
corr. ex ex / 18. superficies R corr. ex super / 28. Exempli causa 
om. BLR / a om. P / 30. potest] potens L / 31-32. sicut est 
dispositio eius om. P / 32. rationale] irrationale P / 33. ratio- 
nalis et de est om. P / 37. eam] rationale et mediale B / 44. 
duo] du R / 57. fiunt] sunt M / 59. fiunt] sunt M / superficies] 
superficieies M. 

7. a lineis om. L / 16. ante ze add. MP et / 18. et! om. M / 25- 
26. hoc modo scilicet] scilicet hoc modo MP / 36. communi- 
cet] coim M / 38-39. sicut dispositio eius om. B; in marg. R/ 
40. ante binomium add. L bimedium / rationalis) medialis P / 
45. coniungantur] coniungatur L / 47. quattuor] quatuor LP 
/ 49. est bis L. 

?. coniungantur] coniungatur L / 3. quattuor] quatuor LMP 
/ M. X4] AL / 15. inom. P / ez tr. M/ 19. sunt om. M; in marg. R 
/ 21. ea? om. M / 25. ante aut scr. et del. R est / 27. ante super 
scr. et del. L est ad / 31. te tr. M / 34. ex om. M / 89. zk tr. L / 
40. superficies) superficiem M / 42. superficies] superficiem 
M / 48. est .... th’ in marg. L / 54. et tr. P. 

2-4. aut! .... Az bis M / 2. ea] ei B / 4. superficies] superficiem 
P / 5-6. superficies] superficiem P / 7. ea om. M / 8. due su- 
perficies /r. M / coniungantur] coniungatur L / 10. quattuor] 
quatuor LMP / 11. aut erit binomium om. B / 29. ante si scr. et 
del. B ipse / 30. potens super eas] super eas potens M / 34. 
adiungam bis L / 35. equalem om. L / quia om. M / 39. th) ez 
M / 40. linee om. P / 48. linea om. M / 56. rationalis] rationale 
P: 

3. 2] e M / 5-6. communicantis) communicante M / 12-14, 
ergo .... gd bis P / 14-15. Ergo .... gd om. L / 15. est aut tr. M / 
21. generibus linearum £r. M / 28. equales] equalis M / 29. et 
om. M / generibus linearum tr. M / 30. adiunguntur] adiun- 
gungur M / ad in marg. R / 34-36. ergo .... comparis om. B / 
36. post comparis add. R Ostendam, quod quadratum ab est 
irrationale propterea quod duplum superficiei quam conti- 
nent ag et (et om. BLR) gb et quadratum ab sunt rationale 
quoniam illud est equale duobus quadratis ag; gb. Cum ergo 
minuerimus (permutaverimus P) duplum superficiei quam 
continent ag; gb et est mediale, dico quod quadratum ab est 
irrationale. Et impossibile est aliter esse. Quod si fuerit pos- 
sibile, tunc sit rationale. Sed quando aggregantur due super- 
ficies quarum una est rationalis et altera medialis, tunc quod 
potest super illud est una quatuor (quattuor BR) linearum 
irrationalium. Ergo iste due sunt similiter. Illud vero est in- 
conveniens, ergo non est quadratum ab rationale, ergo est 
irrationale. Et illud est quod demonstrare voluimus. 

Hec glosa sequentis theorematis est scilicet septuagesimi 
primi (Hec ... primi om. P) vel sic probatur: Quod quadra- 
tum ab sit irrationale (irratione L) propterea quod duo qua- 
drata facta ex ag et (et om. L) gb equantur duplo superficiei 
que fit ex ag in gb et quadrato facto ex ab quod patet per 
septimum secundi. Sed duo quadrata facta (facta om. L) ex ag 
et gb sunt incommunicantia illi duplo quod est pars eorum, 
ergo sunt incommunicantia relique parti que est quadratum 
factum ex ab. Sed illa quadrata sunt rationalia, ergo quadra- 
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tum ab est irrationale. Et illud est quod demonstrare (osten- 
dere P) voluimus. (Et .... voluimus om. BLR). 

Hoc addit P post [X.7 1]; BL in margine; vide etiam scholium [XIV]. 
/ 39. rationali recta tr. BLMP / 42. irrationalis] rationalis M / 
49. remanens] remanes P / est? om. L / 53. post gb add. L in 
potentia sunt rationales et in ea tantum communicantes ergo 
superficies / 57. post gb add. M in alio: ergo remanet quadra- 
tum factum ex ab incommunicans duobus quadratis. Et cum 
everterimus non est in alio / 58-60. cum .... gb om. B. 

7. fuerint] fuerit L / tantum communicantes /r. M / fuerit] 
fuerint M; R corr. ex fuerint / 9. nominabitur] nominatur M 
/ ante residuum scr. et del. L s / 14. medialis apatrmpr/- 15: 
medialis M corr. ex bimedialis / 18. reliquum] residuum LM / 
22. b'] g LP / bg tr. BL / 27. rationale] irrationale P / 28. irra- 
tionale] irratio P / 35. ante medialis scr. et del. R est / medialis 
fuerit tr. BLMP / 54. lineis om. M / 58. eh om. L / 58-59. 
quadrato facto fr. M. 

1-3. etiam .... bg om. P / 5. ipse iam tr. P / 8. sunt bis L / 14. 
factis om. L / 16. superficiei] superficie R / 19. ex bis R / 22. est 
seiuncta tr. M / 25. post linee add. M in longitudine / sunt om. 
M / 27. linea de tr. M / 37-38. facta om. M / 38. quando] que 
MP / fuerit] fuerint L / 39. remanens] remanes P / 46. ante bg 
add. M et / cum om. M / 51. rationalia] irrationalia M / 55. 
diversificaverimus] divisimus M / post diversificaverimus add. 
L idest everterimus; idem in marg. R; M et everterimus / 57. 
cum om. L. 

l. linea recta? om. B / separetur] seperetur P / 2. facta om. M / 
3. eis] lineis P / 5. totum om. M / 10. ante bg add. M et / 22. 
huius superficiei tr. M / 25. totum mediale tr. M / 29. minua- 
tur R corr. ex minuitur / 30-31. facta ex eis] ex eis factis M / 
30. ex] cum P / 31. post coniunguntur scr. et del. R seiuncta 
superficiei / 32. fuerint] fuerit M / 38. ante seiuncta add. M ex 
eis / 45. linea? om. M / 48. continent etiam tr. M / 52. ante cum 
scr. et del. L est / mediali R corr. ex medialia / 53. sit in marg. R 
/ 54. superficiem R corr. ex superficies / 56. ex qua] et quia B / 
58. ergo superficies tr. M / 60. duo] dico L. 

2. est mediale tr. M / et est] erit et M / 8. seiuncta] seiuncte M / 
10-11. que ....superficiei om. P / 10. et om. M / 14. linee!] 
lenee M / dt tr. M / 15. sunt? om. P / 20-21. super .... potest bis 
M / 28. post potentia add. M tantum / 35. quod] ut L / 40. 
etiam] in M / 41. d] g M / 42. bg tr. MP / 45. post lineis add. L 
ag et gb est sicut superfluum / 47. ante quadrata add. M duo / 
duarum om. M / 58. coniunguntur] coniungitur M / 55. ante 
gb add. M et / 60. est in marg. R. 

5. bimediali] bimedial L / coniungitur om. M / 6. linea om. M 
/ post tantum add. M coniungitur / toti in marg. R / 18. post 
lineis add. L ab et bg / 29. est om. M / ante contrarium add. M 
in / 33. tantum om. M; in marg. R / 50. ante Dico add. BM Sed 
ag et ag in termino earum fuerunt ante separationem; L [Sed 
ag et ag in termino earum fuerunt ante separationem] / 54. 
Quod] sed P / etiam linea tr. M / bd tr. M / 55. adiungatur] 
coniungatur M / 55-56. superficies] superficiei L; om. M / 56. 
ante duobus add. M superficiei / 59. et om. M / 60. super om. 
M. 

2. d'] b M / 4. ante quoniam scr: et del. R quando super / 7. a 
lineis om. M / 8. erunt] erit M / 10. 4!] A B / ante hk add. M et / 
hk tr. M / 16. continetur om. P / post gb add. P continetur / 24. 
tk tr. M / 81. Et om. BLMP / etiam ostenditur tr. M / 34. ante 
communicantes add. P et / 35. iam fuit tr. M / 36. secundo 
non] secundi non M; bis R / 42. potentia L corr. ex potententia 
/ 49. linea om. M / 50. sunt] sint LP / 54. aliter om. BLPR / 58. 
linee om. M / 59. inter] in M. 

3. a lineis om. BLPR / et om. M / 4. ante quadrata add. P duo / 
10. contrarium est /r. M / 12. post potentia add. L tantum / 18. 
rationale L corr. ex rationalea / quam] qua L / 15. voluimus R 
corr. ex viluimus / 19. non om. M / coniungitur] iungatur B; 
coniungatur LP; om. M / 20. potentia R corr. ex potgntia / 20- 
21. quadrato totius tr. L / 21. ipse om. M / 29. coniuncta 
medialia tr. M / 84. ante possibile add. M illud / 39. ante 
quadrata add. M duo / 45. duo om. M / 47. autem] aut P / est? 
om. M / 48-49. coniuncta] iuncta P / 53. superficies] superfi- 
cient L / 59. coniungitur] coniungatur M. 

2. medialis L corr. ex mediales / 19. sit] sint L / 19-20. superfi- 
cies] superficieses R / 25. coniungatur] iungatur BLPR / ante 
linea scr. et del. B a / 32. coniunctis] coniunctas L / 39. tle M / 
41. g?] d B / 42. etiam om. L / 49. ipsa iam fuit] iam fuit ipsa 
M / 50. Ergo latitudo tm om. L; in marg. R / 58. coniunguntur] 
coniungantur M. 

14. posita fuerit linea] linea posita fuerit M / 16. fuerit] fuit M 
/ 25. fuerit] sit M / 28. si om. P / ex? om. M / 38. residua om. M 
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/ 35. ante linee scr. et del. R linee ra / 36. adiungatur] adiungi- 
tur LMP / 37. residua] residuo M / 37-40. quintum .... resi- 
duum om. L / 52. communicantem] communicante M / 58. 
sint] sunt P / 54. eos] eas M / 55. zd tr. P / erit ergo tr. M / 58- 
59. ad .... bh om. L / 59-60. est .... bh bis M. 

1. factum om. M / 8. sunt om. M / 9. ante Dico add. M primum 
/ 9-10. est primum tr. L / 9-10. est primum residuorum] 
primum residuorum est M / 11. Probatio eius om. B / 12. ex 
om. P / 14. facti om. M / 17. ?] d P / 21. sicut proportio tr. M / 
22-25. in longitudine linee] linee in longitudine M / 26. linee 
R corr. ex line / ante que add. BR a / 28. quod om. M / 40. linea 
gh tr. M / 48. Et] sed M / 48. facti om. L / 50. linee bh om. M / 
51. in} a L / 55. ante quadratum scr. et del. L g. 

3. estom. M / 11. ante voluimus scr. et del. L vo / 34. factum in 
marg. R / 37. ad bis M / 42. in longitudine linee zh] linee in 
longitudine zh M / 44. factum! in marg. L / 45. facto om. L / 
46-47. quadratum .... Sed om. P / 53. sunt? om. M / 58-59. zh 
... ex! om. M / 59. facti in marg. L / factum om. P / 60. propor- 
tionem] proportiones M. 


2. ante non scr. et del. R est / 6. a in marg. R / 10. post equale 
add. B quale / 14. facti om. L / 16-18. Ergo .... quadratum om. 
M / 20-22. equale .... quadrato om. B / 23. nulla] nullarum L 
/ 40. quorum] quarum M / 46. post ex! add. L gh est rationale 
/ 54. quartum] quadratum R / quartum residuorum fr. P / 55. 
ante factum scr. et del. R ex / 57. post quadrato scr. et del. L 
facto / 58. A] gM. 


3. facti om. M / 7. in potentia est] est in potentia M / 25-26. 
ergo linea bis M / 27-28. est ante istam] ante istam est M / 28. 
istam] ista R / 31. bh tr. M / 33. facti om. L / 34. sicut om. L / 
37. b] g M / 89. g] h P / 42. maius] minus P / 46. factum om. M 
/ 47. d'| eP / d*] e P/ 49. quadrati] quarti B / 56. a om. P. 

9. etom. P/ 18. ?] g M/ 17. ex] ad P / Et om. M / 19-20. zh .... 
ex bis M / 21. zh tr. M / 28. post Sed add. P quia / 28. gd tr. M/ 
40. quod in marg. R / est om. M / residuorum R corr. ex resi- 
duuorum / 41. bg tr. M / 42. ex! L superscr. facti / 44. ante ergo 
scr. et del. R si / 52-58. Nulla .... longitudine om. M / 54. facto 
om. M / 55. ante k scr. et del. Lt / 57-59. ht .... ex bis P. 

27. a linea in marg. R / 31. irrationalis] rationalis M / 33. post 
zg add. M in alio erat ag / 34. sunt? om. M / 39. ante zg scr. et 
del. R g / 40. quadrata) quadrati B / 41. dividet] dividat M / 
ag] gz M / 42. Dividam] divida R / 44. ante zd scr. et del. R dz / 
46. lineis] linea M / 48. lineis om. M / 52. post ns add. B 
quadrati / est om. M / 55-56. ergo linea gd in marg. L / 56. gd 
tr. M / duabus lineis tr. M / 57. eas om. B / erit superficies tr. 
M / 58. ante superticiebus add. L duabus lineis ae et eg est 
equalis quadrato facto ex gd ergo linea. 

5. superficiei om. P / 7. o] c M; q P / 8. tota superficies tr. M / 
9. o] c M / cum in marg. R / 10. post equalis add. M qualis / 11. 
0] c M / 12. superficies] super P / superficiei] superficies P / 
14-15. potest .... gf om. L / 26. ante sf scr. et del. R et / 27. post 
ea add. M tantum / sunt om. M / 29. ante rationalis add. M 
rationa tentia est / 30-31. rationalis est tr. LM / 32. ante tg 
add. M et / 36. post est scr. et del. R rationalis / 37. s'] fM / 88. 
5!] f M / 41. dicitur] est M / 47. linee om. M / 48. linea om. P / 
seiuncta est tr. P / 49. ge om. M / seiuncta est tr. P / 53-54. 
rationales et communicantes] communicantes et rationales 
M / 53. ante rationales scr. et del. R communicantes / 59, 
potens] potest LM. 

11. coniungatur] coniungitur BM / ipsa om. P / 12. superfi- 
ciem] superficie M / 19. est om. M / 32, sint] sit P / 39. ergo] 
et P / ante gd scr. et del. L dg / gd tr. M / 40. similiter] super M / 
13-44. est equalis tr. M / 45. ante superficiei add. M est / 47. 
ante superficiei add. M est / 49. o) c M / 51. o] c M / 54. 
superficiem] superficie M / 56. e!] g P. 

4. quadrato om. M / ante qc scr. et del. L fr / 6-7. communican- 
tia R corr. ex communicantes / 8. ante sf scr. et del. R et / 14. 
ante tg add. M et / 18. a lineis om. L / 24. tantum sunt tr. M / 
26. que] et P / 27. ante est! add. M quod / 46. coniungatur | 


' coniungantur P / 47. potens] potest L / 50. za tr. MPR / 51. 


post zg add. M in alio: ag / 52-53. sunt communicantes fr. M / 
53. Et om. M / 55. linearum] aliarum P / 57-58. quarte qua- 
drati tr. M. 

l. in duo media bis L / 2. ad in marg. R / 5. Ergo .... geom. M / 
8. linee om. M / producam] protraham M / ante bh scr. et del. 
R eh / 11. superficiem] superficie M / 19. ab bis L / 25. dua- 
rum om. BLMP / 26. ante potentia scr. et del. L coica / zd tr. M 
/ 27. linee] line R / 29-30. superficies] super L / 32. ante sf 
add. P et / 84. et .... longitudine bis L / 38-39, est? .... hg bis B 
/ 44. tantum communicantes tr. M / 45, continent] continet P 
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/ 47. superficiem] superficie M / 60. coniungatur] coniungi- 
tur M. 

9. superficiem] superficie M / 10. irrationalis] rationalis p 
12. est om. M / post zg add. M et in alio: ag / 18. ante gz add. M 
et / 17. communicat] communicante R / 20. sectiones om. P / 
21. lineam om. BLPR / 26. post faciam add. M in hiis / 27. his] 
eis M / 36. ipsa] ipse M / 43. dt] zh M / 45-46. Ergo .... sf om. 
LM; in marg. R / 54-55. super illam bis P / 60. ipsa fuit tr. M. 
18-19. superficies equalis tr. P / 28-29. superficiem] super- 
ficie M / 36. medietas] medieta L / 37. linee rationali tr. M / 
39. rationalis] medialis P / 50. post linea add. M que / 51. ante 
potens add. M est / 52. totum] tum P. 

l. linea om. M / 8. ipsa fuit tr. M / 5. facit bis R / 8. ipsa fuit rr. 
M / ipsa om. P / ante separata scr. et del. B divisa / Ergo om. M 
/ 12. Et om. MP / 15. ex] et P / 19. lineam] superficiem 
BLMPR / 20. minuetur R corr. ex minuatur / 28. gl e R / 30. 
superficiei om. M / 39-40. etiam est tr. B / 58. et om. M / ei] ea 
L/59. ipsa om. P. 

10. Al] la M / 12. post equalis add. L superficiei / 17. iam fuit 
tr. L/ 28. m?] e P / 29-31, quadrati .... proportio? in marg. L / 
32. post ag? add. L Sed quadratum factum / 34-85. sicut .... 
ag! om. M / 36-46. ab .... ex! om. M / 42. Ergo linea kz bis B / 
13. ante lineas add. P duas / ante proportionalis add. L et / 48- 
45. proportionalis .... mz in marg. R / 49. linea om. BLPR. 

3. proveniet] provenit M / 18. ante secundum add. B tertium / 
23. ba tr. P / 28. si posuero] disposuero P / 33. est ea tr. L / 
36-37. rationalem bis L / 37. de L superscr. que est / 55. b] h P. 
2. ante inter add. B et / 5. h) k L / 6. mz om. P / quarta om. L / 
16. Et] ex L / 17. linee rationali tr. M / 35. ante separata scr. et 
del. R figura / 48-49. superficierum R corr. in marg. ex linea- 
rum / 49. e] o B / equalem] equale L / 53. et om. BL / 54. ante 
continentes scr. et del. L tantum / 55. ab; ag) ag; ab M. 

1-2. duabus lineis ¢r. B / 5. rationali] totali P / 13. superficiei] 
superficie P / 28. ante linea scr. et del. L dz / post linee add. Lag 
communicat in potentia / 27-28. in .... dz] linee dz in longi- 
tudine M / 28. iam fuit tr. M / 33. linee? om. M / 38. comple- 
mento eius /r. M / 42. ante sunt add. M tantum / 45. linea M 
corr. ex line / 47. linea dh tr. M / 48-49. post voluimus add. P 
Et quia in probatione istius figure aliquod dubitandum est 
redeat ad probationem nonagesime quinte figure / 54. pro- 
veniet] provenit M / 56. linea? om. M / 57. ipsa fuit tr. M. 

18. A] k M / 19. equalem] equale P / 23. fuit] sint B / 27. ipsa 
om. M / rationalem] rationalis B / 29. est om. P / 33. est bis L; 
om. P / 34-35. superficiei om. BLMP; corr. R ex super / 40-41. 
est equalis in marg. R / 42-43. superficiem om. M / 45. ante 
inter add. M et / 46. etiam est tr. M / 55. zh tr. M / 57. linea] 
linee LP. 

20. cui] aut M / 24. h) e M / 30. A] ka P / 83. post duarum scr. et 
del. R linearum / 35. equalem] equale L / 35-36. ab .... ex bis 
P / 39. e] t M/ iam om. M / 41. est om. M / 44. iam om. M / 47. 
seiunctum] seiuncta L / 48. n] m M / 60. et L corr. ex ad. 

1-2. ergo .... nz om. B / 10. facti bis M; om. P / 12. linee] li L / 
38. bg linea in marg. R / 43. linea om. P / 47. superficiei] 
superficie P / 53. ^] A P / 56. mediali L corr. ex medialia / 57. 
coniungentur] coniunguntur M / 58. similiter] super M. 

6. duabus lineis tr. M / 6-8. cum .... ag bis P / 8. ante ez add. P 
eius / 9. similiter] super M / 11. sunt? om. M / 16. ante ba! scr. 
et del. L ab / 17. duabus om. BLMP / 27. I] n M / 85. post 
quadrati add. L facti / 38. super .... potentia] in potentia 
super z^ lineam M / 40. ante zh add. M et / 41. sunt om. M / 
45, seiuncta] communicante L / 57. separata] divisa M / 59. 
cius] illius M. 

1. ante dz scr. et del. R linee / 9-11. ergo .... communicantes 
om. P / 11. linea dz tr. M / 14. e] M / 16. si M corr. ex sit / 20. 
fuerit L corr. ex fuerint / 27-28. ag .... linearum om. M / 29-31. 
tunc .... date om. P / 31. et om. M / 37. similiter] super M / 41. 
demonstrare voluimus in marg. R / 52. fuit om. P / 55. est om. 
M /57.ze tr. P. 

7. ad] et M / 9. ante ad scr. et del. Rad quadratum factum ex / 
13-15. ab? .... lineis om. P / 14. facti om. L / 15. a] ex LM; R 
superscr. ex / 20-22. ab .... lineis om. P / 21. ante ez add. M et / 
22. a lineis om. M / ante bg add. M et / 27. erit] est M / 29. z} e 
L / 30. ante ordo! add. P et / 51. d om. BLMPR / 52. ad 
lineam om. M / quoque gd adiungam] adiungam quoque gd M 
/ 54. a om. P / 57. a om. L / equale] equalis M / 58-60. ergo .... 
g in marg. L. 

3. ante cum scr. et del. R linea / 6. super om. M / 13. totum 
facit tr. M / 23, rationali] rationale P / 24. a om. M / 27. ante 
ponam ser. et del. R linea / 29-30. a .... ex om. P / 33. ante gd 
scr. et del. R dz / 35-36. factum om. M / 39. eg] gz M / 40. 
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longitudine] Ingitudine P / 44, in] super M / 46. ante potest 
add. M que / 47. ct nominatur bis R / 52. ante totum scr. et del. 
R tottum. 

6. equalem om. P / 22-23. irrationalis] rationalis M / 24. super 
om. L / 26. mediali R corr. ex mediale / mediale] medialis P / 
30-31. minuatur medialis tr. M / 32. duarum R superscr. linea- 
rum / scilicet om. M / 46. linea] lineam L / ante que scr. et del. 
L bg / 48-49. rationalis] medialis P / 49, equalem] equale P / 
superficiei] superficiem M / 54-55. Sed .... th om. P PES, 
adiuncta est tr. M / 59. ante communicans add. M et. 

1-2. ante communicantes add. M sunt / 2. ante Sed add. L Sed 
linea ek est residuum / 6. seiuncta] incommunicante M / si om. 
LM / 7. super bis R / 10. superficiem] superficie M / 13. A] AL 
/ M. superficiem] superficie M / 19. aut! om. M / 38. Exempli 
causa om. BL; Verbi gratia P / 41. est? om. M / 45. post ipsa 
add. B iam / 48. autem] aut M / 49-50. Sed .... th om. P/51.z 
om. LR / 52-58. rationalis .... est om. P / 54. post ez add. P Sed 
linea ek est in potentia rationalis et in longitudine seiuncta 
linee ez / 58. &'] h P / addens in potentia] in potentia addens 
M / 60. post eam add. L in potentia super lineam. 

5-6. eh .... super bis P / 9-11. cum .... superficiem om. P / 13. 
potens] que potest M / 14. rationali] ratione L / 15. ante zh 
scr. et del. R z / 16. etiam om. P / 18. ante primum add. P 
primediale / 23-24. minuatur medialis tr. M / 24. minuitur] 
minuatur M / 25. in om. P / residuam] residuum M / 27. ea 
om. M / 38. ab medialis tr. M / 41. remanentem] remantem L5 
remanente P / remanentem superficiem tr. M / 42. est om, M / 
43. totum bis B / 45. superficiem equalem tr. P / 48. duarum 
bis P / 50. ante kh add. M et / 51. linee om. M. 

3. ante linea add. M longitudine / 4. in longitudine om. M / 8. 
erit om. M / 11-18. Ergo .... mediale om. M / 21. ante linea scr. 
et del. L si / 23. etiam est tr. P / 24. remanentis] remanentes L 
/ 29. adiungitur] iungitur M / 42. cum om. M / 43. ad lineam 
adiungitur] adiungitur ad lineam M / 48. quod] quoniam 
BLMP / 51. est om. P / 54. sequuntur] secuntur B / rationales] 
irrationales B / 55. huiusmodi] huius M. 

1. alia] alique alie M / 2. sequuntur] secuntur B / 6. fit] sit P / 
8. equales] equalis M / 9. sequuntur] secuntur B / fit] sit P / 
12. enim latera tr. M; bis R / 14. aliam] surdam M j| T 
aliarum] earum M / 16. idest diffinitione om. BP; in marg. R / 
idest diffinitione alterius] alterius idest diffinitione L / 19. est? 
om. B / 34. rationalem om. M / 36. Et] ergo P / quia om. P / 39. 
fient] fiet M / 41. sunt om. M / 45. linea a fuerit] fuerit linea a 
M / 50. ea] eam L / sunt om. M / 54. quia om. M. 

2. ipsa] ipse R / 3. ante impossibile add. M contrarium et / 8. 
z!] e BP / zd R corr. in marg. ex dz / 18. sub om. B/ 16. Hec bis R 
/ 19. sequuntur] secuntur B / continetur] continentur M / 23- 
24. potest residuum /r. M / 23. potest] est L; ponit P / 24, 
eam] cum P / sequuntur] secuntur B / 25. equales] equalis M / 
30. superficiei R corr. ex superficierum / 31. ex] in L / 32-35. 
Cum.... ostendimus om. BP; in marg. R / 35. sequuntur] se- 
cuntur B / 36-37. cum.... sextum in marg. B / 38. sequuntur] 
secuntur BM / 39. post Hoc add. P autem / 41. irrationales] 
irrationalis M / proveniunt om. L / 50. irrationales] irrationa- 
lis M / 51-52. precedit] procedit P. 

3. Sit] Sed P / 11. eam] ea P / 12. irrationales R corr. ex 
rationales / 16. item] iterum M / 17. scilicet om. M / post 
scilicet add. P propositum huius probationis tale est: Ex lineis 
medialibus plures sunt et infinite quarum nulla est in termi- 
no alterius que est ante eam neque in eius ordine / 26. linea 
in marg. R / 28. eius] ipsius M / 30. et g in marg. R / 31, 
proportionatur] proportionetur M / 34. ante ea add. M in / 
35. termini ipsius tr M / 41. sit bis R / 42. e!] b BLMPR / 44. 
ordinis] ordine P / 45. que] neque M / 47-49. Propositum .... 
ordine om. P. Vide nota r.17 / 54. Expleta .... elementis om. 
M; Expletus est liber decimus P. 

XIa .... eiusdem] eiusdem libri undecima BL / libri om. P / 
eiusdem] elementorum Euclidis continens xl theoremata M; 
continens theoremata quadraginta unum P. 

18. est om. BLR / Extremitates] extremitas M / corporee] 
corporei BLPR; corpori M / 25. Si om. M / 27. linee om. M / 
28. protracte] protracto M / 29. rectum .... angulum] angu- 
lum continebunt rectum M / 31. aliam] alia MP / contingit] 
contingat R / 33. et om. M / 34. cuiusque L corr. ex cuius / 
continetur] contineatur B / 38. refertur] infertur M / 40. duo- 
bus] duabus LP / 43. meguarem] maguarem BLMPR / 44. 
circumdat] circondat M / 45. mensuret] mansuret M / 47. post 
centrum add. MP spere / 50. post ei add. BLR idest / superfi- 
ciei om. MP / elevatis] elevantis M; elevatus P / 51. due om. M 
/ 52. post ct scr. et del. R su / crossitiei] crassitiei M / 56. 


478 


c.338 - c.346 


c.338 


c.339 


c.340 


c.841 


c.342 


479 


meguarem] meguam BLPR / 57. circumdat] circondat M. 

14. pyramidis M corr. ex pyramiidis / rotunde] rotunda M / 
15. ortogonius] ortegonius B; orthogonius P / 16. eius om. M 
/ 17. meguarem] maguarem P / 17-18. circumdat] circondet 
M / 19. si] sit M / 19-20. alteri lateri tr. M / 20. figura erit tr. 
M / 21. oxigonia] exhigonia M / 22. ipsa om. M / ambligonia] 
ambigonia B / 28. post sed add. L et / 31. pyramides] pyrra- 
miidis M / 33. ante est add. M et / 37. superficiem est] super- 
ficies eius M / linee] linea M / 38. a om. M / 39. aliam .... 
superficierum om. P / 48. numerum unum tr. M / 44. conti- 
nentur] continetur L / 47. pars non est una] pars una non est 
P / et om. M / 47-48 pars alia tr. M / 56. Probatio eius] Exempli 
causa P / non om. M / 58. post posita add. L idest data / 59. 
post alto add. P quod est impossibile. Probatio eius. 

l. post recta scr. et del. M ergo linea ab / 3. coniungitur R corr. 
ex coniunguntur / 4. ergo linee recte] linee recte ergo M / 
ante recte scr. et del. R roe / 20. quoque] queque R / 24. si L 
corr. ex sit / 29. ante ca add. MP in / 30. et! om. M / Eg] sed M / 
e? om. M / 31. etiam sunt tr. BLMP / 31-32. Ergo .... gd om. L 
/ 32. omnes om. M / 33. recte linee tr. M / consistunt] existunt 
P / 52. post d add. P et / 57. ante protraham add. M et / 58. sit] 
sint M / 59. A] 4 MP / 60. ante ergo? add. B et Ani est linea 
recta. 

l. Anl; kml tr. B / 19. Sit] Si LR / 20-21. communem] com- 
mune M / 22. d] e M / 24. db om. M / et! om. M / 25. superficie] 
superticiem L / 26. A] 4 P / 27. hg om. LMPR / t] d LMPR / post 
Latus add. B ergo / equale] equali P / 27-28. lateri est tr. B / 
29. bg tr. B / bd] bb M / 81. est? om. LPR / 34. est? om. P / 35. 
et? om. M / 86. fuerunt] fuerint P / 37-39. et .... dk! om. 
BLMPR / 39. h?] b M / 39-41. dk? .... equalis in marg. R / 41- 
12. ergo .... hh bis M / 42. Ak) kr M / 48. h] k M / erunt due tr. 
M / 44. 41) h M / 46. rectam erigitur lineam] lineam rectam 
erigitur M / fuerint] fiunt BP; fuerit LR / 47. recte] erecte B / 
est om. M / 48. quisquis] quisque MP / et om. M / 49. rectus] 
erectus LR / similiter] super M / 51. propterea] protracta B / 
continet] continent M / cum] £ M / 57. sectionem] terminum 
DV / 58. unaquaque] una queque L / 58-59. rectum D corr. ex 
recti / 59. consistunt] existunt M. 

11. super] supra D / 12. sectionem] terminum DV / 12-18. post 
angulos add. DV per xii primi / 15-16. sit .... eis] linea ex eis 
sit DV / 15. ante linea add. DV aliqua / 16-18. que .... super- 
ficie om. D / 16-17. aliarum .... Quod] omnium earum V / 17. 
post si add. V autem / ante sit add. V tunc / 18. bd tr. LMP / 20. 
divisio bis D / post bz add. DV ex iii? huius / ergo om. M / 
angulus om. D / 21. post rectus add. DV ex ipotesi / in V 
superscr. sunt / 22. ante ergo add. DV Cum igitur uterque 
angulus sit rectus quem facit perpendicularis sive cum linea 
que est communis sectio duarum superficierum sive cum 
linea exsurgente / est equalis tr. M / 28. est om. D / est omnino 
tr. M / 24. consistunt superficie tr. D / 25. demonstrare] mon- 
strare V / 28. ante superficiem add. DV unam / 39-41. Exempli 
»» €quidistantes om. D / 40. superficiem positam /r. M / 42- 
43. posita] positam M / 48. lineam! linea P / 45. gl ^ DV / 46. 
lineas] lineam M / post bh add. DV post hoc argumentare 
dicens / 47. ante db! add. D et / db! tr. BDV / communi om. P / 
posita] interposita D; composita P / post posita add. DV pro- 
fecto / db? tr. BDV / 48. post duabus add. B lineis / 49. post bh 
add. DV ex iiii? primi / 52. h!) z L / ante zbh add. M et / 53. 
ergo .... rectus om. P / est? om. D / 54. recta] erecta BD / super] 
supra D / communem divisionem tr. M / 55. ante tangentium 
str. et del. R secantium / d'] b LM / d?] b PR / 56. post superfi- 
cie add. DV ex premissa / 57. et om. M / post ea add. D super- 
ficies / 58. et dz! om. D / in qua? om. M / 59. Ergo .... gd om. L 
/ 60. et sunt] ea fuerit DV / sunt] fiunt B. 

1. gdb) gbd LMPR / linee] linea L / 2. post equidistantes add. 
DV ex xxvii primi / demonstrare] monstrare V / 6. unaqua- 
que] una queque L; unaqueque MP / punctum] puncta L / 7. 
protracta] tracta M / 16. Sint] sunt M / gd] gb M / 18. que sint] 
que sunt P; quod sit V / protrahatur] protraham DV / linea] 
lineam DV / z!] t M / 19. linea] lineam V / 21. quod .... Quod 
om. DV / post si add. DV autem / ante possibile add. L in / 
possibile] impossibile PR / ante sit add. DV tunc / 22. ad bis D 
/ 24. Secet] secat M / 25. post ez! add. DV ex iii? huius / 27. 
utrimque] utrumque MP / post ez add. DV continentes super- 
ficiem / 28. est omnino contrarium] omnino contrarium est 
M / post contrarium add. V ex quinti petitione primi / 29. ab 
R corr. in marg. ex ad / Et illud est om. D / demonstrare] 
monstrare V / 33. fuerit] fuerint L / 34. super om. L / 51. et! 
om. P / 52; positam superficiem tr. M / 53. est] eius M / 58. A1] 
b L / post bh add. DV post hoc argumentare dicens / 59. est om. 
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M / ante bd add. DV tunc / post communi add. DV profecto / 
60. equales R corr. ex equali / d?] b LMPR. 

1. post hdb add. DV ex ipotesi / ergo om. L / 2. est! om. M / à!] 
d LMPR; z V/h!) b V / post bh add. DV ex iiii? primi / est? om. 
M /3. 2d tr. M/ 5.zbh!] z;izh L / 6. h)eM / hd tr. V/ super] 
supra D / 6-7. communem divisionem] commune divisione M 
/ 9. post dz! add. DV a diffinitione linee erecte supra superfi- 
ciem / in! .... ea bis LP / 9-10. bd .... sunt bis R / 10. gd tr. D / 
perpendicularis L corr. ex perpendiculares / 11. gd tr, D / 
super] supra D / 12. cecidit] accidit M / 18. post rectis add. DV 
ex xxviiii primi / 14. gdb] gbd M / est? om. M / post rectus? add. 
D ergo gdb est rectus / 14-15. perpendicularis] perpendicu- 
laredicularis R / 15. post dh add. DV a diffinitione perpendicu- 
laris / 16-17. est perpendicularis in marg. V / 21. et om. D / 82. 
et om. BDMV / neque] non L / 33. dg tr. BV / 84. eius] huius D 
/ post signabo add. B propositiones XI.3-9; incipit (fol,82v): 
ezht sese secantes .... Quoniam signabo (explicit fol.83v) / 
linea] ea B / 36. que] qua V / 37. etiam om. D / h] b B / 38. su- 
perficie] superficiem D / 39. ante divisionem scr. et del. R 
basem / 41-42. Et .... hk om. M / 42. super] supra D / 43. post 
due add. M linee / 44. post equidistantes add. DV ex vi? huius 
/ 45. illud] hoc D / 50. aliis lineis tr. M / equidistent] equi- 
distet V / 51. sint] sunt D. 

1. ante continentes add. L continem / 3. ante alium add. M et / 
sint] sunt D / 6. eius] huius D / 7. gz; ag; dz] ag; dz; gz M / post 
dz add. DV deinde argumentare dicens / 8. post equales add. 
DV ex ipotesi / 8-10. et? .... equidistantes bis M / 10. et! om. P 
/ post equidistantes add. D ex iiii primi; V ex xxxiii primi / 
10-11. Et .... equidistantes in marg. V / 10. e om. P / 12. sunt! 
om. P / e'| g M / 18. post equidistantes’ add.DV ex eodem / 14. 
post equidistantes add. DV ex premisso / 16. due linee tr. M / 
17. ante ed scr. et del. RV et / 18. post equalia? add. DV ex ipo- 
tesi / 19. bg] gd P / bases] basis M / 20. post equales? add. DV 
ex viii primi / 24. A om. D / 25. superficiem L corr. ex super- 
fiem / 37. principio in superficie] superficie in principio M / 
39. lineam?] linea LP / 40-41. a .... producam bis L / 41, 
super om. M / ante bg scr. et del. R dg / 48. post az! add. D per xii 
primi / 47. linea om. M / post bg add. V in quibusdam etiam bd 
/ ante perpendicularis add. M linea / 48. ante linearum add. D 
istarum / 49. z] e DV / post ht! add. DV ex ipotesi / 49-51. ergo 
... da om. D / 49. post ht? add. V in quibusdam est hz / 50. ante 
erecta add. L super superficiem zd; da. Sed bg equidistat / post 
da add. V ex viii huius / 51. ante da add. M et / 52. super? om. 
L / Sed] ergo D / 53. ergo az in marg. V / 55. Sed D corr. ex 
Suet / 57. protraximus] protrahimus M / 58. post dato add. L 
in aere / alto] aere DV / 59-60. demonstrare] monstrare V. 

2. constituere] construere V / 15. cadat] cadet B / ante Deinde 
scr. et del. R ergo / 17. super] supra D / 21. post superficiem 
add. DV ex viii huius / 22. punctum datum tr. M / 36. Probatio 
eius] exempli causa P / ut sit quod] sicut DV / 37. Quod om. 
DV / post si add. DV autem / 37-38. ante eleventur add. DV 
tunc / 39. que sint om. D / sint] sunt L; sit M / post ag add. P 
quod est impossibile. Probatio eius / 42. post rectus? add. DV 
a descriptione perpendicularis / Ergo] et DV / 44, est ergo tr. 
M / 49. fuerit om. D; fuerint LM / 49-50. perpendicularis| 
perpendiculares M / 50-51. partes protrahentur tr. M / 51. 
protrahentur] protrahantur D / 52. post protrahantur scr. et 
del. D non concurrent. Probatio eius. 

2. post si add. P due superficies / 4. et illud] sicut DV / 5, 
possibile fuerit ir. M / ante concurrant add. DV tunc / 6. 
earum] eorum P / 8. punctum] puncto M / 10. sunt? om, M / 
10-11. ergo .... gd in marg. V / 11. super] in DM / 11-12, 
superficiem] superficie D / 12. ante super add. V et / 12-18, 
illa superficie tr. DV / 13. post contingunt add. DV ex ii? 
axiomate / 14, similiter] super M / 15. ante abm scr. et del. V 
sunt / 16. est omnino fr. M / post contrarium add. DV ex xvii? 
primi / 17. protrahentur] protrahuntur R / 18, illud] hoc D / 
est om. M / 21. et om. D / 22. aliis lineis tr. M / 35. bg om. M / 
36-37. duabus aliis tr. M / 37. lineis om. L / 41-42. protraham 
.... dez] a puncto b ad superficiem dez protraham DV / 42. 
ante super add. DV bh / super om. M / post superficiem add. 
DV dez / 42-48, que sit bh om. DV / 48. post bh add. DV 
ubicumque cadat in ipsa superficie sed non in puncto e / hk 
tr. D / 44. ante in add. M et / post in add. DV ipsa / superficie] 
superficiem L / 46. post linee? add. P e / 47. post equidistantes 
add. DV ex viiii? huius / 48. equidistat V corr. ex equidistant / 
ante ht add. DV linee / h?) b L / 49, post ez add. DV ex ipotesi / 
50. linea om. M / 52. post angulis add. DV ex xxviiii primi / 53. 
similiter] super M / 55. post contingentium add. DV a diffini- 
tione linee erecte supra superficiem / 56. super] supra D / post 
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abg add. DV ex iiii? huius / 59. post equidistantes add. DV ex 
premissa. 

12-13. equidistantes abgd; ezht) dez; abg equidistantes ht M / 
13. secet] secent M / 14. In!] im D / ante km? add. DV linee / 17. 
Quod .... concurrant om. P / ante concurrant add. B ut; DV 
tunc / 19. utraque] unaquaque M / 20. in ea B corr. ex linea; 
linea MV / 23. post contrarium add. DV ex descriptione equi- 
distantium / 27-28. equidistantes] equidistantium P / 29, eas 
om. D / 41. ante Sint scr. et del. M ab / 42. 0]a M / A4. o'] rM / 
post od add. D vel dico quod media superficies secundum 
proportionem eandem divisit illas duas lineas / 49. post equi- 
distantes add. DV ex premissa / 94. ante rb scr. et del. R pb / 
55. post pb add. DV ex secundo vil / d] o R / 56. linea R corr. ex 
lin / 57. b?] d D / 58. ante ad! scr. et del. R ado / ante od scr. et 
del. R ob / post od add. DV ex eodem / b] d D / 60. post od add. 
DV ex xi quinti. 

l. ante linea scr. et del. L a / fuerit] sunt L / 3. obtinebit] 
continebit DM; optinebit RV / 14-15. obtinet] continebit M; 
obtinebit P; optinet RV / 17. proveniet) provenit P / 19. qui] 
que LM / gd! tr. M / post gd' add. DV ex tertio huius / 24. 
fiunt] fuerint D / interiores] intrinseci M / 25. post ze add. DV 
ex xxviii primi / 26. post datam add. DV ex ipotesi / 27. post 
superficiem add. DV ex viii huius / 29. post datam add. DV ex 
diffinitione superficiei erecte supra superficiem / 30. demon- 
strare] ostendere P / post voluimus add. DV Hoc theorema 
aliter invenitur sub eodem (eadem cum D) sensu hoc modo: 
Si in superficie indefinite quantitatis (quantitas D) assignata 
ortogonaliter steterit linea omnis ab ea (omne V) linea quor- 
sumlibet (quarumlibet D) ducta superficies supra eandem 
propositam superficiem erunt ortogonaliter erecta / 34. erec- 
te R corr. ex recte / 49. rectos] erectos MP / 52. ut bis V / 53. 
quod etiarn] sicut iam DV / Sed om. DV / post si add. DV enim 
/ ante non add. DV tunc / 54. post superficiem add. DV datam 
/ 55. superficie] superficiem L / 56. Ergo im om. L / 57. pro- 
ducam] productam M. 

2. post impossibile add. DV ex xiii? huius / M V corr. ex n / 4. 
post voluimus add. DV Ostendam etiam per (secundum BLR) 
contrarium, quod ipsa est perpendicularis super eam. (BLR 
add. Dico enim, quod ipsa est perpendicularis super eam. 
Quod) Si enim (enim om. BLR) ipsa non fuerit perpendicula- 
ris (perpendicularis om.B) super eam, tunc (tunc om. BLR) 
protraham ex puncto (ex puncto om. DV) | perpendicularem 
super superficiem datam. Ipsa igitur cadet extra a superficie 
ezht. Describam itaque superficiem transeuntem perpendicu- 
larem et communem differentiam et ipsa (ipse R) etiam erit 
in superficie una, ergo erit superficies contenta (continens 
BLR) cum superficie data cum angulo recto (angulum rectum 
BLR). Sed iam fuit superficies ezht cum superficie data con- 
tenta (continens BLR) cum angulo recto (angulum rectum 
BLR), horum igitur duorum rectorum unus altero est maior. 
Quod quidem est impossibile. Non sequitur autem, quod sit 
perpendicularis super superficiem nisi propter hoc quod 
cum perpendicularis erigitur super differentiam communem 
duabus lineis rectis sese secantibus est perpendicularis super 
earum superficiem. (Non .... superficiem] Hec glosa sequen- 
tis figure est que est facta ad modum crucis BLR) Hoc dicitur 
in BLR in margine. / 7. ante solidum add. V si / 22. abd in marg. 
V / 25. Probatio eius om. D / 26. propositum est tr. M / Sed om. 
DV / post si add. DV vero / 27. ante sit add. DV tunc / 29. ante 
ut add. DV ita / ut) que M / que sunt om. M / 31. post zk add. 
DV deinde argumentare dicens / post 6z add. DV ex ipotesi 
tunc / 32. ergo) profecto DV / 33. tbz in marg. V / post equales 
add. DV ex ipotesi / 34. post tz! add. DV ex iiii? primi / post tz? 
add. D et / coniunctim] coniuncti DLPV / 35. post kt add. DV 
ex xx? primi / A] 4 L / 36. post kh add. DV per hanc regulam: Si 
de inequalibus equalia demas (V add. vel addas) que rema- 
nent inequalia erunt (sunt V) / Et etiam] Item DV / ergo] 
tunc DV / 37. ante communi add. DV posita / 38. zbk} kbh M / 
39. post hbk add. DV ex xxv? primi / 41. post abd add. DV per 
conversam predicte regule / 42. coniuncti] coniunctis M / 47. 
ante solidum add. M in / 48. quattuor] quatuor DLMPV / 58. 
ebh om. DP / 60. quattuor] quatuor DLMPV. 

1. post eh add. DV que est in plano / 1-2. in .... ezh in marg. V / 
5. ezh] zhe P / post ezh add. DV ex premisso / zhó] zdh B; beh P / 
bhe] bez P / 6. zhe) ezh D / post zhe add. DV ex eodem / 6-7. zhe 
.... angulo om. BP / 7. zeh) ezh M / post zeh add. DV ex eodem / 
8. angulis om. D / post eth add. DV Intellige hanc obscuram 
illationem. Cum enim sint in subiecta figura tres trianguli 
erecti et tres iacentes in plano, uniuscuiusque autem trianguli 
tres anguli sunt equales duobus rectis ex xxxii primi, trium 
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autem triangulorum novem sunt anguli qui sunt equales sex 
rectis, ergo trium triangulorum erectorum trium in plano 
iacentium anguli sibi sunt equales quia hi et illi sex rectis 
sunt equales. Sed sex anguli inferiores erectorum (inferiores 
erectorum bis V) triangulorum sunt maiores sex angulis 
iacentium, quod in libro dicitur, ergo tres reliqui anguli 
supremi erectorum triangulorum sunt minores reliquis tri- 
bus angulis iacentium triangulorum. / ante anguli add. DV 
iacentium tres / 9.quattuor] quatuor DLMPV / 9-10. post 
angulis add. D ex iii? primi; V ex xiii? primi / 10-11. ergo .... 
angulis bis R / 11. quattuor] quatuor DLMPV / post angulis 
add. R (ergo anguli superficiales ebz; zbh; ebh coniuncti sunt 
minores quattuor rectis angulis] / 12. solidum continent tr. M 
/ quattuor] quatuor DLMPV / 13. illud] hoc V / est om. M / 
14. post voluimus add. DV Vel sive puncto ! posito et absque 
lineis protractis ab eo probari potest hoc modo: Novem 
anguli trium triangulorum erectorum sunt equales sex rectis. 
Sed sex ex illis inferiores scilicet sunt maiores tribus planis, 
ergo sunt maiores duobus rectis, ergo tres reliqui supremi 
sunt minores quatuor rectis. Et hoc est quod demonstrare 
voluimus. / 18. sint] sunt DL / maiores] minores M / 20. ut 
om. L / 31. sint] sunt DL / maiores] minores M / 32. ht om. B / 
33. hl a L / 36. in] a LM / 37. post htk add. DV ex xxiii primi / 
38. post bm add. DV ex iii primi / 39. lineas om. B / post mg add. 
DV post hoc argumentare dicens / 40. post tk add. DV ex 
ipotesi / 42. post equales! add. DV ex ipotesi / m] b P / post 
equales? add. DV ex quarto primi / 43. duo om. D / post dez 
add. DV ex xx huius / 44-45. ergo angulus abm om. M / 45. 
ante ed scr. et del. V d / ed tr. M / 46. post ez add. DV ex ipotesi; 
scr. et del. R Et due / 47. ante ez add. M et / 48. post dz add. DV 
ex xxiiii primi / 49. post am add. DV ex xx primi / et .... est in 
marg. V / post dz add. DV ex xviii primi / 51. equalis] equale D 
/ sunt] erunt D / 59. Ex om. D / 60. angulo om. R. 


2. quattuor] quatuor DLMPV / 13. ante Ponam scr. et del. R 
Sint / 14. quattuor] quatuor DLMPV / post minores add.DV 
per xxi huius / sint] sunt D / 16. post angulo add. DV per xx 
huius / 18. ante ut add. DV ita / ut] et P / 20. post triangulum 
add. DV ex premisso / 21. n!] y D / 21-22. circumducam] 
circonducam M / 22. Imn’ om. M / supra] super D / 23. post s! 
add. DV ex quinto tertii / post sm add. P et / 26 ea] eo D / 
Quod] sicut DV / 27. Quod om. DV / post si add. DV autem / 
ante sit! add. DV tunc / sit? om. D / 28. post sm! add. DV ex 
descriptione circuli / post ag! add. DV ex ipotesi / 30. equalis 
L corr. ex equalisi / 31. post bg add. DV ex ipotesi / l om. V / 
post bag add. DV ex viii primi / similiter] super M / 33. Ath] bth 
D / post hik add. DV ex eodem / post msl add. D flm / n'] m M / 
ante sunt add. L non / 34. abg) bag DV / 35. quattuor] quatuor 
DLMPV / rectis angulis tr. M / post angulis add. DV ex xiii 
primi / 36. quattuor] quatuor DLMPV / 38. quattuor] qua- 
tuor DLMPV / 40. ante ba scr. et del. L ga / 41. post sm add. D 
sicut prius; V sicut punctus / post ag! add. DV ex ipotesi / 43. 
post corum scr. et del. R Su / que] qui DL / existunt] existerunt 
L; existentunt R / 44. post ag add. DV ex ipotesi / 45. post msl 
add. DV ex xxi primi / 45-47. Et .... msn om. M / 46. ante [sn scr. 
et del. L n / 48. msn? om. M / 48-49. quattuor] quatuor 
DLMPV / 49. angulis M superscr. rectis / post angulis add. V ex 
xiii primi si in puncto s linea sl protrahatur / 49-50. ergo .... 
angulis om. D / 50. quattuor] quatuor DLMPV / 50-51. con- 
trarium est tr. M / 52. quattuor] quatuor DLMPV / 55. super] 
supra D / 56. superficiem M superscr. super / sit!] sunt D / ante 
s add. D q / 51. ba tr. D / 59. lg tr. V / 60. post coniunctis add. 
DV ex xlvi primi. 


1. rectus V corr. ex erectus / post rectus add. DV ex diffinitione 
perpendicularis / 2. equalis!] equale D / Et ] Quod V / equa- 
lis?] equale D / 4. est equalis tr. M / equalis] equale D / 5. ante 
mqi scr. et del. L ml / post mgl add. DV ex viii primi / 6. Ign] kin 
V/A] 4 M / 8. ante contentum add. M dez / datis L corr. ex 
datum / b] h L / 9. post voluimus add. P scholium XV / 12. Si 
om. V / a om. DV / 13. quel qui M / 26. tl e M / 27. hadt .... 
superficiei om. M / ante bedt scr. et del. R ebdt / ed tr. M / 28. 
omnes} omnis R / 29, quel qui D / 31. g) q D / 34. post 
equidistantes add. DV ex xvi huius / 35. ad tr. M / 36. post 
equidistantes add. DV ex codem / 42. alium bis L / 43. super- 
ficie una tr. D / 44, zht| zth M / post equales add. DV ex x? 
huius / 45. ht] uh M / 49. h?}| bM / 50. superficiebus continea- 
tur tr, D / 53. illud] hoc D / 59. alteram] alterum L / 60. post 
alterius add. DV Item sic invenitur hoc theorema: Si superfi- 
cies quedam super terminos oppositos solidum paralello- 
grammum secet duo partialia corpora que ad illam secantem 
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superficiem velut ad communem terminum copulantur suis 
basibus proportionalia esse necessario comprobantur. 

18. secet] secat M / 16. ml tr. DM / est) et P / 18. post partes 
add. DV quantumlibet / 19. ante as add. DV linea / ante ae add. 
DV linee / 20. i] / LP / 21. e] d P / 22. solida] solidam DV / 23. 
post fa add. M et ae / ante ae add. DV linee / post ae add. DV ex 
ipotesi / Et] ex V / post basibus add. M fdgy / 24. et taed om. DV 
/ post taed? add. DV ex xxxvi primi / 25. io .... ag!] ag; fh et io D 
/ et ag om. V / post ag? add. DV et similiter ex altera parte una- 
queque enim ex lineis rc, cm est equalis linee me et unaqueque 
ex basibus zrgc et selm est equalis basi /mde et unumquodque 
ex corporibus cu, mp est equale corpori eb ex quinto axiomate 
huius, ergo que proportio est totius basis xied ad basim (aed 
eadem est proportio totius solidi ig ad solidum ag. Et propter 
hoc etiam similiter ex altera parte que proportio est totius 
basis derz ad basim deml eadem est proportio totius corporis 
eu ad corpus eb. / 26-31. Ergo .... eb om. DV / 29.z]¢ Li M/ 
31. ante x add. M e / 32. z] ç L / tunc] utique et DV / i] y V / gl 
d M / 38. tunc] profecto et DV / 34. fuerit] fuerint L / tunc] 
utique et DV / 35. quattuor] quatuor DLMPV / 37-38. basi 
..., assumpsimus om. L / 37. ante eque scr. et del. R que multi- 
plicia / 38. i] y V / 39. z] gL / 41. addens bis M / z] c L / ante 
tunc add. M et / tunc] profecto et DV / i] y DV / 42. tunc] et 
DV / 43. duo om. M / 44. tunc] utique et DV / 50. datum om. 
M / 54. datum om. DV / et] ex M / 55. Et om. M / 56. et! om. 
M / et gd; dz om. P / 57. post huic add. DV dato / 58. supra] 
super MP / 59. a] e D / 60. super! in marg. L. 

15. Et} deinde DV / 16. equalem] equale M / angulo om. D / 
post gdz add. DV ex xxiii primi / 17. punctum om. D / 18. post 
gdt add. DV ex eodem / ante af add. DV lineam / 19. ante an 
add. DV lineam / 21..ante nq add. DV lineam / 24. est equalis 
tr. P / 25. post td add. DV ex ipotesi / 27. post kdt add. DV ex 
ipotesi / est? om. D / post kt add. DV ex iiii primi / 28. equalis] 
equale D / post th add. DV ex ipotesi / h] b M; k V / 29. rectus 
V corr. ex erectus / post rectus add. DV quem perpendicularis 
facit / 30. ante recto add. DV similiter / post recto add. D 
perpendicularem; V propter perpendicularem / 31. post kh 
add. DV ex eodem / post th add. DV ex ipotesi / 33. queque] 
quisque P / Et om. M / est! om. M / post rectus add. DV prop- 
ter perpendicularem / 34. angulo dth tr. M / h] k L / post recto 
add. DV similiter propter perpendicularem / 35. post dh! add. 
DV ex iiii? primi / post dh? add. DV ex ipotesi / 36. Et om. M / 
38. post kdh add. DV ex viii primi / similiter] super M / 38-39. 
hdz .... angulo bis L / 39. g) b L / post gdz add. DV ex ipotesi / 
42. ante dz' add. M et / 46. Supra] super D / dato corpori tr. 
M. 
1. ergo] vero D / supra] super D / 5. post hgz add. DV per 
premissum, angulus vero quem constituam / Et om. DV / 
angulus om. DV / 6. ante a' scr. et del. R h / et! om. M / tab? om. 
D / 8. sit] est M / ante g? scr. et del.R z / 9. gh) zg B / 12. 
Quoniam] namque DV / ta tr. M./ 13. z in marg. R / 15. ante 
egzn add. D et / post similes add. DV a descriptione similium 
in principio sexti / 17. tł] e M / 18. c] cum M / 19. z D corr. exc 
/ 21-23. Et .... equales om. D / 22. sunt similes superficiebus] 
superficiebus sunt similes M / 28. eis? om. M / 24. post gd add. 
D ex vi? anxiomate huius; V ex vi? anxiomate / 30. ipsum] 
eum M / 41. ante Superficies add. M sit / 45. gd tr. D / 46. post 
gtd add. DV ex xxxiiii primi / 49. gzaA] ghaz M / ante a' add. P 
g / ha tr. D / 50. zgtb] ztgb M / post zgtb add. DV ex xxiiii huius 
/ 58. zgde] zdge M / est] sunt MV / equale] equales LMV / 
serratili] erratili L / 54. ante continetur add. DV similiter / 55. 
laterum om. M / post laterum scr. et del. R zgah et habe et zgdet / 
e om. D / 56. post detb add. DV ex v? anxiomate huius / 60. 
ante superficierum scr. et del. R laterum. 

2. et om. M / 8. lineam in marg. V / ipsa] ipsi P / 15. gd tr. D / 
eorum] earum DM / 19. est? om. D / 20. e?] t D / 22. equi- 
distantium laterum om. MP / laterum in marg. R / 23. post 
laterum add. DV ex xxxv primi / 24. n] h D / 24-26. et .... 
dzgn bis L / 26. dzgn] dzng M / ante Ergo add. B et superficies / 
28. P] b M / est om. L / 30. zdgn] cdgn D; zgdn M / post emnz 
add. DV ex v? anxiomate huius / 31. ante cuius add. M eius / 
82. time] itme M / 38. basim unam tr. P / altitudine] latitudine 
V / 89. fuerit L corr. ex fuerint; fuerint M / 55. eorum] earum 
P/58.solidum bÀ tr. M. 

1. post tk add DV ex premisso / 4. post unam add. LMPR hm vel 
rn / ante zk add. M aut / aut om. M / post mn add. DV ex eodem 
/ 21. t1 d M / zI n M / rectitudine] rectitudinem BDR / 23. Et] 
quod M / 24. ante Nichil add. D et / 24-25. aliud additur tr. 
M / 26. ante Dicitur add. L et / est] dicitur M / 27.2] s D;g V / 
m*] n DPV / sit om. D / 33. rectos] erectos M / rectos angulos 
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tr. D / 58. Sint] sic M / ] r M / 54. que] qui BR / sunt] sint PV 
/ 55. et? D corr. ex quod / 56. ante linee add. D due / 57. k] r M 
/ 59. quod] que M. 

1. c] g D / et om. M / 4. producam] protraham M / 5. 0] c M / 
et ni] m V / post ni add. DV deinde argumentabor dicens hoc 
modo / i] / L / 6. equale!] equalis P / post ab add. DV ex 
ipotesi / Jinee] line L / 7. gb tr. M / 8. quoque om. P / post abg 
add. DV ex ipotesi / 9. s! om. P / ante abgd add. DV et / a om. P 
/ post equales add. DV a descriptione similium superficierum 
et ex xxxiii? primi / 10. est .... hi? om. P / post bx add. DV 
quoniam eiusdem altitudinis / x] z B;e M / ?] LL; y V/ 1I. 
etiam] et BLP; om. M / 12. post equales add. DV ex ipotesi / 
13. ç om. V / 14. fn tr. D / ante et! scr. et del. Ret iksp / 16. etiam 
superficies tr. M / 17. opponuntur] opponantur M / eis om. 
DV / 18. Á} r M / post equalia add. DV ex v? anxiomate huius / 
21. m tr. M/n'| v D/ ] rM/22. 5] f B/f] e M / 22-23. ergo 
... heus om. D / 23. heus .... basi bis P / Sed) Et D./ 25-27. 
proportio .... sicut om. D / 26. htsr] htrs P / 27. zl ad corpus] ad 
corpus z} M / 27-29. ad .... cp om. D / 27. post ho add. V ex xxv? 
/ o] c M / 29. c om. B / ante ho scr. et del. L ht / o] u M / post ho 
add. DV ex eodem / 30. o'] c M / est om. M / à?) c M / 31. 
uniuscuiusque] unusquisque M / post l add. Rn / 82. A] rM / 
l] b BLR / post cp'add. DV ex viiii quinti / 4) TM / 88. 4] rM / 
38. eorum] earum P / 38-39. unius quantitatis tr. D / 40. sunt) 
sint PV / etiam erunt tr. DV / 54. equales bases tr. D / 55. 
sunt) sint DPV / 56. erecte D corr. ex recte / erecte super tr. M 
/ sunt?] sint DV / 57. rectos] erectos M / 4] a R/ z D corr. ex c / 
sunt] sint DV. 

1. ] f LR/ 4h] g P/ c] z D / cadent] cadant D / 2. c] z D / ante kq 
scr. et del. D Ix / Et?] deinde DV / 3. etiam a punctis] a punctis 
etiam M / r om. L / perpendiculares] perpendicularem MP / 
4. ante lç scr. et del. R ly / 6. ante xl add. DPV corpus / xl tr. PV / 
Sed] Et DV / 7. est! om. D / ante basi add. BLR super / post ropl 
add. DV Sed basis abgd est equalis basi ezht / 11. post equalia! 
add. DV ex premisso / 13. eorum] earum M / 18-14. post 
lineam add. DV ex xxx huius / 14. z] x L / 15. est una tr. M / 
est? om. M / 16. b] d M / 21. ante fuerit add. M et / quantitatis] 
quantitis L / 35. 4] r M / 86. k] r M / 88. post ponam add. DPV 
basim / 89. corpus om. D / 41. superficierum om. M / 43. basis 
om. D / unius om. V / 44. post alterius add. DV ex xxv huius / 
est] es L / post est scr. et del. D equalis basi est / 45. A] r M / 46. 
post ezht add. V ex ipotesi / equale L corr. ex equalis / 47. ante | 
add. L g / post zl add. DV ex premisso / ad bis V / 48. ] rM / 
55. altitudinibus] altitudini BDLMRV / post ipsorum add. B 
propositiones XI.30; incipit (fol.88r): et si sit unius quantita- 
tis .... XL.34 erunt altitudinibus ipsorum (explicit fol. 89r) / 
Et om. DV / post si add. DV vero / 58. ipsorum] eorum M / 
ante ipsa add. D et / ipsal tunc P. 

12. super dis L / 14. altitudinibus] altitudini M / 16. ante mg 
add. DV altitudinis / ante na add. DV altitudinem / n D corr. ex 
m / 18. ante equale add. DV fuerit / ante bases add. DV et / 19. 
post equales add. DV ex premisso / a] g L / 20. ante an scr. et 
del. L ah / n D corr. ex m / 21. ante bases add. M super / 23. 
ante erit add. DV tunc / earum] eorum M / ante gm add. DV 
altitudo / 26. post gq add. DV ex premisso / 27. post gd add. DV 
ex ipotesi / 28. ante solidi add.DV totius / 30. post ctgs add. V 
ex premisso / 30-31. et .... ctgs in marg. D / 31. ante gm add. DV 
linee / ante gs add. DV lineam / post gs add. DV ex i? sexti / 33. 
post mg add. DV linee / ante gs add. DV lineam / sg tr. M / post 
na add. DV ex ipotesi / 37. Et om. DV / etiam ponamus tr, DV 
/ 38. altitudinis mg tr. M / 39. n D corr. ex m / gd bis R / 40. post 
una add. DV erit profecto / 41. ergo om. DV / est om. DV / 45, 
post ctgs! add. DV ex primo sexti / ante g? scr. et del. R g / 46. 
post gq add. DV ex premisso / 47. e] t M / gd] ab R / 48. ante sed 
add. L ergo proportio basis eazh ad basim / 48-49, sed .... gq 
om. DR / 48. e] t M / ante zh add. V usque / 49. corporis om. M 
/ 49-50. ab .... corporis om. MP / 49. ad corpus bis L / 53. post 
equalia add. DV ex viiii? quinti / 57-58. ante altitudinibus add. 
Viet 

13. et! om. P / 14-15. proportione] proportionem V / 16. plo 
V / 19. sint] sit L; M corr. ex sunt / super? om. M / ante q add. 
DV puncta / 20. etiam om. M / 21. perpendiculares] perpen- 
dicularem P / 22. supra] super DMP / 23. ante x add. DV 
puncta / y?] i B / 24. post gd add. DV ex ipotesi / bf tr. M / 26. 
unam lineam tr. D / ante lineam add. LP basim / post lineam 
add. DV ex xxx huius / 27. y] x P / unam basim tr. D / 28. u] y 
LMPRV / est? bis P / sunt bis L / 29. post yd add. DV ex eodem 
/ 32. post eorum add. DV ex premisso / 38. u] y DV / 34. 
altitudinis corporis tr. M / b D corr. ex d / 84-35. bf .... corpo- 
ris? om. M / 35. equalis] equale D / 35-36. gd .... corporis? bis 
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P / 37. ante m scr. et del. R b / opud bis R / 38. corporis om. D / 
39. ante ab scr. et del. L gd / equalis] equali M / eazh] aezh M / 
16. equale] equalis P / 50. ante ad scr. et del. V ad altitudinem 
solidi gd / 51. equali!] equale L / 52. post opud add. DV profec- 
to / 54. corporis! om. V / 55. equalis] equale DL / 58. corporis 
om. M / 59. quorum] quarum M / 59-60. super bases eorum| 
superficiei eorumque M / 59. super] sunt P / 60. eorum om. 
DV. 
l. post equalia add. DV ex premisso / 2. et om. M / equale] 
equalis P / 3. unam] una R / 4. unam!) eandem D / unam 
altitudinem rr. M / que .... lineam om. D / 5. equale] equalis P 
/ 6. eorum] earum M / est una tr. M / 7. post lincam add. DV 
ex xxx huius / 8. demonstrare] monstrare V / 12. ante simi- 
lium add. DV et / 13. unius om. M / 18-14. refertur] referetur 
D / 37. ante zn add. V et / 38. ante equalis? add. M sit/ nz tr. 
BDPR / ht] tb M / 41. post gt add. DV a descriptione similium 
superficierum / zn tr. M / 42. post zl add. DV ex ipotesi / 43. 
ad!] et L / ad?] a V / 45. post kq add. DV ex i? VI et xxv huius / 
46. a] e M / 47-48. ergo .... lc om. L / 51. ad! om. D / 52. zn? tr. 
M / 54. zl tr. M / equalis] equale D / 55. equalis] equale D / 
ante st add. M est / 57. post equales! add. DV a descriptione si- 
milium superficierum / gs tr. D / 58. etiam zl tr. M / equalis'] 
equale D / t!] n V / equalis?] equale D / 60. equalis om. M / z D 
Corr. EX C. 
2. n] Ah L / m'] n L / 3. zmrl] mzrl M / r) k D; t L / similes] 
equales P / que] qui D / 4. quel qui D; V corr. ex quoniam / 5. 
eis om. DV / c] z D; V corr. ex z / 6. equalia L corr. ex equaliaa / 
ad!) et M / ante cl scr. et del. V zl / 8. a] g BLMPR / ante gd scr. et 
del. R g / 13. Si fuerint] Sint P / equales] similes D / 14. 
eleventur] elevantur LM / recte linee /r. M / 15. contineat] 
contineant LP / 16. equales .... qui] que M / 18. duas lineas tr. 
M / 19. eveniant] veniant L / 22. post producantur add. DV 
necessario / 23. continentur] continetur L / illis] his L / cum 
duabus lineis om. PR / 39. ante equalis add. M est / t) dM / b D 
corr. ex h / 40. modo om. M / 41. post duas! add. R lineas / 42. 
sint] sunt DV / 48. ante In add. D et / 44. k D corr. ex g / 46. es] 
st M / 50. sunt] sint M / 51. et? om. BDLV / post os add. DV 
post hoc argumentabor dicens / k* D corr. ex g / 58. post rectus 
add. DV ex bicorni / 54. ante bm add. DV ex / 55. post rectus 
add. DV ex eodem / 56. est ex om. D / 57. fm tr. D / coniunc- 
tim V corr. ex coniunctum / 59. &!'] h L / 60. quadratum om. P. 
2. post rectus add. DV ex eodem / $. duobus] duabus V / 4. se 
om. M / 8. k] h BL / c* D corr. ex 1 / 9. ex bis D / 10. quadrato 
om. M / 14. et! om. M / 15. ers) res D / 16. ante bfh scr. et del. V 
bfq / cuiusque] cuiusquisque M / 17. ers] res DV / 18. angulis 
bis B / unius bis R./ 19. ante angulorum scr. et del. D triangu- 
lorum 5/4; res / 21. scilicet] et P / b} d D / post es add. DV ex 
ipotesi / 22. eorum] aliorum M / 23. latus om. M / 24. quo- 
que] ergo D / ante angulus scr. et del. V est / est equalis om. M / 
reliquo angulo /r. B / post angulo add. DV ex xxvi primi / 25. 
equale?] equalis BDLPRV / r? D corr. ex u / 26. et ideofest D; 
et est V / 29-30. Unum quoque] unumquodque MP / 30. 
unius om. M / 32. subtenditur bis D / 38. e D corr. ex b / post es 
add. DV ex ipotesi / duo om. M / 36. post reliquo add. D 
quoque / post equalis add. DV ex xxvi primi / 37. equale!] 
equalis L / o!] c M / 40. foc] fcb M / post reo add. DV ex ipotesi / 
C] o P / 41. post ro add. DV ex quarto primi / post o add. M e / 
43. angulis alterius tr. M / subtenduntur] subtenditur M / 45. 
ante c scr. et del. D f / est! om. D / 45-47. Sed .... ero bis P / 46. 
bfc] bef MP / 47. e] d M / 48-50. Et .... rog om. D / 48. etiam om. 
B / 50. reliquo angulo tr. P / 51. et] e P / rgo] rog M / 52-53. et 
. eorum om. D / 53-55. super .... equales] et latera que 
equalibus subtenduntur angulis sunt equalia D; quod sub- 
tenditur uni duorum angulorum equalium est equale lateri 
alterius quod subtenditur uni duorum angulorum equalium 
V / 54. quod om. L / 55-56. duo reliqua latera] reliqua latera 
duo M / 57. suo relativo bis D / 58. equale om. P / reliquus] 
reliqus M / 59. mf tr. M / est equale? tr. M / 60. rt V/s) f M/ 
post equale add. D rs ergo quadratum quod est ex fk est equa- 
le: 
4. rg tr. M / 8. fm! tr. D / 10. equalis ] equale D / 11. equalis] 
equale D / e D corr. ex q / 12. ex om. P / 15. ante equale add. M 
est / 16. est V corr. ex et / ante quod? add. DV id / ante eg add. L 
duarum / 17. quoniam angulus egs om. D / 18. sunt!] fiunt B / 
19. post gs add. M sed qs / 21. equalis] equale R / qs tr. V / 22. 
m} e D / equale] equatur D / 24. 4] r M / 25. Basis L corr. ex 
Basisis / 26. angulo om. L / 34. angulis om. L / 35. ante sunt 
add. DV necessario / 56. est equale om. P / 60. post quocum- 
que add, BDV modo. 
1-2. qui continetur ab] ab M; in marg. V / 2. ante zdh add. M 
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et / ante equalis add. D est / 3. 4| h L / 4. statuam] constituam 
MV / supra] super P / linee in marg. R / 6. t!|z DV/ ?] z DV/ 
7. ante angulis scr. et del. L lineis / t] z DV / 8. t| z DV / 10. £] 
D corr. ex s / post lf add. DV post hoc argumentabor dicens / 
12. equalis'| equale D / equalis?] equale D / 13. equalis] equa- 
le D / 14. q om. L / td tr. V / 15. scilicet, angulos om. M / 15- 
17. Ergo .... glm om. D / 20. d'| [D / 21. post equales add. DV 
ex premisso / post equaliter scr. et del. D iam eq / 21-22. sunt 
divise tr. M / 26. post equalia add. DV ex xxx? / d| b DV / 27. 
d| b DV / 30. unum continetur /r. D / 32. angulis L corr. ex 
algulis / post angulis add. L algulis / 36. quotcumque] quod- 
cumque M / 36-37. post proportionales add. DV profecto / 
38. sunt'] sint M / 40. post proportionalia add. DV profecto. 

1. quotlibet] quodlibet M / 2. sint| sunt M / 3-4. sicut .... gd in 
marg. R / 7. corporis om. D / 9. eius om. M / 12. ante ab add. D 
quod ex; V quod est ex / 13. et!] quod DV / ponam D corr. ex 
ponat / 15. prime om. D / 16-17. que est om. V / 20. ez tr. M / 
22. ante c add. B q / 28-24. ak .... corporis om. P / 25. ak tr. M/ 
27. Et om. DV / etiam sit tr. DV / sit] sicut M / corporis om. M 
/ 29. ante ab scr. et del. L ad / ad!| et M / 32. equidistantium| 
equidistantiam M / 36. r| c D / 37. corporis! om. D / Et] ergo 
D / 37-38. Et .... An om. M / 39-40. unumquodque] unum- 
quotque P / 41. post simile add. DV ex viiii quinti / 48-45. 
triplicata .... ro! om. D / 45-46. ro! .... ad? om. B / 45. Sed] ergo 
D / equalis| equale D / 50. quel qui M / 51. unumquodque] 
unumquotque P / 52-53. due superficies tr. M / 53. producan- 
tur dividentes cubum] dividentes cubum producantur D / 54. 
post dividat add. DV profecto / 55-56. et .... media om. L / 59. 
secentur] secantur M; seccentur V / 60. zh om. P / post media 
add. DV per x primi. 

11. et om. M / 14. secet] seccet MV / 15. post rs add. DV ex iii 
undecimi / sit diametrus cubi] diametrus cubi sit M / 16. ante 
rs scr. et del. R sl / 20. ante rl scr. et del. L rx / post rl add. DV ex 
ipotesi / 21. et! om. M / nr tr. D / al} ar M / Ir tr. M / 22. equalis 
angulo tr. M / post alr add. DV quia uterque rectus / 25. post 
ra add. DV ex iii? primi / 27. grn) gnr M / 28. post nra add. B 
communis / 29. post rectis add. DV ex xiii primi / grn] gnr M / 
n*| a P / 30. post nra add. DV et / 30-33. Et .... angulis om. D / 
30. quia om. V / 31-32. producuntur] producantur M / 32. 
ante et scr. et del. Ret fiunt du / n!] a V / ante equales scr. et del. 
M sunt / 34. post recta! add. DV per xiii primi / linee om. D / sh 
tr. M / 37. post equidistantes add. DV ex viiii? XI / 38-39. 
extremitatibus linearum tr. M / 39. a?] h D / 40. post equi- 
distantes add. DV ex xxxiii primi / 41. equales et equidistan- 
tes] equidistantes et equales D / 42. linearum om. D / 45. 
illud] hoc D / 49. eorum] earum M / triangula] trianguli M / 
50. triangule] triangulo M / 54. sunt] sint M / sunt .... quorum 
in marg. V / 55. sint] sunt LMP / triangula] triangulo M / 56. 
et om. M / 57. triangule] triangulo M. 


1. bd om. D / 2. post nkl add. DV ex ipotesi / 2-3. Sed .... nkl om. 
M / 3. post nkl add. DV ex xli primi / 4. laterum om. D / post nhl 
add. M sed paralellogrammum nl est duplum trianguli nkl 
ergo bd est equalis nl quoniam superficies equidistantium 
laterum ni est dupla trianguli n4? / 5. bases] basis M / 6. post 
altitudinis add. DV ex ipotesi / 8. post nl add. D ex v? anxio- 
mate huius; V ex probatione / equalia om. D / fost equalia 
add. D ex probatione; V ex v? anxiomate / 9. z om. D / 18. 
Libri .... explicit om. DM; Expletus est liber undecimus P. 
Incipit om. D / pars .... duodecima om. D; duodecima libri 
elementorum Euclidis mathematici continens IX theoremata 
M; liber duodecimus continens theoremata XV P. 


14. poligoniarum] pologoniarum P / 15. alteram] alterum M 
/ 16. duorum om. D / 17. duabus] duobus LM / 29-30. poli- 
gonie] pilogonie M / 31. superficiei] superficie P; R corr. ex 
superficierum / 31-32. poligonie] pilogonie M / 32. poligo- 
niam] pilogoniam M / 36. post hn add. DV post hoc argumen- 
tabor dicens / post ba add. M In alio: linee ba ad lineam Ac est 
sicut proportio lince ae ad lineam Am; in marg. BLR / 38. 
continentur] continetur P / post continentur add. DV a de- 
scriptione similium superficierum / 39. est om. P / 40. post hmt 
add. DV ex vi? VI / post azb add. DV ex xx? tertii / 41. z} c DV / 
48. recto om. DV / post recto add. D ex xiij tertii; V ex xxx ter- 
tii / angulus abz tr. M / abz] azb M / 44. equalis om. D / post 
equalis add. DV ex xxxii? primi / z} g D / ante equalium add. P 
equalis / equalium] similis D; equalis V / 45. angulorum om. 
DV / cum om. BDV / 46. post th add. DV ex iiii? VI / 47. post th 
add. DV ex xvi? quinti / 48. ante proportio? add. M sicut / 49. 
post duplicata add. DV ex xi octavi / et] ergo M / poligonie] 
pilogonie M / 50. e om. D / post est add. V sicut / 53. poli- 
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gonic] pilogonie M / 54. poligoniam] pilogoniam M / 55. 
voluimus om. M. 

33. diametri?] dyametrum M / 36. quod] sicut DV / ergo] 
enim DV / 38. post sit add. DV ergo / 41. sint] sit M / 43-44. 
superficiem .... zh om. D / 44. ante zh scr. et del. Lh / 45. post n 
add. D ex xxviii tertii; V ex xxviiii tertii / 46. h?] k V / ante 
Unusquisque add. L Sed circulus ezht / 47. ante ekz scr. et del. V 
ez / 48. Cum ergo tr. V / 50. coniunctim] coniuncte DV; 
coniuncti P / minus] minores D / superficie om. D / 51. hn] 
hmt M / 52. post x add. DV ex ipotesi / et] sed DV / 53. fuit] 
fuerit DV / 53-54. ex reliquo] reliqua M / 54. post ipsius add. 
DV per primum decimi / fuit] fuerit V / 55. remansit) reman- 
serit V / est minus fr. M / Sit ergo] fiet tunc DV / 57. post ergo 
add. D superficiem / similem] equalem M / 58. zl tr. M / 
poligoniam] pilegoniam M / 59. post c add. DV per xxvi M / 
Proportio ergo tr. D / 60. proportio V corr. ex probatio / 
post p add. DV ex premisso. 

1.:2]eD/2.gom. D/cje V/8. poligoniam] pilogoniam M / 
post n add. DV ex premisso / Ergo proportio om. D / 4. c] z D/ 
5. h om. B / 5-8. Sed .... p om. P; [Sed.... p] R / 6. poligonie] 
pilogonie M / 8. post Et add. DV iterum / 9. poligoniam] 
pilogoniam M / eo] ea D / 11-12. quod .... poligonio bis P / 
14. est ergo tr. M / 20. post sit! add. DV tunc / et sit p in marg. 
V / 25. p! om. D / 26-28. ad .... ezht om. L / 28. est om. D / 29. 
facti om. D / 30. d om. V / iam fuit tr. M / 32. ergo om. M / 38. 
abgd ad superficiem om. P / 34. ad] a R / 36. ezhi] eth DR / 37. 
demonstrare] monstrare L / post voluimus add. P Et huic 
questioni est propositio quod quando cadit in circulo qua- 
dratum equilaterum, tunc ipsum est plus medietate cius. Et si 
cadit in eo octogonium, tunc sectiones triangulorum qui 
accidunt in eo sunt plus medietate eius. Et similiter si cadat 
in eo habens sedecim latera et usque ad infinitum. 

Hoc dicitur in BLR in margine. / 40-41. possibile est dividi] 
dividi possibile est M / 41. ante duas add. M in / 42. piramidi] 
pyramides M / 42-48. equalia om. P / 43. erunt] erit V / 
piramidis] piramis D / 54. piramis] piramidis V / 55. ante et 
scr. et del. L cuius basis / 56. ut om. DV / dividantur] dividi 
DV / due] duas DV / 57. erit] sit DV / 57-59. et .... abgd om. D 
/ 60-c.374 1. maioris V corr. in marg. ex alterius. 

l. partiar] partitur B / 2. post hl add. DV deinde argumentabor 
dicens / 3. post zd add. DV ex ipotesi / 5. post za add. DV ex 
ipotesi / equidistat D corr. ex equidistet / ante z* scr. et del. DA / 
6. equalis] equale D / 7. equalis!] equale D / post bt! add. DV 
ex xxxiii primi / equalis?] equale D / equalis*] equale D / 8. 
est equalis! bis L / equalis*] equale D / 11. ante dzk scr. et del. R 
z / 12.  & M / linee L corr. ex linea / 18. ante duabus add. P a 
/ 14-15. anguli] trianguli M / 15. post equales add. DV ex 
decimo XI / ante ez scr. et del. R z et / 16. post scilicet add. M 
inter / 17. relativo suo tr. MP / k) r M/ 18. basi om. D / post th 
add. DV ex iiii? primi / 19. tdk] etk P / 20. ante cuius scr. et del. 
R cuius b / punctum om. M / 22. post d add. DV a descriptione 
similium corporum / piramis V corr. ex piramidis / 23. 4] A D 
/ 24. ante d add. D punctum / 24-27. Ergo .... d! om. D / 24. 
piramis V corr. ex piramidis / 26. basis] basi P / 27. d? om. L / 
30. etiam] ergo D / 32. equalis] equale D / 33. b om. P / post glh 
add. DV ex xli primi / 84. fuerint] fuerit M / 35. fuerit] fuerint 
L; fiunt P / 38. post equalia add. DV ex ultimo XI / 39. 
triangulis B corr. ex triangulus; triangulus L / et] ex M / 41. 
triangulis] trianguli M / 42. g!] t V / 52. ante maioris! add. B 
minoris / piramidis] piramis M / 58. proportio! om. M / 
duorum] duarum M / 54. una] uno M / earum] corum D / 
ad] et V / 57. sint!] sunt M / bases] basis D / 58-c.375 13. Et 
pin marg. B; om. DV / 59. d] b M / ante super? add. P et. 

12. n) mB/r]t M/ c]tL/f]o B/ 18. earum om. D / 15. post 
equalia add. DV per precedens / post abg scr. et del. D g / 17. 
ad] et V / 17-18. jn? .... sunt in marg. R / 18. sunt om. D / 
eorum] earum M / 21. ante lhg add. D etiam / post lhg add. DV 
ex ii? VI et descriptione similium superficierum / 22. ante 
sicut add. MV est / 23. post duplicata add. DV ex xviii sexti / 
26. hoc in marg. R / 27. duo om. D / 29. est sicut bis D / 31. 
trianguli /hg tr. D / 32. post rps add. DV ex xvi quinti / 34-36. 
lhg .... triangulis in marg. R / 35. quod continetur] continentis 
D; contenti V / 36. post cou add. DV ex xxxiii XI / ante o scr. et 
del. R u / 37. post serratilis scr. et del. V quod / 37-38. quod 
continetur] contenti DV / 38, 4] A L / 89. quod om. D; que M; 
scr. et del. V / continetur] contentum DV / 40. ante Sed scr. et 
del. M ergo proportio basis / serratilia] serratile D / 41. quod 
om. D; scr. et del. V / 41-42. continetur] contenti DV / 43. 
serratilia] serratili ad M / 44. duabus] duobus P / 45. basis om. 
D / 46. post s add. B g / duorum] duarum M / 47. serratilia] 
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serratile P / 48. post q add. DV quia que proportio est dimidii 
ad dimidium eadem est dupli ad duplum / 50. ante z ser. et 
del. Rq / 51. k] h M / 55. ante ad scr. et del. D ex / 56. post 
consequentes add. DV ex xiii quinti. 

1. duarum] duorum L / 1-2. altitudines] altitudinibus M / 25. 
sint] sunt DMV / 26. sint!] sunt M / piramides] in pyramide 
M / sint?] sunt MP / 27. ante d scr. et del. D et / Dico] duo V / 
31. post sit add. DV tunc / 32. post a add. M d / 33. ante minus 
scr. et del. R maius / 33-34. Sit .... ea om. P / 36, Et .... mnsq* 
om. B / 38. post precessit add. DV in quarto huius / 39. post 
medietate scr. et del. D totius / post mnsq add. DV ex eodem / 
40. reliquas] reliquis P / quas] qua V / 42. post x add. DV per 
ii X / 48. piramis] piramides V / 44. post x! add. DV ex ipotesi 
/ 45. Remanent] remanet DL; remaneant M / 47. divisimus in 
marg. R / 51-52. que .... piramide om. D / 52. quorum] qua- 
rum D / 53. post eorum add. DV ex premisso / 55-56. que .... 
piramide om. D / 55. que sunt om. M / 56. numerationi) 
numeratio V / 58. abgd in marg. D; om. V / 60. quorum] 
quarum M. 

1. piramis] piramidis V / 2. ergo om. DM / maius] maior PR / 
3. ipsum] quoniam D / 9. Si .... ea om. DV / 12. ante sicut add. 
DMV est / 15. q om. P / 16. quod om. DV / 17. est!] esse DV / 
basis abg tr. D / 18. post mns scr. et del. D c / 19. Et] Sed DV / 
19-20. ostensum fuit tr. M / 40. e om. D / 48. ante bz scr. et del. 
D d / 2°] LM / 44. piramis] piramidis V / ante gbd scr. et del. L g 
/ 45. equalis] equale D / 46. post z add. DV ex premisso / 
piramis V corr. ex piramidis / 47. punctum om. DV / 48. est 
om. R / a] b M / post b add. DV ex eodem / piramis V corr. ex 
piramidis / 49. post basis add. L in alio: aeb et caput z; in marg. 
BR / 50. punctum bis L / 58. et om. D / 57. piramidum] 
piramidarum M / equalium om. DV / 58. ante bases? add. DV 
Si fuerint equales / 60. ipsarum] earum L. 

11. quarum bases in marg. L / 12. ante capita add. M duo / 18. 
d om. M / 16. c] o D / 16-17. ezht .... abgd om. D / 16. post 
equales add. V ex ipotesi / 17. bdml] bdlm MP / 18. c] a D / 
sexcuplum] sexcupulum V / piramidis] piramides V / post ezht 
add. DV Si enim serratile est dimidium solidi quadrati et 
serratile triplum piramidis ex premisso, tunc hec duo corpo- 
ra quadrata sexcupla sunt piramidum que sunt equales / 20. 
post equalium add. M et / 21. ipsorum] ipsarum D / altitudi- 
nibus sunt alternate] alternate sunt altitudinibus M / post al- 
ternate add. DV per xxxv undecimi / 24. ante zc scr. et del. R bc 
/ 26. qctz) gtcz D / 27. ml tr. P / 28. ante ztcq add. M et / 32. 
ipsarum] ipsorum M / 33. Et] Item DV / etiam sint tr. DV / 
sint bases tr. P / sint] sunt M / 39. tunc] profecto DV; tuc P / 
40. ante altitudinis scr. et del. R basis / 42. cz] zo D; ez MV / 48, 
c] o D; e P / 45. ante piramidum add. M altitudinum / et] ad 
M / duorum om. M; eorum P / 47. c D corr. ex b; e MPV / 48, 
ztcq] ztqc M / bdml] bdim P / 50. ante ipsorum add. D eorum / 
post equalia add. DV ex xxxv XI / 51. c] e M / 52. piramis V 
corr. ex piramidis / corporis om. DV / c) e M / 58. piramis V 
corr. ex piramidis / 57-58. quarum] quases V / 58. alteram] 
alterum M / 59. ante alterius add. B ad. 

13. puncta om. D / 14. post abg scr. et del. D d / et! om. D / ext] 
tzh M / 15. et .... equales om. M / 17. ante abgd scr. et del. D 
proportio / 20. post solida add. D corpora / 21. hz tr. L / 28. 
post abg add. D d / post ezh add. D t / post proportionalia add. 
D a descriptione similis superficies; a descriptione similium 
superficierum / 24. post ad add. DV superficies / 24-25, est 
simile] est similis D; om. V / 25. m] n BDLMPV / similatur L 
corr. ex similiatur / 26. ipsis] eis M / 27. equatur* om. D / post 
di add. DV ex xxiiii XI / 28. c] e MV / ante et add. M et / 29. zc 
V corr. ex ez / z*] e D / equalis] equale D / 30. ante et add, D et 
zf / c] e P / bdml] bdim M / 31-32. duorum solidorum simi- 
lium] solidorum similium duorum V / 32-33. alterum] alte- 
ram D / 34. post triplicata add. DV per xxxvi XI / 34-36. Ergo 
.... triplicata om. L / 36. piramis V corr. ex piramidis / 36-37. 
abgd .... piramis in marg. R / 37. piramis V corr. ex piramidis / 
38. post est add. V sicut / 43. rotunde om. V / 44. crossitudinis] 
grossitudinis MV / aníe piramis add. D equalis / piramis] 
piramidis V / post tertia add. DV pars / 58. ipse om. L / ipse 
etiam fr. M. 

2. quod] sicut DV / ergo] enim DV / post sit add. DV tunc / 8. 
aut] vel DV / post minus add. DV quam tripla / 4-5. Et .... 
piramidis om. M / 6. circulo] circulum D / 7. super!] supra D 
/ post d add. DV per vi quarti / super?] supra DPRV / ipsum] 
ipsam P / 8. serratilia duo tr. D / serratilia] serratile V / duo 
om. V / secundum columpne rr. P / 9. serratilia] serratile V / 
10. gd om. P / gd; da tr. D / 11. post t! add. D per xxviii tertii; V 
per xxviiii tertii / ante cordas add. B lineas / 14. que] quod 
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DMV / 16. post illud add. D scilicet secare arcus / 17. erunt 
minus tr. M / post c add. DV per primum X / 19. Sit] sint L / 
poligonium] palogonium M / 22. altitudo] latitudo M / 25. et 
om. M / 26. post columpne add. DV ex vi huius quamvis hoc 
generalius dicatur / 27. et om. M / 29. columpne altitudo tr. P 
/ 30. est omnino tr. M / 31. ergo] enim D / triplo] tripla D / 
33. eius bis R / 34. est om. M / est possibile tr. D / 35. piramis] 
piramidis V / post tertia add. DV parte / 36. itaque] siquidem 
D / 39. piramis] piramidis V / 40. piramidis] pyramidi M; 
piramis P / 41. unumquemque] unumquodque M / arcuum] 
arcum M / 43. dt; ta) dta pyramidem cuius altitudo sit L; ta; 
st M / statuam] statuantur D; constituam M / super] supra 
LMPV / 44. unumquemque] unumquodque M / ghd] gdh L / 
15-46. piramidis] pyramide M / 46-47. constituimus] statui- 
mus D / 47. maior om. M / medietate om. B / sectionis] sec- 
tione BLMPR / 50. simul om. P / erunt minus tr. D / 51. eb tr. 
D / 52-53. poligonium] pilogonium M / 53. aebzghdt| 
abbzgdedt L; bis R / hom. D / 56. ante piramidis scr. et del. R est 
/ 57. poligonium] piligonium M / 59. est om. D / ante alti- 
tudo! add. L cuius / ante sicut add. L est. 


l.dt tr. D / 2. et om. M / 5. minor] maior P / 6. vero] ergo D / 
7. ante maior add. B minor / 8. post voluimus add. P Et huic 
questioni sunt due propositiones quia quando cadit in co- 
lumpna corpus cuius basis est quadratum, tunc ipsum est 
plus medietate eius. Et si in ea cadat corpus cuius basis sit 
octogonium, tunc serratilia que eveniunt in sectionibus ba- 
sium eorum triangularum sunt plus medietate sectorum. Et 
si cadat in ea habens sedecim latera et usque in infinitum. Et 
similiter si in piramide columpne cadat piramis cuius basis sit 
quadratum, tunc ipsa est plus medietate piramidis colump- 
ne. Et si cadat in ea etiam piramis cuius basis sit octogonium 
et habens sedecim latera etiam usque in infinitum. Hoc dici- 
tur in BLR in margine. / 11. piramis] piramidis PV / 14. 
rotunde om. M / etiam om. L / etiam est tr. D / 15. post unus 
add. DV profecto / 17. basis ipsarum tr. D / ipsarum] ipso- 
rum M / earum] in marg. D; eorum M / 44. ante circulus add. 
DV alius / 46. sint] sit D / et! om. M / piramis] piramidis V / 
51. quod] sicut DV / sit] sicut P / post sit add. DV tunc / 55. 
rotunde] rotundum M / 58. supra] super DM / 60. arcuum] 
arcum M. 


2. statuam] constituam M / super] supra D / triangulos] tri- 
angulum R / 1. altitudini] altitudinis D / piramidis] pyramidi 
M / 6. ergo V corr. ex enim / 7. nobis sectiones tr. D / sectio- 
nes D corr. ex sectionis / post sectiones add. V in alio: colump- 
ne; in marg. BLR / 8. minus] maius L / post solido add. V in 
alio: minus augmento piramidis rotunde ezAt super solidum 
ç; in marg. BLR / Remaneant) remanent DR; remaneat M / 9. 
que] om. M; qui P / sunt om. M / erecte] recte M / 10. piramis] 
piramidis P / poligonium] piligonium M / 11. z ] c V / 12. 
itaque ad ratiocinandum ergo proportio solidi ç / 36. post sit! 
add. DV tunc / 87. ratiocinandum] rationandum P / 39. ç] e M 
altitudinis PR / 16. cuius basim ¢r. B / basim] basis M / 17. 
punctum / tr. D / 18. existit] existat M / post triangulus add. V 
in alio: (bk; in marg. BLR / 18-21. [rb .... triangulus in marg. L / 
19. z} c D / tc tr. M / 21. post triangulus add. V in alio: mnz; in 
marg. BLR / z D corr. ex m / ante Protraham add. M et / r) m M 
/ 28-24. proportionales] proportiones P / post proportionales 
add. DV ex ultimo anxiomate xi / 24. ante kl add. DV axis / l| h 
M / ante mn add. DV axem / ante bd add. DV diametri / 25. 
ante zt add. DV diametrum / b? R corr. ex z / 26. z] c D / post zm 
add. DV et que proportio est totius ad totum eadem est di- 
midii ad dimidium / post proportio? add. P bd ad zt. Sed 
proportio bd et zt est sicut proportio / 27. mz tr. P / kb D corr. 
ex mn / 28. ante sicut add. D est / 29. nmz) mnz M / 29-30. 
proportionalia .... sunt om. P / 30. n] m M / post similes add. 
DV a diffinitione similis / 31. /] A M / 32. Al tr. D / 33. est om. 
D / 35-36. proportionalia .... sunt om. DP / 36. est sicut bis L / 
37. n| m M / 42-43. post proportio add. V in alio: br ad bk sicut 
proportio zs ad zm; in marg. BLR / 43. ad!] et P/ 43-44. post 
proportio add. V in alio: bk ad Lk sicut mz ad mn; in marg. BLR 
/ 44. s'} | M / post proportio? add. V in alio: rb ad lk sicut zs ad 
mn; in marg. BLR / 46. post proportio! add. V in alio: Al ad mn 
sicut rb ad sz; in marg. BLR / 47. post proportio add. V in alio: 
tk ad mn sicut lb ad nz; in marg. BLR / 49. post proportio! add. 
V in alio: lr ad ns sicut rk ad zs; in marg. BLR / Ir .... propor- 
tio? om. D / 50-51. cuius basis est] est basis cuius M / 53. 
piramidum] pyramidarum M / 54-55. alteram] alterum M / 
55. lateris] lateri M / ad] a R / 56. post triplicata add. DV ex 
viii? huius / 57. kbrl| Ablr L / mzsn] mzns M / ante proportio add. 
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M sicut / 58. bk tr. M / 58-59. proportio om. DLV / 59. pira- 
midis} piramis D / 60. zsmn) mzsn DP / zt tr. M. 

4. reliquarum om. D / ante bases scr. et del. D latera; scr. et del. 
L s / 9. poligonium) pologonium M / z] c D / 10. proportio 
om. D / post triplicata add. DV ex xiii quinti / 18. cacumen] 
caput D / 14. poligoniam] polligoniam M / 14-15. poligo- 
nium] polligonium M / 15. z] c D / ante n scr. et del. Dd / 17- 
18. poligonie] polligonie M / 18. poligonium] polligonium M 
/ 18-20. arbogpdu .... poligonium om. D / 18. et] ad L / 19. 
poligoniam] polligoniam M / 20. poligonium] polligonium 
M / 22. poligoniam] polligoniata B; polligoniam M / 22-23. 
poligonium] polligonium M / 23-25. arbogpdu .... poligo- 
nium om. D / 24. poligoniam] polligoniam M / est om. MV / 
24-25. poligonium] polligonium M / 25. h om. M / piramis V 
corr. ex piramidis / 27. est! om. D / 28. poligonia] pologonia M 
/ 29. punctum om. P / 30. Quod] hoc ergo DV / 31. ante Non 
scr. et del. L Quod si / rotunde] rotundum M / 32. piramide 
rotunda tr. M / 34. illud] aliud M / post ea add. L Revertar 
itaque ad ratiocinandum ergo proportio solidi ¢ / 36. post sit! 
add. DV tunc / 37. ratiocinandum] rationandum P / 39. ç) € M 
/ 41. exhtmn in marg. LR / z) c DV / quod est tr. M / 42. ante Sit 
add. M sicut proportio zt / 42-43. Sit .... abgdkl om. D / 44. 
vero] autem DV / est om. M / 45. Et] sicut DV / illud om. DV / 
est? om. M / 46. piramidis] pyramide M / l om. V / 47. ht tr. M / 
48. ad zt om. D / 49. sicut om. BDLPV / 50. triplicata om. B / 
est om. D / demonstrare voluimus] etc. D / post voluimus add. 
P Quod accidit in duabus piramidibus. Et hec questio facit 
exire quod piramis non est maior neque minor. Quod si 
possibile est, sit in primis minor et egrediatur assimilatio 
eius piramis octo laterum ad piramidem octo laterum prop- 
ter proportionem axis ex axe sicut diametri basis ex diametro 
basis secundum quod dixit Euclides in prologo tractatus un- 
decimi. Et si aliquis vellet extrahere illud propter colump- 
nam etiam esset bonum, verum hoc est levius. Hoc dicitur in 
BLR in margine. / 54. sit! ] est P / unus om. L / 55. fuerit 
altitudo /r. V / fuerit altitudo equalis] equalis fuerit altitudo 
D / 57. sit! om. D / sit axis tr. M / post unus? add. DV profecto / 
58. proportio piramidis tr. M / 59. earum] eorum D. 

20. ante Et add. D et sint diametri duarum basium dd et zt / 
22. sint] sit L / 28. esse om. D / 29. quod] sicut DV / Quod om. 
DV / post si add. DV autem / post sit add. DV tunc / 32. 
piramide ezhtma tr. D / primo] primum D; proportio M / 33. 
itaque bis D / 34. supra] super D / 35. altitudini V corr. ex 
altitudinis / maior] maius L / 38. ante hf add. B q / ft om. V / 
constituam V corr. ex statuam / supra] super D; bis L / 39. z!] c 
D / sint] sunt M / 40-41. ergo illarum tr. M / 41. illarum] 
earum M / 42. post ex add. V in alio: in; in marg. B in qua; in 
marg. LR in alio: in qua / 42-43. multociens fecerimus ¢r. M / 
15. super om. M / 45-46. portiones om. M; portionem P / 46. 
5] z V/z!] g D / Remanet] Remaneat D / piramis] piramidis 
P; V corr. ex piramidis / 47. ante et add. L poligonie que / 49. 
hom. M / 51. gpd; dua tr. D / p] o D / 55. post ezht add. DV ex ii? 
huius / z] c D / 57. post c add. DV ex i? huius / 58-59. poligonii 
arbogpdu tr. D / 59. z] c D. 

l. post ç add. DV ex ipotesi / 3. sicut om. P / 5. z] c D / 5-9. 
poligoniam .... n om. P / 5. post poligoniam add. DV ex v? 
huius / 8-9. arbogpdu .... poligonium om. L / 8. et] ad M / 9. z] 
c D/ hf tr. M / 11. est om. V / 11-12. poligonium om. DV / 14. 
i] c D / Af tr. M / piramis V corr. ex piramidis / 15. post 
poligonium scr. et del. R a / 16. u] t LP / post u add. Rt / post 
corpus scr, et del. R soli / 16-17. est maius tr. D / 17. 2] c DV / 
18. Quod] hoc ergo DV / 19. omnino contrarium tr. M / post 
est add. DV ergo / 20. post circulum add. D ezhtmn et dico 
quod nec maius ea et demonstrabo non esse possibile; scr. et 
del. R z / ezht om. D / 21. mn om. M / 22, ad om. D / maius V 
corr. ex minus / 23-25. Et .... ea om. P / 23. quod om. DV / est] 
esse DV / ut sit om. DV / 24. Quod om. DV / post si add. DV 
autem / post sit! add. DV tunc / 25. Redeam] redibo DV / 27- 
28. Sed .... abgdkl om. V / 28. ante est add. L ergo proportio 
circuli / 30. d om. M / e] c V / 32. ante mn scr. et del. R Al / 
minus] maius V / rotunda om. D / 33. Et] sicut DV / 34. illud 
om. DV / ostensum fuit fr. M / fuit] est D / 35. ad circulum bis 
R / 37. ht tr. M / 40. illud] hoc D / 44. piramis] piramidis V / 
46. piramidi R corr. ex piramidis / 47. etiam om. D / sit] est D / 
ante circulus add. D sicut / 48. alius om. D. 

1. Sit R corr. ex Sint / 2. sit? om. L / 3. alterius? om. M / post 
columpne add. M eius / sit om. M / 4. piramis] piramidis V / 5. 
post eius? add. DV profecto / 6. alternate L corr. ex alternatate 
/ 7. si om. M / 8. piramides] piramidis V / 10. circuli om. M / 
12. fuerit] fuit P / 12-13. altitudo equalis altitudini] altitudini 
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equalis altitudo M / 18. Sit! om. M / post Al' add. DV et absci- 
datur ad mensuram minoris in puncto 5 / 15. post una add. 
DV ex vii quinti / 18. s] t V / 19. post ezht add. DV ex premisso 
/ 20. proportio om. L / 21. post ms! add. DV per hanc regulam: 
omnes rotunde piramides vel columpne equalium basium 
suis altitudinibus proportionales sunt / Et] sed D / 24. ante 
earum add. D ipsarum / 25. Et etiam) Item DV / sint] sicut M 
/ 28. due om, M / 30. existente] manente M / una om. B / post 
una add. DV profecto / 31. ergo om. DV / 32. post Al! add. DV 
ex vii huius / post equalis add. P ad / 35. est om. M / et om. L / 
36. ad piramidem om. D / 88. h?] k M / n om. D / 39. mom. D / 
31. post equales add. DV ex viiii quinti / 12. post voluimus 
add. P Et huic questioni est propositio quod omnis columpna 
quam secat superficies secundum cquidistantiam superficiei 
capitis eius ct ipsius basis, tunc dico quod proportio colump- 
ne ex columpna est sicut proportio axis ex axe et illius de- 
monstratio est quia protraham axem unius columpnarum 
secundum rectitudinem et secabo in ca ex similibus illius axis 
quot vis et complebo super cos columpnas. Erunt ergo co- 
lumpne equales, quoniam earum altitudo est una. Et quando 
jest carum altitudo una, tunc proportio columpne ex co- 
lumpna est sicut basis ex basi. Sed basis est equalis basi, ergo 
columpna est equalis columpne, ergo cooperiet super cam 
quoniam crossitudo carum est una. Ergo erunt etiam secun- 
dum similitudinem huiusmodi omnes equales. Et similiter 
etiam extraham axem secundi secundum rectitudinem et fa- 
ciam sicut feci et ostendam, quod proportio columpne ex 
columpna est sicut axis ex axe sicut feci in corporibus in 
propositione. que premissa est et opus 11 questione cur est 
hoc propositum est sicut opus in questione que est in unde- 
cimo quod omnia duo corpora si sunt equalia, tunc basis 
eorum sunt alternate altitudini eorum. Et si bases eorum 
sunt alternate altitudini ipsorum, tunc sunt equalia. Et illud 
est quod demonstrare voluimus. 

Hoc dicitur in BLR in margine. 

1-2. duo .... sint bis P / super .... circuli om. M / 4. contingen- 
tem] continentem P / 5. duas] duos MP / eorum] earum DM / 
6, secet] seccet V / 10. ante illud add. L multociens / 11. arcu] 
arcum M / 12. ergo? om. M / arcum dk tr. D / 14. post arcui 
add, V in alio: ke; in marg. LR / 15. subtendendo] subtendo D 
/ 17. h] k DV / 19. post dk add. DV ex ipotesi / remanet] 
remaneat V / 20. post hl add. DV ex corollario xv tertii / 
contingit] contingat B / 21. post ipsum add. P Quoniam est 
minor /z et equidistans ei et est corda in circulo, ergo non 
tangit. Et linea ed est minor linea ck et est etiam corda in 
circulo, ergo ipsa non contingit. 

Hoc dicitur in BLR in marginc. / post voluimus add. V Vel 
aliter probatur quod zt equidistat eA hoc modo, scilicet, quo- 
niam medietas circuli que est bad est equalis semicirculo qui 
est bgd. Ergo cum minuerimus arcum ed ct arcum dé qui sunt 
equales, remanebunt arcus be et 64 equales a communi sen- 
tentia primi. Quapropter corde be et bå erunt equales ex 
xxviii? tertii, Sed ed est equalis då, ergo due linee ed et db sunt 
equales duabus lineis Ad; db. Sed basis be est equalis basi dA, 
ergo duo anguli bde et bdk sunt equales ex viii primi. Sed duo 
anguli dek et dke sunt cquales ex v? primi, ergo linea eu cst 
equalis linee uh ex iiii primi. Sed eA est corda quam linea md 
à centro m protracta in duo media divisit, ergo duo anguli 
qui fiunt in loco divisionis sunt rccti ex tertio tertii. Ergo 
angulus euh est rectus, angulus quoque z/td, ut ostensum est, 
existit rectus, Et quia super duas lineas z/ et eA cecidit iam 
linca una que cst uA et fiunt duo anguli intrinseci qui sunt ab 
una parte recti, ergo ipse sunt equidistantes ex tertia parte 
xxviii primi. Et illud est quod demonstrare voluimus. 

Hoc addit D in margine; vide etiam scholium II. / 26. ante 
qualiter add. D ostendere / 28. ostendere om. D / 52. sint om. 
D / 56. secet] seccet. V / 57. diametrorum] dyametrum M / 
eorum] earum DM / 58, sint] sit D / ante ag add. D ab et gd / 
60. minorem] maiorem L / post circulum add. DV per pre- 
missum. 

1. protraham] producam D / lk; mk tr. DV / 3. super") supra 
BLPV / 5. ¢ om. M / 6. sit] sint L / A") AL / 8. due R corr. ex 
duas / post divisiones add. L vcl dillerentie; in marg. R / 9. mqs] 
msq V / 10. in om. L / 14. post divisiones add. L vel ditlerentias; 
in marg. R / 15. sint] sunt B / post of add. M ft; P Dico, quod 
fecimus propositum. Probatio cius. / 16. post divisiones add. L 
vel differentias; in marg. R / 17. post arcus add. DV scilicet / et! 
om. MP / post mgs add. DV duas cordas equales / s] r M / 19. 
est equalis toti /A] toti /A est equalis D / post lA add. DV a 
descriptione circuli / 20. ante relique ser. et del. R et / ante u 
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scr. et del. D q / 21. post pu add. DV ex secunda parte secundi 
VI / post cu add. DV ex vi XI / 22. post ei add, DV ex xxxiii pri- 
mi / 23. post rc! add. DV ex xxx primi / mirc] mier DMV / 25. 
est! om. M / est? om. M / 26. post superficie add. DV ex secunda 
parte secundi XI / 27. c] o M / 28. c] o L / ml tr. P / contingit] 
contingat R / 29. etiam om. D / contingit] contingat R / 30. 
ante lc scr. et del. R rc / contingit] contingat R / 31. mire] mrle R 
/ 32. contingit] contingat LR / 35. maiori] maioris D / 37. 
ergo] autem DV / in om. L / spera om. L / 38. solido] solidum 
L / post plurium scr. et del. D laterum / 39. ante proportio add. 
D ergo; V eius / 39-40. solidi .... abgd om. DV / 40. abgd .... 
spera om. M / alia om. P / 42. post triplicata add. V ex x? huius 
/ 44. micr) mirc D / 45. que] qui V / 45-46. similem] similis P / 
16. ante proportio add. DV sicut / 47-48. et .... triplicata om. 
P; in marg. R / 19. post triplicata add. DV ex x? huius quia que 
proportio est totius ad totum eadem est dimidii ad dimidium 
/ 50. mirc) mier B / 51. que R corr. ex quod / 58-54. ante 
proportio add. B omnis / 54. piramidis] pyramidum M / est? 
om. M / 55. spere om. L / 56. ante solidi add. L spere / post 
solidi scr. et del. Rad bg / 57. post spera add. DV abgd / simile] 
similem M. 

2, proportio!] proportionem V / ante proportio? add. L sicut / 
17. sint] sunt M / zt] ez M / 17-18. proportio spere tr. M / 21. 
quod etiam] sicut DV / Quod om. DV / post si add. DV enim / 
post sit add. DV tunc / 23. ante proportio add. DV sicut / 24. 
primo ad speram] ad speram primo M / ea om. D / aom. D / 
26. fiunt] erunt DV; fuit P / ergo om. D / 28. contingens] 
contingentes M / ante superficiem add. P super / 29. post Almn 
add. DV per premissum / 30. post ezht add. D per xxvii XI; V 
per xxiiii XI / 31. Ergo om. D / 32. ante bd scr. et del. R a / post 
triplicata add. DV ex ipotesi. 

l. zt tr. D / 2. post triplicata add. DV ex x? huius / 8. plurium 
basium tr. M / 12. ante speram scr. et del. D k / equalem] 
equale M / post a add. DV ergo minus continet maius / 18. 
ergo om. M / 14. ante proportio add. DV sicut / 18. Quod om. 
DV / 19. post si add. DV enim / ante possibile add. D illud / 
post sit! add. DV tunc / 20. Ergo om. D / 21-22. proportio .... 
est om. D / 23. spera om. M / 25. est om. V / 26. Et] sicut DV; 
etiam M / fuit] est DV / illud om. DV / 33. Expleta .... Euclidis 
om. MP / pars om. V. 

eiusdem om. MP / post tertiadecima add. M libri elementorum 
Euclidis mathematici continens 21 theoremata; P libri Eucli- 
dis. 

15-16. eius sectioni tr. D / 16. medietati] medietate P / 17. post 
deinde add. V idest maior pars cum addita / linea om. 
BDLPRV / in se bis D / 35. Ponam] Sit DV / lineam] linea DV 
/ post g add. D dividam / 37. dividam om. D / post dividam 
add. D per xxviii sexti; V per xxviiii sexti / 42. duarum linea- 
rum /r. D / quel quod DM / sint} sit DMP; fit LR / a] e P / 48, 
t] e R / ante l add. D punctum / 45. ante et scr. et del. D d / ergo] 
sed D / post ad add. DV ex ipotesi / 46. post ah add. DV a 
descriptione quadrati / 4?] b M / 47. post ha add. D linee / ante 
Aa add. DV superticiei / 48. post as! add. DV ex i? sexti / 50. 
post bg add. DV que scilicet est superficies gz / 51. post ipsam 
add. D quod est quadratum mt; V quod est quadratum as. 
Sed quadratum as est equalis quadrato mt / ergo .... mt om. D 
/ Sed] et D / 52. ante ls add. M et / 53. dupla] duplum V / 55. 
post ipsam add. DV ex xi? octavi / 56. n?] m DV / 57. gnomo] 
gonomo V / s!] et BLMPRV / sl tr. D / P? om. M / 58. quin- 
cuplum] quadruplum D / 59. dg tr. DV 7 quadratum R corr. ex 
quadruplum / est? om. D / ante d? add. D g / 60. est om. D / 
ante gd scr. et del. L dg. 

14. est? om. D / 17. secundum .... scitur| scitur secundum 
aliam figuram M / 23. ga tr. P / post ipsam add. DV ex xvi? 
sexti quoniam sunt tres linee proportionales ab; ag; bg / 24. 
ba tr. P / 25. b'] g M / gb tr. DLRV / 29. post ab add. DV ex 
secundo secundi / 30. que] quod LM / 31. post quadrato scr. et 
del. D sup / 33. post ipsam add. D ex xi; V ex xv? octavi / b] d 
D / 35. da om. M / Sed] et D / 36. post ag add. DV quoniam ba 
dupla est ad / 38. quadruplum om. P / 39-40. Ponam ... 
ipsam? om. M / 41. da tr. V / 13. ante eis scr. et del. M est / 44, 
in ag om. V / 45-46. Ergo .... ipsam om. L / 46. dg tr. DV / 58. 
est in marg. R / 54. sectioni] sectionis D / 55. sectionis] sectio- 
ni V / 55-56. secunda] prima DV / 60. gd tr. DV. 

L5. gd tr. D / 16. est om. M / post ipsam add. DV per premis- 
sum / 17. addatur] additur M / 20. g! om. M / et longior bis M 
/ 21. dg tr. D / 22. sit!] fit ex M / Et] quod V / 25. post et add. D 
deinde argumentabor sic dicens; V deinde argumentabor 
dicens / post da add. DV ex ipotesi / 28. ergo .... as! om. D / 
ante as! scr. et del. L idest / post as? add. DV ex xliii primi / 30. 
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ipsam] ipsa M / 31-32. quadrati .... quincuplum Pis M / 31. in] 
ex M / 33-36. et .... na bis B / 34. est! om. R / ante a scr. et del. R 
e / 38. relique] reliqua L / 44. eius om. DP / sectio est tr. P / 
ante ag add. P e / 47. ante secundum add. D et / 56. que] quod 
M / ex’ om. D / 57. quadruplum R corr. ex quadratum / 58. 
da? R corr. in marg. ex ba / 60. ba tr. M. 

4. Ergo bis R / 5. ipsam] ipsa M / que] quod M / 7. ba tr. D/ 8. 
post gb add. DV ex secundo secundi / 9. gb tr. M / et om. V / et 
in ga in marg. R / 11. iunctis] coniunctis MPV / 12. ante super- 
ficies add. D ergo / 13. quod] quo P / 15. extrema] media M / 
16. maior sectio ag| sectio ag maior M / 21. et? om. M / 22. 
addatur] addetur M / longioris] longior M / 23. ipsam] ipsa 
M / est!] ex D / 40. post g' add. D per xxviii VI; V per xxviiii 
VI / longior R corr. ex longitudor / sectio sit tr. M / 48. ex om. 
V / 45. 6] d M / post a add. DV punctis / 47. post a add. DV 
punctis / et! in marg. R / post ab add. DV deinde argumenta- 
bor dicens / 48. est om. M / equalis] equale R / 49. post ipsam 
add. DV ex xvi sexti / et] sed DV / 51. dg tr. P / post dg add. DV 
ex ipotesi / 52. post dk! add. DV ex i? VI / post kg! add. DV ex 
xliii primi / 53. b] d P / 53-54. et kg om. B / 55. gd om. M / 58. 
n!| a M / post Al add. D quia est equalis mt quod est quadru- 
plum ad 4// 59. dg tr. M / 60. quod] et P. 

1. ante bd scr. et del. R d / 2. post ex scr. et del. Lex / dg tr. M/ 
14. post ipsam add. DV ex xi octavi / 16. gd tr. DV / 16-17. 
Ponam .... ipsam in marg. R / 17. gd tr. DV / commune D corr. 
*x communem / 18. iuncta] coniuncta D / 19. quincuplum] 
quincupli P / 20. et D corr. ex est / 21. est! om. R / 22. est? om. 
L / 23. dg tr. D / 30. illa om. M / est divisa tr. M / 36. linea] 
lineam L / 38. sectio om. D / sit da tr. D / 39. db tr. D / 41. 
sectio est tr. D / 42. ante que add. D eius / in bg om. P / 44. post 
gb add. D ex xv sexti; V ex xiii sexti / 45. d!] bM / 49. a!] d P / 
50. bd tr. M / 52. linea om. DV / est om. D / ante secundum 
add. D in duo media / 58. secundum proportionem in marg. 
D. 

l. sunt triplum tr. D / 9. ex bis L / 15. ante cum ser. et del. Rq / 
17. ipsam] ipsas LM / post iunctis add. DV ex vii secundi / 25. 
residua] residue M / 31. sectio sit /r. P / sit om. D / 35. ante da! 
add. DV linee / 36. est? om. M / 37. post ipsam add. DV ex 
primo huius / ad tr. P / 39. post rationalis add. V in alio: 
utraque in longitudine est rationalis; in marg. BLR / 45. sit! 
est D / 48. ante gb! scr. et del. D quod provenit / 49. post 
voluimus add. P Ft declaratur ex hac questione quando 
ostenditur demonstratio super eam quod omnis linea in po- 
tentia rationalis que dividitur secundum proportionem ha- 
bentem medium et duo extrema, tunc due sectiones simul 
sunt duo residua. Et eius declaratio est quia ego faciam sicut 
fecimus in hac questione exire ga residuum et quando ad- 
iungitur ad lineam in potentia rationalem equale quadrato 
residui, tunc latus eius secundum est residuum secundum 
quod ostensum est in tractatu decimo, ergo bg est residuum. 
Hoc dicitur in BLR in margine. / 52. ante pentagona add. L 
per / 58. anguli! bis V / 56. Exempli causa) Verbi gratia P / 57. 
sint) sunt P / 60. et om. M. 

11. ante gd add. D ct / 12. est! om.D / post eab add. DV ex 
ipotesi / 18. post bd add. DV ex iiii? primi / 14. ante anguli 
add. DV reliqui / ante angulis add. D reliquis / 20. sint] sunt 
DLMP / 22. Quoniam om. P / 27. post gz add. DV linea / ante 
zd add. DV lince / post zd add. DV ex vi primi / 28. ze tr. M/ 
39. est? om. D / 56. est] fit D / 57. ante dg add. M et / 59. ba tr. D 
/ est om. V / post ag add. DV ex ipotesi / ante communi add. 
DV posita / 60. d*| b V. 

l. post z add. M e / 2. post eg add. DV ex xxv tertii / Arcus? om. 
P / ergo] quoque D / 3. eg tr. D / 4. exagoni D corr. ex 
pentagoni / post de add. D ex corollario xv quinti; V ex co- 
rollario xv quarti / 6. est quadruplum /r. D / 6-7. quadru- 
plum .... ae in marg. P / 6. post eg add. DV ex xi octavi / 8. 
coniunctis] iunctis D / ost coniunctis add. DV ex penultima 
primi / 10. quadruplum] quadratum P / post Ergo add. DV 
remoto quadrato quod fit ex ge in se remanet / 11. est? om. 
DV / 13. ante ga scr. et del. L ag / esi om. D / 14. quod 
demonstrare voluimus om. B / post voluimus add. P Et decla- 
ratur in hac questione quod latus trianguli equilateri secat 
medietatem diametri in duas medietates quoniam be est 
equalis bd et eg equalis dg quoniam unaqueque earum est 
latus exagoni circuli. Et ponam lineam 6g communem, ergo 
erunt anguli duorum triangulorum b et g divisi in duas me- 
dietates. Et hic demonstratur, quod ed dividitur in duo 
media in puncto sectionis. 

Hoc dicitur in BLR in margine. / 17. circulo] corpore D / 
locetur] locatur D / 18. cui extra] circa D / 19. adiungatur| 
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iungatur D / 35. quod] que M / 36. quod] que P / 40. cen- 
trum circuli sit] sit centrum circuli D / 41. et om. M / 42. post 
rectitudinem add. DV Deinde argumentabor dicens / 44. 
quadruplus .... est? bis M / 45. post h add. DV ex ultimo sexti / 
t] g D / post t add. DV ex xxxii primi / 46. t'| g D / ?] g D / 46- 
17. duplus etiarn tr. D / 48. t| g D / toti angulo tr. M / 49. t] g 
D / post t add. DV ex v? primi / 50. post de add. DV ex vi primi 
/ 51. triangulo ebg tr. D / g) d L; z M / 52. in bg in marg. V / 
post g add. DV ex iiii sexti / 53. post ipsam add. DV ex xvi sexti 
/ post gd add. D ex corollario xv quarti; V ex corollario quarti 
/ 55. bd tr. M / est divisa bis V / 60. pentagoni equilateri /r. D. 
l. ante potest add. DV tantum / et] quantum est DV / 17. 
coniunctim} coniuncti DV / 19. ut om. M / 21. post linea add. 
M ak que sit Al / 24. n] | L / post bh add. DV post hoc argumen- 
tabor dicens / Ergo om. D / 25. dze] dez D / post bka add. DV 
ex xxvii tertii / 26. post ka! add. DV Sed arcus ka est duplus 
km / 21. Sed] ergo DV / et] Sed DV / 29. anguli om. D / post lhb 
add. DV ex ultimo sexti / 30. post bah add. DV ex xxviii? primi 
/ 32. post in se add. D ex xvii sexti / 33. post lk add. DV ex 
xxviii tertii / Si] sit DV / ergo] autem DV / ponatur om. DV / 
post crunt add. DV ergo / 36. post f add. DV ex iiii? primi / 37. 
cle P / post c add. V ex xxvi tertii / 37-38. ergo .... c om. DM / 
37. f in marg. L / 38. Ergo] Sed P / in] et D / 39. post ipsam 
add. D ex iiii? et xvii? sexti; V ex iiii? et xvi? sexti / 40. ante 
equalis add. D est / 48. ex om. M / ^] k M / ante iunctis add. D 
ex ii? secundi / iunctis] coniunctis M / 44. super] supra V / 
15. ab om. D / 48-49. pentagonus] pentategonus M / 49. sub- 
tendantur] subtendatur D / 50. pentagoni] pentategoni M / 
secet] seccet V / 51-52. divisa secundum proportionem] se- 
cundum proportionem divisa M / 57. equilaterum] equalium 
laterum D / Et] quod V / 58. cordas om. B / b] d P / duobus] 
duorum PV / 59. alteram] lateram V / secet] seccet V. 

14. post t add. D ex xxvi tertii hoc autem est ratio quia isto- 
rum triangulorum abg; abz anguli sunt equales et sic latera 
sunt proportionalia; V ex xxvi tertii / 19. post t! add. DV ex 
ultimo sexti / ante m add. R t / post "add. DV ex xxxii primi / 
21. post equalia add. DV ex vi? primi / 22. gb tr. V / 23. bg tr. 
BLPV / 24. post ipsam add. D xv sexti; V ex xxi sexti / est om. 
L / est divisa tr. M / 29. sectio om. D / 48. pentagonum] 
pentagonem P / 53. lineam om. D / et om. DPV / 54. post amd 
add. DV ex iii? tertii / 55. post communi add. D profecto / 
utrique .... alt om. DV / 56-57. Ergo .... adm om. P / 51. 
angulis| angulus L; angulo M / 58. post ta add. DV ex iiii? 
sexti. 

2. ed tr. D / 3. ed ad dl) dl ad ed M / 4. composuerimus] 
coniunxerimus DV / 4-5. et adiunxerimus om. DV / 5. post 
rectitudinem add. DV profecto / 6. recte ad dl om. P / 7. post tk 
add. DV ex xviii quinti / 8. linea om. D / 9. est? om. L / 10. post 
At add. DV ex primo sexti. Post hoc add. V In alio: sed cum 
dividitur. Hoc etiam invenitur in margine BLR / iam est tr. M / 
12. maiori] maior P / 18. illa om. LM / 14. est ex medietate] ex 
medietate est M / post linee add. DV ex i? huius / 15. post edl 
add. L ad quadratum quod est ex dl est sicut proportio qua- 
drati; M ad quadratum quod est ex dl / 16-18. tota .... ex! om. 
P / 16. recta linea tr. DM / 20. post tk add. DV ex ipotesi / 22- 
23. quod est om. V / 23. est? bis R / 24. in potentia tantum] 
tantum in potentia D / 27. unaqueque R corr. ex unaquoque / 
28. linearum R corr. ex linea earum / kl tr. V / 29. sunt com- 
municantes tr. M / 30. est! om. P / post kl add. DV ex tertia 
parte vii X / quartum om. D / post quartum add. DV a diffini- 
tione residui quarti / 31. A] k D / 34. superficiem] superficie V 
/ ante hb add. DV ex / bl] bkl D / 85. ea] ei P / 40. quattuor] 
quatuor DLMPRV / 41. habentis L corr. ex habentes / laterum 
in marg. D / 43. post equale add. M quale / 43-44. medietati] 
medietate L. 

3. lineam in marg. R / 4. supra] super D / 9. super] supra B; 
om. DM / ante kml add. L klm / kml] kim MV / 10. in alto om. 
DV / 12. post zm add. DV post hoc argumentabor dicens / gb 
tr. M / post gb add. DV ex ipotesi / 13. est tripla bis L / bg tr. D / 
15. post dg add. D Obscura est propositio ad quam intelligen- 
da ducere a recta linea bd et quod duo trianguli abd et bdg 
sunt similes ex viii sexti, tunc proportio linee ab ad lineam bd 
est sicut proportio linee bd ad lineam bg. Sunt igitur tres linee 
proportionales ab; bd; bg, ergo proportio linee ab ad lineam 
bg est sicut proportio quadrati linee ab ad quadratum linee bd 
ex corollario xvii VI. Item duo trianguli abd et adg sunt simi- 
les ex viii sexti, ergo proportio linee ab ad lineam ad est sicut 
proportio linee 6d ad lineam dg. Cum ergo permutaverimus, 
erit proportio ab ad db sicut proportio ad ad dg ex xvi quinti, 
ergo proportio quadrati ab ad quadratum bd est sicut pro- 
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portio quadrati ad ad quadratum gd ex xxi sexti. Sed propor- 
tio quadrati ab ad quadratum bd iam erit sicut proportio 
linee ab ad bg, ergo proportio ab ad 5g est sicut proportio ad 
ad quadratum dg. (Hoc invenitur in V in margine); V ex 
octavo VI et ex corollario xvii VI et ex xvi quinti et ex xxi VI. 
(Hoc invenitur in D in margine) 17. post kd! add. DV ex viii? 
huius / post kd? add. DV ex ipotesi / 21. post kz add. DV ex iiii? 
primi / 23-24. quattuor] quatuor DLMPV / 24. triangulos] 
angulos M / 29. post gb! add. DV ex corollario viii VI / 32. 
angulos om. M / 33. super?] supra M / 34. mensuret] mansuret 
M / unde incepit] unde cepit D; inceptum M / 35. super om. 
D / 36. proveniet] provenit M / post spericum add. DV a 
descriptione spere / 42. post ad add. D ex corollario xvii VI / 
53. in potentia in marg. BR; om. P / 56. g' om. M / 57. super] 
supra V / 59. db om. D / sit om. M / quadrata om. M / supra] 
super DMV / 60. post latus add. DV es / ponam equale tr. M / 
equale| equalem V. 

9. supra] super M / 10. 5] z M / ID corr. ex h / 11. m] t M / Et] 
ut L / earum om. P / 14. post he add. DV post hoc argumenta- 
bor dicens / e?] ! M / 16. fixa sh tr. M / 17. mensuret] mansuret 
M / 17-18. a quo incepit) unde cepit D / 19. post cubi add. DV 
a descriptione spere / data om. M / 23. post rectus add. DV a 
descriptione quadrati / ergo quadratum £r. M / est? om. MP / 
25. post se add. DV ex penultima primi / est! om. P / zh] es M / 
quod est ex om. M / eh tr. M / 26-27. quod .... quadrati om. M 
/ 27. e!] g P / post es! add. DV ex ipotesi / he] quod est ex eh B / 
ante es’ add. B quod est ex ze. Sed ze est equalis es, ergo 
quadratum Ae est duplum quadrati / 29. duobus bis D / 31. 
post hs! add. DV ex eodem / h?) n L / 32. post bg add. DV ex 
ipotesi / et] ergo P / 34. ex!] ad M / post bd add. DV ex 
corollario xvi VI / 36-37. bd .... ex? om. M / 36. est ostensum 
tr. DP / 40. post cubi add. DV in potentia / 41. post voluimus 
add. P 1deo sit proportio ab ad bg sicut proportio quadrati ad 
ad quadratum dg. Quoniam proportio ab ad bd quando bd 
producitur est sicut proportio ad ad dg, ergo erit proportio 
quadrati ab ad quadratum bd sicut proportio quadrati ad ad 
quadratum dg. Sed proportio quadrati ab ad quadratum bd 
est sicut proportio ab ad bg, quoniam proportio ab ad bd est 
sicut proportio bd ad bg. Ergo proportio ab ad bg est sicut 
proportio quadrati ad ad quadratum dg. Et illud est quod 
demonstrare voluimus. 

Hoc add. BLR in margine. Post hoc add. BLR Hec glosa est 
precedentis et huius sequentis. / 44-45. triangulatas] triangu- 
latos M / 48. ante habentis add. DV figure / 52. centro] punc- 
to M / 54. supra] super D / quam] qua V / 55. post latus add. 
DV en / equale] equalem V / 56. supra om. M; super V / 60. 
lineas en tr. M / hn tr. M / post hs add. DV post hoc argumenta- 
bor dicens. 

15. post tn add. DV ex ipotesi / 16. et tr. D / post et add. DV ex 
penultima primi / 17. 4] A B / 20. reliqui om. M / 23. ipsam] 
ipsa M / spera data tr. D / 25. linee] linea P / post equales add. 
DV ex ipotesi / 27. post e add. D z / 28. mensuret) mensuratur 
D; mansuret M / unde] unum P / incepit] cepit D; inceptum 
P / post incepit add. DV profecto / 30. post continet add. DV 
figuram / 35. est? om. D / 38. bg! tr..D / bg? tr. D / 39. mani- 
festum] ostensum M / 41. quod est ne om. D / 45. post corpo- 
rea add. P habens / 52. rationalem] rationale V / 52-53. eam 
in puncto] in puncto eam M / 56. supra] super M / quem] 
quam D / 58. supra ezh tr. P / 60. th om. D. 

28. producam R corr. ex protraham / supra om. D / 29. sint] 
sunt D / 30. post kp add. D ex ii? secundi; V ex xii? XI / 32. os 
. ro om. P / 33. n'] m D / post ml add. DV post hoc argumen- 
tabor dicens / post exagoni add. DV ex corollario penultimi 
quarti / 34. post decagoni add. DV ex ipotesi / e om. P / post 
rectus add. DV ex ipotesi / f*] g D / 35. post pentagoni! add. 
DV ex penultimo primi et x? huius / 39-40. cz .... equalis om. 
V / 39. et om. D / 39-40. ergo .... ei bis M / 40. et om. V / ei om. 
L / 41. ante linearum add. P duarum / 42. [5] b P / est? om. R / 
48. sunt bis R / 45. ergo om. V / 47. ux tr. D / post ux add. DV 
ex xii XI / eam D corr. ex lineam / 49. eius om. DL / 50. post zç 
add. V in alio: cy; in marg. BLR / 51. post eg add. DV post hoc 
argumentabor dicens / equalis] equali D / 52. post ei! add. 
DV ex ipotesi / post ei? add. DV ex xxxiii? primi / 53. post 
exagoni! add. DV quia est dimidium diametri / ante xy scr. et 
del. V e / 54. post decagoni add. DV ex ipotesi / angulus] latus 
M / 55. post pentagoni! add. DV ex x? huius / post similiter 
add. V in alio: cy; in marg. BLR / 59. post exagoni add. DV ex 
ipotesi / 60. eug est om. D. 

2. ante equilaterus scr. et del. D latus / 3. reliqui bis D / 5. 
figuram corpoream fr. D / 6. equalium laterum habentem] 
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habentem equalium laterum D / laterum] latere L / 9. y] x M 
/ 10. post x add. D ex xi huius; V ex viiii huius / 12. equalis?] 
equale D / 13. equalis!] equale D / 16. manente fixa gy om. M / 
mensuret] mansuret M / 17. usque om. DM / unde] unum P / 
incepit] cepit DV / super D corr. ex per / 18. reliquorum om. D 
/ 18-19. Iam .... continet in marg. R / 22. ergo] erg V / 25. post 
ya scr. et del. L et ux / 26. post ax add. DV ex iii? huius / dupla] 
duplum D / 28. fost ux add. DV Si enim medietas medietati 
quincuplum est tunc totum toti quincuplum est ex xv (xvi V) 
quinti / 29. est? om. V / Sed] et DV / 81. post date add. D et est 
rationalis / 32. est? om. M / 38. quoniam] quam V / ante est 
add. DV et / 34. ante lateri add. DV figure / 39. post laterum 
scr. et del. B latera / 40. ante describatur add. LMP et / etom. M 
/ 41, et .... residuum om. P / 45, sint] sunt M / 46. post ratio- 
nale add. DV in potentia / 47. b!] k V / 48. post s add. DV ex x? 
primi / 49. A] k P / 52. post o add. DV ex xxviii sexti / 53, 
carum om. D / 54. super] supra D / 55. post ru add. DV ex xii? 
XI / 58. post go add. DV ex eodem / uz in marg. R / z] x B / post 
uz add. V fp; fu / 59. post xz add. DV post hoc argumentabor 
dicens. 
24. post fc add. DV ex ipotesi; scr. et del. M fc / 26. ante cf scr. et 
del. L f / post cf add. DV ex v? huius / ante a scr. et del. R r / ante 
quia add. BLP et / 27. post cp add. DV ex ipotesi / 31. post 
rectus add. DV ex penultimo primi / 32. post ac scr. et del. D in 
se est equale duobus quadratis / 33-34, duobus quadratis tr. 
V / 34, sunt] fiunt DV / post iunctis add. DV ex eodem / 36. 
post pc? add. DV ex xi octavi / 37. equalis] equale D / ante xz 
scr. et del. V e / 88. post zu add. DV eisdem et inter se / relique 
om. DV / post equales add. V ergo pentagonus apuzx est equi- 
laterus / itaque om. D; autem V / 39. lineam] lineas M / 40. 
post fy add. D ex xii; V ex xii? XI / 41. est! om. M / 43. post tc! 
add. D ex xv VI; V ex xvi sexti; scr. et del. M tc / et tc est 
equalis in marg. D / ol om. D / 44. ante ox! scr. et del. Rs/ o] g D 
/ post ox! add. DV ex ipotesi / 46. ante lx add. R et / post recta? 
add. D ex xxxi sexti; V ex xxx? sexti / 47. f] d D / sunt] 
pentagonus est DV / post superficiem. add. DV ex secundo XI 
/ 49. habentem om. D / 50. ante c scr. et del. D f / 50-52. c .... 
puncto in marg. V / 50. post c add. D ex quarto huius; in marg. 
V / 53. ante r scr. et del. D f / 54. post tf add. DV ex v? huius / 
56. rf) ta M / quadrati om. D / 57-59. Ergo .... ta om. M. 
l. post iunctis add. D ex ipotesi; V ex penultimo primi / 8. 
axz] ayz M / post apu add. DV ex viii primi / 9. axz] ayz M / est?] 
qui erat DV / 10. et] nunc est DV / ipse] ipsum D / 13, 
complebitur] copulabitur D / 14. pentagonales] pentagones L 
/ 14-15. ante equilateras add. DV equiangulas et / 16. ergo 
om. D / 18. ante yf add. DV deorsum lineam / yf tr. V / ante ad 
add. DV usque / 18-19. concurrat] contineat M; excurrat P / 
19. secat] seccat V / 20. Sed] ergo D / 21. ple P / 22. rf? tr. M / 
25. est om. D / equale| equalis D / 26. post iunctis add. DV ex 
penultimo primi / 30. post cubi! add, DV ex xiiii? huius / 31. 
post spere add. D date; V date a qua cubus ille circumscribitur 
/ 31-32. est centrum tr. M; bis P / 82. ante spere! add. DV date 
/ 38. spera data] semicirculus qui complectens totam dyame- 
trum cubi attingit punctum p circumductus DV / continet] 
continens P / 40. post secundum add. DV ex vi? huius / 41. 
eius longior tr. R / sectio om. D / 43. est latus tr. M / latus? om. 
P / 41-45. ante residuum scr. et del. D minor / post residuum 
add. DP Et illud est quod demonstrare voluimus. / 48-49. in 
.. experiri] premissorum ab eadem spera circumscriptibi- 
lium cuius spere sola diametrus cum nobis proposita fuerit 
per ipsam propositam diametrum invenire DV. 
Vide etiam Adelard I1 et Campanus. / 48. spera] fg M. 
1. Experientie .... quod] quod est scilicet ostendere DV / 2. 
existit. Demonstrabo] esse. Demonstrabitur DV / ante De- 
monstrabo scr. et del. R dico / 3, piramidis om. D / quattuor] 
quatuor DLMPV / 4. ante equilateras add. P et / 5. et om, M / 
6. post bases add. D equilateras / 7. et quod] quod quidem V / 
9. latere om. D / 11. ante Sit add. DPV Verbi gratia; L secabo / 
ergo om. V / 12. secabo om. M / 13. super!] supra D / super?) 
supra D / quem] quod D / 15. Et M corr. ex quod; quod V / 
17. memoriam] moderatam M / reduxeris| duxeris P / 17-18. 
reduxeris .... doctrinam] harum figurarum doctrinam re- 
duxeris M / 19. post piramidis add. DV ex xiii? huius / quod? 
om. DV / 20. post cubi add. DV ex xiiii huius / 21. post bases 
add. DV ex xv? huius / 21-23. Et .... bases bis M / 21. arcu om. 
D / post zb add. DV profecto / erit om. DV / ante corda scr. et 
del. D zb / 22. latus piramidis, longior] longior latus pirami- 
dis M / ante corda add. DV erit / 23. post bases add. DV ex 
secunda parte xxvii tertii / latus om. BLM / 25. manifestum] 
manifesta D / post est! add. DV quod sic probatur / ante est? 
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add. D dupla / 26. post medietati add. DV ex ipotesi / 28. post 
ad add. DV ex viii? sexti / 28-29. ergo .... ad om. P / 28. 
quadrato R corr. ex quadratum / 32. Et etiam] Item DV /g'\d 
M / 33. est'] in M / tripla V corr. ex dupla / bg tr. D / 35. 
quadrati om. P / 35-36. Et etiam] Item DV / 43. super] supra 
V / linea om. M / ergo in marg. L / 44. post at add. D ex 
secunda parte secundi VI; V ex altera parte secundi VI / 44- 
45. erit proportio om. D / 45. post le add. DV ex xx? quinti / 
46-47. et (a est dupla ae bis P / 47. est dupla? tr. M / 48. post le 
add. DV ex xi? octavi / 50. et] est M / 52. que sunt bis M / 53. 
post he add. DV ex penultimo primi / 55. post eb! add. DV a 
descriptione circuli / 58. bg! tr. P / quod om. D. 

l. est! om. V / 2. nonuplum] novemcuplum D / post ge add. DV 
ex xi? octavi / 3. est? om. M / 5. eg tr. D / 6. itaque om. D / 9. 
linee! om. M / 14. post bases add. DV ex demonstratione xii 
huius / 14-15. Ergo .... bases bis M / 14. medietati] dimidio 
DV; duplo M / 15. post bases add. DV in alio sic invenitur (D 
add. et melius): Sed diametrus spere est equalis medietati dia- 
metri circuli habentis xx bases et lateri decagoni simul. (simul 
om. D) 

Hoc add. BLR in margine. / 15-16. Ergo .... decagoni om. D / 15. 
post exagoni add. V ex penultimo quarti / Et] ergo V / 18. ante 
linee add. D extremitates / linee] linea M / 19. ante semi- 
circulus scr. et del. V circulus / fixe] fixa DMPV / ante intra scr. 
et del. R sunt / intra] inter BDPV / 19-20. diametrus] diametri 
M / 20. que continet] continentis DV / figuram om. BDLPRV / 
21. extremitates om. D / 25. n] m M / dupla] duplum V / 26. 
linca om. BDLPRV / le tr. M / 27. post mn! add. DV ex xiii tertii 
/ 29. n] m L / 30. ante quadratum add. LP latus / 31. quod est 
om. D / 32-33. post pentagoni add. DV ex x? huius / 34-35. ha- 
bentis xx bases] xx bases habentis M / 36. d] 6 D / 37. quod] 
que M / 38. quod zb est om. D / 39. bd tr. D / 41-44. in .... 
extrema om. D / 42. post sb add. V ex xxviiii? VI / 44. eius lon- 
gior tr. D / 45. in om. D / compositione] compositionem M / 
46. post est! add. DV in premisso / 48. nonuplum] novem- 
cuplum D / 50. post cubi add. D ex xiii huius; V ex xiiii? huius 
/ 53. post bg add. DV ex xi? octavi / 54. ante multo add. D est / 
post longior add. P est / 56-58. quoniam .... extrema om. D / 
59. post ml add. DV ex viiii? huius / est?] sit M. 

l. eius longiorem tr. D / longiorem] longiores P / 3. maior 
om. D / longior maiore] maior D / 4. im? tr. V / 6. nmb) mnb D 
/ post rectus add. DV ex xviii? primi. 

1. longius] longior M / 4-5. xx bases tr. M / 8. Pars .... est om. 
DM / post Euclidis add. P philosophi / post est add. LMPR (in 
marg. B) Quia sunt due quantitates ab; eb et minuitur ex abag 
et ex ebgb (ge M) et est proportio diminute ad diminutam 
sicut (P add. est) proportio totius ad totum (R corr. totum ex 
totam), ergo proportio relique (reliqua P; in marg. R) que est 
gb et ipsa est reliqua (reliquam LR) ab ad reliquam eg que est 
reliqua eb sicut proportio totius ad totum. Sed proportio 
totius ad totum est dupla, ergo gb est dupla ge. 

In manuscripto P sequuntur scholia I et II. 

7. ante Pars add. MP incipit / 7-8. Pars .... incipit om. D / 7. 
Assicolaus] Assiscolaus M / 8. que convenit] conveniens M; 
om. P / ante libro add. M in / libro Euclidis om. P / post 
Euclidis add. M continens 13 theoremata. Pars quartadecima 
quam edidit Apbisicolaus que convenit libro Euclidis / in- 
cipit om. BLMPV / 14. Thesilides] Thessilids M; Thesides P / 
partem in marg. R / 15. ante essent add. L non / 16. quam] et 
que DV / ad om. DV / 17. estimaverunt) estimarunt P / 18. 
libri om. P / libri illius tr. D / 19. meo] modo P / ante librum 
add. D autem / alium in marg. V / edidit D corr. ex eddidit / 20. 
quia] qui M / iam om. M / 24. quam om. DV / preterea om. M / 
post mei add. M preterea / 25. Oportunum] Optimum D / 
incipiam] incipiamus L. 

29. qui) que V / illo om. DM / 30. et om. M / 45-46, ipsius ... 
pentagoni bis D / 51. ante dz add. D arcus / sexte] sexti P / 51- 
52. post circuli add. DV ex penultimo quarti / 54. Hic finitur D 
cum verbis: Probatio eius / 59. ag tr. M. 

28. post zdg add. V ex ultimo VI / 30. est extrinsecus tr. M / 
est? R superscr. super extrinsecus / 31. ante dzg! scr. et del. R zdg 
/ post dzg! add. V cx xxxii primi / angulus om. M / 32. ze tr. P / 
ante eh add. V linee / post eh add. V ex ipotesi / et] sed V / post 
rectus add. V quia linea de est perpendicularis / 34. post gz 
add. V ex iiii? primi / 38. dgh) gdh V / hdg] hgd M / post hdg 
add. V ex xxxii? primi / 39. dgh) gdb M; gdh V / post dgh add. V 
ergo duo anguli hed et gdh sunt equales / 40. post equales add. 
V ex vi? primi / 48. ergo] itaque M; tunc V / 44. ante linee 
add. P due / et ez bis V / lineis] linee BLMPRV / 47. ante dz 
add, L dh et / 49-50. Sed .... de om. M / 50. ante dz scr. et del. R 
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ez / 53. aliter] taliter B / ante brevius add. V et / tamen] 
huiusmodi V / 54. est equalis tr. M / linee] line P / 55. linea he 
tr. M / 56. linea om. P / 58. due linee tr. M / 58-59. con- 
iungentur] coniunguntur LM / 60. post exagoni add. V ex 
penultimo iiii? / post decagoni add. V quia est medietas lateris 
pentagoni. 

2. continentur] continetur L; contineatur V / 5. ante Ex add. 
V corollarium / octava om. BV / octava vero tr. M / ante 
decimi scr. et del. R libri / 18. equalis] equale M / 13-14. 
medietati om. P / 14. sui* om. M / 16. ante pentagoni scr. et del. 
P trianguli / perpendiculari] perpendicularis P; R corr. ex 
perpendicularis / 20. post Pentagonus add. V quoque / ante 
una add. P in / 22. continentur] continetur L / 24. Aristaus] 
Arsistaus BLMPR; V corr. in Arsistaus / quem] que M / 26. 
secundo] sexto P / 27. de bis R / 28. habentem] habentis P / 
30. habentem] habentis P / 33. que om. M / 39. tamen] amen 
P / 46. coniunguntur] coniungitur M / 47-48. diametri circuli 
AEA 


4. decime] decimi P / 5. quintis] quadratis M / 7. ante bg add. 
P g / 12. post dz add. V ex xi octavi / 18. in se! om. M / 14. post 
iunctis add. V ex penultimo primi / post rectus add. V ex xxx? 
tertii / 17-18. post commune add. V profecto / 18. quadrata in 
marg. V / 19. est om. P / 22. post iunctas add. V ex x? XIII / 25. 
zd tr. V / 26. dz tr. LPV / zd tr. M / 27. in se! om. M / 32-38. 
pentagoni figure tr. P / 34. figure in marg. R / 39. quod] que 
M / 40. ante gb add. M ex / 41. medietate diametri tr. M / 42. 
qui] que BM / 47. eius bis L / 55-56. Dico .... bg in marg. V / 
56. qui continetur] continenti V / 57. cuius] cui V / 59. cir- 
culi] inscripti in circulo V / 60. coniunguntur] coniungitur M. 


l. est om. M / ante secundum add. MP dividatur; scr. et del. R 
dividitur; V cum / 2. ante dividitur scr. et del. R in puncto / 9. 
eius maior tr. M / 11. ab om. M / 12. ante d' scr. et del. Ret / 16. 
linea P superscr. super ue / 17-18. est eius maior sectio] eius 
maior sectio est M / 19. ante ab add. L bg / 20. multiplicatio 
prime tr. M / 21. quartam] quarta L / est equalis tr. M / 22. 
tertiam] tertia L / post uz add. V ex xv? VI / 25. post ipsam add. 
V ex vi? VI / 33. habentis figure tr. BLPV / 51. quo] qua 
BLPV / post bases add. V ex xiiii? tredecimi / 53. eu tr. M / 54. 
xx!] duodecim V / post bases add. V ex xvi? tredecimi / xx?) xii 
V / 56. eu tr. M / continenti R corr. ex continentis / 57. ante tbk 
add. L (/ 59. super] supra BLPV. 

1. quod om. V / 2. diametri circuli tr. M / 8. figure habentis tr. 
M / 4. est!] et M / 5. ante [m scr. et del. L m / 6-7. figure 
habentis tr. M / 7. lineam in marg. L / 9. [n] lm M / 10. ante Im 
scr. et del. R mn / l| b P / 11. post eius! add. V ex penultimo 
quarti / 12. post est add. V in premisso / 15. iam] in xvii? 
tredecimi V / 17. parte] xiiii? V / tertia decima] tredecimi V / 
19. ex] in P / 23. ante quadrati scr. et del. B linee / equale] 
equalis V / quincuplo] quincupulo V / 24. itaque .... zd] zd 
itaque M / 26. n tr. M / 80-31. ergo .... qz bis P / 81. ante zd 
scr. et del. Rd / zd tr. V / 84. est ostensum tr. M / ante linea 
add. M cum / 35. cum om. M / 38. ante ostensum add. M iam / 
13. gd tr. MPV / 47. linee? om. BLPRV / 52. linee] line R / 59. 
iam om. V / 60. post In add. V x? / 60-c.419 1. tertio decimo 
quoque /r. V / tertio decimol tredecimi V. 

l. tractatu om. V / b. post [n scr. et del. V est / 7. ante quincuplo 
add. L triplo quadratorum / post quadrati add. M facti / 10. 
lince) line V / 11. zd in marg. R / ante Sed scr. et del. R Et iam / 
iam om. V / 12. tertia decima] viii? tredicimi V / parte om. V / 
14. ante continentis add. L qui / continentis] continentes V / 
triangulum] angulum P / 15. esc] et V / 17. qui bis L / trian- 
gulum V corr. ex angulum / ante tbk add. V et / hoc] secundo V 
/ 18. tractatu] huius V / 25. continentis] continentes L / 26. ex 
bis P / 28. gd tr. P / 29. diametri om. M / 32. ante triangulum 
add. L pentagonum / tbk] tkb P / 33. circuli R superscr. super 
continentis / 40. continentur] continetur V / 41. illud om. V / 
14. equale om. V / trigincuplo] triquincuplum V / 46. qui 
continet] continentis V / 47. duodecim] xx V. 

8. ante zd add. M et / 9. post zgd add. V ex xi primi / 10. est om. 
V / ante decuplo add. V ostenditur / 12. ante abgde scr. et del. R 
ab / illud] illo P / sexies] sexties L / erit] profecto V / 14. ante 
equale add. V est / 15. continentis] continentes M / 18. post 
voluimus add. V Similiter quoque duplo pentagoni abgde et 
superficies figure habentis xii bases est equalis pentagono 
abgde duodecies, ergo superficies figure habentis xii bases est 
(ex V) sexcuplum dupli pentagoni abgde. Sed duplum abgde 
est quincuplum eius quod est ex multiplicatione gd in zt, 
ergo superficies habens xii bases est sexcuplum eius quod est 
ex multiplicatione gd in z/ quinquies, ergo quod fit ex gd in zt 
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trigies est equale superficiei figure habentis xii bases. Hec 
probatio est alterius libri. 

Hoc add. BR in margine. / 21. Similiter .... quod om. V / quod 
om. M / 24. qui est eius om. M / qui est? om. B / 25. que 
continetur] contente V / que continet] continente V / 28. 
figure om. M / 42. quo] qua R / 45. superficiei figure habentis] 
figure habentis superficiei M / 47. quia] quod M / 50. de om. 
M / ter] ¢ M / trianguli] circuli M / a] d M / 51-52. est equalis 
tr. M/ 54. equales] equalis L. 

1. post dicitur add. M vigincuplo / que] quod LM / ter] t M / 
2-3. vigincuplo trianguli tr. V / 3-4. decupla] dupla V / 5-7. 
Ergo .... ed om. P / 7. triplo multiplicationis tr. M / 11. 
lineam] linea P / equale est tr. M / superficiei] superficies M / 
12-18. Et .... voluimus om. P / 15. Proportio] Probatio M / 22. 
producte R corr. ex prodicte / 24-25. ad .... bases in marg. V / 
26. ante dg add. M ex / g) z V / 31. qui] que P / 33. in latus 
pentagoni om. L / pentagoni? R corr. ex pantagoni / 35. que] 
qui V / 41. habentis in marg. V / 43. continetur om. V / 57. 
cuius] cui V / 60. producam perpendicularem tr. M. 

2. ad] a L / 3. producam] protraham M / 5. que continet] 
continente V / 6. latus est linea] linea est latus M / 10. haben- 
tis xx om. M / 14. post du add. V ex viiii? tredecimi / 16. iam 
bis P / 16-17. precedentibus] primo V / 18. iunctarum] iunc- 
turarum BL / 21-22, medietatis] medietas P / 22. iam om. V / 
23. tertia decima tr. M / 88-35. ag .... ad in marg. L / 33. est? 
om. LP / 36. que! R corr. ex quem / sectio om. B / que* R corr. 
ex quee / 37. que est om. M / ex? om. V / post dz add. V ex xv 
sexti / 38. post ostensum add. V in corollario premissi / ante ag 
add. V superficiei ex / ante ab add. V superficiem ex / 41. ante 
ag add. V superficies ex / ante linee add. V superficiei / 44. 
figure om. BLPRV / habentis] habentem BLMPRV / 45. con- 
tinentur] continetur M / post continentur add. V ex vii? quinti 
/ 58. linea om. P / ab in lineam om. L / lineam P superscr. super 
de / 54. post proportio add. M de / 59-60. duodecim P corr. ex 
xx / 60. superficiem] superficie L. 

l. continentur] continetur M / 6. multiplicatione] multitu- 
dine R / 7. quartarum] quadratarum V /8. angulo] anguli P / 
ante est add. M et / 23. post quo add. V circulo / 24-25. Et .... 
bg in marg. L / 24. secta] seccat V / 25. linea] lineam LM / et 
om. B / 27. et] ita ut V / 28. ante bg add. V linee / 29. ante ae 
add. V linee / 30. pentagono} petagono L / 31. est! .... tg? bis V 
/ 34. diviserimus] divisimus M / 35. postea] post BLMPR; om. 
V / 36-37. Sed .... ut om. P / 41. tertiam] tertia L / post bt add. 
V ex xvi sexti / 42. post bda add. V per xli primi / 44. et] sed V / 
47. post ut add. V totum simul / 48. tb tr. M / dz) bt M / 49. 
triangulo om. M / ante dz scr. et del. R d / 50. a] t M / 50-51. 
medietatem] medietate P / 52. et? .... bt? om. L / 58. fiunt] fit 
M / d] b M / 54. et om. L / fit om. M / 55. fiunt] fit M / ut tr. P / 
56-57. pentagono .... equales om. P / 57. tu tr. M. 

1. ante Quod add. V Restat ergo ostendere quod propositum 
est scilicet / 2. superficiem figure] figuram V / habentis] ha- 
bentem V / 5. ostendere om. V / 18. post Describam add. V 
itaque / 21. bases L superscr. super xx / 24. ab uno circulo] a 
circulo uno MV / 27. ante puncto add. V in / 28. post gs add. V 
per xi sexti / 31. post bases add. V ex ratione xvii tredecimi / 
34. figure om. M / 85. post circulus add. V unus / 38. post est! 
add. V instatim premisso / 41. aA) au M / 44-45. zh .... vigin- 
cuplum om. L / 44. duodecupli] decupli V / 48-49. proportio 
superficiei tr. P / superficiei] superficies P / 50. duodecupli] 
duodecim cupli L / 53. equale!] equalem L / 56. tz tr. MV / 
58. duodecupli] decupli PV / 59. duodecupli] decupli V / 60. 
est] et M / superficiei figure tr. P. 

4, superficiem] superficies R / 5. superficiei om. M / 7. una om. 
P / 8. post voluimus add. P scholium VI / 11. Quod super om. 
M / 85. g om. V / 36. g om. V / 88. g om. V / qui] que M / 39. 
continet] continetur L / figure om. M / 41-42. et sit] que M / 
44-46. ergo .... sectio in marg. L / 44. latus pentagoni tr. V / 
45. que om. L / 46. post potest add. V ex x? tredecimi / 48. 
sectio om. M / 53-54. et linea bg om. L / 54. post exagoni add. V 
ex viii? tredecimi / 55. parte tertia decima] tredecime partis V 
/ 58. post minorem add. V eius / post potest add. V utique / 59. 
sitom. V. 

1. minor sectio tr. B / ante sectio scr. et del. B maior / est] sit V 
/ Et iam om. V / post sit add. V etiam / positum] propositum P 
/ 8. latus est tr. MV / 11. e] c P / 14. linee om. M / 16. ante 
maior add. M et; V profecto / 18. continentur] continetur M 
/ 19. tertia decima /r. M / 20. linee!] line P / 22. maior sectio 
tr. M / 24. que] quod V / 25. duo extrema tr. M / 29. sui] eius 
M / 80. Et om. V / post iam add. V etiam / 35. et! .... bd bis L / 
linea!] lineam M / 37. continentur] continetur M / Iam ... 
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est] Constat ergo V / 48. quel qui M / 44. continentur] conti- 
netur M / 51. continentur] continetur LM / 58. continent] 
continetur M / 53-54. ante pentagonum add. M ad / 54. et om. 
V / 55. bases] base R / in V superscr. super una / 57. elongatio- 
nes R corr. ex lelongationes / 59. centra] centrum P / 60. que 
om. M. 

2-3. pentagonos .... continentium om. L / 2-4. duodecim .... 
habentis om. M / 7-9. centrum .... summitas om. L / 8. sunt 
trianguli tr. M / 11. earum] eorum M / 18. basis] bases M / 
18. figure om. M / 22. centri] centra L / 24-26. et .... bases om. 
V / 26. continet] continent P / 28-29. est .... bases! in marg. L / 
29. sunt] super P / 33. superficiei] superficies L / habentis in 
marg. R / 85. corpori] corpora P / 37. xx bases tr. B / ante 
bases? scr. et del. B duodecim / 41. figure om. M / 42. com- 
prehenduntur] comprehenditur M / 43. qui] que M / 47. 
existit] consistit M; V corr. ex consistit / 54. accidunt] accidant 
M. 

5. illam om. P / ante divisionem add. V proportionem / 7. 
sectio] portio V / 8. que om. V / accidunt om. LV / 9. ante linee 
add. V quoque / 12. post gb add. V a diffinitione huius divisio- 
nis / 17. est om. L / 19. post ipsam add. V ex xvi? VI / 20. ex! 
^ fit bis L / equale est tr. P / 21-22. dz .... multiplicatione in 
marg. V / 22-23. ab .... multiplicatione in marg. L / 22. ante ad 
add. M et / ad om. L / 26-27. post multiplicatione add. V eius / 
28. ipsam] ipsa L / sit eis tr. V / 33. quadrupli] quadrati M / 
36. cum om. L / coniunxerimus] concoiunxerimus L / post erit 
add. V utique / 40. in se ipsam om. B / 42. cum} con L / 42-48. 
coniunguntur] coniungitur L / 45. coniunguntur] coniungitur 
L / 49. linearum coniunctarum fr. M / ante bg add. V et / 51. 
ante bg add. V et / 52. etiam om. M; et P / ante ez add. V et / 59. 
proportio? om. M. 

2. ante omni add. V etiam / 8. potest om. L / 11. totam lineam 
tr. M / 11-12. minorem] maiorem L / 18. continetur] conti- 
nentur V. 

5. est om. BLRV / 6. bases?] ba V / 7. continentur] continetur 
R / 14. minorem] maiorem L / 15. habentis duodecim tr. M / 
16. post continentur add. P scholium VII / 19-20. Pars .... 
explicit om. M; Expleta est pars prima Assicolai P / 19. Assico- 
laus] Aesicolaus V / 20. ante explicit add. L utilis / post explicit 
add. V 10. Diviso latere exagoni secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema maior eius portio erit 
latus decagoni circumscripti a circulo ipsum exagonum cir- 
cumscribente. 

Verbi gratia: Sit ag latus exagoni et dividatur secundum pro- 
portionem habentem medium et duo extrema in puncto d et 
sit maior eius portio gd. Dico itaque, quod dg est latus deca- 
goni circuli cuius dimidia diametrus est linea ag. 

Sit autem gf latus decagoni (exagoni V) eiusdem circuli erit- 
que ex villi? tredecimi linea af divisa secundum proportionem 
habentem medium et duo extrema et maior portio (propor- 
tio V) eius erit ag. Sit ergo Az quanta ag sitque divisa secun- 
dum proportionem habentem medium et duo extrema sit- 
que maior portio (proportio V) eius zp quare zp quanta gd. 
Patet ergo ex viii? presentis, quod quanta ag ad gf tanta zp ad 
ph quare ex ag (af V) in ph quantum ex gf in zp ex xv? sexti. 
Erat autem Az quanta ag. Quod ergo ex zh in hp equum est ei 
quod fit ex gf in pz. Quod autem ex zh in hp equum est ei 
quod fit ex zp in se ipsam. Quare pz quanta gf. Erat autem zp 
quanta gd quare gd quanta gf. Erat autem gf latus decagoni 
eius circuli cuius exagoni latus linea ag. Linea igitur dg (ag V) 
cst latus decagoni eiusdem circuli. Et hoc est quod demon- 
strare voluimus. 

Vide etiam Adelard II XIV.9 et Campanus XIV.3. 

7-8. Incipit .... utilis] Incipit pars secunda eiusdem utilis libro 
Euclidis que dicitur esse quintadecima eiusdem Euclidis P / 
7. pars om. M / 8. ante Assicolao add. BLV ab / Assicolao .... 
utilis] quam edidit Assisicolaus conveniens in libro Euclidis 
M. 

14. quattuor] quatuor MPV / 15. triangulas] triangulatas M / 
26. d om. L / e om. M / 28. quattuor] quatuor MPV / triangu- 
las] triangulatas M / 31-32. adz .... recto! in marg. L / 31. est] 
et M / 32. subtenditur] subtendetur V / 33. ante est scr. et del. 
V subtensa / 38-34. gbe .... recto om. B / 35. et! om. M / et? om. 
M / et? om. M / et* om. M / eg tr. V / 86. ez tr. M/ a] d M / ante 
eza scr. et del. R e / 37. post equales add. V ex iiii? primi / 
quattuor] quatuor MPV / triangulas] triangulatas M / 37-38. 
triangulas .... bases in marg. L / 43. quattuor] quatuor MPV / 
triangulas] triangulatas M / 44. triangulas] triangulatas M / 
45. ante equilateras add. V et / 57. quattuor] quatuor MPV / 
triangulas] triangulatas M / 60. itaque] ergo M. 
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14. punctis] puncto P / 16. iam signavimus tr. M / intra] inter 
P / 17. ante equales add. P et; scr. et del. R et / 19. et in marg. R 
/ subtendantur] subtenduntur P / 21-22. et .... lineis om. M / 
23. sunt equidistantes /r. M / 26. quattuor] quatuor MPV / 
28. ante db scr. et del. V gd / 28-29. db .... linee! in marg. L / 29. 
ze .... linee? in marg. L / 33-34. adb .... trianguli? bis L / 37. 
quattuor] quatuor MPV / 38. trianguli! om. V / eis] eius V / 
39. quattuor] quatuor MPV / 40. ante sunt! add. M et / e!] t M 
/ 41. duo om. P / 42. quattuor] quatuor MPV / 43. ante equi- 
lateras add. V et / 59. cubus? om. V. 

l. post eius! add. V superficies / est om. M / 2. superiori om. V / 
4. hdgz] hzgd M / 7. nota] notam V / 8. ante u! add. LP 2; scr. et 
del. R z / post s add. L t / 9. ante e scr. et del. Rd / nota? in marg. 
V/10.bgzulbguz M/ l)e V / P) LL / 11. 8] LL / 12. e] z M/ 
16. supra] super V / ipsum] ipsam M / 18. lateribus om. L / 
que sit linea in marg. V / ctn] ten V / post ctn add. V post hoc 
argumentare dicens / 19-20. post angulorum add. V a descrip- 
tione quadrati / 21. a] / M / linea] lineas M; linee P / ft] an V / 
22. a] c M / aft] qan V / ftc) tna V / post angulis add. V ex tertia 
parte xxviiii primi / 23. aft] gan V / fic] tna V / 24. equidistat 
bis P / sunt] est V / 25. c} n V / 26. act] ant V / ctq| ntq V / 27. 
act] ant V / 28. angulus .... Ergo in marg. L/ cle M ;n V / 29. 
est in marg. R / 30. ergo om. M / similiter erunt tr. M / t!] cM / 
31. Similiter] Si sint M / 32. tu om V / 34. latera] altera P / 35. 
ante equales add. M sese contingentibus / 36. omnes bis R / 
36-37. sese contingentibus om. M / 39. ante linee add. P due / 
44. kml] kim V / kml; Imt; imk bis R / slt om. L / 46. tms] me M / 
47. constituere] continere M / 51. datum corpus tr. M / 55. 
abugde] abeutd M / 56. ante udg add. V aed / ugb om. M / aed om. 
V / 58. ante deg add. V trianguli / deg] edg V / 58-59. sit 
punctum om. M / 60. ante Protraham add. P Et; scr. et del. V1. 
11. nt om.BLMPRV / 12. ante b scr. et del. Ru / 13. post cubus 
scr. et del. R zhtik / 14. a] ab omnibus V / 16. l om. M / ante 
latera add. V opposita / 17. eorum om. M / 19. ante produc- 
tarum add. V opposite / 24. et a m om. L / 25. ante ad t add. L 
ad Å et ab n / et* om. M / ab h} ad k M / 26. angulis) angulus 
L; R corr. ex angulus / 29. et! om. P / 30. ante ml add. M et / 
ante ik add. M et / ik R corr. in marg. ex it / post equales add. V 
In alio: quoniam elongatio ¢; z ab i est una et angulus (iz est 
equalis angulo izh quia elongatio i et h a z est una et est 
equalis elongationi ¢ et z ab i. 

Hoc add. BLR in margine / 32. elongatio V corr. ex elongatione / 
33. est om. M / ante z add. V et / 34. ad'] a M / 37. ante h’ scr. et 
del. V (/ 88. ergo .... orthogonia in marg. L / quadrata] quarta 
M / 39. m om. BLMPRV / intra] inter P / 52. ad omnem 4 om. 
L / 53. intra] inter P / 58-54. post habens add. P xii bases 
quod est corpus habens / 55. angulis) angulus B / 60. qui 
inde] quoniam iam V. 

21. triangulas] triangulatas M / 22. sexaginta] xl M. 

1. sexaginta] 40 M / 7-8. Et .... bases bis V / 9. sexaginta] 
quadraginta M / 10. ergo om. M / 11. erunt anguli corporei 
bis M / 12. ante angulus scr. et del. R quinque / 18. erit habens 
bis M / 19. et om. M; bis V / 23-24. Expletus .... quindecim] 
Explete sunt xiii partes libri Euclidis simul cum duabus par- 
tibus quas edidit Assisicolaus M / 24. editis] editus B. 

14. que V corr. ex qua / Ysaac] Ysahac L; Ysaach P / sequitur 
consequitur V / 15. invenitur] invenit P / 19. orthogonasl 
orthogonias BM / ad invicem in marg. L / 20. Probatio eius) 
Verbi gratia MP / 22. triangulis] angulis B / 22-23. potest .... 
triangulis om. P / 23. ante constat add. B potest esse / 24. Et 
om. P / quattuor] quatuor MPV / 25. Et] ex P / anguli V corr. 
ex angulis / 28. concurrerent] concurrent MPV / punctum] 
locum M / 31. post esset add. V profecto / 32. quattuor] 
quatuor MPV / 34. quattuor] quatuor MPV / 34-35. non 
etiam /r. BL / 35. etiam erit tr. V / ante pluribus scr. et del. R 
quibus / 37. quadratis] quadratus V / 38. quattuor] quatuor 
MPV / 39. quattuor!] quatuor M; om. PV / quattuor?) qua- 
tuor MPV / 40. quatuor] quatuor MPV / 42. quattuor] qua- 
tuor MPV / 48. ante corporei scr. et del. R pentagoni / 46. 
quattuor'] quatuor MPV / quattuor?] quatuor MPV / 48. 
angulis] angulus L / habent] habeant P / 49. fit om. M / 53. 
angulus] angulo P / post equilateri add. M anguli / 56. super] 
supra LPRV / quem] quam M / 57. ante punctum scr. et del. R 
centrum / 58. lineas] lineam M. 

25. Probatio om. BLMRV / 26. quattuor] quatuor MPV / post 
sunt add. M equales quatuor rectis et sunt / 34. Iohannes] 
Ihoannes L / 35. in om. V / 37. describatur] describantur M / 
38. Verbi gratia om. BLRV / 42-43. octo .... habentis in marg. L 
/ 43. quattuor] quatuor MPV / 47. quattuor] quatuor MPV / 
Sed R corr. in marg. ex Et / 48. est om. M / 49. quattuor] 
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quatuor MPV / 50. post corporeus add. L angulus / 50-52. ex 
-... componitur in marg. L / 53. quattuor] quatuor MPV / 55. 
quattuor] quatuor MPV / 60. quattuor] quatuor MPV. 

1. post rectus scr. et del. V angulus / 2. post quinta add. V 
profecto / maior] maiorum L / quattuor] quatuor MPV / 4- 
6. componatur .... corporeus om. P / 6. quattuor] quatuor 
MPV / 8. ergo manifestum est] manifestum est ergo V / in 
om. V / 9. fiat figura] figura sit V / 11. cuiusdam om. B / libri 
om. M / 12. corpora] corporea V / quattuor] quatuor MPV / 
13. quattuor] quatuor MPV / 14. comparatur] corparatur L / 
15. quadratas equales tr. M / 16-17. terre .... comparatur in 
marg. L / 16. bases om. M / 19. et om. M / 24. hoc!) hic L / 86. 
que est om. M / ba; ad) bad V / 37. minuerimus] minuemus 
BLR / 39. post equales! add. V a communi sentencia primi / 
be] bz M / erunt om. M / post equales? add. V ex xxviii? tertii / 
41. duabus] duobus L / 42. post equales add. V ex xviii primi / 
43-44, dek .... anguli om. M / 43. post equales add. V ex v? 
primi / 43-46. etiam .... equales om. V / 44. u] z BLMR / 44- 
45. trianguli] triangulis M / 45. est? om. M / 46. duo om. BLM 
/ trianguli om. BLM; anguli R / 47. post uk add. V ex iii? primi 
/ 48-49. qui fiunt in loco bis V / 49. divisionis in marg. V / post 
recti add. V ex tertio tertii / 51. zt] zg M / 52. post una! add. V 
que est wh / 53. parte om. M / parte .... ipse in marg. V / post 
equidistantes add. V ex tertia parte xxiiii primi / 54. voluimus 
om. V / post voluimus add. BLMR scholium XVII; V Continet 
totus iste liber ccclxv proposita et propositiones et xi corolla- 
ria preter anxiomata singulis libris premissa proposita autem 
infinitivis propositiones vero indicativis explicans. 

Hic finitur V. Vide etiam Adelard II. 

5. quia] quod M / 8. factum bis M / 10. facto] facta P / 
minore] maiore P / 11. xx) 12 M / 21. Verbi gratia om. BLR / 
ergo om. P / 22. habentis!] habentem M / habentis?] habentem 
M / 24. centrum .... g!] punctum g centrum eius M / 25. 
continentem] continente L / 26. secundum bis P / 28. et .... 
gd’ om. M / 31. duodecim] xx P / linea!] lineam M / 38. z} x M 
/ 33-34. sectio maior tr. P / 36. Probatio om. BLMR / 45. ante 
ex! add. M factum / 46. factum bis P / 49. est equalis tr. M / 
50. ante lineis scr. et del. R sectionibus / ante bd add. M et / 50. 
d|b M. 

1-3. Sed .... òd om. MP / 8. est] et P / 4. factorum om. M / 6. 
medium om. L / 7. minore] maiore L / 9. facta om. M / 16. 
medium om. P / 17. duo om. MP / tota bis R / 17-19. ex? .... et 
om. L / 23. Istud .... 14e om. MP / 25. linee] line R / linee recte 
tr. P / 34. Verbi gratia om. BLR / enim] ergo P / lineam] linea L 
/ 38. ante dz scr. et del. R d / 89. post sectionem add. M eius / 
42. Probatio eius om. BLR / quia bis L / 45. proportio superfi- 
ciei tr. L / 48. ad .... dz in marg. L / 51. quadrupli superficiei 
tr. M / 57. ad .... dz? om. P / 59. ab; bg] de; ez L / 60. ante ez 
add. M et. 

2. duarum R corr. ex duorum / 8. linea dz tr. L / 9. acceperi- 
mus] accepimus P / medietatem] medietatum BLMPR / 28. 
spera una (r. M / 27. habentis] habentem M / 28-29. qui .... 
circulo om. M / 29. habentis] habens M / 30. signemus] signa- 
remus M / 36. lineam] linea P / 38. minore] maiore P / 44, 
cubi] cubici P / 49. quando] que M / 51. illa linea tr. P. 

1-2. Hoc .... partis om. P / 1. post Hoc add. L est / 4. tertie 
decime] 12e M / 4-5. alia quam] aliqua M / 18. cordam] 
corda M / 20. quoniam] quia M / 28. quia] quod M / 26. 
cuiusque duarum tr. M / 37. tertie decime] 12e M / 39. exa- 
goni circuli bis M / 45-48. tunc .... extrema om. M / 52. minor 
om. M / 55, tertie decime] 12e M / 56. ex] in M / 59-c.444 2. 
et? .... extrema bis M. 

2. ex om. M / 4. unamquamque] unaquaque M / 6. eius] est 
M / 9. multiplicationi] multiplicatio M / 10. aggregationis] 
aggregatis M / 12-18. in .... corde om. M / 18. ante sicut add. 
M est / 15. cordaj corde L / fos! rectitudinem add. M suam / 
16. divisa om. M / 18. est om. B / 20. declarabitur] declaratur 
M / 30. post sicut add. M pentagono qui est in circulo altero / 
quadratum diametri ex om. M / 33. ex .... circuli? om. L / 34, 
quadratum] quadrati BLM / 35. diametri] linee BLMR / 88. 
lateri] lateris L / 41-42. Et .... voluimus om. M / 58. Sed .... 
At? in marg. L / 60-c.445 2. ex .... Alin marg. L. 

2-3. kt .... quadrati in marg. L / 9. ante quadrati add. R qua / 
quartum] quadratum M / 10. eam] qm M / 13. quartum] 
quadratum L / 14. secant se] sunt M / 18. in se om. M / gb tr. 
M / 26. ponatur] ponitur BLM / 27.-hinc] hic LR / 31. non 
om. M / 32. h] g BLMR/ 33. g] h BLMR / 36. post g scr. et del. R 
d / utrique] utriusque M / 37-38. et? .... rectus in marg. L / 38. 
ante sicut add. BLMR est / 39. a?) b LMR / 40. equum] equm 
M / 48-49. minuerimus] invenerimus M / 54. quod] quando 


502 


c.446 - c.448 


c.446 


c.447 


c.448 


M / quattuor] quatuor MP / 55. quattuor] quatuor MP / 58. 
gh tr. R. 

3. alta] eius M / ab om. BLMR / non in marg. R / 4. tunc sit 
rationale in marg. L / 12. ante bg add. M in / 18. in .... undeci- 
me om. P / undecime] 10 M / 20. oxigonius] exagonius M / 
et! om. M / ambligonius] ambigonius B / 21. Et) Sed M / 32. 
Verbi gratia om. BLR / 84. impossibile est tr. MP / 35. esse] 
esset L / linea] linee BLMPR / 36. ante Quia add. P Probatio 
eius / 37. eius om. BLMP / 38. ante b! add. M a / bg? om. 
BLMPR / Quod] et M / 39-40. cuiuslibet trianguli coniuncta] 
coniuncta cuiuslibet trianguli M / 41. ante bg scr. et del. R dg / 
45. post extra add. LR circulum / 45-46. producam] protra- 
ham M / 47. lineam] linea L / maiorem] minorem M / linea] 
lineam L / 59. Probatio om. BLR / eius om. BLPR / n] m M / b] d 
I; 

1. est om. BLMPR / 4. linee] line L / 5. lineis L superscr. super 
duabus / b] h P / 9. mnl] nms B; mni L / 27. Dispositio alia om. 
BLMR / Dico M corr. ex dicto / 29. et om. M / 30. angulum] 
triangulum M / 32. 7?] i R / 34. lineis om. BLMPR / 35. basis 
om. M / 37. ergo .... angulo? in marg. L / d] z M / maior] 
minor LMP / 39-40. hk .... maior om. B / 39. b?] d LMPR / 40. 
nm tr. M / Im] sm P / 48. qui] que M / 44. f'] b L / lineam om. M 
/ qb tr. M / 45, duabus lineis om. BLMPR / nm tr. M / 46. qb tr. 
M / 46-47. et .... nml om. BLMPR / 47. ipsos om. M / 48-49. 
quintum] quintam P / 51-52. cum .... mnl in marg. L / 52. 
equalis] equales L / 52-53. cuius .... medietas om. BLMPR / 
53. diametri] et diametrus BLMP; et diametro R. 

1. fl t L / 2. post bfr add. M perpendicularem / 4-5. utriusque] 
utrisque P / 6. Quia si ipsum] qui sit ipsi M / si in marg. R / 7. 
protrahentur] protrahendo MP / eo om. P / 9. probatum om. 
M / ipsum] ipsi M / 15. post probatio add. M est / 17. propor- 
tio] probatio L / ezhtmn om. M / 18. sit om. M / 20. trianguli 
om. M / nmh) mnh M / smh} mns M / 22. nmh) mah M / slt M / 
23. ante piramidis scr. et del. B nm ad sm / 28. et .... tom. BLMR 
/ 29. s] LM / 29-80. Et .... sm in marg. L / 31. de] ex M / 36. 
partis] parti M / 41. divisione] disione L / 41-42. sicut .... 
maiore om. L / 42. maiore] minore M / 49. declaretur] decla- 
ratur M / 50. proportio?] maioris M / 53-54. declarantur] 
declaratur M / 56. ante in scr. et del. R ex proportionibus / 57. 
omnes om. R / 60. cuiusque] cuique M / post alteram add. R 
finis huius libri Euclidis est hic 13 a 1167 (?). 
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